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lUm  novam  Eu- 
clidis  Elemcn- 
torum  >  cum 
CbriftophoriCla- 
vii,  praeelari  fa- 
ne  Mathematici  ,  Dcmon- 
ftrationibus  adornatam  Edi- 
tioncm  ;  privatis  noftris  In- 
ftitutionibus  deftinatam  ,  in 
luccm  produco  publicam  : 
Vcftro  illuftri  Nomini,  VI- 
RI  NOBILISSIMI  ET 
AMPLISSIMI!  confecra- 
rc  eam,  ac  dicare  meum  ef- 
fe  pfficium  cenfui.  ]uftiffi- 
mx  cnim  mihi  caufae  funt 
variaj ,  quibus  hoc  opufcu- 
t  J  lum 
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lum  veftris  illuftribus  infcribere 
nominibus  >    mc  obftiidum 
cflTc  fentio.     Etenim  fi   me- 
cum  reputo  ,     Vos  Acade- 
mi«  noftrae  curandse  prxpo- 
fitos  elTe ,  cique  augendac  & 
amplificandac     egregiam     & 
i^aximc   laudabilem   operam 
navare  ;  ncmini  majori  jurc , 
hunc   libellum    noftra  cura  , 
ca  qua  apparct  forma  ,  f  ri- 
mum  edendum  ,    in    Acade- 
mia  veftra  paratum  ,    quam 
Vobis ,    quibus    Acadcmij)e 
noftrae  cura    commifla  eft  , 
ofFerre  ac  dicarc  me  potuiffc 
judicavi      Cui    cnim     plus 
debcrem ,  quam  Vobis,  qui 
nobis  ad  hacc  ornanda ,  pu- 

blici- 
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blicfque  juris  facienda»   otiai 
dediftis  i  Acceffit,  Vos  jurc 
optitno  a   me  exigere  pofle 
fpecimen  aliquod  eorum,  qjuae 
cum    Auditoribus     noftris , 
fuper     Mathefeos     principiis 
tradlo:    ac    mihi  Gcometri- 
corum  exercitiorum ,  quibus 
ftudiofam  juventutem  imbue* 
re   ftudeo  ,  Vobis   rationem 
efle    reddendam.     Et    quod 
incrementa  addit ,   eft ,  quod 
Vobis   ctiani    Temporis    ex 
occupationibus  quotidianis  c- 
repti    ,     rationem     aliquam 
perfolvere    officii     mei    efle 
exiftimavi.     Praeterea     cum 
ab  eo  tempore  ,  ^  *  quo  ad 
Veftram  Acaderoiamacceffi, 
t  +  me 
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:fne  maxtmis  beneficiis  cu- 
•mulaftis ,  &  etiamnum  favo- 
re  veftro  profcquimini  ;  pri' 
■  mam  ,  quae  fefe  mihi  of- 
ferret ,  occafionem  ample- 
^endam  eife  pucavi ,  ut  de- 
bitx  mcae  obfervantise  ,  re- 
verentias^ ,  5c  grati  animi  , 
-pro  acceptis*  adeo  multis  be- 
neficiis ,  5c  gratiis  ,  publi- 
Gum  exftaret  monunientuni. 
Merito  Itaquc  gratam  me- 
moriam  beneficiorum ,  quae 
in  me  contuliftis,  declaro., 
liacque  infcriptione  pie  ag- 
nofco,  quod  benignitatis-  Ve- 
ftrx,  ergame,  quibus  mul- 
ta  debeb  ,  documentat  m^- 
xima     fint     ac      fingulari^. 
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Non  dicam  opufculam  Ve- 
ftrfs  lUuftribus  Nominibus 
ornatum  ,  ac  comptum  ,:  ex 
ipfa  infcriptione  firmum.  fiW 
conciliare  praefidium.  Acci- 
pite  ergo  GENEROSISSI- 
Ml  Sc  ILLUSTRISSIMI, 
PatrisE  6c  Academiae  PA- 
TRE.S  !  hoc  qualecunque 
munufculum  ^  vobis  luben^ 
tiffime  dicatum  6c  confecra- 
tum.  Quod  animo  bumili , 
obfecjuiofo  dc  devoto  oftero: 
Accipitc  hoc  Vos  animo 
fereno  ,  placido  3c  benigno. 
.  Clemcnter  accipite  ;  creditc 
nibil  aliud  meegiflc  ,  «quam 
quod  officii  mci  rationein 
poftulare  /  cenfui.  7  Veftro 
t  5  veiro 
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vero   AMPLISSIMI  AC 

GENEROSISSIMI    VI- 

-RI  !  mc,  meaque  ftudia,  fa- 

vori  commendo.    Ego  vero 

TDC    intra  mufei  mci  parietes 

Tecipiam   ,    Deumquc     im- 

^mortalcm  ,    fupplicibus  cxo- 

Tabo    precibus ,    ut   Vobis  , 

'quos    non     tantum    Generis 

Iplendor  ,    5c    muneris   dig- 

nitas  ,  fed   &  meritorum  in 

Rcmpublicam ,     magnitudo 

illuftres  fccit,-  tribuerc   tem- 

pus  quam   longiffime,  Vos- 

que    cum    iUuftribus   veftris 

^miliis  falvos ,  &  omni   fe- 

licitatis    generc     cumulatos , 

incolqmes  fcrvarc  velit  ;  ut 

'gravibus     hifce    temporibus 

'  pru- 
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pradentiffimfs  conflliis  veftris 
6c  curis  Decus  PvCipubhcas , 
Ecclcfiae ,  &  Academiae  hu- 
jus  tueri  <5c  augeri  poffitis  , 
candemque  Ixti  ac  lubentes, 
certa  beatioris  vitae  in  cahs 
fpe  folutas  corporis  viculo 
animas  tradere  Dco.  Valetc 
dc  Favete.  Dabara  Har- 
dervid  A.  D,  iz.  Julii. 
MDCCXXXVIIL 
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LECTORI BENEVOLO 


S. 


Ifto  tibi  ,  henevok 
LeBor  y  noyam  E- 
ditionem  Elemcn- 
.torum.  Geomctrico- 
rum  ,  ab,  Euclidc 
Geometra  quondam 
adornatam  ;  verum  Chriftophori 
Clavii  Expofitionibus  ,  &  De- 
monftrationibus  munitam.  Ut 
fcias  tamen  velim  ,  me  non  vo- 
luntarie  ,  ac  (pontc  mea  ,  ad 
ha:c  Elemenra  publici  juris  faci- 
cnda  ,  fed  necelfitate  quadam 
coadum  ,  pervenifre.  Quare  pau- 
cis    tc    in   liminc  morari  debeo  , 

uc 
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m  refcram  primo  rariones  ,  qua 
me  ad  hasc  Eletnenca  edenda  im- 
pulerunc ,  &.  urferuoc  :  dein  quid 
in  hoc.  opcrc  proferendo  prasllici. 
A  quo  Temporeniihd  in  hac 
Academia  ,  publice.  PhiloibphianT 
ac  ;  h^achcfin  dodere  ,  demanda- 
tum  eft  :  in  Jd.  omni  ope  ,  in« 
duflria  &:  alacri  fludio  incum- 
bere  offlcium  meum  cflc  putavi , : 
ut  quovis  niyodp  poflem,  Scudio-: 
fse  Juvencuri  ,  vel  .PMofophiam, 
vel  Mathefin  difcerevcu^ienti ,  fa- 
cilem  fimul  .ac  utilcfii  navare  o- 
peram  ,  eju$c[\ie  commodis  pro 
viriU  fervire. ,  Verum  aim  incer 
Virps  ;  JErudiros  hodie ,  convenic  , 
Scudium  ^Gi^pmecricun) ,.  bafin  & 
futidameji^j^  eiTc  ^pon^ndum  Phi- 
lp/pp\ii?  jj  iyj^ijrfalcenirj[faiitis  qus: 
pringlpalis ,  rj^cieptiaeoiidrap^  Rc-i 
rum  N|icu.ri»lium  , .  £i(tli!.pEimam 
mihi    cucsi^::Cordi<}i,iQ  «Sari^ims' 

~~      ut 
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wt  Juvtntutcm  Studiofam  puris  & 
iinceris  Geometrije  principiis,  qui- 
bus  dein  ad  altiora  ,  tam  Vcte- 
rum,  quam  Reccntiorum  Dogma- 
ta  intef%cnda  pcrvenire  poflunt  , 
crudircm.  Intcrim  memor  didi 
praeclari  fane  Matfaematici  ,  Va- 
vidis  Gregorn  in  Dedicatione,  ubi 
didft  ,  mmm  vero  fuam  fape  recla- 
fttares  Firis  m  re  Mathematka  ^  no- 
vkatis  ,  compenMi  ,  ^  forte  fui 
nimtm  amantihs  ^  cum  interim  ;«- 
ventutem  ad  ipfos  fontes  remittendam  , 
Veterftmqtte  Ubros  diU^entius  ejfe  ver-^ 
fandps  ,  terendosque  ,  vehementer  ur- 
gareis,  Ideo  ad  hunc  Scopum  af- 
ftcpjcndum  ,  tuclidea  E4emema, 
probe:  inte]lc^  imprimi^  nos  du- 
ccrc  rcbac  j  otpoec  4am  Scrip. 
toiics  ibiadqui  ,  quatil  RecemiO' 
xe$ ^  fuper  bzc  -Eicmctita  ^  fua  ^otk- 
duot  JEdiBm ,  cum  'S^ometrica  -^ 
^UDi  Bxtnm  Nit%Hr4liui^ ;  propte- 
zi  xca- 
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reaque   ea  intra  privaeos  parietes  ,  _ 
cum    Auditoribus   noftris    tradan- 
da     e£e     neceflarium    duxi.     Sed 
cum    npn   perinde    erat ,    cujus- 
nam    Commentatoris    vei  Editoris 
fequerer    du£fcum ,    in   exponendis. 
coram    Auditoribus     noftris    £le- 
memis  i(tis  ,   eum  feiigendum  eC- 
ie    cxiftimavi ,   qui  fe  prae  csBtcris 
Demonftrationum  perfpicuitate,  dc 
demooftrandi    rigore   ac    evidentia 
commendabat.    Inter  ca^teros  Chri<' 
ftophori    Clavii  Demonlirationes  , 
ac  demonftrandi  Methodum,  me- 
cum   penfitans  ,    ambo  mihi  arri- 
fcre  ,    &    placuere    valde.     Tum 
ob  elegantem,  ac  (ane  perl^icuum 
modum  ,    cum  facilitate  nngulari 
conjun^um  ,    quo   in  adftruendis 
6c   probandis   utitur    propolitioni-. 
bus.     Tum   ob  robut  & .  efficaci- 
tatem  ,     qus  fingulis   ineft   de-: 
monArationibus  »    ad    petTuaden* 

dum 
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dum    de    veritate    rei   propofitae    , 
ad  quas  nihil  excipi  potefl  ,   cum 
per    omnes   cafus  pbffibiles  ,    'rem 
contemphndam      veram     Sc     fir- - 
jnam    efle    ofl:endit ,    & .  ad    cori-' 
vidlionem    evincit.     Qiibus  porrb^ 
acceifit  ,     Eum     EucHdis,     bcbpS^ 
pra:  multis   aliis  etiam  6ptimc  ia- 
tisfacere    ,  '    remquc'  ab"  'Etjclidc' 
propofitam  ,    fecUriBiiitl   c]\xi  itieri- 
tem  ,    acu    tangere.-     "Ep /homirte^ 
laudatur    a    'Rejhmin/piffeirtyi^^dP 
EuclUe   pag.    46.'4.i.'<^od-€iaPU' 
us    optimc   commentaha ' '  ejt  '  ifi '  Eucli  -'■ 
dem  5    ac  uti    ait  , '  m,  ejits  cmmen"^ 
tarils  ,      quic^uid  fere    dd  penitiorem- 
"Ekmentorum     cojititionem    requiritur  y^ 
menitur.     Suum  etiam^adjidt  c&I- 
culum,  Ricciofus  '  in^Totno^primo  Al-- 
wa^fii  novi    de'  Glavio''feibciis  , 
quod   in  Geometria  adeo  e^ceUuit ,'  ut 
iMim  plurimi   Mathematici  velut  Ora- 
Mrn  confuluerint  >   popter  eximiam 
■  in 
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hf  fcriptis  fuls  perfpicuifatem  ,    cum 
.  folida  doEhina  cmjun&afn  ,    ikm  ipfa 
SoU  clariora  funt.     Adftipuiacur  his 
yanus  Nfcius  Etythreus  in  pinacotheca 
fua    notans  ,  ^uod  ex  ommhus  Clapu 
lucuhrationibus ,  quihus  in  lucem  proia- 
tis  9    nommls  fm   memoriam  ,    omnium 
feculorum  fojkritati   commendopit ,    efi 
commmtarius  ,    quo    EucVtdem    iffuflra' 
,vit  ,    qui    talis  eft  ,   ut  in  Arce  poni 
pojjit  y     fuafi   Mrnerva  iUa    Vhedia  ; 
fff     qua    nihd  eft   nift   ahfolutum   c^ 
perfeBim.     Et   ut  alia  iilentio  prs- 
teream  ceilinionia  ,    VoJHii   cantum 
adducam  ,    de  Scientiis  Mathem,  pag, 
<>p.      Ubi     de    Clavio    affirmac  , 
fuod  EruMtis  omne  pun&um  ferre  vi^ 
jus  Jit  ,    cum    variis   monumentis  no- 
minis  Jid  decus  ad  pofteros  propagaviu 
Quace  non  dubitabam ,    ad  ipfius 
commentarii    dudum    in   Euclidis 
£lemcnta  ,    Geometrica   principia 
Auditoribus   meis     tradere  :    cum 
t  t  pcj- 
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perfuafum  mihi  habebam  ,  iti 
dcmonftrandi  ordine  ,  me  nec 
commodiorem  nec  clariorem  ,  in 
ip(a  re  pjrobanda  ,  nec  firmiorenji 
nec  cViaentiorcm  Autorem  {equi 
pofle.  Vcrum  brevi  tempore  per- 
cipiebam  Clavianorum  blemento^ 
irum  Euclidis  penuriam  efle  ,  cum 
Studio^  juventus  ubiquc  exeropla- 
plaria  roUicite  G|uaerentes  ,  vix  ac. 
be  vix  cjuidem  unius ,  alterius- 
que  exempli  compotes  fieri  pof- 
fcnt.  Accedebat  etiam  ,  quod  fi 
hic  vel  illic  exemplum  unum  in 
angulo  lateret ,  illud  nimio  pretio 
folvendum  erat.  Unde  fadum 
eft  ,  ut  quidam  me  audientes  , 
aut  audituri ,  quotidie  queritarenr 
tur ,  quod  Autoris  ^  cujus  vcfti- 
gia  legebam  ,  participes  fieri  noa 
poflcnt.  Porro  Editiones  Clavia- 
nae  ,  fexcentis  &c  pluribus  crro- 
fibas  {catenc  ,    feu    vitiis  Typo- 

•  graphi- 
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graphicis  innumeris  laborant ,    qui 
Tyronibus     in     DemonArationibus 
perlegendis  ,     ac    imitandis  omhi- 
Do  moram     injiceic    dcbcnt  i    G. 
non    aliquando    ad     propodtionis 
intelligentiam  infequendam  ,  prot- 
/iis    impedimento     fint.      Olterius 
Figurae  ,      <]ua:    ad     propofitiones 
illuftrandas     adjeda:    mnt   ,     ijuas 
omnino   clara:    &    diftinda:  ,    ad 
feciliorem     intelligentiani      dcfide- 
raniur  ;     funt   confufe    &   vitiofe 
admodum    ,      immo     quandoque 
cxiguae    nimis  ;    uti   funt  ex  foli- 
dorum  ,     cju^e   lane   ob  linearum 
multitudinem  ,     &   varias   fuperfi- 
cies  ia    cjuibus    jacent  ,     pracpri- 
nfts  accuratac  &  juftac  magnitudii. 
nis  cxiftcre    debent.      Defunt    ali» 
«^uando'  Uneae  ,    quae  ad  coriftru*- 
dionem  requirimtur  ,   dcfunt  pcr* 
fejpe^  Htterae ,   quae   in   verbis  de- 
n^ftratioiiuni  citamur ,    &c  non 
1 1  i  yaro 
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raro    pcrverfb    loco    func    pofitar  ; 
quare  ncceiTe  eft  uc    ryiones  ixpc 
confundanc  ,     ac  ineunces  conftiu- 
^ionera     raoram     iis     injicianc   , 
cjuod    profedio    moleftuni  ,     &i  in 
.nonnullis    fallidium    movet ,    prsc- 
cipue   iis    qui    prima  vice  Aucoris 
demonltraciones    imicancur.      Prx- 
terca   cicaciones ,    cjua;    in   margi* 
ne  ,    juxta   demonflrationum   ver- 
))a ,    pofuae  repenuntur  ,    fuis  eci- 
^m  non  carenc    viciis  ,   in  iis  au- 
xem  indicancur  ea  ,    qus  in  ptx- 
.cedencibus  concella  vel  demonftra- 
ta ,    jam     Elemenca     exiftunc    ac 
principia  ,    corum  cjujc  in  ifta  de- 
.monftracione     adftruuncur  ,     quo- 
jTum   noftra    (circ     incereft  j    qua- 
propcer  eos  ,    qui  non  facis  £ami« 
jiares  habenc  Euclideas  propofitio- 
jics ,    fspe    ob    prspofteram    cita- 
.tionem  ,    piivanc  fundamepto  vc« 
Xfi  ,    fupcr   quod  tamen  condiu 
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eft    probatio.     Deniquc  licct  Cla- 
vii    Conimcntarius     in     Elemcnta 
Euclidis    fit    omni    laude   dignus , 
tamen    Tyronibus    prolixus    nimi- 
um  eft  ,    fi   nempe  oculos  nonros 
convertamus  vci    in  Defiinitionum 
expofitiones  ,    vel  in  ea  ,    quae  fin- 
gulis    fere    adjunxit    demonflratio- 
nibus   propofitionum.     Ea    cjuani- 
yis  in  le  bona  &  laudanda  funt  , 
Incipientes    tamcn  ,    qui  Euclidca 
Elementa    fcire  cupiunt ,   iis  care- 
re  poffunt ,    cum  haud  raro  tales , 
multiplici    materia  ,    <]uam  in  iis 
adducit  ,    obruuntur  ,    non  diftin- 
guentcs  ea  qu^e    Eudidis  ,    ab    iis 
qux    Clavius    dc    /c  addidit  ^   vcl 
ex     aliis     mutuo    defumfit  •,    hinc 
mira  in  Tyronibus  confufio,  c^ux 
cane  pejor    &    angue    deterior   in 
Mathefi    evitanda  ,    ac   omni  cd- 
natu    cavenda.     Quaf    omnia    etfi 
cuirt    animo    meo    Ixpiufcuie  vol- 
t  t  3  ve- 
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vcbam  ac  revolvebam  ,  tamen 
refugiebam  initio  novam  adorna- 
re  Hdicionem  Clavianam  ;  vcrum 
cum  quotidie  de  penuria  Exem- 
plarium  Auditorum  meorum  quse- 
reise  ad  meas  perveniebant  Au- 
res  ,  in  anguftiam  redigcbar,  vel 
Clavium  duccm  in  Geomecria 
cxponenda  relinquere  ,  ejusquc 
loco  alium  feligere  ,  quod  repug- 
nanter  faccrem  ;  vel  efficere  uc 
recudcrentur  Elemenca  Euclidea 
a  Clavio  confedla.  Verum  cum 
utrumojue  ponderarem  ,  magis  e 
rc  audicorum  roeorum  fore  judi- 
cabam ,  Clavium  porro  ducem  pra:- 
euntem  ,  in  conceraplationibus 
noftris  Geomecricis  ,  iecjui.  Id- 
circo  in  ufum  tancum  Auditorum 
meorum  ,  ac  eorum  gratia  no- 
vam  hanc  Edicionem  ,  in  qua 
viciis  fupra  memoracis  obviam  irc , 
&   quancum   in    me  eft ,    evicare 

ftu- 
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ftudui  j    ex    Clavii    commentariis 
collcdam  ,     parare    decrcvi.      En 
rationes    henevole    LeBor  ,    qux  mc 
impuierc    ad   hanc  Editipncm  pU' 
blici    juris     faciendam.     Super    cH: 
ut  nunc   ctiam  brcvibus  enarrem , 
cjuid    in    hac    Editione    prsftiti  ,: 
vel     faltem    prseftare    conatus    fuiy 
Et  quidem  frimo  e  libris  tredecim 
ab   Euchdc    confcriptis  ,    in   cjuos 
omnes     etiam     commentatus     eft^ 
Ciavius  ,  fex  priores  ,   ac  mdecmum 
^    dmdecmum    lihrum    (olummodo 
cdi    curavi  j    cjuia  cum  Planorum 
Elementis ,    SoUdorum  conjungen-. 
da  efle  ,   tanquam  cognitu  (umme 
ncccftaria ,    (ic   firma   mihi    ilabat 
{entcntia.    In  qua  tantum  prasclaros 
iii    Gcometria  Viros  prseuntes  fe- 
cmus    fui  ,    nempe    Tacquetos  , 
Dcchalcfios  ,    Morcos  ,     Ozana- 
mos  ,     Keilios  ,     aiiosque.     Non 
tamcn    prstermifi   reliquos  ,   quia 
1 1  4  cos 
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cos    inutiles     judicabam.      Verum 
cum    Tyronibus ,    qui  inftitudoni- 
bus    noftris    privacis    fe    commic- 
tiinc  ,    hxc   Eiementa  (olummodo 
paravi  ,     illi   incellcdis    Pianorum 
&;  Solidorum  Elemcncis  ,    reliquis 
in    libris  ,     fi  ipfis  ica  vifum  iit , 
dein    cum    frudu   (e  exercere  pof- 
func.     Illorum   peimagrii  interelt  , 
fcire  Elemcnta   Flanorum  ,  ac  So- 
lidorum  ,   quac    (ex   prioribus  ,    6c 
duobus     reliquis   ,      undecinio     ac 
duodccimo  libro  conii^ientur;    uc- 
pote  ca  fundamenta  lunt  ,    cjuibus 
noftra    Rerum    naturalium  Dodtri- 
na   nititur.     Secundo  explicationes  , 
quas  Clavius  luper  Definitionibus, 
Axiomatibusque    Euclideis    dedic  , 
quales   definitionibus    ac  axiomatis 
addidic ,   quasque  prolixas  nimiun» 
judicavi  ,   ac   quae    vel   praxin  ali- 
quam ,    vei    aliui   quid  ad  EuqU- 
dis   vcrba ,    &    verborum   fenfum 
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intelligendutn  non  diredle  duccns, 

contincbanc,  pro  captu  meo  con- 

traxi,    Ita    tamcn  ,     ut  (ecundum 

Chvii  fententiam  ,    fenfum  verbor- 

nim   Euclidis  ,    iatis   clarc  decla- 

rentj  nimiam  interim  cvitavi  bre- 

vitatem  ,    nc  dum  brcvis  cfle  vo- 

lo  ,   obknrus   fio.     Tertio  Scholia^ 

Praxes  ,    aUa<)ue  ,     qua:    Clavius 

Propofitionibus   Euclideis ,    fuisqup 

demondrationibus    fubjunxit  ,    o« 

mifi    pleraque    omnia    ;     exceptis 

tamen  iis  Scholiis  ,     Lcmmatibus- 

que ,    quibu^    iu    fuis    demonftra* 

tionibus    utitur  Clavius  :    dum  iis 

carere    non    poflumus  ,    quia    ad 

ca ,    tanquam  ad  principia  dc  fua- 

damenta     probationum  ,     in     iis 

provocat.     Ob  candem  rationem» 

quia  e  multis  CproilaHis  petit  ar« 

^umenta     dcmonftrationis     (ax  , 

plurima   fetvavi  Corollaria  ,     qu« 

Ckvius    e   probationibus    (uis  cli- 

t  t  j  cuit. 
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cuic.     §liuirto  Definiciones  ,    Poftu- 

laca  i     Axiomaca   ,     &     Pcopod- 

tiones  ,     <jux  in  Clavir  Commen- 

tario  in  Euclidem  occurrunc,  om- 

ncs    typis    mandavi.     Verum    eas 

omnes   conculimus  cuni    deitnicio- 

nibus  ,     axiomacibus  ,     podulacis 

,&   Propoficionibus  ,    c\ux  in  Grc- 

^gorii  Editione  Grjeco-latina  expreC- 

Ix  exftant  ;    (]uas  vero  in  Grcgo- 

-riaoa    reperire  mibi    non    licuic  j 

quasque   Clavius   vel   de  fiio  adje- 

cic  ,      Vel    ex    aliis    mutuo     de- 

fumfic ,    eas   omnes    duabus    cjus- 

modi   []    Uncinulis  inciudi  curavi- 

'mus.     Uc   {cilicec   illi  ,     qui  &u- 

clidem  purum  defideranc  ,     unico 

'obtutu  vid^re  pollinc ,     ea  ,    qua; 

f Euciidis   lunc ,     eaque    diftinguere 

^b   iis  ,     qux  a  Clavio  iunc  ad- 

«diCa.     §!^mto  quancum  in  me  fuic, 

^rrores   quos    detexi    in    Edicione 

-Clavii ,    tum  in  ip(b  cexcu ,   tum 

in 
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in  litteris  ,  qu£e  relpondent  iis, 
qu£  in  (chematibus  iunt  exprsSx, 
qux  iitieas  neceflarias  figuraruna 
aonexarum  declarant  ,  corrigere 
iedulo  ftudui  :  titi  S>c  citationes 
omnes  iti  margine  pofitas  ,  male 
allatas  ,  reilituere  omni  ope  ni- 
fus  fui  ;  fortc  hic  vcl  illic  men- 
dum  aliquod  remanfit  ;  verum 
^uis  omnes  poted:  cavere  crrorcs? 
cum  ne  Argus  quidcm  rufficercc. 
Id  falrem  cfFeci ,  ut  nunc  mul- 
to  corrciSlior  ,  quani  priores 
omncs  Clavit  Editiones ,  hiccm 
adipiciat.  Sexto  Figuras  ,  ad  pro- 
poHtionum  intclligentiam  facilem 
reddendam  ,  accommodatas ,  (e- 
paratim  xti  incidi  curavi  5  in  iis 
elaboraadis  ;  id  prxprimis  (l-u- 
dui  -,'.1  ut  clare  &  diftiniStc  antc 
ocuios  ponerent  ,  omnes  lincas 
ad  canftraiStioncm  ,  ac  ad  cjus 
compofixionem  ncce^ias  ;  nc  ve- 
-^  ro 
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ro  linez  inter  fe  confunderentur 
niajusculas  depinxi  5  ac  qur  ad 
fblidorum  ducunc  nocitiam  ,  qux 
in  prioribtts  Edicionibus ,  prxci- 
pue  qu£  in  forma  odava,  uc  a- 
junc ,  funt  ,  confufs  ac  vitio& 
admodum  eranc  •,  didindiores 
multo  elaboravi  ,  ut  Tyrones  (i- 
bi  magis  vividc  conftrudionem 
figurarum  reprxfenjtare  poHinr. 
Jncerea  fedulo  cavi  ,  uc  licccras  in 
figuris  expreffx  refpondcrenc  iis  , 
q^a:  in  Dcmonftratioaibus  occur- 
runt.  Septimo  his  Elementis  prar- 
mifimus  ,  Hiftoricam  narracionem 
brevem  de  Euclidis  vica,  ac  £- 
lementis  ,  de  qua  camen  non 
multum  polliceri  audemus  ,  quo« 
niam  excra  forum  meum  eft  , 
accuracam  ac  omnibus  numeru 
abfoiucam  cradeie  hiftoriam,  qua» 
re  a  Le<5kore  comicer  expetimus  , 
uc   fi  force  ea  non  arrideac ,  vd  ' 
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cirores  quosdam  in  ea  «lecegat,' 
iu  meliorem  parcem  interprecari 
velic^  cum  nimis  {ero  in  ea  ia- 
cidi  cogitata  ,  ut  de  vita  liuclidis 
quzdam  narrare  in  animum  in« 
duxerim.  In  reliquis  Clavium 
/umus  (ecuti  ,  cum  cuilibet  pro« 
poGtioni  duos  numeros  affiximus, 
quorum  alter  in  margine  depi- 
^us  fignificat  ordinem  ,  quem 
Campanus  ex  traditione  Arabum 
e(l  kcutus  in  £uclidis  Propofitia- 
nibus.  Alter  vero  in  ipfa  Pro- 
poiitionum  feric  defcripcus  referc 
difpofitionem  propofitionum  er 
traditione  Theonis  ,  feu  potius 
ipfius  Euclidis ,  qui  etiam  obfer- 
vatur  in  codicibus  Grscis.  Id 
vero  eo  cgnfilio  fa^lum  c&,  quo- 
jiiam  cum  a  quibusdam  Geom&>' 
tris  propofitiones  £uclidis  juxta  of* 
dinem  Campani  ,  ab  aliis  vcro 
juxta    Theonis   fericm    citencor  ^ 
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idco  necefrarium  cfle  duximus,  ut 
wtriuscjuc  interpretis  numerus  appo- 
nerctur.  Dcnique  nc  curfus  demon- 
ftrationum  intcrrumperetur ,  cita* 
vinius  principia  &  propofitiones  Eu- 
didis  in  margine,  przfixa  cuilibec 
citationi  femper  literula  aliqua  al- 
phabeti,  cui  Hmilis  literula  reipon- 
<ict  in  demonilratione ,  uc  facilius 
cognofcatur,  ad  quem  locum  quae- 
libet  cicatio  Cit  refcrenda»  Citdcio- 
ucs  vero  ipfx  hoc  modo  intelligen- 
<lie  funt  5  I.  Drf.  (ignificac  prima 
jicfiniiioj  I.  Pep.  prima  petitio,  vel 
piimum  poftulatum,  I.  Prim.  prima 
propofitio  primi  libri ,  25.  Undec. 
^gnificac  propoficio  vigefima  tcrcia 
Widecimi  libri :  &  fic  de  reiiquis  •, 
«X  cjuibus  rcliqux  cicaciones  tieiit 
fnteliiguncuF.  Vale,  LcdLCfc  httit» 
volc,  fip  conatibus  noftris  favc:'fi- 
fmoi  pcco,  uc  fi  quaedam  fuperfiht 
j^ixata ,  i}cnign&  exctiles.  Scribcbam 
dr&urd.  mcnie  julio  ciDiocczxxvtn. 
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Exrata  typographica  quae  inter  relegendum 
xnihi  occurrere ,  hoc  modo  corrlgat  Be- 
nevolus  Ledlor. 
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3^' 

33' 

38. 

39- 
59. 
61. 

96. 
105'. 
107. 
109. 

124. 

idf. 
171. 

173- 
174- 

2C 

220. 

227. 

^37. 

267. 

274- 


LiD.  Pro 

^.  Onnis 

i//rima.  fitalterius 

jj.  utrumqu. 

13.  que  BA 

^,  om  nia 

1«.  reSis 

23.  externusDCF, 

17.  ipfi  CF, 

17,  redaugulo 

24.  in  marg.  10.  def. 
22.  inmarg.  10.  def. 
12.  inmarg.if.  def. 
28.  inmarg.ij.def. 

f .  reifta  quae^m 

20.  defcribendns 

9.  Quarequadratum 

3^.  THEOR. 

j.  habituto 

2.  i  fine  squemultiplicia 


4«  aeqaemultiplicia 

7.  asquemuUipIicia 

28.  nna 

2.  a  fine  primo 

23.  permutamdo 

S'  t  fine  confiituantur 
4^  a.fine.  ad  CA , 

17.  cnmfexta 

7«  imagininemur 

;  277'    **•  angulii 

jSo.    27.  circulus 


Lcgc 
Omnis 
fic  alterius 
utrumque 
quae  BA. 
omnia 
redis. 

externusDCE, 
ipfi  CE, 
redangulo 

10.  def.  primi 

10.  def.  primi 
ij".  def.  primi 
if.  def.  primi 
reda  qusdam 
defcribendas 
Quarequadratum- 
PROBL. 
habitudo 
seque  multiplicia 

aeque  multiplida 

xque  multiplicia 

una 

prima 

permutando 

conttituatur 

adDA» 
cum  fexta 


unagmemuf 
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BREVIS      NARRATIO 

HISTORIC  A 

D  E 

E  U  C  L  I  D  I  S 

V  I  T  A, 

A   C 

ELEMENTIS. 


'Uoi  novam  hanc  Elemen- 
rorum  Euclidis ,  ex  Chri^. 
[rophori  Clavii  Bambergtnjis  ^ 
iniignis  fane  Geometrae  , 
in  Euclidis  Elementa  , 
conmentariis  ,  colleftam 
Editionem  ,  audicoribus  ,  qui  privatis  noftris 
inflitucionibus  in  Geometriae  fcientia  erudifi 
cupiunt ,  pararem  ;  haud  ab  inftituto  alie- 
num  effe  putavi ,  brevitef  de  Autore  no- 
ilro  ,  ac  Elementis ,  quae  de  rebus  Gdbme- 
tricis  compofuit ,  quaedam  recenfere/  SdK- 
cet  ut  aliquam  faltem  habere  cogiiitionem 
Autoris ,  ac  Operis  ,  quem  traftemus  ,  illi  . 
.  poflint ,    qiii   nos  ea  Elementa   cxponentes 

•  au- 
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^udienL  Tum  ut  eorum ,  quae  de  Euclidc 
narrantur ,  ac  quae  <ie  his  Elementis  a  Vi- 
ris  DofliflSmis  foventur  fententiae  ,  non  fkit 
penitus  rudes.  Tum  nit  aliquantum  intelli- 
gant ,  quae  de  iisf  tenenda  ,  vel  rejicienda 
videntur.  Antequam  vero  ad  ipfam  de  Ett* 
clide  narrationem  me  .accingam  ,  cum  in 
(aquefttibus  nobis  ufui  futura  fint  ,  &  verbo 
jreferre  de  Geomctriae  natalibus ,  fecundum 
quorundam  fenteritiam  ;  &  perbrevitcr  eo- 
rum  clarorum  Mathematicorum  ,  qui  ante 
Euclidem  fuis  inventis  pra^  caeteris  excdlue- 
re ,  mentionem  facere ;  haud  incongruum 
for6  duximus. 

In   Geometriae  Ofiginem,  unde  Mortales 

primo   de  ^ejufmodi  ftudii  genere  cogitandi 

anfam  cepere ;    &  Autorem  a  quo  p.rimum 

inventa  eft  nobilis  haec  fcientia  ;  &  quo  de- 

.mum  tempore    elucere  inchoavit  praedaruia 

hoc  ftudium ,  fi  inquiramus:  Multa  nobis  in 

iis  occurrent,  quae  ut  certo  affirmentur,  non 

fatis  manifefta  &  evidentia  videntur.    Non 

enim    latet  ,    quosdam  aflerere  ,    eam  Do- 

ftritiam   ab   iE^ptiis  ,    neceffitate   quadam 

coiftis  ,  ab  initio  fuifle  inventam.     Opinan- 

tur  lcilicet  eos  ob  annuas  Nili  inurtdatidncs, 

quibus  agrorum  Hmites  operirentur  limo,  ac 

.  fic  confunderentur  ;   arte  quadam  ac  fcien- 

tia,    qua  rurfus  agri  dividerentur,  opus  ha- 

buifle.     Verum    hanc  rite   penfitantes   opi- 

nionem,  fpeciem  magis  vfen  habere,   quam 

ut  certum  aliquid  dc  Originis  cauft  probet: , 

.  cuilibet  attendenti  apparebit.    Defimt  &ma 

.  nobis  Veterum  teftinioma  fufficientia ,  qm- 

bus 
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bus   de    ottos  radone  finno   fho  ftat    taio 

baec    fententia.     Si    JOSEPHO    ami^mtahm 

lik^i.cif.g.   fidem  habeamus  ,  ftudium  hoc  . 

Gfmifasmm  a   Chalddis  ,     jifjriis^tte  fuifte 

ea^mm\    ac  ab  jihrah(tm§  ,   juiTu  Dei  in 

Pate/Knam, ,  ac  inde  in  iZEgyptum  profefto , 

ifi  iltoi    Regnum   tum  primum   fuifle  tran- 

iiaann  j    ibidem  teftatur.     ^Egyptii  vero  ip- 

ii^  certi  cujusdam  antoris  foric  infcii ,  Deo 

fiH) ,    Themb  difto  ,   inventionis  gloriam  tri- 

buunt  y  uti  refert  PLATO  in  Phddro  $perum 

fag.   m.  268.  col.  X.  in  frinc.    ubi   ita  lcribit 

de  Theuth  Joquens  ;    Hunc  prinnm  cmnium  nu* 

mentm  ,     t^    numeri   computationem   invenijje  ^ 

GeometriamqHe ,     cr   ^ftronomiam ,    C^c.     Ve* 

rum  dubia  licet  ea  lint ,  quae  de  Origine  a- 

pud  iB^ptios  quaerenda ,  narrant  Autores ; 

id  tamen  latis  certo  conftat ,  iEgyptios  hoc 

Doftrinae   genus    coluiffe.     Etenim    Thaletem 

^/klU^tmf  :^:-  qui   fere,  fexcentis    ante  natum 

'  Qnmum  'anriis ,    fecundo  ab  Urbe  condita 

S^aiaSk  ^  Jn  Gt^SBcia  floruit ;  in  iEgyptum  i- 

tJ^|Kientem  ,   in^eque  in  Graecum  Solum 

«TO^^i^  traduxiflTe  Geometriae  Sdentiam, 

^ftJ^ERTIO   difcimas.     Qui   fimul  nobis 

^gsii^^^dl^  EHphorhum  Phrygem  praecedenti  fe- 

Ci:^-^€i^stcmpiati^^      Geometricas' dc  lineis 

IMI^  a^iip^^ii^  ;   monente  DECHALES  in 

fraSU^^t^omiali   de  progrejfu  Mathef.  cap.  2. 

Wxatftami^fmm^  ^fecutus   eft  Mamertinus  ^ 

^f^fif^l^    celebratur   Geometra.     Quo 

re  r'  -Amethifium  hujus  fcientiaj 

'  im  ,    vixifle  ftatuunt.    Hos 

cqpit  cxcellens  iile  Geome- 
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trlsB  Stator  Pjfthagfiras  Samius ;  qui  a  multis, 
Geometriae  ia  Graeciam  advetbe  autor  habe- 
tiur:  quocum  fecundum  efluxit  feculum. 

Tertium  quod  fequitur  ab  Urbe  condita 
lecuium  ,  plures  produxit  in  hoc  ftudiorum 
genere  praellantes  viros  ;  inter  quos  primo 
numerantur  Anaxagoras  Clazjotmnius ,  qui  P;- 
thag^rd  fucceffit ;  dein  Oenopides  Chius ,  hujus- 
que  difcipulus  ^  Zenodorus  ;  &  qui  Zenodormi 
proxime  fecutus  efl ,  e  mercatore  Geome- 
tra  ,  Hippocrates  Chius  :  Hic  imprimis  cele- 
bratnr ,  quod  primus  Elementorum  Geome- 
tricorum  ,  quae  temporis  injuria  periere  , 
3criptor  exfliterit.  Hos  cxcepere  Theodorus 
Cjneneusy  Timms  Locrus^  Mathematum  Scrip- 
cor.. 

:  Quartum ,  quod  pofl  hos  Autores  ,  illu- 
xit  feculum ,  GeometriaB  ftudioforum  &  in- 
venfcorum:valde  fuit  fertile.  In  eo  claruere 
Democritus  Milejius  ,  hujusque  aequalis  Protik:' 
gorasr^  *Hos  fecutus  Plato  j4thenienfis  ^  divinus  ' 
cogrwDminatus  ,  ftrenuus  Mathefeos  cultor  ; 
de  quo  referunt  ,  Eum  fingulis  diebus  Geo- 
metricuih  Problema  ,  difcipuhs  fuis  expofu- 
iffe.  :  Quem  deinceps  infecuti ,  Amiclas  He^ 
racle4ftesj  Leodamas  ThafiuSy  &  NeoqlideSy  Pla' 
li?»w  aut  auditores,  aut  faniiliares;  Leon  por- 
ro  ilfc  fucceffit,  qui  fecundus  dicitur,  a  quo 
Elementa  Geometrica  ,  auftiora ,  quam  ea 
fiifpocrasis  ,  quae  fimul  ac  priora  ,  temporis 
injuriam  pafFa  ,  non  exftant ;  fcriptis  expo- 
fita  fuere.  Poftea  exflitere  Eudoxus  Gnidsus  ^ 
vel  ut  alii  fcribunt,  Cnidius^  Ptatonis  in  ^gyp- 
cum  comes.>  qoi  quintum  Elementum^Eucli* 

dis . 
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tSis  de  Proportioiiibus  invenifft  dicitur  ; '  ac 
Thedtetus  Jthenienps  ,    cui    de  quinque  folllli^ 
corporibus  fcriptum    tribuitur  ,    verum  ejus  . 
non  ex/lat    lucubratio  ;    inferuti   funt    delh 
Bryfe,  &   jintiphon.  ^ 

In  quinto  ab'Urbe  condita  feculo  florue- 
re ,  TheudtHs  Magnes ,  tertius  qui  numera- 
lur  Elementorum  Ge6metriconmi'fcriptor*: 
Hermmmus  Colophonius  j  CyzJcinns  jithenien/is; 
^rtfi^MS  Senior  ;  Philipptis  Metdus  ;  Platonis 
ma^ftri  difcipulus  :  Menechmits ;  Eudoxi  dilbi- 
pCilus  ;  Geminus  ;  Perfeus  Citticus  ;  Arijloteles  \ 
ac  tandem  Geometriae  illud  fydus  eluxit  ElT- 
CLIDES  ;  qui  licet  his  Geometris  pofterior 
fuerit;  ac  ex  iisdem  nonnulli  Elementa  Geo- 
metrica  Scriptis  reliquerint ,  tamen  omnium 
antiquiflTimus  habetur  a  VOSSIO  4e  Scientiis 
Matmmtuicis  cap.  15.  §,  i.  qnoriun  labir^s  in 
<S'eometria  habemus  ;  ac  bmnium  Graeco- 
rtmi  primus,  qui  omnia  coHegit,  coIle6feque 
digeffit.  Hunc  Autorum  catalogium  partith 
me^tcxere  docuere  ,  CLAUDIUS  FRAN- 
C^eUS  MILLIET  DECHALES  in  tra^atu 
Prii4im.  \de  pr^rejfu  Mathefeos  ,  pramiffb  topi. 
t:  Mtindi  Mathmatici  ;  qui  eum  ie  e  PRO- 
CLI^^ftr^'^;  Cofnnientariorum  in  Euclidem  haq- 
^^»St:  partim  TACQUET  in  fJiflorica 
ndHMNbri^  mu  €r  progrejfu  Mathefeds. 

..i-mC.  ft'^  'his  vero  oimnibus  G^ometris  , 
Ittet^^^fed^^dari^celebitntur,  propter  Do- 
aWHfe  ')GSgai1fietrica&'-peritiam ;  quam "  mrh  fuis 
libiJSi^'  '^S<#'untr ,""  tum  flia'  riotitia  &  cultji 
Itti^eirf  ,  ae;1irtniorem  reddlBerunt ;  EtJ- 
?*  -  •  3  CLI- 
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CLIDEM  tamen  folum  elegimus  ,  de  qUQ 
p|uca  hifce  paginis  referremus.  In  vitam 
hujus  Geometrae  itaque  inquirentes  ,  Solum 
cjus  natale ,  quod  tulit  hunc  Atlantem  Geo- 
inetricum  ,  fefe  invefligandum  fponte  notas 
fiftit.  Sed  fuper  hoc  Autorum  fentcntias  ro- 
gantes  ,  quod  capita ,  tot  fere  ientcntieB  re- 
perimus  ;  adeo  diiTentiunt  incer  fe  Autores 
de  ftatuenda  Patria  Euclidis  noftri.  Quidam 
cjus  Patriam  ,  GELAM ,  civitatem  Sicilia  , 
fuiffe  putant ;  ac  ea  de  re  EucUdes  Geemetra, 
CeloHs  apud  illos  audit :  inter  quos  eft  Scrip- 
tor  Bibhothecae  Veteris  Siculae ,  aftno  1700. 
k  MefTanenfi  quodam  editae ,  referente  FA- 
BRICIO  Biblioth.  Gr^.  Lib.  m.  Cap.  xiv.  J. 
I.  Eam  opinionem  ,  qua  EucUdem  e  Gela 
oriundum  cenfent ,  forte  e  Laenio  college- 
re ;  quia  LAERTIUS.  Lih.  ii.fegm.  106.  de 
Zuclide  Megarenfi  fcribit  ,  quod  fecundum 
quosdam  Gelous  fit  habitus.  Verum  haec  fen- 
tentia  fuo  videtur  privari  fundamento  ,  fj  in 
fequentibus  J.  9.  palam  conftiterit  ,  eum , 
de  quo  fcribit  Laertins  ,  Euclidem ,  diverfum 
cfFe  a  noftro  Geometra ;  quare  ex  eo  princi- 
pio  Geometra  Eucltdis  Terram  parentem  ^  fftf- 
lam  fuiffe  ,  aflerere  non  auderem.  HAR- 
DUINUS  ad  Wwi««^  Autorem  noftrunt  PER. 
GA  ,  civitate  PamphiliM  oriundum  cenfet  j 
at  monet  FABRlCIuS  ioco  cttato ,  Apolhni^ 
um  Conicorum  Scriptorem ,  in  animo  tum 
habuiffe  Hardmnum  #cum  id  de  Euclidis  Geo- 
metra  patriis  fcripfit  fedibus.  Nam  intcr 
Scriptores  tam  Veteres  qaam  Recentiares  id 
i^  manifefto  conftat ;  jipolloniHm  ^  Pergam 
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fedem  nataton  habuifle  ;    Venim  defimt  np- 

bis  teftimonia ,    in  quibus  EucliJem  Per^d  na- 

tum  ,    educatumque   fuilTe  ,    afleritur.    Alia 

porro ,  ied  incerti  Autoris ,  de  EmcUMs  Geo-^ 

metrd  patriae  Solo  eft  cogitatio  ;   vide^  ta- 

mefl  ea  eflfe  Hiftorici  cujusdam  Arabis  ,  ex 

quo  illam  deprompllt  GREGORIUS  ABUL- 

PHARAJUS  m  hift^r.  cmpend.   Dynaftarum  a- 

rabice  edita ,   Sl  latine  verfa  a  Pecokio.    In 

qua  AutOT  ille  hanc  fovet  opinionem  ,  quod 

BucHdes    Geometra    e    civitate    TYilO  ortum 

duxerit  ,    ac    propterea    eum    TjrtHm  facit. 

Monente  KONIGIO  in  Bibliotheca  Feteri  Cr 

Nova.     Sed  praeterquara  quod  hujus  fenten- 

tiae  Autor  fit  incognitus  ,    pratterea    etianpi 

Veterum  defunt  judicia ,    quibus  haec  corro- 

boranda  foret.    Longe  vero  vulgarror  ,  quae 

etiam  plurimos  nafta  eft ,    inter   Viros  Do- 

ftos  ,   Patronos  ,    eft  exiftimatio ;    Euclidem 

Ceometrar» ,   MEGAILE ,   quae  Graci^   oppi- 

dtan  eft,  juxta  Ifthmum  Corinthiacum  ,  na- 

tum  fuifle  :    ideo    Megarenfem  Eum  vocare 

fofert.     Hanc  opinionem  QAMPANUS  ha- 

buifle  videtur  ,    uti  ex  infcriptione  Elemen- 

tcM^um  a  fe  editorum  haud  oblcure  colligere 

eft  ;     cum    ca    infcribit    EncUdis    Megarenfu 

Maihemittki  clarijpmi  ElementBrHm    Geometrico^ 

rmn   lAn   xv.      Cui  calculum   fuum    adjecit 

rRANascus  flussas  candalla  , 

infcribeat  commentarium  fuum  in  Euelidem  ; 
£ticlidis  Megarenfii  Mathematici  clarijftmi  Ele- 
moma  Geomomca.  Ideta  fenfere  GESNERUS 
m  Bikliotheca.     Uti  <&  ABDLAS  TREW  ei- 

*  4  ^  dqm 
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dem  huic  fentendae  favet  ,    quod  fequentia 
yerficula  fatis  declarant. 

Fundamema  ,   quibus  cenfinrgit  tata  Muthejis  , 
CycUm  etm  ttitmero.^   tu  Megar^te  ,   doces. 

In  eandem  accipiunt  partem  ,    RICCIO- 
LUS  in  Chronici  parte  fecunda  ,   pramijfi  Tomo 
frimo  Alma^efii  novi  ^  ad  vocabulum  Euclides; 
ac  multi  aliL     Fortaffe  horum  multum  labe- 
faftabitur  cogitatio ,   fi  in  poflerum  5-  8.  & 
9.   conftiterit  ^  Euclidem  Megarenfem^  qui  fe- 
pe  confunditur   cum   Geometra  noftro  ,    om- 
nino  diftinguendum  efle  ab  Buclide  ElemeU' 
torum  Scriptore.    Diflentiunt  ab  his  pariter 
multi  Viri  Eruditi ,  exiftimantes  EucUdem  no- 
ftriim  jilexandrtnum  fuiflTe  ;  cum  ALEXAN- 
DRIiE ,   ^gjp^i  praenobilis  urbis  ;  qu^  ho- 
die  Turcis  Scanderta  y  Italis  vero   Alejfandria 
appellatur ,  in  illa  planitie ,  quae  Mareotem 
Lacum  ,   &  mare  mediterraneum  interjacet : 
ab  Alexandro  Magna^  per  Dinocratem  Archi- 
te6him  Macedonem  ,    conditae  ;    praeclarum 
hunc  Geometram   vel  lucem  adfpexifle  pri- 
mo ;  vel ,  quae  magis  manifefta ,  monumen* 
tis   Veterum   fulcita  ,    in  ea  ipfum  floruiflJe 
dvitate  aflerunt.    Nam  Alexandria  Eum  fu- 
iflT^    genitum    difficulter    aflerere   auderem  , 
cum  difertum  nullum  de  natalitio  ifto  Eucli- 
dis  oppido  ,  Veteris  alicujus  Scriptoris  tefti- 
monium   habemus  ;   ob&rvante  FABRICIO 
in   Bibliotk   GrdC.   lA.  III.   cap.   xiv.  §.  !•    ac 
GREGORIO  in  pr^at.  in   Euclidem.    Potius 
fubfcriberem  fententiae  ^  affirmanti,  minime 
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certo  conftare ,  quo  Genere  aut  Patria  ori- 

vmdus  fit  EMcUdes  Geometra  :  a  cujus  partibuf 

ftant  GREGORIUS  loe.  cU.  &   CLAVIUS 

in^froleg.  in   EucUdem.     Quippe  penes  Auto* 

res  Veteres,  expreflk  nihil  reperitur  verbis-, 

ubi  iocorum    ortus  eft  Emltdes  Geometra,     ^ 

vero  conjefluris  ,    &  quidem  plaufibilibus  , 

hk  ullus  (it  locus  ,  forte  Alexandria^  Euelidis 

Boftri  incunabula  haberi  poflunt ;  fi  faltem  , 

ubi  imprimis  floruerit  ,  ibidem  etiam  primo 

kicem    adfpexifle    ftatuatur.    Nam   quamvis 

Scriptores  Veteres   taceant,   de  hatali  urbe 

nolbi  Geometr»  ,   tamen  manifefto  fatis  , 

ubi  inclaruit  nofljum  Geometriae  fidus  ,    in 

fiiis  monumcntis    declarant.    Etenim   PRO 

CLUS   in  fecundo  comment.   in  EucUd.    nobis 

teftis  eft,  EkcUdem  Geometram  in  -Sgypto  vi- 

xiflfe  ;  referente  VOSSIO  de  fcientUs  Mai.e^ 

mat.  cap.    15.  %.  i.    Ac  praeterea  PAPPUS 

ALEXANDRINUS  ,   qui  circa  annum  Do^, 

mini  390.  vei  400.  floruit ,  tefte  RICCIOLO 

Chron.  pars.  2.  ad  vocabulHm  P/fpus;  autor  eft, 

Euclidem  Geometram  jiUxandrid  Scholam  cele* 

hrem  habuiflfe  ,  ac  difcipulis  ibidem  operam 

dedifle.   vid.  ejus  coUeB.  Afathem.  Ub.   7.  pag. 

m.  240.    idem    referunt  VOSSIUS  loc  cit. 

quod   AUxandrid   nempe   Mathefin  docuerit 

£stcUdes    Geometra.     C^onfentiente    GRONO- 

VIO  in^notis  ad  GeUis  Ub.  i.  cap.  20.     Immo 

GREGORIUS  loc.  cit.  fcribit.     Primum  Eum 

fuiffe  ^/  ifia  in  tirbe  Mathefin  felicibus  aufpicUs 

dacHsi.      Quin   &   haec  Schola  Mathematica 

Aiexandris  primo ,  EucUdis  du^u  ,   cpndita  , 

opdm^  de  re  Geometrica  iperitaj  quam  pl^- 

*  s  rimos 
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rimos  prodiixit  difcipulos..  De  qua  fequen- 
tia  notat  VOSSIUS  ioc.  ck.  Falde  amem  ilhd 
vonmendat  Scholam  ah  Euclide  ereSam  Alexan^ 
drid  ,  qued  non  folum  mttlfos  reliqnerit  difc^" 
los;  fed  ab  ejus  tempore  ufqne  ad  tempora  Sarra^ 
tenica  ,  vix  ultttm  invenire  jit  noUUm  Mathe» 
omtticum;  quin  vel  Patria  fuerit  Alexandrinus  y 
w/  faltem  Atexandria  dederit  operam  Mathefi. 
Ex  quibus  haud  colleftu  difficile  eft ,  Eucti- 
dem  Geometram  multum  ac  diu  jllexandrid 
Verfatum  fuiffe  ,  iftoque  in  oppido  fixam  ce- 
Jwiiffe  fedem ;  ac  forte  ibidem  prognatum 
effe.  Quapropter  eo  nomine  Alexandrinum 
Eum  merito  dici  poffe  conjicio. 

S.  III.  iEtatem  ejus  quod  attinet ,  de  ca 
iterum  varias  in  partes  abeunt  Viri  Dofla. 
Etenim  GEORG.  REISKIUS  in  Margarita 
fua  Philofophica  iik  vi.  cap.  i.  de  tempore 
•  quando  floruit  Euclides  nofter  miram  alit  o- 
^inionem  ;  dum  afferit ,  Eutlidem  Geometram 
Usppocrate  effe  antiquiorem  ;  cum  ejus  pa- 
trem  fuiffe  fcribit.  At  vesro  exigui  mcHnen- 
ti  haec  videtur  lententia  ,  qu»  auftoritate 
nuHa  Veteris  alicujus  Scriptoris  nititur.  VA- 
LERIUS  MAXIMUS  vero  /i*.  8.  ^ap.  la. 
longe  ab  eo  diff^nlit ,  qui  EncHdis  GeometrM 
aetatem  incidilfe  in  Platonis  tempora  ftamit ; 
eumque  Platoni  cooevum  facit :  fcriftit  enim 
ioc.  ck.  conduftores  arae  facrae  a  Platone  ad 
Bididem  Geometram  fiziffe  miffos.  QuibttS 
Verbis  manifefto  declarat  ,  quod  ex&ima^ 
verit,  cum  Pla^  inter  vivos-fupereflet ,  Bh 
didm  Geommam  vixiffe.    Hujus  Autoris  Vj^- 
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ft^  feqcRiiimr  illi,  qcn  Bfdkhm  ad  FlamU 

tempdta ,  Defenmt.     Sed    notant  Viri  Do^ 

^A  hiuic  .iocum  Faiern  Maxmi  ,    £um  iix<« 

'4Qm  ctHmnififTe  errorem  ^  uti  $.  8.  addoce- 

irmfiL    Qaapropter ,     cum   praeter  J^aUriftm  , 

^iaSixm  milfom  liabemus  Scriptorem  praeeua- 

Jim,   ddbki  omnino ,  ac  penitus  rejideiicfai 

^^Sb^i^teiiria^  ea  ,  qua  Ekclides  Geonmra  astaiit 

l^isdfintf  cisQb  Platene  cenfetur.     In  diver&ni 

i^mm  abit  partem  GREG.  ABULPHARA- 

fl^   lif   ii§lr  €9mp.  pynafi,  Eftclidem   Gemom 

tmmj  .*  fiafene  luvko  juniorem  ilamens  ,  com 

HiSlsii   fiHmrem    ApeUonie  ,     qui    longe    poft 

TempcMa   Pltuanis  claruit  ,   eum   fume  fcri* 

lif.     Veruip  neque  haec   de   vitae  tempore 

Endidis.  omnibus  numeris  perfefta  eft  opinio; 

ISemradicunt  eniin  unaninii  confenfu  Vete- 

Htta  mbnuthenta ,  iti  quibus  AfoUonius  jirchi^ 

imieJ^aerfane  ,    qui  Euclide  Geometra    nzm 

iltijMr.  ^  ,''  poftbrior  setate  ponitur.     Quibui 

"ttiSk^^cimi-jdpollonium  fua   fcripta ,  fuper 

B|cMea  £lementa  tanquam  iirma  principia , 

A^^^OKiaizumta  sdificaiFe  ;    quaeque  idcirco 

m||l|MfiUf^  pTiora  efie  debuerint.    Sed   miffis 

ll^maSbmj .  quae  a  Recaitioribus  Scriptd- 

I15;^>  dejtonpore  ,    quo   floruilFe  putant 

r,    narrantur  ;    ad  Vetu- 

i  ji  efle  cenfemus  ,  illos- 
atoa^^ile,  quid  de-aetate  Euclidis 
^  tiir-^lierum  ,  vel  faitem  verkati 
|v^'*WpB  ^tempus  Ai^oris  noftri  ex 

Quare  meo  judicio  haud 
firw;  Pro^i  ,     &    Antiquorum 

3us  Proclusy&tai  4uufit ,  te- 
^  '  ftimo. 
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^mdliia.    ISi  autem  fcribunt ,  Euctidem  Geom 
metram^  Hiffecratey  Leante  ^   Thendio  ^   Hermo" 
timoj  Socratey  Plm^ne  j  Etdoxo  ^  Platonis  difci- 
pulo  ,    Me/tdchmo  ,    Eudoxi  difjripulo  ,    natu 
minorem  efle  ;  verum  Erat&fthene ,   &'  uirchi' 
medoy  quia  is  Ettelidis  mentionem  facit ,  natu 
majorem.    Etenim  PROCLUS  in  lik  2.  com- 
p$ent.  in  Euclid.  commemoratis   aliquot ,   Pla- 
^e  antiquioribus  ,   a&qualibus  ,  ac  difcipulis, 
fubjicit  Eftclidemy   qui  Elementa  confcripfit  , 
MHHi  multo  aetate  |k>fleriorem  iJlis  fuifle;  im- 
mo  addit  dein  ,  Enclidem  natu  minorem  effe 
Platone  ,    minimum  nonaginta  annis.    Porro 
ex  eodem  autore  Proclo  ^ecialius  difcimus  , 
Euclidem  nofbrum  in  iEgypto  ,    liib   Ptolemdo 
iMfi  ,    pofl  Alexandri  Magni  mortem  ,   pri- 
mo.  iEgypti  Rege  ,  floruiffe.     Quam  fenten- 
mm  ampleauntiu-    GREGORIUS    in  prjtfat. 
m  Mftclid.  ac  CLAVIUS  in  Proteg.  Euclidem. 
Ut  &  COMMANDINUS  in  pr^at.  in  Euclid. 
RAMUS  in  Schola  Mathematica  &  muki  alii. 
Inuno  fi  RAMO  loc.  cit.  lib.  i.  pag.  22.  cr 
23.  &    FABRICIO    in    Btbl.  GrMc.    lib.    iii. 
cap.  XIV.  §.  r',    credimus ,   nofler   Geometra 
huic  Ptolemdo  fuit   notus  :   addunt   praeterea 
^  Proclo  eum  a  Ptolemao  Rege  interrogatum 
fiiifre  ;    num  quid  efTet  via.  ad  Geometriam 
magis  compendiaria ,    quam  fit  ifla  yo^e/»- 
w  V  (Ita  a  Proclo  fere  femper  vocattir)  ad 
quJHii  quaeflionem  ipfi  a  Rege  propofitam , 
eum  rei^^ondifie  refert  Proclus  :  fj^vi  ^nu  i3«e<ri- 
Tsjnti^^  cir^imy  Itti  y^tnfjisr^Uv :  id  eft ,    n0n  '  ejji 
Jlegiam  viam  ad  Geometriam.     Conferatur  SA- 
MUEL  TmUUUSinnotisfuisMjamblithi 
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^9mmmt^m  Vkim^cbi  Arkhmeticam.    Ubi  €^ 

am  fiib  VukmM  Likgi  filio  in  ^^pto  BmH' 

^fmfle  profefloin  aifirmat,     Hanc  autein 

de  atate  luetiMs  e  Procli  fcriptis  fententiam 

«tolie6fapL  p;_ipendentes  ,   ei  plus  ponderisVA: 

jfoiiitati^  inefle ,   quam  CcBteris  antea  recen- 

Wm ,  qor-sui  fequCTria  attendit ,   facile  coBl- 

^Qedec*  .  JD^mi   nobifcum  recolentes  tempus-', 

4pp>  vrsai  proclus  Lycius ,  cognominatus  Bu^ 

*A«r,Tid«ft  fucceiTor,  quod  circa  annum 

'i^^rifti  qii^ieiitefimum  incidit  j  tefte  VOS- 

i;  Math.  cap.   33.  *.  §,   26.  & 

'  i^y.i"T-i--T:"!^,  Chroml.  Mathem.  optime  hab 

3Bi^\'Mf  ^lferipds  Graecorum  antiquis  ,   qufc 

JfeCG^ 'iemporis   periere  ,    erudiri   potuit* 

jliSQedit^^  ea  ,  quae  de  aetate  Euclidis  re- 

^      Mrmkt^  ex  Theophrafii  &  Eudemi  fcriptis 

^^riamm  'Geometricarum  ,  quae  dein  de- 

'^'  "^^  ,  mutuo  defumfit:  teftante  COM- 

I  iwc.  dt.  RAMO  lec.  cit.  &  TAC- 

p,fit»  O*  Proffrefi   Mathef.fag.  21. 

^o  iri*  Autores  Hiftoriarum  Geome- 

i/compoliierint  libros  ,    LAERTIUS 

TheophrajH  jEr/^r  narrat ;   Eum  qua- 

Hiftoriarum     Geometricarum 

^  Jfe  j    pariter   Eudemi  Hiftoriae 

/aiidantur  a  SIMPLICIO  ad  Hh. 

'^  elis,    Conferatur  JONSIUS  de 

iar.  Philof.  lit.   i.  cap.  xv.     Ex 

J.d5  vero  vitae  tempore  Euclidii 

_|i  pptuit  PROCLUS  j  cum  hi 

tcmpore  ac  Euclides  floruerint^; 

-  neos  eos  foiiFe  MENAGIUS 

Uk  5.  feffn.  42.  obfervatj  i?- 

pote 
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|K>te  Theophraffum  &  Eudemnm  Arifletelis  difci^ 
.puIo$  fuiffe  afferic  GRONOVIUS  vero  in 
fM.  ad  Juli  Gellii  lib.  13.  cap.  5,  Arifiatelis 
ibdaks  fuiffe  notat.  Porro  VOSSIUS  loe. 
fifra  cit.  cap.  15.  g.  i.  fcribit  Theapbrafium 
^dem  ac  EucUdes  tempore  vixiffe.  Quibus 
Jufte  ad  lancem  aequiffimam  ponderatis  ,  in 
crrores  nos  non  incidere  exiftimamus  ,  fi 
jilexandrinum  Mathema$icum  noftrmn  ,  fub 
Tulemdo  Lagi  filio  celebrem  fuiffe ,  cum  Pro^ 
slo  ftatuamus.  Ptolemdus  autem  ,  mortuo 
^lexandro  Magno^  primus -S^gypti  Rex ,  tran- 
ilato  in  Philadelphum  filium  regno ,  obiit  an- 
»0  primo  Olympiadis  cxxiv.  ante  Chriftum 
natum  anno  282.  notante  PETAVIO  Ration. 
Temp.  pm.  i.  Ith.  ni.  a^.  xv.  Vel  fecundum 
Wahricii  computum  loc.  cit.  poft  quadraginta 
annorum  imperium;  animam  egit  anno  277. 
;uite  natum  Salvatorem  ,  Olympiade  cxxtiif. 
•Quocirca  plus  qAm  trecentis  ante  aeram 
C&riftianam  annis ,  .^ypto  imperare  coepit 
.Ttolemdus  primus  ,  uti  refte  cenfet  GREGO^ 
RIUS.  in  prdfat.  laud.  feu  uti  CLAVIUS  in 
froteg.  fcribit ,  ante  nativitatem  Chrifti  anno 
<3i9.  imperare  incepit  Ptolemaus  Lagi.  Ita- 
que  Euclides  Geometra  inter  annum  319.  & 
2S2.  ante  nativitatem  Chrifti  inclaruiffe  ha- 
bendus  eft  ;  eoque  temporis  intervallo  ,  A- 
lcxandriaB  famolam  fuam  Scholam  Mathe- 
maticam  erexiffe ,  ac  publice  Geometriam 
difcipulos  docuiffe ;  cum  autore  TACQUET 
loc.  fupra  cit.  vitam  poiiiit  Euclides  noftcr  ach 
.iio  284.  ante  Chriftum  ;  ideo  circa  annum 
-^SOD»  ante  Chriftum  natym  imprimis  fioruit. 

-  S.  IV- 
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9f,% 


▼,- 


<^etods  ^^Tft  j^^^s,  Sphola  ;  Platonicoruiu 
^,  eit  iofticatp^i^^  ,  in  quoirmn  do^ixina 
W^TOMj&ftis^^^tY&niiitj^  facfle  fibi  coiur 
^^*ii^  ^ldBtur  enim  CLAVI- 
^^^  J^w^  fomma  laude 
_  orilj[p^:lfli|^^  fuifl^  verfatum^ 
^»:  4f?>c^wa^^  fl^tom ,  praeceptori^ 
*  epijiltudium  tunc  maxime 
^%4)ofl^U^  Platonicorui)4 
vfclilims  fu^rat  ,  totum 
fe^athematicas  tranfbi* 
pi^V^  eil ,  quotidiani 
J^^m^  confuetudine ,  ut 
Ij^l,,.  ac  iempiterna  aevi 
m^  in Jis^  fecerit.  ViA 
\^m  EugM.  Ekm.  froleg. 
^m  imWus  .erat ,  prii^- 
im;,  inflitutiombus  fiM 
^  ^_/avit.  JEt;enim  Platq- 
flt^  &fl^tus  e|L  Qaonianti 
P^-qtjii,  cimcla  coi?. 


^»»5^1 


^  ad  quinqiie  corpa- 
,,  iLve.T 


wrm.  .i^m¥ 


^■^ 


ieni.,,  live.  Tetraedroa!, 
p^^.^^^rc^n  ,  ^^fta^j^on  ,   D^- 
r^vrt^^cof^idii^ii»/  r^cebant  : 
'  "" — ^    <k;tfpca:a   Plaj^nica  fk^ 
.%.  exk^iiatuw^  Elementis 
^^j,,  Tetrftpron  j|;ni,  proj^ 
^^djlj©^^  i^,  fiflpulitudinem; 
^    -U,if«it^4gni,  ita  Qftal- 
it^  iR)t)9aque  proximu^i 
ft^^pQbiUtaiem,  m 


Digitized 


byGoogle 


ivi    BREVIS  NARJIATIO   HISTORICA 

hsec  figura  huic  Elemento  fimilis  eft  ;   He- 

xaedron  Terrae ,  ob   ftabifitatem  qus    aflfig- 

nanint;  &  Dodecaedron  deniqile  Coelo  com- 

pararunt ,  quod ,  ficut,  coelum  duodecim  fig- 

his  Zodiad  ciftgitiM' ,  ita  Dodecaedron  duo- 

decim  habet  bafes  ;    it^m  ficut  Coelum  fuo 

ambitu  reliqua  in   fe  comprehendit  Elemen- 

ta  ,    ita    Dodecaedron   inter    quinque    ifta 

corpora  regularia  ,   quse  in  eandem  includi 

porfunt  Sphaeram  omnium  eft  maximum  ,   & 

quod  reliqua  omnium  aptiffime  circumfcribit. 

Videatur   SAMUEL  REYHERUS  in  Dijfert. 

de  Euclide  cap.  3.  §.  4-  &  MARSILIUS  FI- 

CINUS  in  Comfendio  in  Ttatonis  Timdum  cap. 

40.     Hinc  etiam  Euclides    nofter  Geometra  ^ 

totam  fuam  Elementarem  inftitutionem  ,  ad 

haBC  quinque  corpora  regularia  reduxit.     E- 

tenim  in  fuis  Elementis  ,    quinque  haec  cor* 

pora   Platonica  ,    fub   Geometrici    examinis 

mcudem  ,   vocare  flnduit :  &  hunc  fibi  pro- 

pofuiffe ,  primarium  Scopum  ,  in  Elementis 

fuis  condendis  videcur,     Scilicet  ut  omni  ni- 

&  fexaminaret  quinque  ifta  corpora  Platoni- 

ca  ,    ac  ut  eorum  rigidam  daret  apodeixin ; 

proptereu  duodecim  priores  adomavit  libros. 

^Qia  de  re  ita  loquitur  KEPLERUS,  omnes 

'oihnino  Propofitiones  ,    omnium    librorum  ; 

exceptis    iis  ,    quae   ad  numerum  perfeftum 

'ducunt;  ad  mimdanarum  figurarum  confti- 

/^tutionem  referuntur  :  cum  Elementorum  in-' 

^ftitutionis  finem  ftatuerit,  V  wfiinS^t  tp^f/XXSIt 

Tiabitudinem  &  compofitionem.  confer.  OBj^ 

^GORIUS   in    Pr^at.  in  Euclid.     Ex    quftii? 

'haud  obfcurc  quilibet  fadle  derivare  poteft  i 
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Ettclulm  Geometram  Seftae  Platonica  addi* 
£faim  ftiifle ;  ejusdemque  Inftitutionis  &  Do- 
flxinaB  ,  quod  ad  Rerum  Naturalium  Scien- 
tiam,  feftatorem  haud  contemnendum  fuiile, 
Quapropter  PROCLUS  m  comm.  in  Biclid. 
Eum  PJatonicum  fuifle  dilertis  tefliatur  ver- 
bis.  Non  igitur  conjeftura  quadam  hic  no- 
bis  opus  eft  ,  ut  fciamus  ,  qualisnam  fue- 
rit  Euclides  Geometra.  Eum  enim  fuifle 
Philofophum  Platonicum  ,  qui  rerum  natu- 
ralium  Scientise  ,  lecundum  Praeceptoris  fui 
praecepta  ,  inprimis  operam  navavit  ,  ac 
GeometricaB  fcientiae  fliidiofiflSmum  ;  in  qua 
lumma  Jaude  excelluit ,  omnibus  ,  px  ante 
di6Hs ,  clarum  eflfe  exifliimo.  Ad  hanc  au- 
tem  in  Scicntiis  Naturalibus ,  &  Geometricis 
peritiam  ,  porro  ei  acceflerant  plura  animi 
bona ;  quibus  Natura  Eum  bearat.  Erat  e- 
nim  Vir  fuaviflrimi  ingenii  ,  &  contentionis 
minime  amans.  Nam  de  eo  fcribit  PAP- 
PUS  cotteB.  Mathem.  lib.  7.  fag.  m.  ^40. 
Quod  Euclides  ,  qui  Elementa  tradidit ,  ac  qui 
jilexandria  difcipulis  operam  dedit ,  fuerit  vir 
mirijftmus  ,  O*  henigmfftmus  eirga  omnes ,  nujio 
mada  infenfus ,  fed  accuratus  ,  non  arrogans. 

$.  V-  Praeter  hunc  a   nobis    defcriptum 
Eudidmy  m  Schola  PJatonica,  Rerum  Natu- 
rafimi!    do&inis  ,      fecundum    Praeceptoris 
mentem  ,-  cum  inflitutum    optime  ,    tum 
tdBmperfeSte  planeque  eruditum;    ac  prae- 
mei  rerufti^  mathematicanmi  fcientia  inftru- 
Attm  j    &   dc^ina  excultum  :    Scriptores 
l^.  Vecdres  i    quam  Recemiore^  ,    etiam 
*  *  men- 
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mentionem  faciunt  Euelidis  :   qui  eo  nominc 

celebratur  ,    quod  Philofophus  fuerit  Socrati- 

cus  ;    &  Auditor    ipfius   Socratis  defcribitur. 

Eum   ajunt  ,    Megaris^  Grcieciae  oppido ,   or- 

tum  fuifle  ;    ibidemque  habita-ife  ,    &  Scho- 

lam  habuiflc  publicam  ,   ac  idcirco  Euclidem 

Megarenfem  appellari.     Etenim  de  co  ,    reci- 

tato  prius  Athenienfium  decreto ,    ita  fcribit 

GELLIUS  .  noSi.   attic.   lib.    6.  cap.  lo.     T«p« 

Euclides ,    ^ui  indidem  megaris  erat ,    ^w^«e  ante 

id  decretum^  CT  ejfe  Athenis  ^  C^  jindire  Socra^» 

tem  confueverat ;    poft^uam   id  decretum  fanxe^ 

rmt  ,   fub  noilem ,  (jUHm  advefperafceret ,   tunica 

le^ga  muliebri  indutus  ,    c^*  pallio  verftcolore  ami- 

ilus ,    O^  caput  rica  velatus  ,    e  domo  fua  Mega-- 

ri^  ad  Socratem  commeabat  ;    ut  vel  noSlis  aliqu^ 

timpere  confiliorum  ,  fermcnumque  ejus  jieret  par^ 

ticeps.    Praeterea  DIOG.  LAERT.    qui  ejus 

vitam  defcribit ,    Hb.  ii.  fegm.  106.    limiliter 

aflerit  Euclidem  hunc  Socraticum  Megarenfem 

cfle  )  eo  quod  Megaris  natus  ac  verlatus  fit ; 

Se^lamque  condidit,  ab  ipfo  Autore ,    Me- 

garicam    diftam.     Porro    STRABO    Geogr. 

Ub.  9.  pag.  602.     Eundem  Megaris  oriundum 

ftatuit ,  quum  de  eo  fcribit,   habuit  ali^uando  ^ 

urbs  fcilicet  Megarenfium  ,   Schalam  Philofo^ 

fhormn  ,     ^ui    Megarici   dicebantur  ,   fucceffhres 

JEuciidis   Socratici  ,    Patria  Megarenfis..     Deni- 

<|ue ,  ut  alios  omittam  >    CICERO  Academ. 

'Qit^^ftr  '^^-   2.  cap.  4^.    teftatur  illum  Eucli^ 

•4em  ,    qui  Socratis  difdpulus  fuit  ,    Megaram 

^SPairiam  habuiflTe ,    ait  ci)m  i  Poft  Euclides^ 

:,Socr{»Hs  SfcipHlus^  Megarem  iSfcc.     Q^ae  itaque 

'teftuuonia  iftorum  ^criptorum  coofona ,  Pa- 

aiaui 
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triam  Biclidis  Secraici  Megaras  iuifle  abun- 
de  fatis  comprobant.  Licet  alii  ledem  ejus 
natalem  in  ficilia  quaerant ;  ac  ejus  origines 
cx  urbc  Gela  repetant ,  quum  Eum  Geloum 
faciunt.  vi4.  DIOG,  LAERT.  Uc.  cit. 

§.  VL   In  hujus^  vero  EucHdis  Socratici  ]Er 
tatem ,    quando   inclaruit ,  inquirendum  jam 
nobis  venit ;    ad  quam  determinandam  mul- 
tum  nos  juvant  GELLII  verba ,  paragrapho 
praecedenti    5ta.    addiifta  :    in    quibus    inter 
caetera  ait ,  Eum   jithenas  ire  ,   &   Stcrmem 
audire  fuiffe  folitiim.     Quibus  addi  merentut 
ea,    quae  fcribit    DIOG.    LAERT.    in  t^ita 
Euclidis  lib.   ii.  fagfn.    io6.     Nam  ,    inquit  , 
fofl  Socratis  Mortem^   veniffe  Platonem  ^   ac  r^-»  ' 
li(ims  Philofophos ,   mm   ^trocitntis  Tyrannorum 
c^mpulfos  j    ad   hunc  Euclidem   Megarenfem'%   ^ 
quo  hofpitio  humaniflime  fuere  excepti ;  no- 
tante   STANLEJO  in  Htjlar.  Philof.  in  Fita 
Euclid.     Ex  quiUus   allatis  verbis   attendenti 
manifefto    apparere    poffe   puto ;    Euclidem 
Socraticum  ,  pofk  mortem  Socratis  Prgeceptoris 
fui  ,    vixifle  ;    ac   Platonis    tempore    Socratis 
idifcipuli  nomine  celebratum  fuiue  ;  cum  ve- 
To  eodem  Prseceptere  Socrate  ufi  funt ;  Pla^ 
ioni   notum    fuiffe.     Unde    Socraticus   nofler 
Euclides  Plat^is  co8&taneus   ponittir,    Socrates 
autem  teRe  DIOG.  LAERT.  lih.  n.  feg.  44. 
morftius   eft    anno   primo   Olympiadis  xcv. 
poAquam   ieptuaginta    annos   exegiffet.    Ac 
P/ata  annos  natus  duo  de  triginta  adiit  £«r- 
alidem  Afcgar^nfem ,  autore    FABRICIO    Bi^ 
Uiafk.  Grm.    W.  .1».   ^^/>.  i.  §.   i^    Verum 
^♦2  Eu- 
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Euclides  Megarenfis  ,  ante  decretum  ,  de 
quo  Joquitur  GELLIUS  loco  §.  5.  cit,  qvK) 
caverant  Athenienfes ,  qui  Megaris  civis  ef- 
fet ,  fi  intulifle  Jithenas  pedcm  deprehenfus 
effet ,  ut  ea  res  ei  homini  cagitalis  effet ; 
ante  hoc  decrefum  EucUdes  Megarenfts  Athe^ 
m  efle  ,  &  Socratemr  audire  confueverat. 
Quapropter  fufpicor  clarum  ac  celebrem  tum 
.pr«  caeteris  fuifle  Socraticum  Euciidem  ;  cum 
FlatQ  ad  Eum  Megaras  venit  ;  *  ac  ni  fallor 
Scholam  fuam  jam  Megarae  erexiflTe  ,  cum 
una  cum  Platone  reliqui  Philofophi  ad  Eum 
confugiunt.  Hinc  videtur  fequi  Euqlidem 
Megarenjem  quidem  dicendum  eflfe  Flatonis 
coaBtaneum  ,  quod  Platonis  tempore  adhuc 
in  vivis  efTet ;  Verum  (^um  Platone^  feniorem 
fuiflfe ;  Quocirca  imprimis  circa  annum  400. 
ante  Chrifl:um  natum  ,  EucUdem  Sacraticum 
floruiflTe  ponendum  efl:. 

S.  VIL  Cognitis  jam  Bntria ,  &  ^tate 
hujus  Euclidis  Adegarenfis ;  porro  ejus  Doftri- 
nas ,  quibus  exceiluit  ,  &  mores  ,  quibus 
a  natura  donatus  fuit ,  inveftigare  utile  no- 
bis  futurum  efl"e  exiflimamus,  Superhis  re» 
.  bus  DIOG.  LAERTIUM  rogantibus,  in  fuis 
fcriptis  relpondet ,  Itb.  11.  Jegm.  106.  Eum 
liti^ofls  diiputationibus  cum  primis  addi^lum 
fuilie ;  ac  ea  propter  in  S$cratis  reprehenfio- 
nem  incurriflTe :  qui  LAERTIO  tefl:e  /A  n. 
j^^^-  30.  O,  inquit ,  Euctide ,  fophifHs  qkidem 
ttti  foteris  ,  homintbus  non  foteris.  Ideo  ab 
ejus  contentiofa  indole  Sefta  ejus  Eriftica  di- 
cet)atur";    quaproj^er  LAERT-  iik*:U.fegm- 
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^4..  in  ejus  SchoJam  ita  invehk,  quod  ait, 
non  frxcK^v  Scholapn  ,  fed  ;^oAijv  Merum  fel 
eam  efle.  (^uo  videntiir  relpiciere  ea ,  qtii- 
bus  Timn  illum  una  cum  caeteris  Soiraticis 
mordet ,  quae  LAERT.  tib.  ir.  fegm.  167. 
refert. 

Non  ego  horum  nugatorkm  euram  geu  ,   nee 

alterius 
Cujusquam  ;  non   Phddoms ,   quisquis  ille  /f> , 

nec  litigiofi 
Euclidis ,  qui  Megwenfibus  contemionis  rabiem 

invexit,  i- 

In  argumentationibus  non  aflumtionibus , 
led  conclufionibus  utebatur.  Difputationes 
ex  fimilibus  infl:itutas  penitus  tolJebat.  U- 
num  eflfe  bonum  ajebat ,  cujus  diverfa  funt 
tantum  nomina  ,  prudentid  icilicet  ,  Dei  , 
mentis  ,  &  caetera.  Conferatur  STANLE- 
JUS.  in  Hifior,  Philof  in  vita  Euclidis.  (^ae 
e  Laertio  allata ,  hujus  Euclidis  difciplinas , 
45uibus  maxime  fe  exercuit ;  ac  quas  publice 
tradidit  ,  fatis  manifefl:o  declarant  ;  quum 
ex  iis^  tantum  mihi  colligere  pofle  videor ; 
Eum  imprimis  Dialeflicam  ,  profeflTum  fuiflfe  ; 
ac  difcipulos  fuos  in  difputandi  arte  exer- 
cuiffe  ;  totumque  fuum  iludium  Dialedlicae 
peritiae  impendiflTe  ;  ac  ejus  rei  inprimis 
gnamm  fuiflfe.  (i^uapropter  ,  ni  fallor ,  a- 
pud  5[/iDAM,  in-  Lexico  ad  vocabulum  Eucli^ 
des ,  titulo  Philofophi  Me^arenfts  tantutn  no- 
tatur;  nequa  apud  ullum  Autorem  reperio 
enm  Geometriae  fl:udiunl  vel  primis  labiis 
*  *  3  gufl:afle 
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g^ftaflfe. ,  yel  ejus  fcientia  imbutum  fuilTe. 
'Impio  ^UIDAM  £um  fQlummodo  Philofophi 
npxnine  appellaffe,  non  absque  ratione  fa- 
dlum  eflb  conjicio  ;  quia  nempe  apud  Ve- 
tercs  Scriptores  Graecos  ,  e  qu^bus  SuUas 
fua  collegit,  tantummodo  PhUofopht  nomine 
occurrit,.  Abfit  itaque  ut  Eum  Geometrd  no- 
mine  prnaremus,  quum  plus  arti  fophifticae, 
quae  a  quolibct  Geometra  quam  longiflime 
remota  efle  debet ,  quam  fevero  rerum  exa- 
mini  tribuifl^e  vifus  fit.  Porro  Laertii  yerba 
hujus  Suclidis  PhiUfophi  indolem  &  mores 
haud  pbfcure  cognbfcere  faciunt  ;  vehe- 
mentem  fcilicet  Eum  ac  litigiofum  fuiflTe  ; 
infuper  dilputandi  eum  per  cupidum  adeo 
fuifle ,  ut  Megarenfibus  contentionis  rabiem 
invexeriti 

S-  VIII.  Quod  fi  ea  ,  quae  de  utroquc 
Euclide  reperire  potui  ,  hucusqiie  euarrata , 
introfpiciamus  ,  illi  ,  qui  Euclidem  Geom^^ 
tram  ,  Megaris  ortum  fuifle  fentiunt  ;  ac 
propterea  Megarenfem  vocant  ; .  Geometram 
noftrum ,  cum  Phtlofopho  illo  Megarico  y  {q\i 
Socratico  confundere  mihi  videntur.  In  his 
vero  me  parum,  aut  omnino  nihil  a  refta 
via  aberrare ,  fi  fontem  ac  originem ,  unde 
iftam  fuam  fententiam  deduxere  ,  fciieite- 
mur  ;  illa  me  perfuadere  videntur.  Nam 
cum  Euclidem  Geometram  Platonis  tempore 
.  floruifle  ftatuunt  ,  &,  Euclides  ille  qui  ad 
jPlatoms  tempc«-a  refertur  ;  ac  propterea  ab 
illig  Platonis  aequalis  habetur ,  fuit  Phitofophus 
Socrttsiiks ,    MegaHs    natus  ,     ac    cducatus  > 

difci- 
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difcipulosque  ibidem  inftituens ;  ficuti  §.  ^. 
e  Veterum  monumentis  apparuit  ;  ac  prom 
ciijus  Patria  erat  urbs  illa  Megard ,  vel  Me^ 
gara  difla ;  inde  ni  fallor ,  quia  haud  rite  a 
fe  invicem  ambos  diftinguunt  Euclides ,  in 
eam  opinionem  ,  affirmandi  Euclidem  Gecme^ 
tram  Megareum  cfle ,  addu6li  fimt.  Funda- 
mentum  itaque  hujus  conjeaurae  in  eo  prap- 
cipue  litum  eft  ;  quod  Euclidis  Geometrd  JE- 
tatem  in  Platonis  tempora  incidifle  opinan- 
tur.  Verum  obfervantibus  VOSSIO  de 
Scient.  Matk  cap.  15.  §•  i-  CLAVIO  in 
Pr0leg.  tn  Euclid.  &  DECHALES  in  trafl. 
Prooem.  de  ortu  Cr  progrefu  Mathef.  pag.  8. 
ad  hunc  errorem  circa  -iEtatem  Euclidis  mo- 
flri  committendum  ,  omnibus  praeivit  VA- 
LERIUS  MAXIMUS  lib.  8.  cap.  12.  fcri- 
bens.  Platonis  quoejue  eruditijfimum  peUus  hac 
cogitatio  attigit  ;  cjui  conduflores  Sacrx  ard  de 
tnodo  €r  forma  ejus  fecum  fermonem  confer^ 
re  conatos,  ad  EUCLIDEM  GEOMETRAM 
ire  jujfit.  Ex  quibus  itaque  collegere,  Eucli^ 
dem  Geometram  iisdem  Temporibus  cum 
Platmc  inclaruifle.  Sed  notant  ^  Viri  dofti 
ad  hunc  Locum,  mendum  eflTe  in  iis  Falerii 
verbis :  quippe  obfervat  PERI20NIUS  quod 
Mitallerius,  emendavit  EUDOXUM  :  quo- 
mam  k  PLUTARCHO  appellatur  Eudexus 
Gntdim  ad  quem  Plato  eos  oblegavit.  Idem 
taudatur  in  nobis  ad  GELLII  lib.  6.  cap.  lo. 
dickur  enim  ibidem ;  Meminit  quidem  f^ale- 
fW  Maximus  loc.  dit.  Platonem  tfuosdam  ud 
Biclidem  Oeometram  mifife ,  fed  mendum  ibidem 
'iafe$l  ^  ^^^^  MitalleriHs  in  -^ditione  fua  rer 
'  *  * '  A  (iittiip 
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/?j««  EtTDOXUM  Geometram.  Ita  Ugendum 
vflendtt  Plutarchus  de  Deo  Socrath ,  qni  m  Geo- 
metrtca  qu^Jltone  Eudoxi  Cnidii  Platmis  diCcipuli 
D?OG*i'afrt   /f"'"     MENAGIUS     ad 

0.11  i^  Geometra  iisdem  temporibus  , 
qu  bus  P/^/.  cujus  etiam  auditor  fuit ;  fi- 
^lr^  <f ''''°«°  Mathematicorum  ,  a  />;  J, 

C>-  a/.W.«,  (7,,;«,,,^  „omen  haud  fJis  cir^ 
cumfve^e  mrtpuerit.  Monente  TORRENfO 
ad  hunc  ^cum.  Obfervat  porro  VOSSIUS 
hc  ctt  Dehos  ad  Euclidem  Geonutram  mif- 
nLU  p'A"''*^^  de  ;J..r^/..  verum  elFe  ;  fed 
quod  Plato  rejecent  illud  Problema  ad  difci- 

In   Lu!^'\.  P"'"^"^    PETRUS   RAMUS 

tn    Schola    Mathem.    lib.    t.  pag    m    22     20 

^exiftimat ,   quod  hac  in  re^4j^'  fid^s  \ 

^osthfnfT  '^ '  •J."'^"  ^''''-'''  ••  ERA- 

J^r-KV^^^^T  ^'"'^'«"«^  ,  inter  cste?a*hSc 
fcnbit  verba.  ^//yW.  z,«.„  .,y?  ajJn^  SSl 
osjrajfante  morho  ,  fecundum   ofaJJmlJupt 

Zldo  Z.nT\'  ^"?P^°Pter  hinc  etiam  li- 
quiao  attendenti    cuihbet    conftare  Doteft 

«r^NtmS"  "r"^^  defcSpt-onri-i: 
"««.   Nam  nec  qwdquam  duplicati  Cubi  ad. 
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Euclidem  Giimetram  ab   Autoribus   refertur  j 

nec  Enclides  in  Elementis  quidquam  nomina- 

tim    de    duplicando   Cubo  propofuit.     Cum 

itaque   hxc  omnia  gequa  lance  ponderentur , 

nullus  iniicias   ire    potpfl:  ;   qum    ilJe    locus 

yalerii  vitio  laboret ;  nomenque  Euclidis  Geo* 

ffietrd  ibidem   delendum "  fit.  '  Verum  deflru- 

So  VALERII  citato  loco,   corruere  eprum 

lententiam  ,    qui    Euclidis    GeomettA  JEtateih 

ad   Platonis  tempora  referunt ,  meo  judicio 

videtur  :   cum  praeter  ralerium  e   Veteribus 

teftem  nullum    alium  pro  hac  opinione  ha- 

bent.     Sed  quia  ex  eadem  conjeftura   ma- 

nifeflo  /atis   orta  efl ;   ea    cogitatio   de  Pa- 

tria  Euclidis   Geometrdt  ,    qua   Megararn   fiiifle 

llatuitur ;   cum  binos  hos  inter  le   confun- 

dunt     Euclides  ;    idcirco  EucUdem  Geometramj 

jMegarenfem  dicere  non  auderem. 

S.  IX.  Non  autem  inter  le  confundendos 
effe  binos  hos  EucUdes  ^  fed  a  fe  invicem 
onmino  diflinguendos  efle ,  multa  funt  qu» 
id  fuadent.  In  utroque  enim  E,uclide  tot 
chara6leres  differentes  licct  rcperire  ,  qu£ 
abunde  alterum  ab  altero  diverfum  fuifle,  fi- 
ne  uUo  dubio  palam  oflendunt.  Etenim 
tam  Geometr^  Euclidis y'  quam  Philofopht  So^ 
cratici  Patriam^  ,  in  qua  quilibet  floruit  , 
Domicilium  habuit  ,  ac  Publice  Scientias 
doout;  finobis  ob  oculos  ponamus;  ea  quae 
5.  2.  5.  &  8.  addtiximus  ,  ut  utriusque 
candem  fuifTe  putaremus  ,  non  permittunti^ 
Quum  Euclides  ^  qui  Geometriam  exercuitp 
ac  publice  eam  profeflTus  fuit ,  jilexandri^ 
♦  *  5  Scho- 
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Scholam  faam  habuit  ,  ibideihque  vitam  de- 

^git.    Alter  vero  Enclides  ,   qui  Socratis   Audi-.^ 

^or  fuit  5  ac  Philofophiam  publice  docuit  , 

^Megard  difcipulos  inftituit,  &  erudivit ,  pa- 

*  triosque  eo  in .  oppido  habuit  Lares.    Prae* 

"terea    magis    eos  a    fe  invicem  dillinguefe 

Tacit  utriusque  ^Etas  diverfa.    Quippe  S^cra" 

*ticus  ille   PhilofdploHs  ,    Tempore  Socratis  jam 

'^erat  no»tus.  ;^.   5.    cjusque  Auditor  fuit ,  ac 

Megnnt '  eo    tempore  ,    Philofophiae    partem 

leam  ,    quae  ;I)iale6fica    vocatur  ,     inftituit. 

'Geometra   TiMttm   Euclides    fub    PtolemdoLagi 

^filio   demum   clarus   fuit ,  J.    3.  eoque  tem- 

"pore    Geometriam    docuit.     A    morte    vero 

^Socratis    usque    ad   Ptolemaum  primum  elapfi 

"Junt  anni  xcv.   monence  STANLEJO  in  w- 

^ta  Euclidis»     Qiiare    ad    minimum    xc.   anni 

cffluxere  ^  ihter  EticUdem  Socraticum  ,   &  £«- 

clidem   Geometram  ;   uti   cenfet   VOSSIUS   de 

Scient.  Mathem,  loc.  cit.     Multo  itaque  junior 

fuit    Eticlides  Geometra  ,    q^im    Megarenfis  Eh- 

clides.     Confer.  CLAVIUS   in  Proleg.  in  £«- 

clid.  GREGORIUS    in  pr^at.^  COMMAN- 

*DINUS   ih  Euclid.    EUm.     Proleg.    &    multi 

alii.     Porro   inter.  illos    difcriraen  licet    ob- 

fervare  ,  fi  Scholas ,   in  quibus  quilibet  eru- 

''ditus    fuit  ,    contemplemur.      Prodiit    enim 

[Megarenfis  Euvlides  e  -St^cr^/V  Schola ,    MathU 

maticus  yero  Euclides  e  Platonica.     Augetiir 

illud  difcrimen  inter  ambos  illos  EucUd^s ,  li 

divcrfa  ftudipr&m  genera  ,  ih  qiiibus  fe  pri- 

Ifano  exercuere  ;  fi  diverfas  doftrinaruin  ^>e- 

cies ,  quas  dein  publice  profeffi  fuht ,  cogi- 

jlipmus.    Fuit  enim  Euclides   Seersticus  Pcrme" 
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nidis  librorum  valde  ftudiofas ,  Autore  LA- 
ERTIO  in  ejus  vita ,  ac  in  difputandi  arte 
imprimus  verfatus  efl  ;  Alexandrinus  autem 
Euclides ,  Platoms  ac  Platonicorum  de  p.erum 
N^uralium  fcientia,  fententias  &  rationet 
inveilfgavic  ,  easque  omni  nifii  fluduic  ,  iis- 
que  percipiendis  &  examinandis  totus  ia 
cubuit  ;  dein  Geomctriam  adiit  ,  eamque 
maxima  cum  laude  excoluit.  Docuit  Me^a^ 
renfis  Euclide§  artem  Dialefticam  ,  in  eaque 
fcientia  fuos  praecipue  erudivit  difcipulos  ; 
Informavit  Alexandrinus  Euclides  Quantorum 
contemplationes  ,  &  in  iis  fpeculandis  & 
rimandis  Auditores  fuos  occupatos  tenuii. 
Ncc  parum  exaggerabunt  differentiam  intcr 
ambos  hos  homineis  flatuendam  ,  monumen- 
ta  ,  quibus  famam  fuam  longam  effecere. 
Celebratur  Euclides  Megarenfis  ,  quod  Dialo- 
gos  fex  compofuerit ,  ac  fcriptis  reliqi^erit , 
qui  recenfentur'  k  DIOG.  LAERT.  in  ejus 
trita  y  ac  funt  fequentes  ,  Lansprias  ,  jiefchi^ 
nes ,  Phcenix ,  vel  ut  apud  Suidam ,  Phoeni^ 
ces  ,  Crito  ,  jilcibiades  ,  Eroticus,  LaudatUT 
jilexandrinus*  Euclides  ,  qaod  fcripta  ad  rem 
Mathematicam  omnia  fpedlantia  compofue- 
rit  ,  litterisque  mandaverit.  Diflinguuntitf* 
ulterius  a  fe  inyicem  bini  hi  Autores,  quate^ 
nus  Megmrenfis  Philofophi  tantum  nomine 
occurrit  ,  jilexandrinus  autem  ,  Geometra 
ubique  audit.  Tandem  mores  quibus  uter- 
que  donatus  enit,  facile  inter  ambos  nota- 
bilem  efficient  difHniiionem.  Sicuti  enim 
natu  major  Euclides  veh^mens  ac  litigiofui 
fnvc ,  fic  minor  natu  ,    Getmtra  ugmpe  no- 

fter 
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.fter  fuaviflimi  ingenii  Vir  fiiit  ,  ab  omni 
.contentione  abhorrens.  Quod  fi  itaque  ea, 
"auae  in  utroque  obfervavimus  Euilide ,  inter 

ie  comparemus  ,  afferere  neniinem  audere 
jRilpiCor  ,  ambos  illos ,  qui  Euclidis  nomine 
'  apud  praedifitos  Autores  veniunt , .  pro  uno 

eodemque  habendos  efle  ;  contra  difl:in6las 
,  omnino  fuifle  perfonas ,  neutiquam  inter  fe 

ironfundendas ;  affirmare  omnes  optimo  jure 

teneri.    Confentiunt  GREGORIUS  in  prdfat. 

SAVILIUS.  in  prMefl.  in  Euclid.  CLAVIUS 
\inProleg.     COMMANDIKUS  in  froleg.    & 

VOSSIUS  loc.  cit.  multique  aliL 

.'    /J.   X.   Praeter  jam  diftos  binos  Euclides^ 
P^ilofophHm  nempe,  &  Geometram  ^  alii  apud 
Striptores  leguntur   ,     qui    nomine    Euclidis 
celebrantur:  quos  ob  nominis  convenientiam 
hic   brevibus    recenfere  a   propofito    noftro 
non    alienura    foret.     Quorum    primus    efl: 
Enclides  Archon  qui  Athenis    fuit   anno  2do 
Olympiadis    Lxxxvii.     Secundus  fuit  itidem 
EHclides  Archon  ,    fub  quo   triginta  Tyranni 
expulfi  ,    ille   vixit    anno    ado    Olympiadis 
xciv.     Tertius  Euclides  Athenienfts^  led  forte 
non  diverfus   a  prioribus.     Quartus  fuit  En^ 
clides    Vates  ,     Xenophonti     amicus.      Quintus 
EticUdes  Lapicida^  cujus  mentio  in  Platoms  Te- 
flamento    exftat.     Sextus^  fuit  Euclides  Fra- 
ter  CleomediSf  Lacedsmoniorum  Regis.    Sep- 
timus  vocatur  Euelides  Pacatianus  ,   cujus  an- 
tidotum  refertur  a  Galeno  in  antidotis.   06ta- 
vus  efl:    Euclides  PUuonicus.    Nonus  fuit  Em^ 
clides  Maximi  Bjx^  filiu^.    Dedmus  appella- 

tur 
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tur  Euclides  Parafitus  y  Smicrini  filiuS ,  cogno-^ 
nienco  reCTAov.  Undecimus  fliit  EHclides  La-^ 
ca.  DuQd^Jcimas  fuit  Enclides  Rhetor ,  cujus 
meniinit  STRABO  Geogr.  lih.  14.  pa^.  g6gl 
Confer.  FABRICIUS  in  Bibliotheca  Grdc.  lib. 
3.  cap.  14.  5.  i.  in  mtis.  &  STANLEJU8 
in  f^ita  Euclidis  Megarenfis 

§.  XII.   Sjjd  miflis  reliquis  omnibus ,   di 
Euclide  GeometrA  tantum  fcribere  nobis  ani- 
mus   eft  :  cujus    fcripta  ,    quibuj  fui  nobii 
commendaverit  memoriam  ,    recenfere    oft 
dinis  &  inftitttti  rado  poftularevidetur.     Ea 
vero  GREGORIUS  in  prafat.  tn  Euclid.  pat^ 
tim    e    Pappo    jilexandrino  ,     lib.    7.    colleQ. 
Mathem.     Partim  e  Proclo  lib.  2.  Comment.ift 
Euclid.  collegit:  eaque  pbiro  recenfenturi 
DECHALES   in   traflatu   de  Ortu  Cr  progre^ 
Mathef.    CLAVIO  in  Proleg.  in  Euclid.   FAw 
BRICIO   in    BihUoth.    Crac.    lib.    3.   cap.    14. 
VOSSIO    de  Scientiis  Mathem.    multis  aliis  : 
ac    fequentia     enumerantur.      Inter    Euclidis 
Geometra  fcripta ,  quae  partim  periere ,   piaf- 
tira  fuperfunt  ;  ^/«la  numerantur  Ubri  tfys 
Porimatum  ;  Verum   hi  magno  rei  Geome- 
tricae ,  praefcrtim  lod  relbluti ,    damno  pe- 
riere,     Quaedam  tamen  corum  apud  Pavpum 
in  lib.  7.  CoUeB.  Mathem.  fuperfunt ;   reJiqua 
autem  hodie  non  exftant.    Secundo  recenfen- 
cur  libri  duo  Locarum  ad  fuperficiem ,  ad  Ana- 
lyfim  Geometricam   pertincntes  ;    hi  edam 
kbri  temporum  injuria  periere ,  praeterquam 

2wd    Papfus    Alexandrinus    horum    quatuor 
>'inmaca   notavit^    Tertia  confcripfic   IMnrum 

FallA^ 
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FaU^ciarum^  neqiXQldc  l^odie  rcperitur ;  m  eo 
vero  rationes  tialfa  deprehendendi ,  &  pa- 
ralogismos  arguendi  oftendit  ;  quod*  fcrip- 
tuni  ,  non  fine  Biotabilr  rei  Logicae  ac 
Mathematicae  jaftura  ,  perditum  eft.  Quar^ 
U  compofuit  quatupr  libros  ^ConicorHm  ,  quos 
^follonius  Pergdus  explevit  ^  eisque  alios 
quataor  libros  adjecit ,  qui  hodie  fub  j^pol- 
Ipnii  nomine  leguntur.  Quim^  refert.DECHA- 
i:£&  librum  de  fphdr^  ab  Eudi3e  ornatum , 
qui  cum  caeteris  perjiu  Pra^ter  hos  libros 
perditos  alii  funt ,  qui;  feKciori:  fiito  ab  in- 
teritu  fervati  funt  :  inter  cos*  tamen  varii 
yeperiuntur ,  de  quibus  vildfe  dubitatur  an 
quidem  fint  EucUdis.  Sexto  Eudidi  tribuitur 
fiber  unicus  Datorum^  quae  ad  analyfm  Geo- 
metricam  funt  comparata  y  &  qus  tjuafi 
Elementa  Veteribus  Geometris  familiaria. 
Inter  alios  hunc  Datorum  librum  fuccinfte 
demonftratum  in  lucem  emifit  IfaacusBa^ 
row  ;  Ac  olim  a.  Claudia  Hardy  cum  Marim 
fhilofiphi  Commentario  Graece  emiflus  ,  ac 
Latine  verfiw  eft,  additis  obfcurioribus^locis 
SchQliis  •  neceflariis.  vid.  VOSSIUS  de 
Scient.  Jkfath.  in  dcUenkis  fag.  m.  4^3,  Idque 
jFcIicius  praeflitit  Hardy  ,  quam  antea  Zam^ 
hertus  ,  qui  itidem  huhc  Datorum  Xibmvci  La- 
dne  vertit.  Sieptimo  Ei  adfcribuntur  Traila- 
.tiis  duo  Mufici;,  nempe  IntroduBia  Harmom^ 
jfa.  &  SeElio  Canmsis :  dubitat.autem  GREGO- 
^iyUS  an  utQrque  ab  Euclide  fit  fcriptusr;  iqui 
j^cxhe  <io  nomine  EucUdi  ab  aliis  adjudican- 
tur ,  mm  MEIBOMiUS  eos  traftatu^  mufieos 
r^inh  tribuitj  cui  aflentitur  FABRICIUS  Ar. 
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cit.    MEIBOMIUS    omnium  optime   in  coi( 
Commentatus  eft ;   eosque  Volumini  fuo  Fe^ 
terHm    Muftcarfsm  inleruit.    Oiiavo  inter  ejus 
Scripta  occurrit   liber   unicus  Phdnomenarum ; 
in    quo   foJo    Goeleftia  ,     five    Aftronomi» 
principia  attingit.     Hunc  VOSSIUS  loc.  ciu 
a  Bmholomeo   Zamherto  cum   reliqui^   quibus* 
dam  OpufcuUs  Latine  verfum  fuifle,  refert* 
Grajce  &  Latine  line  Demonftrationihus  m\ 
ter  caetera  Euclidis  Scripta   Phxnomem  edidit 
ConradHs    Dafjpodius.     Nono     fcripto    reliquit 
fj^JjHclides    Opticam   ,     &    Catoptricam  ;    verum 
WjpiGORlUS  &  SAyiLIUS  multa  fe  fua- 
Tjfere    dicunt,   ad    fulpicandum  opus  illud  , 
quod  hodie  Optica   &  Catoptrica  EucUdif  Kjjpa- 
tur ,  fpurium  efle ;  *vel  temporis  lapfu  pror- 
fus   corruptum.    Interpretatus  eft  Opticam  & 
Catoptricam  Joannes  Pena;  tum  Hetrufco  idioF 
mate  ,   ex  .  interpretatione  l£natii  Dantis  lu- 
cem  vidit  Juc  libellus ;  fed  Autore  Blancanoi 
Jgnatii  expofitio  mutila  eft  &  manca,     De^ 
cimo  additur    Scrlptis  Euclidis  editis  liber  d% 
Divifionihus ,  qui  latine  tantmn.  exftat ;  MuU 
ti  cenfent^Ubrum  Euclidii  de  Pivifiornhus  erni- 
dem  efl^  libellum  Ar^bica  Lingua  fqriptum 
de    fupcrfiderqm    divifionibus  ^    Machomet^ 
Bagdedino    vulgo    adfcriptum  ;   qui  cura  & 
Itudio  Joamis  Dee  Londii^enfis  ,  j&  Fredrici 
Comntandifti  latine  verfus  luceni ;  yidit,    Savim 
lim  z\ittTXi,6cGregorius  illu^pi;  libellum  noQ^ 
Esiclidis  efle  apinsuotur ;  CQKdlat  tamen  Eucli^ 
dem  de  Divjfiomkis  librum  fccipfiflq.   Undecimi^ 
^   adjiHigit  <»r^#nfW,  FrT^gin^tum,  (juqd 
n,-iSmhr4^^^^wi  Imm  £ucli^^^0«itur; 
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in  quo  agitur  de  Levi  &  P$nderofi;  fed  pro 
^urio  id  habet  SAVILIUS  in  ■^aleS.  in 
Muclid.  Duodecimo  Scripfit  Euclides  abfokitum 
opus  Elementorum  y  cum  Sole  &  Luna  dura- 
turutn ;  quod  plusquam  20oo»  annos  mag- 
nam  ,  aBflimationem  obtinuit.  De  hujus  cdi- 
tionibus  &  commentariis  in  fequentibus  in 
fpecie  §.  32.  agere  conftituimus.  Super  his 
iuclidis  Scriptis  omnino  legi  merentur  quse 
de  iis  notarunt  GREGORIUS  in  PrJat.  & 
FABRICIUS  in  Biblioth.  Grac.  lib.  in.  ctf. 
14.  5.  xi-xvi.  psg.  377-381.  -  , 

"  §.  XII.  Ex  his  vero  omnibus  Scriptis* 
i^niitfteratis ,  cjuae  Euclidis  nomine  veniunt , 
Elementorum  librum  elegimus ;  de  quo  pauca 
difleremus  ,  caetera  nlentio  ptaBtcreuntes. 
Quippe  funt  Elementa  Euclidisy  quas  prae  re- 
reliquis  praecipue  in  omnium  verfantur  ma- 
iiibus ;  quaeque  a  cunftis  Geometriae  ftudio- 
lis  nofte  diequc  traftentur.  Sunt  Elementa 
tantum  Planorum ,  &  Solidorum  ,  quae  -  in 
hac  editione  occurrunt  ;  de  iis  itaque  per- 
ma^ni  noftra  intereft  fcire  ,  quid  Autores 
fentiunt.  ^EHclidem  Geometram  Elementorum 
cpus  conftruxifle ,  inter  omnes  ,  tam  Anti- 
?^uiores,  qiiam  Recentiores  convcnit  Autores. 
^  quamvis  ante  Eum^  a  diveriis  EJementa 
iint  compofita  Geometrica  ,  ac  fcriptis  con- 
fignata;  ficuti  ex  Procli  &  aliorum  teftimo- 
im  conflat  ;  cum  multi  ante  Eum  inda- 
Tuere  Viri  ,  de  rebus  Geometricis  optime 
meriti ,  non  iblum  in  iEgypto ,  fed  etiam 
•in    Graecia  ,    qui   fua    fuper  Mathematica 

difci- 
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di&iplma    cogitata    &   inventa  litteris  nota- 
runt :  tamcn  VOSSIO  tefte  de  ScimP.  Muth. 
€ap.  14.    EHciidis  Elementa  funt   opus  vetuftii^ 
Cmum  quod  in   Geometria  habemus  }  cum 
reliquorum  prseclarorum  Geometrarum  opera, 
temporis    injuria    perieref:     Praeterea   opus , 
quod  Elementa  infcripfit ,  omnium  Graecorum 
abibJutiflimum  eft  corpus  principiorum  Geo- 
metriae  ;    non   obftantibus    aliis    Geometriae 
Elementis  ,    a   diverfis    compofius,     (^ppe 
in  Graecis  primus  ilie  fuit,    qui  omnia  nm- 
damenta  ,    ad  Geometri»  Sciendam  ducen- 
tia  5  in  Elememari  fuo  corpore  coUegit ;  ac 
colle<9a  digelTit.     Hac  de   caufa  depingeba- 
tur  Euclides  digitis   demetiens ;  unde  SIDO- 
NIUS  APOLLINARIS   Ith.  9.  Efifl.  9.  ait, 
-per   Gymnafia  fingi  EHclidem  ,   Propter  menfitra^ 
rtim  fpatia  ,   digttts  laxatis.     In.  nis  autem  Ele^ 
mentarAus  inftituuoQibus  ,    adomandis  ,   non 
omnium    Problematum  ,    &    Theorematum 
unicus  Inventor  &  Autor  ftatuendus  cft  £«• 
clides  ;  verum  aliorum  Autorum  tum  inveu- 
tis  ,   tum  fcriptis  ,  in  fuis  Elementis  compo- 
nendis ,    ufus   eil ;   qaorum   ea  ,    qu3e    inve- 
nere ,   vel  in  ordinem  redegit ;  vel  quae  non 
fatis    valide    demonftrata   erant ,    firmiflimis 
munivit  demonftratioaibus.     Quapropter  Ele- 
menta  Euclidea  ,    quo  ad    maximam  partem, 
originem   fuam    traxere  ,    ex  Scriptis   Geo- 
nietrarum ,  vel    ante  Euclidis  tempora ,   vel 
iisdem    temporibus    inclarefcentium    ;     quae 
confuJuit.     Ita   ut   hoc   corpus  Elementorum  fit 
compofitum  ,    partim  ex  Problematibus ,   & 
Theorematibus  ab  aliis  excogitatis ;   quae  ex 
'  ***  iis 
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ib  fele^  ,  utpote  ad  propofitum  fuum  af- 
iequendum  ducentia  ;  ac  qu<E  in  convenien- 
tem    ordinem   redegit  ;    vel  fi  firmae  deef- 
fcnt  probationes ,  evidentibus  Demonftratio-' 
nibus  confirraavit  ;   partim  ex  Piopofitioni- 
bus  i  fe  inventis,  ^robationibus  inviftis,  iis 
additis.    QuaB  tameri  omnia   in   concinnum 
ahim  ordinem  adduxit,  quo  hodie  EUmenta 
BiclkUa    funt    ornata.     Etenim    PR0CLU5 
lik.   2.   Comment.  in  EHclid.nohis  autor  efl, 
£uelidem    multa    in    fuis  Elementis   ab  aliK 
inventa  collegiffe ,  multa  Eudoxi  ordinafle , 
multa  Thedfeti  perfeciffe  ;  ea  praeterea  quae 
laxius    k  prioribus  demonfl:rata  erant  ,    fir- 
inifSmis  Apodcixibus,  quae  neccoargui,  nec 
convinci   poffunt  ,    muniviffe.    Ea    prop^r 
2i  Precte  aliisque  Veteribus  Scriptoribus    ko^ 
i^o^fif    difilus    efl:  ^o«%6««ltf?  ,     Elementorum 
Conflxuftor,   &  Demonftrator    fcilicet,    ac 
Geometra:  confcrantur  RfCClOLUS  Chr^. 
pan.  t.  GREGORIUS  in  pr^fat.  COMMAN- 
^INUS.   proUg.  in  Euclid.  CLAVIUS  Prolea. 
in   £/^/ii.  DECHALES  ,  Ue.  eit.  VO^SIUS 
loc.  cit. 

$.  XIIL  Quod  vefo  Eudidis  Ekmema  nrnl- 
tum  debeant  aliorum  cogiutis,  ac  inveata 
priJKnorum  Geometrarum  contineant  ,  c 
quibus  funt  conflata ;  extra  emnem  didpiita* 
ttonis  alcam  ponunt  Propofitiones  Sc  De- 
monftrationes  »  quae  in  ipik  Elementis  oc* 
currum  :  quarum  Inventorea  pafltai  afiui 
Vetseres  nominantur,  (fa&m  etiam  Inventto* 
ais    glom    tribukur.     Hmm   cdebi^ 
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THALES  MILESIUS,  qm    primus  nomine 

Sapientis  efl:  appellatus ,    Eum  invenifle  Ifo- 

fcelium  Triangulorum   angulos  ad  bafin  efle 

ajqu^Ies ;  quae  eft  PROPOSITIO  5.  ELE- 

MENTI.  I.     Eandem  propofitionem  univer- 

fafiorem     reddidit     GEMINUS     Georoetra. 

Laudatur    itidem     OENOPIDES    CHIUS  , 

ob  inventum  illud   praeclare  ,   perpendicula- 

rem  nempe  ad  datam  lineam  ex  pun&o  ex- 

tra  eam  dato  ducere ;    illaque  eft  PROPO- 

SITIO.   12.  ELEMENTL  L     Men^oratur  , 

«qualitatem  angulorum   ad  verticem  oppofi- 

torum  THALETEM  MILESIUM  detexifle; 

quam  PROPOSITIONEM  Euclides  15.  ELE- 

MENTI.  I.  fecit-    Laus  debetur  EUPHOR. 

BO    PHRYGI  ,    quod    modum  ,   cujuslibct 

TrianguK  ex  tribus   lineis  componendi,  in- 

Tenerit  ;   eaque  efl:  in   ordine  Euclideo  S2. 

PROPOSITIO  ELEMENTL  L    Quae  hanc 

proxime   fequitur   27.    PROPOSITIO  dtati 

Elementi   ,     inventis     OENOPIDIS    CHII 

debetur  ;     cum  Geometra  ille  demonfl:ravit 

ad  datum  punftum  lineae  propofitae,  angulo 

dato ,   aequalem  angulum  reftiJineum  conft:i- 

tuere.     Dechales  autem  exifl:imat,  Eum  non 

inveniflTe  ipfam  Propofitionem  ,  4d  Demon- 

ftradonem   aliquam    reperiflTe.    Inter  THA- 

LETIS  MILESII  inventa  Geometrica ,  nu- 

meratur  porro  aequaHtas   omnimoda  Trian- 

^lontm,  unum  latus,   &  duos  angulos  ad 

mvicem  awuales  habentium ;  quae  efl^  apud 

Mactuiem   PROPOSITIO    t6:  ELFMENTL 

h   ftxterea,  nuUus  eflt,   qui  vel  primis,  ut 

ijuat,  hbm^  ^eometricum  gufl:avit  ftudium, 

»  *  *  51  vel 
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vel  parum  fe  in  eo  excrcuit,  quin  PYTHA- 
^  GOliiE  in  Geometria  merita  ,  propter  in- 
venta  ejus  utiliilima ,  quae  inter  EncUdis  Ele- 
menta  reperiuntur  ,  extolli  admodum  ani- 
madverterit*  IJIe  enim  Autor  efl:  ,  Trian- 
guli  cujuscunque  reftilinei  tres  angulos  ilmul 
fumtos  duobus  re6lis  aequales  elTe ;  quae  eft 
32.  PROPOSITIO.  ELEMENTI.  I.  Eidem 
huic  praeclaro  Geometrae  acceptas  referimus 
PROPOSITIONES.  44,  47.  ejusque  con- 
verfam  48.  ELEMENH.  I.  Quarum  47. 
PROPOSITIO  fpeciali  notatur  denomina^- 
tione,  fatis  indicante  ,  PYTHAGORAM 
primum  Autorem  habere ;  cum  Hecatsmhes 
Pythag^rki  nomen  gerit  ,  fub  eoque  titulo 
paffim  apud  Scriptores  celebratur.  Hujus 
vero  denominationis  originem  petunt  zb 
oblatione  Boum  ,  a  Pythagora  Mufis  fa6la  , 
in  gratiarum  aftionem  ,  pro  ejus  Demon- 
ftrationis  inventione.  Haec  eft  illa  adea  ce- 
lebris  Propofitio  ,  quae  ob  ingentem  fuam 
utilitatem ,  Inventoris  fui  famam  immprtalem 
reddidit.  Praeter  has  recitatas  Propofitiones 
in  Elemento  primo  EncUdis  occurrentes  , 
aliaj  etiam  funt ,  quae  in  fequentibus  Eucli» 
deis  Elemcntis  reperiuntur.  Nam  THALE- 
TEM  MILESIUM ,  angulum  in  femicircu- 
lo  efle  reftum ,  inveniiTe  referunt  ;  eaque 
efl:  apud  Enclidem  PROPOSITIO  31.  ELE^ 
MENTL  111.  Porro  inter  ejusdem  THA- 
LETIS  inventa  variae  Propofitiones  Elemen- 
ti  Quarti  enumerantur.  Etcnim  tribui  Ei 
folent  a  multis  Scriptoribus  PROPOSITIQ- 
NES.   2,   3,   4-  &  5,  ELEMJENTL   IV. 

Qui- 
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Quibus    addunt  ,    Ewm    reperifle    modum  , 
Triangulum  ^quilaterum   in  Circulo  infcri- 
bencU  ;   cujus  inventi  laeritia  elatus ,  Bovem 
Mufis    immolaffe    dicitur.     Porro   liint    qui 
ftatuunt  ,     QUINTUM   EUCLIDIS   ELE- 
MENTUM    ab    EUDOXO    CNIDIO    efle 
compofitum  :   quia  EUDOXO  a  veteribus , 
de  Propordonibus   a  fe  invenris ,  multa  ad- 
fcribuntur.     Certum  cnim  efl:  e  tefl:imoniis 
antiquorum  ,    EUDOXUM    de  Proportioni- 
bus   fcripfifle.     Si    itaque    omnia  ,    quse    in 
ELEMENTO    V.    EUCLIDIS    occm-nmc  , 
non  ftmt  EUDOXI,  faltem  pleraque  ab  ipfo 
profefta    elfe ,  Proclus   clare   fatis     tefl:atur. 
Quare  EucUdes  ea  ,   quae  de  Proportionibus 
habet  ,    ex   EUDOXI    fcriptis    haufifle  ,  fi 
non    omnia  ,     faltem    plurima  ,    cenfendus 
efl:;   cum   Prochs   ait  ,    EHcHdem   multa   £«- 
doxi  in   fuis  Elementis  in  ordinem  redegilie. 
Memoratur  etiam  IT-IEiETETUS  ,   ob  De- 
monflirarionem    PROPOSITIONIS.    lo.    E- 
LEMENTI.  X.    a  fe  primo  datam.     Deni- 
que  quae  de  SOLIDIS ,   tribus  ulrimis  ELE- 
MENTIS ,  nempe  XI,  Xlf,   XIIL    demon- 
ftravit  Euclides,  in  lis  THEiETETUM,  A- 
RIST^UM  ,    aliosque   fecutum   efle   EhcH- 
dem  ^  Autores  refenmt*    Vcrum  inde  non  de- 
rogatur ,  ejus  laudi  ,    quod   aliorum  placita 
confulucrit  ;     cum   inconcuflfis    fundamentis 
AutoTMm  inventa  ,    ordine   nunquam    corri- 
gendo,  luperfl:ruxerit.     Videantur  PROCLI 
Cemment.  in  Euclid.  DECHALES  in  Trafi.  de 
mu  Cr  Proffrefn  Mathef.  pa^.  7.  8.   &  TAC- 
*  *  *  3  <iUET 
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QUET  in  flifi^rica  uarrat  de  orm   Cr  frognSn 
Madie[.  aliique  plures. 

5.  XIV.  Hoc  vero  Elementorum  corpus, 
fecundum  mukbrum  Do6lorum  fcntentiam, 
£ucUd0s  divifit  in  Tredecim  libros  ;  licet 
vulgo  a  nonnullis  qmndectm  enumerentut 
Elementorum  libri  :  immo  in  quibusdan^ 
exemplaribus  Sedecim  Euclidis  nomen  ferunt. 
Verum  obfervat  VOSSIUS  de  Scient.  Ma$ii. 
eap.  XV.  J.  3.  etiamfi  multi  putent  Elemen- 
ta  h^c  conftare  libris  xv.  rem  tamen  non 
ita  apertam  tSo,  de  duobus  poilremis^  An- 
fam  dubitandi  de  XIV.  &  XV.  Elementis, 
an  quidem  Euclidis  fmt,  praebet  Theonis  in 
Eucltdem  Commentarius.  Etenim  Theon 
jilexandrintis  ,  Euclidis  Elementorum  valde 
fludiofus ,  qui  ea  fuis  expofuit  Difcipulis , 
claruit  Theadofio  Magno  imperante  ,  anno 
Chrifti  395.  mortuo,  uti  refert  VOSSIUS 
loc.  ciu  cap.  16.  5.  9.  Ille  vero  Theon  in 
tredecin\  Enclidis  priores  libros  ,  tantum 
commeniatus  efl:  ;  uti  Campani  fecundum 
Theonis  eW)fitionem  ,  Editio  Elementorum 
Ettclidis  teratur.  Qua  ita<^ue  expofitione  in 
haec  Elementa  manifefl:o  mdicafle  videtur , 
Eum  tredecim  tantum  agnoviffe  libros  Ele- 
mentorum  ab  Euclide  confcriptos.  Praeterea 
Marinus  Philof^htts  ,  Procli  Diadochi  diicipu- 
lus ,  circa  annum  Chrifli  500.  florens ,  'm 
Protheoria  ad  Data  Eudidis,  Tredecim  Ele- 
mentorum  libros  Euclidi  folununodo  tribuit* 
Tot  ctiam  libri  reperiunturi  in  Elemento- 
rum  Euclidis  verfione  Arabica  Najiridim  Tu- 
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Jini  Perfe ,  CNiae  hioileatis  typis  Arabids  lo* 

cem  vidit  RomaB  anno   1594.  ex  Typognh 

phia  Medicea.    Sicuti  inuiu  alia  fiint  exem* 

plaria,  Qti  Rhodiiy  Richardi^  aliorumque ,  in 

quibus  oJcimi  duo  nempe  XIV.  &  XV.  non 

reperiimtur  libri.    Accedit  quod  ultima  pro* 

po/ido   Elementi  XIIL    vekiti    colophonem 

<^ri  imponit.    Conferatur  FABRICIUS  «1 

BiUioth.    QtM.    iit.  m.  af.  14.    Sed  porro 

obfervandom  venit ,  Librum  decimum  quar- 

tum    propriam  habere  praefationem  ,    quam 

nec  pfimum  Euclidis  Elementum  habet;  non 

wno      argumemo     inquit     GREGORIUS    im 

fTdfnt*  in  Elem.  EucUd.  duos  ultimos  libros  alte^ 

rsHS    ejfo   ^tiom   Euclidif.    Conientiente  VOS- 

SIO     de    Sciem.    Maih.    caf    xv.    $•    3«    & 

DECHALES    in  Traii.    de    ortu    <r   frogref. 

Math.  pAg.  8.  9*    Ex  quibus  abunde  videtur 

conftare  ,    Tredecim    Elementorum    libros , 

ab  Euclide  tantum  fuifle  compofitos ;   binos 

reliquos  fcilicet  XIV.  &  XV.  alium  agno- 

foere  Autorem.     Hi  vero  pofteriores  bini  li- 

bri  ,   a  quamptorimis  ,    Commentarii  HYP- 

SICLIS    ALEXANDRINI    habentur.    Vixit 

Hjfftcles    drca    Tempora     Ptolemdi    Lathjri 

(nempe  toto   feculo  ,     vel  paulo  ulterius  , 

ante  natum  Chriftum. )  Ifidori  fummi  Mathe- 

matici  difcipulus.  VOSSIUS  Uc  ctt.  eap.  54. 

§.    7.    Ipfo   pr»fatio   quae    Elemento    XIV. 

jprasmittitttr  ,    eft    prooemium    Hjfpftdis  A^- 

uxandrini  ad  Protarchum :  ex  quo  haud  diffi- 

culter  colligere  eft  ,  illud  neutiquam  .conve- 

nire   £ucli£ ,  at  bene  Hjfficli  AUxandrino , 

de  qno  in  ifto  loquitur  Prooemio.     Ut  cs* 

»  ♦  *  4  tera 
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tera  taceira  ,  quot  verba  ,  tot  argumea- 
ta,  Eudidem  noa  effe^ejus  Autorem  ar- 
guentia  ,  reperiuntur.  Eteiiim  mentionem 
injicit  fcriptorum  ApoUonii;  de  comparatio- 
ne  Dodecaedri ,  &  Icofaedri ,  eidem  iphae- 
rae  infcriptorum :   id  neutiquam  de  EucUd^, 

3ui  ante   Apollomtm  fcriptis  inclaruit ,  prae- 
icari  poteft  ;    fed  quidem   de  Hjfficle  qui 
multo  poft  vixit.     Conferatur   FABKICIUS 
loc.  cit.   Sicut  etiam  .GEORGIUS  VALLA  , 
&     BARTHOLOMiEUS      ZAMBERTUS 
VENETUS .,    ^ui  fub    Bjpficlu   Mcxa^drim 
ftomine ,   pofteriores  duos  Elementorum  ji- 
bros  5   latinc  verterunt.    Eosdera  ob  HypficU 
Alexandrim    compofitos  dH^t   ccnfent ,    SA- 
VILIUS,  GREGORltJS,  CLAVIUS  ,  DE- 
CHALESj  locis  jam  jam  citatis  ;   &  innu- 
meri   alii.    Decimus^  Sextus    Liber  ,    qui  in 
nonnullis  codicibus  ,    non  tamen   in   omni- 
tus ,  prioribus  anneftitur  ,   nunquam  EucHdi 
fuit  adfcripcus;  licet  in  ordine  Elcmentorum 
in  Clavii  Editione  Euclidis  Elemencis  annu- 
meretur  ;    fed   ille   eft   adje^lus   a  FRAN- 
CISCO    FLUSSATE   CANDALLA  ;  uti  in 
fronte  hujus  libri  a  quoiibet  legere  eft.    Ac 
ob  matenae  convenientiam  Elementis  adjun- 
gitur ,   ficuti   duo  praecedentes  libri  ,  de  fi- 
miii  argumento,  cum  Eiemento  decimo  tcr- 
tio  Euclidis    traftantes  ,  prOfjtcrea    a   non- 
nallis    cum  Euclidis    Elementis    XIII.   con- 
nettuntur ,  iisque  adjimguntur. 

$.  XV<   Tredecim  hi .  Elementorum^  libri , . 
relpecla     Do£trinarum  ,    quas    EncUdes   de 
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QuaMtatibus  in  iis  pertra6lavic ,  cum  CLA- 
VIO  &  GREGORIO  commode  in  ^uatuor 
difpefci  j^ffani  partes :  Ucet  bipartita  diviiio, 
in  Stferfi€ftMm  oc  Solidarum  'contemplationem , 
fuffidens  elTet ;  quia  PROCLUS  nobis  Au- 
tor  efl,  nullam  peculiarem  fuis  in  Elemen- 
tis,  de  Punftis  &  >Lineis  traftationem  in- 
ilituifle  EucluUm.  Verum  Solidorum  EhcII-^ 
dis  fpeculationes ,  de  corporibus  regularibus 
Sphaerse  includendis ,  rite  intelligi  nequeunt, 
i^^^resc^Jerit  notitia  Linesunmi  Commen* 
iurabitium  ,  &  Incommenfurabilium  ;  cum 
diametri  ad.  latus  proportio  non  fempcr  ra- 
tionalis  efl:.  Harum  vero  Linearum  intelli* 
gentia ,  Numerorum  fcientiam  praeviam  ul- 
tro  efflagitat ;  ac  cum  corpora  iila  ibiida , 
bafibus  planis ,  lateribus  ,  &  angulis  planis 
concinentur  ;  cumque  omne  Soiidum  prae- 
fupponit  Planum ,  ex  quo  Originem  ducit  ^ 
oportebat  Do6lrinam  Planorum  primo  loco 
traaere :  inde  nata  eft:  Divifio  horum  Ele- 
mentorum  in  partes  quatuor,  Jn  prima  parie^ 
J^lana  contemplatur ;  quorum  Doarinam  Sex 
prioribus  abfolvit  libris :  &  quidem  ita ,  ut 
Quatuor  primis  Elementis  Plana  abfolute 
4>eculgtur;  fequente  vero  Elemcnto  Quinto 
IVfegiipirjiniitn  Proportiones  in  genere  tra- 
G&  i  easque  Figuris  nonnullis  Planis  in 
Sexto  Elemento  applicat.  Secmda  pan^  Nh^ 
mermm  affefHones  exponit  ,  quorum  noti- 
'tiam  tribus  fequentibus  libris ,  Scilicet  Se^ 
Jtimo  ,  Odlavo  ,  &  Nono  comprehendit. 
Tertia  in  parte  ,  Swnmetriam ,  five  de  Lineis 
Jconmtenfurahilibus ,  &  incommenfurabilibus 
^].  .    ***  i  Scien- 
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Sdentiam  docec  ,  haacgue  imico ,  Decimo 
nempe  libro  complexus  eft.  Qums  denique 
4h  pane ,  Stereometriam ,  leu  Iblidorum  do£lri- 
nam  examini  fubjicit  ,  eorumque  contem-^ 
plationem  tribus  ultimis  Kbris  ,  Undecimo , 
Duodecimo  ,  &  Decimo  tertio,  proponit 
ac  demonftrat.  Quibus  pera£tis  cum  ultima 
propofitione  Libri  Decimi  tertii  Elemema 
fQz  claudit. 

J.  XVI.  Continent  hi  libri  in  fe  princi- 
pia  &  fundamenta  ad  Geometri»  intelligen- 
dam  ibitu  necefFaria;  llcati  fingulorum  li- 
brorum  contenta  quemlibet  attentum  faale 
docere  pofTunt. 

Etcnim  frime  in  libro^  Triangulorum ;  om* 
nium  figurarum  planartun  fimplidllimarum 
'&  primarum  ortus  ,  afFe6tionesque  primum 
^dides  confiderat  ;  tum  juxta  angulos  , 
tum  juxta  latera  ipfa  inter  fe  compar^s  ; 
quibus  fubjungit  anguli  &  line»  bifecHoiism; 
addens  perpendicularis  conftruftionem ;  an- 
gulos  reftos  ,  obtufos  ,  acutos  ,  deinceps- 
pofitos  ,  adverticem  ,  externos  ,  intemos. 
Dein  linearum  aequidiftanrium  proprietates 
inveftigans,  ad  ipfa  defcendit  paralleiogram- 
ma  ex  iis  nata;  eorum  ortus^,  &  fympto- 
mata  ,  quse  ilfis  infunt  ,  declarat.  Porro 
Triangula  cum  parallelogrammis  comparat, 
ac  quonam  pa£i:o  parallelogrammum  s^qualt 
fiat  Triangulo  aflSgnat.  Tandem  in  Triaur 
gulo  Re£bnguIo  quadrati  ,  qubd  a  latere 
reftum  angulum  fubtendentc  ,  defcribititf  , 
cum  quadratis,  quss  a  reliquis  lateribus  fi- 
unt,  proportionem  inveftigat.  In 
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In  jecnndo  lAro ,  paraiieiogramnii  rectangu- 
li  ,  gnomonisque  definitionem  tradit;  lineae* 
que  divifae ,  quanta  fint  quadrata  oftendit ; 
illaque  cum  parallelogrammis  fegmentorum 
confen ;  dein  quadratorum  ,  quae  a  laf^eri^ 
bus  triangulorum  obtufangulorum  ,  &  acu- 
tanguiorum  defcribuntur ,  proporciones  cum 
quadratis  ,  quae  fiunt  a  fubtendentibus  angu- 
Jum  obtufum  &  acutum  ,  expendit.  Deni* 
que  oftendit  qua  ratione  conflruatur  qua- 
dratum  reOilineo  daco  aequale.  Hujus  libri 
propofitiones  ,  praetcr  linearem ,  qualem  iu 
plerisque  codicibus  habent  ,  demonftratio- 
nem  ,  etiam  decem  priores  in  numeris  de« 
monilrari  poflimt ;  quod  jam  olim  praeftitic 
Barleamus  A/onachus  ,  ac  poft  linearum  de- 
monftrationem  in  commentario  fuo  numera- 
]em  fubjungit  Clavius.  Nonnulli  per  Alge-, 
bram  fpeciofam  easdem  refolvunt ,  uti  5r«r- 
mitu  in  jirchimede  Germamco  ^  aliique. 

Tmius  liber ,  agit  de  iis  ,  quae  circulis  ac* 
cidunt  ,  ac  de  reftis  lineis  in  i  circulo  rel 
ad  circulura  duftiS  ;  itemque  angulos  tam 
ad  circulorum  cencra ,  guam  ad  peripherias 
conftitutos  rimatur ;  ultimo  aequahtatem  an- 
gulorum  aequalibus  arcubus  chordisque  in* 
liftentium  demonftrat. 

Qumus  qui  fubjungitur  Uher  quafi  tertii 
praxis  eft ,  figurarum  planarum ,  Trianguli, 
Quadrati ,  Pentagoni ,  Hexagoni ,  Quinde- 
cagoni  inicriptiones  in  circulo,  &  circum- 
fcriptiones  docens. 

Quintus   qui    fequitur    Uher  Magnitudinum 
Propordones     generales   tradit  j    modosque 
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argumentandi  quosdam  ,  in  proportionibus 
i^d  Geometras  frcquentiflime  uutatos :  al* 
ternam  feu  permutatam  rationem,  inverfam, 
oompofitionem ,  divifionem  ,  converfionem , 
ex  asqualitate  qrdinatam  ac  perturbatam  ; 
firmos  ac  vaiidos  efle  ofl:endit,  ^ 

;  In  fexf  libr0  ^  proportiones  figurarum  plana- 
rom  commonfl:rat ,  oftendens  Phaenomena  Tri- 
angdlorum  proportionalium,  aequalium,  fimi- 
Uumque ;  fe6Uonem  lineae  in  tot ,  quot ,  vo- 
lueris,  partcs;  inventionem  tertise,  quartae, 
ac  medi»  proportionalis ;  rationes  figurarum 
reciprocarum  ,    &    paralielogrammorum   ad 
fe  invicem ,  nec  non  polygonorum ,  parri- 
telogrammorum   applicationes  ad  re6bis  line- 
as,   quae  vel  deficmnt  parallelogrammis  fi- 
milibus  ,    vel    excedunt  :    porro    quomodo 
xefta  linea  terminata  extrema  ac  media  ra- 
ttone  fecetur  ;   ultimo  proportiones  drcum- 
fercntiarum  ,   angulorum  ,    ac   feftorum  in 
circulisaequalibus  inqiiirit. 
'  Septimfis  liber  ^  mimerorum  indicat  proprie- 
tates  ,   in  eo  agitur  de  humeris  primis  & 
compofitis  ;    &  quo  pafto  numerorum  non 
primorum  maxiraa  communis  meniura  inve- 
nitur ;  de  numerorum  parte  ,    &  partibus  ; 
de  numeris  multiplicibus ,  de  proportionali- 
bus  ,   &  ^uaecunque  in  libro  quinto  de  mag- 
nitudinibui  gcneratim  ,    eadem   fere  &  de 
numeris  particulatim  hic  dmonflraittur; 

OSavus  Ither^  numcros  deinccps  proportio- 
nalcs ,  numcros  planos  ,  quadratos ,  cubos, 
&  folidos  ;  fimiies  planos ,  atque  funiles 
folidos  indlcat. 
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Nonus ,  numeros  fiiniles  planos ,  cabos  ^ 
folidos ,  nomeros  deinceps  proportionales  ^ 
five  ab  unitate,  flve  iimplicitcr ;  nmneros 
primos ,  numeros  pares ,  impares  ,  pariter 
pares ,  pariter  inq)ares ,  numeros  pOTefltos 
decJarat. 

De  Jiifce  tribus  numerorum  libris ,  qui 
Arithmeticorum  vocantur  ,  diflentiunt  inter 
fe  Viri  Do6li.  Quidam  putant  Btclidem  in 
iis  plus  praeftitifle ,  quam  ejus  prsftare  fuit 
intentioi  ac  ex  iis  profluxiffe  quidquid  ha- 
ftenus  de  numeris  fcitur ,  aut  deinceps  fciri. 
potefl ;  quam  fententiam  ampleftitur  TAC- 
QUET  in  fnfm.  jirithmittcd  fud.  Quidam 
vero  contendunt,  JEaclidem  tantum  de  Arith- 
metica  iis  in  libris  tra£bfle  ,  quantum  rei 
Geometrica&  infervit ;  ut  planius  ac  plenius 
commenfurabilium  &  incommenfurabilium 
demoBfbrationes  fieri  poflent  :  inter  'quos 
CLAVIUS,  RHODIUS,  FRANCISCUS 
FLUSSAS  CANDALLA  j  fcribit  enim 
CLAVIUS  ad  JDf.  i.  Ekm.  lo.  Abfolvit 
JEacUdes  in  sntecedentihtis  trilms  libris  ea  ,  4jtu 
dd  numeres  fpeSant ,  ^^antum  fatif  vifum  eji  ad 
res  Geometncas  intelligendas  ;  idem  &ntic 
FLUSSAS  in  prdfat.  in  lib.  7. 

Dedmus  Uber  ^  magnitudines  commenfurdbi- 
les  &  incommenfurabiles ,  itemque  rationa- 
les  &  irrationales  explorat. 

/n  Undecimo  j  tandem  ad  Stereometriam 
devdvimus  ,  ki  qua  pertrt£|toda,  eodem 
quo  in  planis  proccirerat ,  ufus  eft  modo ; 
4  flmpliciffimis  ,  Geometrarom  more  ind- 
piens,  liAeis  fciJicet,  quatenus  a^  corpora 
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vel  pariim  fe  in  eo  excrcuit,  quin  PYTHA- 
GOKiE  in  Geomctria  mcrita  ,  propter  in- 
venta  ejus  utiliflima ,  quse  inter  EucUdis  Ele- 
menta  reperiuntur  ,  extolli  admodum  ani- 
madverterit.    lile  enim  Autor  efl:  ,  Trian- 

?juli  cujuscunque  reftilinei  tres  angulos  fimul 
umtos  duobus  reftis  aequales  elTe ;  quae  efl: 
32.  PROPOSmO.  ELEMENTL  I.  Eidem 
huic  praeclaro  Geometrae  acceptas  referimus 
PROPOSITIONES.  44,  47.  ejusque  con- 
verfam  48.  ELEMENri.  I.  Quarum  47. 
PROPOSrTIO  fpeciali  notatur  denomin^- 
tione,  fatis  indicante  ,  PYTHAGORAM 
primum  Autorem  habere ;  cum  Hecaumhs 
Pjthagnki  nomen  gerit  ,  fub  eoque  titulo 
paflTim  apud  Scriptores  celebratur.  Hujus 
vero  denominationis  originem  petunt  ab 
oblatione  Boum  ,  a  Pythagora  Mufis  fafta  ,. 
in  gratiarum  a6lionem  ,  pro  ejus  Demon- 
ftrationis  inventione,  Hsec  efl;  illa  adeo  ce- 
lebris  Propofitio  ,  cjuae  ob  ingentem  fuam 
utilitatem ,  Inventoris  fui  famam  immortalem 
reddidit.  Praeter  has  recitatas  Propofitiones 
in  Elemento  primo  EncUdis  occurrentes  , 
alia;  etiam  funt ,  quae  in  fequentibus  Eucli^ 
deis  Elemcntis  reperiuntur.  Nam  THALE- 
TEM  MILESIUM ,  angulum  in  femicircu. 
lo  eflTe  reftum ,  inveniile  referunt  ;  eaque 
efl:  apud  Euclidem  PROPOSITIO  31.  ELE^ 
MENTL  IIL  Porro  inter  ejusdem  THA- 
LETIS  inventa  variae  Propofitiones  Elemen- 
ti  Quarti  enumerantur.  Etcnim  tribui  Ei 
folent  a  multis  Scriptoribu^  PROPOSITIQ- 
NES.  2,  3,   4^  &  j,  ELEMENTL   IV. 
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Quibus    addunt  ,    Eiim    reperifle    modum  , 
Triangulum  ^quilaterum  in  Circulo  infcri- 
benct  ;   cujus  inventi  laerida  elatus ,  Bovem 
Mufis    immolaffe    dicitur.     Porro   limt    qui 
ftatuunt  ,     QUINTUM   EUCLIDIS   ELE- 
MENTUM    ab    EUDOXO    CNIDIO    eflb 
compofitum  :   quia  EUDOXO  a  veteribus , 
de  Propordonibus   a  fe  invenris ,  multa  ad- 
fcribuntur.     Certum  enim  efl:  e  tefl:imoniis 
anriquorum  ,    EUDOXUM   de  Proporrioni- 
bus  fcripfifle.    Si    itaque    omnia  ,    quae    in 
ELiEMENTO   V.    EUCLIDIS    occiirrunc  , 
non  funt  EUDOXI,  faltem  pleraque  ab  ipfo 
profe6la    efle ,  Proclus   clare   fatis     tefl:atur. 
Quare  Euclides  ea  ,   quae  de  Proportionibus 
habet  ,    ex   EUDOXI    fcriptis    haufifle  ,  fi 
non    omnia  ,    faltem    plurima  ,    cenfendus 
efl: ;   cum   Prochs   ait  ,    EHcHde/ri   multa   £«- 
doxi  in  fuis  Elementis  in  ordinem  redegifie. 
Memoratur  etiam  lHEiETETUS  ,   ob  De- 
monflrarionem    PROPOSITIONIS.    lo.    E- 
LEMENTL  X.    a  fe  primo  datam.     Deni- 
que  quae  de  SOLIDIS ,   tribus  uldmis  ELE- 
MENTIS ,  ncmpe  XI,  Xlf,   XIII.    demon- 
ftravit  Euclides,  in  lis  THEiETETUM,  A- 
RIST^UM  ,    aliosque   fecutum   efle   EhcU- 
dim  ,  Autores  referunt.    Vcrum  inde  non  de- 
rogatur  ,  •  ejus  laudi  ,    quod   aliorum  placita 
confuluerit  ;    cum   inconcuflTis    fundamentis 
AotorUm  inventa  ,    ordine   nunquam    corri- 
gendOy  luperftruxerit.    Videantur  PROCLI 
Cemmenf.  in  Euclid.  DECHALES  in  Tran.  de 
artsi  Cr  ProsreJfH  Mathef.  pajr.  i.  8.   &  TAC- 
*  *  *  3  QUET 
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QUET  in  Htfi^rica  narrat  de  or$u   CT  frogre^n 
Mathef.  aliique  plures. 

5.  XIV.  Hoc  vero  Elementorum  corpus , 
lecundum  multorum  Doftorum  fententiam, 
Buclidis  divifit  in  Tredecim  libros  ;  licet 
vulgo  a  nonnullis  qtundeam  enumerentur 
Elementorum  libri  :  immo  in  quibusdanv 
exemplaribus  Sedecim  £uclidis  nomen  ferunt. 
Verum  obfervat  VOSSIUS  de  Scient.  Math. 
eof.  XV.  %.  3.  etiamfi  multi  putent  Elemen- 
ta  hgec  conflare  libris  xv.  rem  tamen  non 
ita  apertam  cfle  de  duobus  poftremis,  An- 
fam  dubitandi  de  XIV.  &  XV.  Elementis, 
an  quidem  Euclidis  fint,  praebet  Theoms  in 
Euclidem  Commentarius.  Etenim  Theon 
Alexandrinus  ,  £ticlidis  Elementorum  valde 
ftudiofus ,  qui  ea  fuis  expofuit  JDifcipulis , 
claruit  Theodofio  Magno  imperante  ,  anno 
Chrifti  39J.  mortuo ,  uti  refert  VOSSIUS 
loc.  cit.  cap.  16.  5.  9.  lUe  vero  Theon  in 
tredecinl  EncUdis  priores  libros  ,  tantum 
commentatus  eft  ;  uti  Campani  fecundum 
Jheonis  eW>fitionem  ,  Editio  Elementorum 
Euclidis  teftatur.  Qua  ita<|ue  expofitione  in 
haec  Elementa  manifefto  mdicaue  videtur , 
Eum  tredecim  tantum  agnoviffe  libros  Ele- 
mentorum  ab  Euclide  confcriptos.  Praeterea 
JMarinus  Philof^hus  ,  Procli  Diadochi  diicipu- 
Jus,  circa  annum  Chrifti  500.  florens,  i^ 
Protheoria  ad  Data  Euclidis^  Trededm  Ele^ 
mentorum  libros  Euclidi  fblunmiodo  tribuit. 
Tot  etiam  libri  reperiunturi  in  Elemento- 
rum  Euclidis  verfione  Arabica  Naftridim  Tu- 
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Jini  Perfd ,  qose  hiciileiicis  typis  Arabids  lu« 

cem  vidit  Romae  zxmo  1594.  ex  Typograr 

phia  Medicea.    Sicuti  mulca  alia  iimt  exem* 

plaria,  Qti  RhodUy  Richardi^  aliorumqae,  in 

quibus  uirimi  duo  nempe  XIV.  &  X V .  non 

reperiuntur  libri.    Accedit  quod  uldma  pro* 

pofido    Elemend  XIIL    vekid    colophonem 

operi  imponit.     Conferatur  FABRICIUS  iM 

BiUioth.    Qtm.    lit.  m.  cap.  14.    Sed  porro 

obfcrvandum  venit ,  Librum  decimum  quar- 

tatn    propriam  habere  praefadonem  ,    quam 

nec  primmn  Euclidis  Elementum  habec;  m» 

XHtno      arffumenu     inquic     GREGORIUS    in 

pr^at*  tH  Elem.  EucUd.  duos  ultimos  libros  alte^ 

rttis    ejfe   tjuam   Euclidif.    Confenuente  VOS- 

SIO     de    Scient.    Maik    ccf    xv.    $.    3-    & 

DECHALES   in  TraH.    de   ortu    <r   frogref. 

Math.  pag.  8.  9»    Ex  quibus  abunde  videcur 

coiiftare  ,    Tredecim    ElemenCOTum    libros , 

ab   Euclide  tantum  fuifle  compofitos ;   binos 

reliquos  fcilicet  XIV.  &  XV.  alium  agno- 

lcere  Aucorem.     Hi  vero  pofteriores  bini  li- 

bri  ,  a   quamphjrimis  ,    Commentarii  -HYP- 

SICLIS    ALEXANDRINI    habentur.     Vixit 

Hypficles    drca    Tempora     Ptolemai    Lathjfri 

(c^mpe  toto    feculo  ,     vel  paulo  ulterius  , 

ante  natum  Chriftum. )  /Jidori  fummi  Mathe- 

madci  difcipulus.  VOSSIUS  loc  cit.  cap,  54, 

J.    7.    Ipfa   praefado   quae    Elemento   XIV* 

paamitdtur  ,    eft    prooemium    Hypfidis  A-- 

hxandrini  ad  Protarchum :  ex  quo  haud  diffi- 

cuJter  colligere  eft  ,  illud  neudquam  .conve- 

mre   EucliM ,  at  bene  Idjpficli  AUxondrino , 

de  qao  in  iilo  loquitur  Prooemio*     Ut  cx- 

•  ♦  »  4  tera 
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tera  taceim  ,    quot    verba  ,    tot    argumea- 
ta,   Eudidem    noa    effe^ejus  Autorem   ar- 
guentia  ,   reperiuntur.     Etemm    mentionem 
injicit  fcriptorum  jipollomi ;   de  comparatio- 
ne  Dodecaedri ,   &  Icofaedri ,    eidem  iphae- 
rae  infcriptorum :   id  neutiquam  de  EucliiU^ 
qui   ante   ApolUmtm  fcriptis  inclaruit ,  prae- 
dicari  poteft  ;   fed   quidem   de  Hjfficle  qui 
multo  poft  vixit.     Conferatur   FABRICIUS 
loc.  cit.   Sicut  etiam^GEORGIUS  VALLA , 
&     BARTHOLOMiEUS      ZAMBERTUS 
VENETUS .,    qui   fub    Bj^pficiis    M^(mdrim 
ftomine ,   pofteriores  duos  Elementorum  X\r 
bros  5   latinc  verterunt.    Eosdem  oh  HypficU 
AUxandrino    compofitos  ^St   ccnfent ,    SA- 
VILIUS,  GREGORltJS,  CLAVIUS  ,  DE- 
CHALES  j  locis  jam  jam  citatis  ;   &  innu- 
meri  alii.    Decimus^  Sextus    Liber  ,    qui  in 
nonnullis  codicibus  ,    non  tamen   in   omni- 
bus,  prioribus  anneftitur  ,   nunquam  EiicHdi 
fuit  adfcripcus;  licet  in  ordine  .Elcmeiitorum 
in  Clavii  Editione  Euclidis  Elementis  annu- 
meretur  ;    fed   ille   eft   adje^tus   a  FRAN- 
CISCO    FLUSSATE   CANDALLA  ;  uti  in 
fronte  hujus  libri  a  quoiibet  legere  eft.    Ac 
ob  matenae  convenientiam  Elementis  adjun- 
gitur ,   ficuti   duo  praecedentes  libri  ,  de  fi- 
miii  argumento-,  cum  Elemento  decimo  tcr- 
tio  Euclidis    traftantes  ,   prOfjtcrea    a   non- 
nallis    cum  Euclidis    Elementis    XIII.   con- 
nettuntur ,  iisque  adjunguntur. 

$.  XV<   Tredecim  hi  >  Elementorum^  libri , 
rclpecli     Do£trinarum  ,    quas    EncUdes  de 
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Qi;ran(flatibiis  m  iis  pertra6lavit,  cum  CLA- 

VIO  &  GREGORIO    commode  m  tjHatuor 

difpefci  poflant  Ptfrt« :  Ucet  bipartita  diviiio, 

in  SuperjicknimQLSolidorum^contQm^X^Xxon^ 

fufficiens  eflet ;   quia  PROCLUS  nobis  Au- 

tor  efl,   nullam  peculiarem  fuis  in  Elemen- 

tis,  de  Punftis  &  >Lineis  traftationem   in- 

ilituifle   Eucltdem.     Verum  Solidorum  EhcH* 

dis  fpeculationes  ,  de  corporibus  regularibus 

Sphaerse  includendis  ,   rite  intelligi  nequeunt, 

nifr  praeceflerit  notitia  Linesunmi    Comnien- 

iurablUum  ,    &    Incommenfurabilium  ;    cum 

diametri  ad.  latus   proportio  non  ferapcr  ra- 

tionalis   efl:.     Harum  vero  Linearum  intelli* 

gentia ,  Numerorum  fcientiam  praeviam  uK 

tro   efflagitat  j  ac  cum  corpora  illa  Ibiida , 

bafibus   planis ,  lateribus ,   &  angulis  plaois 

continentur  ;     cun;que  onme  Solidum  prae- 

fupponit  Planum,  ex  quo  Originem  ducit^ 

oportebat  Do6lrinam   Planorum  primo  loco 

tradere :   inde  nata  eft:  Divifio  horum  Ele- 

mentorum  in  partes  quatuor.     Jn  prima  parte^ 

Flam  contemplatur ;  quorum  Doarinam  Sex 

prioribus   abfolyit  libris :   &  quidem  ita ,  ut 

Quatuor    primis   Elementis    Plana    abfolute 

j5)ecul§tur;  fequente  vero  Elemcnto  Quinto 

Magmtudinum  Proportiones  in  genere  tra- 

Gtsoi  i    easque    Figuris   nonnullis   Planis   in 

Sexto  Elemento  applicat.     Secnnda  pari^  Nu^ 

merorum  affefliones  exponit  ,    quorum  noti- 

'tiam  tribus  fequenribus  libris ,  Scilicet  Se^ 

timo  ,    06lavo  ,    &   Nono    comprehendit. 

Tertia  in  parte  ,    Swnmetriam ,  five  de  Lineis 

comntenfurabiiibus ,    &  incommenfurabilibus 

**»5  Scien- 
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Sdentiam  docec  ,  haacgue  imico ,  Decimo 
nempe  libro  complexus  eft.  Qums  denique 
in  pme ,  StereofHetriam ,  feu  foHdorum  doftri- 
nam  examini  fubjicit  ,  eorumque  contem- 
plationem  tribus  ultimis  libris  ,  Undecimo , 
Duodecimo  ,  &  Decimo  tertio,  proponit 
ac  demonftrat.  Quibus  pera£tis  cum  ultima 
propofitione  Libri  Decimi  tertii  Elemema 
wa  claudit. 

J.  XVI.  Continent  hi  libri  in  fe  princi- 
j)ia  &  fiindamenta  ad  Geometri»  intelligen- 
tiam  fcitu  neceflaria;  ficuti  fingulorum  li- 
brorum  contenta  quemlibet  attentum  facile 
docere  pofTunt. 

Etcnim  frime  in  libro^  Triangulorum;  om* 
nium  figurarum  planarum  fimplidllimarum 
'&  primarum  ortus  ,  aflfe6tionesque  primum 
-Euclides  confiderat  ;  tum  juxta  angulos  , 
tum  juxta  latera  ipfa  inter  fe  comparans  ; 
quibus  fubjungit  anguli  &  line»  bifectionem; 
addens  perpendicularis  conftrufilionem ;  an- 
gulos  reftos  ,  obtufos  ,  acutos  ,  deinceps- 
pofitos  ,  adverticem  ,  externos  ,  intemos. 
Dein  linearum  «quidiftantium  proprietates 
inveftigans,  ad  ipfa  defcendit  paralletegram- 
ma  ex  iis  nata ;  eorum  ortus^,  &  fympto- 
mata  ,  quse  illis  infunt  ,  declarat.  Porro 
Triangula  cum  parallelogrammis  compar^, 
ac  quonam  pafto  parallelogrammum  aftquate 
fiat  Triangulo  aflSgnat.  Tandem  in  Trian- 
gulo  Refi&ngulo  quadrati  ,  qubd  k  latere 
reftum  angulum  fubtendentc  ,  defcribitiu'  , 
cum  quadratis,  qu8s  a  reliquis  lateribus  fi- 
unt,  proportionem  inveftigat.  In 
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In  feamd9  lihro ,  paraUelogramnii  refbngo» 

11 9   gnoHioiusque  cfefiokionem  tradit;  lineso* 

que  divifs,  quanta  fmt  quadrata  oflendit; 

iilaque    ciim  paraUelogrammis  legmentorum 

confert ;  dein   quadratorum  ,  qu»  a  lateri* 

bus  triangulorum   obtulangulorum  ,    &  aca« 

tangulorum  defcribuntur ,  proportiooes  cum 

quadratis  ,   quae  fiunt  a  fubtendentibus  angii?« 

ium  obtufimfi  &  acutum  ,  expendit    Deni» 

m^    oftendit  qua  ratione    conflruatur  G[tta« 

dratmaft  refiiiineo   dato  soquale.    Hujus  libri 

pro^titiones  ,  praeter  linearem ,  qualem  ia 

plerisque   codicibus   habent  ,    demonftratio- 

nem  ,  etiam  decem  priores  in  numeris  de« 

monftrari  poffunt ;  quod  jam  olim  praeftiiie 

BarUamus  Jl^onachHs  ,    ac  pofl  linearum   de^ 

monltrationem  in  commentario  fuo  numer»* 

lem  fubjungit   Clavius.    NonnuIU  per  AIge% 

bram  ^dofam  easdem  reiblvunt ,  uti  Simr^ 

mms  in  jircinmide  Gtrmanico  ^  aUique*     . 

Ttrtim  libery  agit  de,  iis ,  quas  circulis  ac» 
ddunt  ,  ac  de  re£iis  lineis  in^circulo  rel 
ad  drcuhim  du£ift  ;  itemque  angulos  tam 
ad  cirailorum  centra ,  quam  ad  peripherias 
confliaitos  rimatur ;  ultimo  aequahtatem  an^ 
gulomm  8N[uaIibus  arcubos  chordtsque  in* 
iifteiitiam  demonftrat. 

QuarSHs  qui  fubjungitin:  liber  quafi  tertii 
praxis  eft«  figurarum  planarum,  Trianj^^ 
Quadrad,  Fc^agoni,  Hexagoni,  Quinde^ 
cagoni  infcr^ofies  in  drculo,  &,  cucum* 
fcriptiones  dooens. 

/   Qmtnm  qui    fequitmr    lAer  Magnitudinum 
^oporciones     generales   tradic  ;    xnodosquc 

argu- 
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argumentairdi  quosdam  ,  in  proportionibus 
9^d  Geometras  frequentiflime  ufitatos :  al- 
tprnam  feu  permutatam  rationem,  inverfam, 
oompofitionem  5  divifionem,  converfionem, 
ex  asqualitate  ordinatam  ac  perturbatam  j 
firmos  ac  vaiidos  efle  ofl:endit. 
;  InfexflUnr^^  proportiones  figurarum  plana- 
rom  commonfl:rat ,  oftendens  Phaenomena  Tri- 
ahgulorum  proportionalium,  aequalium,  fimi- 
Uumque;  feftionem  lineae  in  tot,  quot,  vo- 
liieris,  partes;  inyentionem  terti»,  quartae, 
ac  medi»  proportionalis ;  rationes  figuraruin 
reciprocarum  ,  &  paralielogrammorum  ad 
fe  invicem ,  n6c  non  polygonorum ,  paral- 
telogrammorum  applicationes  ad  re6bis  line- 
as,  quae  vel  deficiunt  parallelogrammis  fi- 
milibus  ,  vel  excedunt  :  porro  quomodo 
xefta  linea  terminata  extrema  ac  media  ra- 
ttone  fecetur  ;  ultimo  proportiones  circum- 
fercntiarum  ,  angulorum  ,  ac  feftorum  in 
circulis- aequalibus  inquirit. 
'  ^eftimus  liber^  munerorum  indicat  proprie- 
tates  ,  in  eo  agitur  de  humeris  primis  & 
compofitis  ;  &  quo  pafto  numerorum  non 
primorum  maxiraa  communis  meniura  inve- 
nitur ;  de  numerorum  parte  ,  &  partibus  ; 
de  numeris  multiplicibus ,  de  proportionali- 
bus ,  &  quaecunque  in  libro  quinto  de  mag- 
nitudinibui  ^neratim  ,  eadem  fere  &  ae 
numeris  particulatim  hic  d«nonflrantur; 

OSavHs  likery  numcros  demceps  proportio- 
nales ,  numeros  planos  ,  quadratos ,  cubos, 
&  folidos  ;  fimiles  planos ,  atque  fimiles 
folidos  indicat. 
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Nmu  ,  numeros  fimiles  planos  ,  cubos  y 
folidos ,  numeros  deinceps  propordonales  ^ 
five  ab  unitate,  ilve  iimplidter;  numeros 
primos ,  numeros  pares ,  impares  ,  poritar 
pares,  pariter  impares,  numeros  perfe£lo6 
declarat. 

De  hifce  tribus  numerorum  libris ,  qui 
Ariduneticorum  vocantur  ,  diilentiunt  inter 
ie  Viri  Do6ti-  (^dam  putant  Euclidem  in 
iis  plus  praeftitilTe,  quam  ejus  praeflare  fiiit 
ifltentio  ;  ac  ex  iis  profluxilTe  quidquid  ha- 
denus  de  numeris  jRutur ,  aut  deinceps  fdri. 
poteft ;  quam  fententiam  amplefUtur  TAC- 
QUET  in  frifat.  Arithmtttcd,  fud.  Quidam 
vero  contendimt,  JEHclidem  tantum  de  Arith- 
metica  iis  in  libris  tra£lafle  ,  quantum  rei 
Geometrica&  in&rvit;  ut  planius  ac  plenius 
commenfurabilium  &  incommenfurabilium 
demonftrationes  fieri  poflent  :  inter  'quos 
CLAVIUS,  RHODIUS,  FRANCISCUS 
FLUSSAS  CANDALLA  ;  fcribit  enim 
CLAVIUS  4d  Def.  i.  JEfci».  lo.  Alfolvit 
Euclides  in  sntecedembfis  trilms  libris  ea  ,  ^pu 
^  numeres  fpeSant ,  qHantum  fatif  vifum  ejt  ad 
res  GeometrKOs  inteUigendas  ;  jdem  fcntit 
FLUSSAS  in  prdfat.  in  lib.  7. 

Bedmus  Uher  ^  magnitudines  commenfurabi- 
lei  &  inconmienfurabiles ,  itemque  rauona* 
les  &  irradoQaks  explorat. 

Tn  Undecimp  y  candem  ad  Stereometriam 
devolvimus  9  in  qua  pertrt£|aiida  ,  eodem 
quo  in  planis  proceflTerat ,  nfus  eft  modo ; 
4  fimpliciflSmis  ,  Geometn^tun  more  ind^ 
piensy  luxeis  fcilicet,  quatenus  a^  corpora 
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fo&da  referuntur  j  quando  in  uno  plano  po- 
fitis ,  iisque  ad  planum  vel  redlis ,  feu  per- 
pendicularibus ,  vel  parallelis  j  item  de  pla- 
nis  kfe  mutuo  feciantibus ;  quomodo  k  pun- 
&o  in  fublimi  dato  ad  planum  perpendica- 
lares  ducimtur ;  denique  difleruntur  tum  de 
tiznis ,  tum  de  folidis  angulis ,  de  paralle- 
lepipcdis,  &  prifmatibus  aequaKbus  nonnul- 
la. 

Dmdecimus^  ac  folidorum  fccunduf  liber  , 
doftrinam  de  corporibus  fofias  perieqmtur^ 
.  in  eo  prifinata  &  pyranMdes ,  cylindri  &  co- 
pi  invicem  comparantur  ,  fim^ue  edocet 
infcriptionem  polygoni  in  circulo  ,  &  Po- 
lyedri  in  fphaera  ;  fpt«raique  triplicatam 
fuarum  diametrorum  habere  radonem. 

DecimusTmiks^  corporum  reguIariumt«Ai- 
^ue,  feu  Platonicorum  diftorum,  conftitu- 
laonem  contemplatur  ,  ea  corpora  quidem 
Platonica  appellantur ,  a  Pythagora  vero 
jam  defecta  funt ,  uti  patet  ex  veteri  Epe- 
grammate  in  ^epfi  G^mmtrii^  MICH.  ^ 
PSELLI  allegato, 

iioc  eft , 

FigmrM  fnhfm  (/bl>  flaimiis,  fm-&fieffs 
fjAi^mrm  invim. 
-i    TjA^as  fifimu  mu   ifmfri$  ,    Plsf^  vm 
r       w$mfsfi$Mmi$. 
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Conferatur  GREGORiUS  loc.  cit.  Ad 
horum  corporum  evidendorem  intelligentiam 
prsemittuntur  queedam  de  lineis  extrema  ac 
media  ratione  fe£tis ,  fubiequuntur  relationes 
Pentagonorum  ,  Hexagonorum ,  Decagono* 
rum  9  triangulorum  regularium  circulis  in- 
fcriptorum  :  tandem  Pyramidem  ,  OSag- 
drum  ,  Hcxaedrum  ,  Icofaedrum ,  ac  Do^ 
decaedrum  conftruere  aiBgnet ,  horumque 
corporum  ku«ra  proponit  ,  eaque  inter  fc 
componit. 

Dfcimis  Quartus^  &  dedmus  qmntus  libri  , 
qui  iicet  in  nonnullis  exemplaribus  Euclidii 
nomine  yeniunt,  HYPSICUS  ALEXAN- 
DRINI  efFe  videntur  ;  fimile  tamen  fere 
traftant  argumentum.  In  quarto  decimo  enim 
comparantur  Dodecaedrum,  &  Icofaedrum 
in  eadem  fphaera  defcripta.  In  quinto  dedm^ 
quinque  corpora  indicata  infcribuntur  ,  ac 
eorum  latera  &  anguli  inveniuntur. 

Decimus  fextus^  Uber  a  CANDALLA  ad- 
omams  ,  quique  aliquando  praecedentibus 
anneftitur  ,  varias  foUdorum  regularium  , 
fibi  mutuo  infcriptorum ,  &  laterum  eorum* 
dem  comparationes  expUcat.  Conferantur 
COMMANDINI  in  Bementa  Euclidis  ProU^ 
gomena,  circa  finemj  &  GJEORGE  MATHI. 
AS  BOSE  in  Scediajmate  literario  de  fontentk 
EUmemermm  Euclidis^ 

%  XVII.  .Hsmc  per  Elementa  diftribtttam; 
oiatmaa   coaveiueate   Qrdm  4c  dUetboda 
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difpofuit  EucUdes;  in  quoindagando ,  eum, 
qjao  Euclides  ipfe  ufus  efl  ,  cum  primum , 
ad  hanc  doflTinam»  fpeculandam  fefe  accin- 
gerec  ,   puto   deftinguendum   effe    ab    illo , 

3uem  jam  in  illis  Elementis  tenemus.  Quan- 
o  5  enim  *mecum  reputo  EucUdem  fibi^co- 
pum  &  Finem  conftituifle,  corporum  mun- 
Idanorum  conftitutionem  IpecuJationi  fuae 
fubjicere  ;  inde  haud  obfeure  colligere  mi- 
hi  videor  ,  primo  intendiffe  eum ,  ac  fibi 
ad  contemplandum  propofuiffe  Elementum  de^ 
cimim  teriium  ;  nempe  quinque  corpora  re- 
gularia  Platonica  in  eandem  includere  fphee- 
ram  ,  quaeque  ^eorum  invicem  fit  proportio  , 
demonftrare.  Ad  quod  autem  prsaeftandum  , 
neceffe  ei  fuit  extremas  ilks  de  corporibus 
rcgularibus  propofitiones  in  fimpliciores  , 
caufas  &  principia  earum  propofitionum 
continentes  ,  femper  refolvere  j  atque  hac 
methodo  pedetentim  ad  prima  tandem  de- 
volvere  principia.  Cum  vero  Methodus 
Analytica  eft  ,  auae  rem  iri  fiia  principia 
five  Elemcnta ,  ql  conclufionem  quamcun- 
que  in  propofitiones ,  quaej  continent  caufas 
&  principia  conclufionis  reducit ;  inde  ma- 
Siifefto  cuilibet  apparere  fufpicor,  Euclidem 
t))iinium  primo  Methodo  Anakjtica  procelfifle 
\ix  fuis  Elementis  adomandis.  Nos  autem 
•fjui  iis  utimur  Elementis  ,  quando  eorun^ 
Hixilioducimur,  ad  Propofitiones  in  iis  pro- 
pofitas  demonftrandas  &  intelligendas ,  a 
principiis  ejus  incipientes ,  &  gradatim  ad 
^ltimas  usque  adfcendentes  ;  curaque  fic  ex 
^rindu» ,  ad  id ,  quod  cx  Hs  fit ,  progr©(fir 
''  .  inur ; 
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mur ;  Methodum  fequimur  Syntheticam.     Quod 
vero    iplam    fpeftat    di/poritionem    eorum  , 
quae  per    haec    dillribuit  Elementa  ,     fcicn- 
dum  omnino  eH:  ;    fanas     omnes    Scientias 
certa  quaedam   &  definita  habere  principia , 
ex  quibus   ea,    quae  lequuntur  demoilftrant. 
Quare  rite  diftinguendum  eft  inter  id ,  quod 
principiorum   fungitur  officio  ,   &  id ,   quod 
a  principiis   iis  fluit ;  &  quidem  eo  magis , 
quod  principia   Scientiarum   debent  effe  per 
fe  clara ,   &  evidentia   magis  quam  quae  ex 
iis     derivantur.      Cum    per   iefe    fibi    fidem 
faciunt  ,    nulla    principiorum  reddenda    eH 
ratio.     Quae     vero    Principia    confcquuntur 
omnino*  rationibus  confirmanda ;  quippe  illa 
deinceps   per   principia  prius  inteliefta  cog- 
nofcimus.    Hi^ec  enim  qui  ihter  fe  confim- 
dil  ,     &  princfpia   cum    iis  ,    quae    ab   his 
fluunt ,  commifcet ,  is  totam  perturbat  coc- 
nitionem ;    ea  conjungens  quae  nullo  modo 
inter    fe    conveniunt.     Hac    de    re   probe 
edoftus    Euclides  in    fuis   Elementis  compo- 
nendis ,   feorfum  &  prindpia  ,    &  quaa  ea 
fequuntur  pertradlavit  ;    talia  ftatuens  prin- 
cipia,   quae  ob  evidentiam  (uam  per  fefe  fi-^ 
dem  mereant  ,    nulla   eorum    adhibita    de- 
ijionftratione.    Eaque  praemifit  vel  generalia 
ad   omnia  Elementa  fpeftantia,  vef  fingulis 
libris  propria ;  quae  in  fi-onte  fuorum  libro- 
rum   colJocavit.     E  quibus  pra&viis  dein  ra- 
tiones  p^tit  eorum  quae  prindpia  confe^un- 
tur  ;     cuni    Propofitionum    demonftration^ 
«X  iis  hauriens  ,    probktam    praBcedeiitem  , 
fe^qentis  demonfl^andae'  principium  ftatait  ; 
♦  ♦  ♦  ♦  tali- 
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tjfiquc  ordine    Elementarem   fuam  difpofuit 
lofthutioiiem. 

S-  XVIII.  Ipfa  autem  principia  quod  atti- 
net ,  qu«  Btclides  pofuit   fundamenta ,  qui- 
btts  Gcometriae  Do£lrinam  fuperftrueret ,  in 
tria  divifit  genera  ;    Definitiones  ,     Petitiones 
fms  fofiuUia ,  &  jixiomata  feu  communes  notio^ 
ms.     In  DefinitiMilnis  vocabula  artis  exponit, 
fhi  qnem  fenfum  fundet  hoc  vel  illud  voca- 
bukim  ,  in  iis   declarat  ;   ac  Geometrarum 
more  vocis  explicatione  femel  indicata ,  ea- 
dtta  fcmper  fipuficatione  per  totum  ,  He- 
mentare  corpus  utitur:  ne  dein  ecmim  am- 
Inguicace  aot  obfcuritate  circumTenti,*in  fal- 
fys   iocidamus   concIuCones.    Talesvocum 
Expofitiones  fingulis  Elementorum  libris,  ad 
cjus  imeUigentiam  pemeceflariarum ,  ac  ad  u- 
numquemque   librum  proprie  refpicientium, 
prjemifit.    Popnlma  ,   quae  &  alias   Petitiones 
diomtur ,  fuat ,  quitais  alicjuid  admitti  peti- 
mas  ,   quod  perfacile   fieri   poteft :    eaque 
faat  adeo  dara  &  perfpicua  in  hw  Elemen- 
tis  9  ut  nuHa  indigeant  confirmatione  ,  fed 
«adicoris  duntaxat  aflenfum  expofcunt ;   ne 
Qlla  fk  in  Demonftratione  b»fitatio,  aut  dif- 
jiciritat.    Tria  fuis  in  Elementis  pofuit  Po- 
iiuliai   Bielidas^  quibus  id  twitum  intendifle 
TOtetur ,  ut  ipfi  conced^ctur  ufus  Regute 
^  eSidm,  ne/ddn  de.  fdiemate  eonim  ooc 
i$£b>  t  V^  ^^  ^^^  Math^afkum^    iis 
oovecctnr.    Inde  fa^hmi  eft  ^    aupd  nul|a 
MKmk  ^lMiMtJM    oeditur  ^  i»u  qu»  per 
iuK  iaftmme&M »  ottUo  alip  adl^i(o  ^dsox- 
^  mcu- 
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Aiculo  mechanico  ,  inftituatur  ;  qus  vero 
figurarum  delineatio  aliis  indiget  inftrumen^ 
tis,  oftrMk  Mechanica  dicitur.  jiximma  ve- 
ro  quss  &  C9mmH9ies  nomnes  isepe  audiunt, 
fimt  propofitiones  jeu  enunciationes  potini 
per  fe  manifeflae  ,  cognituque  perfaciles  ^ 
quas  fine  ulia  demonllratione  a  ^  quoHbet 
concedi ,  &  communi  confenfu  afTumi  de« 
beot.  Verum  poftulata  imer  &  axiomata 
hoc  intercedit  difcrimen  ,  quale.imer  Pro* 
blema  &  Theoicma  :  ac  ficuti  in  Prdile^ 
mate  cPperado  iit ,  ita  in  Poftulato  $  ncot  m 
Thepremate  aliquid  contemplationi  ftibjici- 
tiir  9  ita  in  axiomate.  Hssc  bina  ui^m 
princfpiorum  genera  univer&liter  toti  pr» 
mitdt  Etementorum  Syflhemati,  non  autem 
pecuiiariter  cuilibet  eorum  iibro  ;  con£sr. 
CLA VII  Preleg^mena  m  Enilidis  Elemema. 

S*  ^IX.  Hifc?  Principii^  prsemiflis  td  ip« 
fam  rem  fefe  ardngit ,  ac  «liquid  tom  ad 
faciendfim  ,  tum  ad  contemplandum  ackhi^ 
ck ;  idqoe  fnfefitienes  vocat :  quas  in  duai 
diftingmt  ipecies  ,  alteram  Preiiems^  The^ 
rema  ^teram  nominat.  PreUems  apud 
Mathemadcos  eft  Propofkio,  qua  aii^ud  fk* 
cere  &r  operari  jubemur ;  vel  "td  fimi&udi^ 
nem  Prob^matis  Oiale^ci  ,  in  qua  utra* 
que  coBCradi&ionil  pars  vera  ant  £Edfa  cfle 
pQCefL  Sic  <|M(itum  T&odL  apud  JbfetheBia* 
tico$i^  quo  aiiqind  jubent  conftruere  ,  & 
aijus  contrarium  etiam  effid  poteft  ,  Pro^ 
blema  appellatur.  Vel  feeimdtam  Cemwmnds  > 
nnm^  FrobliMUi  iUud  eft^  m  ^  qnappiam^ 
•  *  •  *  a  cum 
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cam  primum  non  fit ,  proponitur  invenien- 
dum ,  ac  conftruendum.  Uti  fupra  reClam 
Imeam  finitam  1  riangulum  a&quilaterum  con- 
ftkuere^  Problemaeft.  In  omni  Problemate 
duo  notanda  veniunt ;  Datum ,  &  Qusipum  : 
fic  in  aflignato  Problemate  ,  datum  eft  > 
refla  linea  finita  ;   quaefitum  ,    trianguli  «- 

Jailateri  fiiper  datam  lineam  conftitutio. 
^roblematum  tres  fpecies  Veteres  ponunt 
Mathematici ,  Plamm ,  S^lfdum  ,  &  Lsneare. 
Pkmm  dicitur  ,  quod  per  re6tkis  lineas  & 
circuU  circumferentiam  folvi  poteft.  Solidtm 
eft  ,  ad  cujus  reiblutionem  Se6tiones  Co* 
nice  reqoiruntur.  Lineare  denique ,  quod 
praeter  jam  di6tas  lineas  alias  etiam  ad  fiii 
conftruoionem  defiderat.  Ex  his  vero  tri- 
bus  Problematum  fpeciebus,  prima  tantum 
ixL  Elementis  Eaclideis  reperitor  ,  omifTis 
duabus  reliquis.  Problemata  Euclidis  dupli- 
cia  funt  ,  vel;  determima  vel  indetermnata. 
Determinma  funt ,  propofitiones  quae  cum  re- 
ftri6l:ione  fieri  polTant ,  uti  eft  22.  Elementi 
I.  Ex  tribus  re6lis  lineis ,  quas  funt  tribus 
datis  reftis  lineis  aequales  ,  triangulum  oon- 
ftituere  j  ubi  additur  haec  reftridio}  opor- 
tet  aiftem  duas  reliqua  cfl^e  majores  omni- 
fiiriam  fimGitas.  Indeterminata  funt  propofitio- 
aes ,  qu»  imiverfaiiter  fieri  poflimt.  Thee^ 
femaQfi  Propofitio  ad  cciitempiiandam  po- 
polita ,  quae  psflionem  aHquam ,  propneta^ 
temve:.  imius  ,  vel  plurium  fimul  quamita> 
tom  edit ;  (kuti  Propoficio  ha^  9  quod  in 
oEsm  Tdangulo  re6):ilineo  trei  anguli  ^fkiuil 
fomti  {imt  a^uales  duobus  ]:c6^^  non  jubet 
r>....  V         ;l  ^  *       '  aut 
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aut  docet  triangulum  vel  aliquid  conftruere; 
fed  foliimmodo  1  nanguli  aijuslibec  conAi- 
tuti  ,  paiTionem  hanc  comtemplari  ptopo- 
nit;  quod  anguli  illi  finc  duabus  rems  s* 
guaies :  unde  a  contemplando  calis  Propo^ 
fitio  Theorema  dicitur.  Ideo  Theorema  , 
definiente  Commandino^^  efl  in  quo  quippiam 
in  conftiiiica  jam  figura  ita  effe  ,  vel  non 
tii^  demonftratur.  In  Theoremate  duo  eci- 
am  notanda  veniunc,  antecodms  &  confequen$\ 
jintecedens  dicitur  id  ,  quod  condiciones  pro- 
ponit ;  &  iis  admifljs ,  id ,  quod  indc  eve- 
nit,  Confequens  dipitur.  Uti  in  5.  frop.  Elem. 
L  Antecedens  eft  ,  anguli  ad  bauh  trian- 
gulorum  Ifofceliorum  conftituti;  Confequens, 
iunt  inter  fe  aequales.  Haec  Thcorematis 
bina  membra  faepiflime  nomine  datorum  Sc 
q^dfitorum  occurrunt  ;  quod  prius  dari  feu 
concedi  antecedens  debeat,  quam  in  fequen- 
cis  veritatem  inquiri  poffit.  Jnferunt  ali* 
quando  Geometrae  Theoremaia  vd  Proble- 
niata  minus  principalia  ,  ut  alia  brcvius  de- 
nionftrari   po'^mt  ^    eaque   Lemmaia  vocant ; 

Suae  dici  poflunt  demonftrationes  ■  feu  con- 
:ru6tiones  illius,  quod  ad  demonftrationem, 
alicujus  Theorematis  vel  Problemacis  princi* 
palis  affiunicur ,  uc  demonftracio  expedicior 
fiat  ac  brevior.  Interdum  fubjungunt  C«r«^ 
laria  vel  conftElaria ,  quae  (unt  propoficiones  , 
immediace  ex  praecedenci  demonftratione 
lucem  accipientes ,  quaecjue  peculiari  demon- 
ftracione  non  egenc.  vid.  CLAVIUS  Prole- 
gomena  in  Euclidem,  &  REYKERUS  in  differt. 
de  Ettclide.  ctw.  4. 

* » * » 3  S.  XX. 
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$.  XX.  Propofitis  Qiiantorum  proprietati- 
ims  ,  earam  Demonfirmones^,  qmhas  certo 
conftat  ,  rem  in  Propofitione  indicatam 
prindpiis  pofitis  conveniencem  e(fe,  fiAjunT 
gant  cum  EHclide  Machemacici.  Verum  ut 
Domonftrationum  adornatio  fadlior  cva- 
dat ,  quaedam  demonftrationi  ipfi* ,  ex  qui- 
bus  piimmum  hids  fiepe  foenerantur  ea  , 
quas  demonfiTatiom  inierviont  ,  Geomedras 
]^aBmittunt.  Etenim  in  Theorcmatibus  ;  re- 
citatis  iis  in  propofitione  propofitis  ,  enu- 
meratisque  datis  ac  qua^fitis  rerum  indicata- 
rum.  ,  priusquam  propofita  demonflxanda 
fttfdpiunt ,  prdparmionem  quandam  inftituunt, 
qua  propofitionis  propofitse  Schema  illullxa- 
tur.  In  Problematibus  vero,  iisdem,  ac  in 
Theorematibus  ,  prius  recenfitis  ,  eorum 
tonfhru^ionem  efficiunt ;  ac  ,  ut  demonftratio 
Icgitime  fieri  poffit  ,  quandoque  eciam  frJt- 
fmratienem  addunt.  Quibus  omnibus  rite  per- 
a6Us  ,  eorum  ,  quae  proponuntur  ,  ipfani 
demonflrationOTi  incipiunt  GeometraB.  In 
Dertfionftrationibus  fuis  inftituendis  duplici 
Methodo  procedunt  (^metrae  ,  vel  di* 
reBe  demonflirant  ea  ,  quorum  in  propofi- 
tionibus  fic  mcntio  ,  vel  indireBe.  DireB4$ 
Demotiftrmio  qn^d  &  Ofienfi^a  appellatuT  ,  ea 
eft ,  in  qua  aliquid  ^obatur  &  fdentifice 
cognofcitur,  a  prindpiis ,  tanquam  cdufa  ad 
cfFeftum  procedendo  ;  eaque  in  ftholis  vo* 
catur  demonfirmiQ  a  friori  »  quia  caufa  cfic6hi 
priOT  eft;.  E^smodi  probatio  vcra  eft ,  6t 
proprie  difta  demonftratio ,  qu»  per  fe  di- 
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re6le  ad  fcientiam  ducit.    IndireBa ,  five  ad 
mcmmodum  ,     vel   wfojjlbile  ditcens  ,    ell  , 
Guando  concrarium  propofitionis  demonffaran- 
dae  afiumimus ,   idque  cum  ipfa  propofidoQc 
conjungimus  ;  ut    fiat  fyllogifinus  condufio- 
nem  inferens  ^  qu«  cum  principio  quodam 
pugnat  ,    adeoque'  contranum   propofitionis 
falfum  efle  cvincit  ;    eaque  cft   i  fefierim , 
quia   effeftum ,  id  eft  Hypothefin  adveriarii 
primo  loco  ponit ,  eamque   examinat.    H» 
binse    demonftrationum    Ipecies  fi  juxta  «- 
quam  lancem  ponderentur ,    plus  roboris  di- 
recte  demonftxaiioni  inefle  quemlitet  fecile 
concedere  Ibfpicor ,  modo  penfitet  ex  prin- 
cipiis  evidentibus  apta  idearum  conne6tione , 
oftenfivam  pecitam  efle  probationem.    Ve- 
rum  ubique  talis    demonftratio  oftenfiva  ha- 
beri  nequit  ,    in  quo   cafu  ad  incommodum 
ducentibus    ar^umentis    utendum    eft  ;    nU 
vero  direftae  mftitui    poflrunt  Demonftratio- 
nes ,  illae  multum  praeferendse  funt ;  aa  in- 
dire6tis    abftinendum   eft.     Ambo    haec  De 
monflrationum  Genera  fuis  in  Elementis  ad- 
hibuit   Euclides;  cum   hoc  tamen  dilcrimine 
quod   longe    pluribus   ufus  fuerit  oftenfivis ; 
ubi    autem  commode   dire^las   habere    non 
potuit  apodeixes  ,•  indireftas  fcu  ad  abfui- 
dum  ducentes  dedit  demonftrationes.    Quod 
nullo   modo    Euclidi   vitio    vertendum   eft-, 
cum  eo  loco  tantum  ad  impoflTibile  ducen- 
fcf  inferuerit  j   ubi  commode  dire£kam  de- 
jggl^BjOOBem  tradere  non  potuit;  videatur 
jj^^ifi&tJS  m  dijfert.  de  Eudfd.  ctf.  4. 

•***.4  $•  XXI. 
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,5*    XXL    Lattdatur    valde    a  ^Virls   Doais 
erd(f ,   ac  veritatum ,   ad   Geometriae  intelli- 
gentiam  inde  haurijendapi  ,   feUSuj  ,    quem 
-m  Propofionibus  fuis  difponendis  teniiit  Eu- 
clides.    Etenim  PROCLUS  in  commentarto  fua 
m  Eticlidem  lib.  2.  cap.  j.'  ordinem  ac  dele- 
.ftum  eorum  ,    quse  Euclides  per   Elementa 
diftribuit  Tlieorematum  atque  problematum, 
extollit ,  cum  illum  quempiam  admirari  de- 
bere   ait  ;    non   enim  (addit)    ea  afHmfit  om- 
nia^   qujt  poterat  dicere  ,   fed  ea  dumaxat^    qua 
'  Elementari  tradere  potuit    ordine  :    adhuc  autem 
omnis  Generis  fyllogifmorum  nutdos ,    alios  (juidem 
a  caufis  fidem  fufcipientes  ^  alios  vero  k  certis  no- 
tis  profellos  ,  *  omnes  autem   invincibiles  ,    O^  cer^ 
tos    ai    fcientiamque     accommodatos  ,      adduxit. 
Quod    fi    COMMANDINUM    in   proleg.    in 
Euclidis    Elem.     audiamus   :     Nonne  \     dicit 
infignis  ille  Mathematicus  ,   qHilibet  fummopere 
admtretur  Enclidem  propter   ordinem  in  hac  Ele-' 
mentari    infiitutione   ;     cum    admirahili    omnium 
difpofitione ,   antecendentium  Cr  confequemium  or^ 
dine ,   ac  cohdtrentia  ,    ut   nihil  prorfus  addi ,  aut 
detrahi  pojfe  videatur  ^  ea  incer  fe  vinculo  in- 
diflblubili    connexuit.     Pariter    celebris    ille 
Aftronomus  TYCHO  in  Oratione  de  difcipllnis 
Mathematicis  ,  de    Euclidis    Elementis    diffe- 
.rens  ,    Difpofitionem  Elementorum  Euclidis 
debitja   fua  laude    defcribit  ;    Euclides   enim  , 
ait  ,   Elementa  cominuo   ordine  ,    Cr*  magna  ^fo-^ 
lertia  ita  tradidit ,   ut  k   cjHovis  mediocris  ingenii 
aisumine    pr^ito     non    difiiculter    percipi  poffent. 
Quibus  addi    merentur  quae  BLANCANUS 
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in  fphdra   mwtdi   & .  quidem    in   apfaratu    aJL 

jMaihmaiicas  fcientias   pa^.    m.     207.     lcribit. 

Imer  Mathematica  monumenta   frimum   ejt    Et$^ 

clidis  opus   Elementorum  ,   non  tantum  antiquitaie 

Cr  di^nitate^    verum  etiam  Doihrina  ordine:   eji 

enim   totius    Aiathefeos    hajis    O*    fundamentum. 

Laudabilis  porro    ifte    eft    ordo   a   doftrin» 

compendio  ,  quod  neque  propofitionum  mul* 

titudiiie   luxuriat  ,    neque    earum   paucitate 

fui  ftudiofis  obfcuritatem  creat.     Cum  ex  ii» 

Efementis     Geometricam     fcientiam    liquido 

nobis  comparare  polTumus:  qua  de  re  GRE- 

GORIUS  loc.   citato   Qu«rit  ;    Nullane  igitttt 

efl  Aiethodus  compendiofior  ad  Geometriam  addif 

cendam  ,    cjuam  hdcce  per  Euchdis  Elementa  \juam 

adeo   reformidant  plenque  ?    ffuic  certe  qu^cflioni 

refpondeat   ipfe    Euclidet.     Ille    k  Ptotemdo  ty£^ 

gjpti    Rege   interrogatus  ,    an   via  ejfet  aliqua  ad 

Geometriam  ,    magis  compendiaria  fua    5'oi%«/awg*  \ 

refpondife  fertur   autore    PROCLO    in    lib.    2. 

rum  quantumvis  elegans  &  prseclarus  ifte 
eft  ordo  ,  attamen  taxatur  a  nonnullis  ; 
fcribit  enim  de  eo  CLAUDIUS  VERDER. 
in  jluHorum  Cenfione  ;  Euclidem  ejfe  indigeflum 
CT*  inconopojitum  ,  cum  enim  ab  univerfaltoribus 
frocejfus  neri  debebas  ,  ne  vitiofa  Jit  repetitio^ ," 
pejfime  a  Geometria  aufpicatus  efi  initium ;  quam 
poft  Arithmeticam  traHare  oportmt.  Eandem  de 
Euciidis  Elementis  fovec  lententiam  famofus 
Endidis  oppugnator  PETRUS  RAMU$,  in 
Schola  fua  Mathematica  ,  &  cum  RAMO , 
LAZARUS  SCHONERUS  ,  qui  Eudidii 
ordinem  &  feleftum  ralde  carpunt ,  fed 
♦  ♦•♦'5  mo- 
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monente  VOSSIO  de  Scientiis  Mmbemat.  a^. 

j6.   $.    24.    Hi  modHm  mn  temiere  in  Euclide 

culpmde.    His    vero  reponimus  quae    GRE- 

.GORIUS  in  PrdfiU.  fua  Euclidi  frdmiffa  hac 

de  re  fcribit;  Hanc  ejfe  optimam  vera  Methodi 

Jjegem  exiftimavit    vir  occuratiffimHS  ,    ut  nihU 

Jitmatttr  fro  vero  nlfi   demohfhatum  ;    nihil  de^- 

monfiretkr  nifi  ex  antece^mihus.     Quo  fit    (^in- 

^juit  SAVILIUS)    ut   ordo  ,   ^uem  ijH  Metho^ 

dtfia  requirunt  ab  Euclide  ,    (juo  nunquam  vidit 

hic  fol  i^iB-oiiKurt^oy ,  fervari  non  potuerit ,   nifi 

fi  quis  efi  adeo   ineptus  ,    tu  nefcio  cujus  imagi-' 

Jtartd  venuftatis  rationem   habendam  putet  ,    ne^ 

J^effn   fanitate.     Quivis    eorum  ,    qui  Geometri^ 

Elementa  alia   Methodo  tradenda  fufcepit  ,  inter 

Euelideum   opuf  alteriusque  cujusvis  prater  propri^- 

ftm  judex  confiituatur  ;    iilico  patebit  dsfcrimen. 

\  $.  XXII.  Verum  quantumvis  apta  veri- 
tatum  difpofitione  illa  cohacrent  Elementa^ 
qu»  vulgo  Euclidts  nomine  veniunt  ;  dubi- 
tant  nonnulli  an  quidem  ea  Euclidi  fit  ad  . 
fcribenda  Gloria ,  cum  illa  Elementa ,  quae 
jiodie  in  omnium  verfantur  manibus  ,  Eu^ 
clidem  Autorcm  habere  negant,  Sed  ea  a 
THEONE  ALEXANDIIINO  ,  qui  Senioris 
THEODOSII  temporibus  ftoruic  ,  profefta 
cfFe  affirmant,  Saltem  PETRUS  RAMUS 
in  diverfam  a  lonee  plurimis  Viris  Do6tis 
hac  in  parte  abic  fentenciam ;  Propofido^es 
in  Elementis  Euclideis  occurrentes  ^  non 
.fyclidi  &d  Thooni  adfcribens  ;  qnafi  null» 
forent  partes  EneliMs  in  iis  Elemencis,  qus 
(amen  vulgo  Euclidi  cribuuntur.    Verum  ha&c 
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Rami  opinio  Veterum  Mathematicorum  Tc* 
ftimonio  repugnat  ;  cum  omnis  Antiquitas 
eas  Euclidis^  &  non  cujusdam  7heonis  A^ 
lexandrini^  efle  propofitiones  agnovit.  Qua 
de  re  HENRICUS  SAVILIUS  in  fr^eaioni^ 
bus  in  EMcluUm  Scribit ,  (luod  eaiem  hdc  ^jmx 
nmc  hehemm  ,  eodem  ordine  ,  iisdem  verkis.^ 
agnofcunt  fub  Euclidis  nomine  Proclus  C^  BoeW 
tius  Theonc  pofieriores  ,  C^  Anterior  Theone 
Alexander  Aphrodifeus  ,  Ct*  omnis  amicptitns. 
Quare  nullum  fupercffc  dubium  poceft  , 
quin  Eucltdes  Propofitionum  quae  in  Elemen- 
tis  obvigB  funt  ,  Autor  fit  habendus  ,  iicec 
Proclus  nullum  referat  Euclidis  inventum;  uti 
RAMUS  fcribit. 

S*  XXIII.  Alii  vero ,  qui  parum  liberalio- 
res  funt  ,  Propofitiones  dh^Euglide  fa6la5 
compofitasque  efle  aflerunt ,  led  Demonlba* 
tiones  Euclidi  abjudicant  ;  hac  forian  de 
caufa  in  crrorem  abdu6li ,  quod  in  nonnul- 
lis  codicibus  graecis,  foli  traduntur  propofi* 
tionum  tituli  aim  figuris ,  fine  ulla  demon- 
ftratione,  referente  DECHALES  de  Progref- 
fu  Mathefeos.  tmg.  9,  coL  i.  His  reipondet 
HENRICUS  SAVILIUS  ,  dicens  ;  homwes 
fiulti  <T*  perridiculi ;  ^uafi  ullus  unquam  artifex 
ffias  edt  voluerit  conolufones^  nullis  odjeBis  fro^ 
haiiortihus.  Hoc  neque  Philofophorum  quisquam , 
nec  Aiedieorf^  ^  ne  dum  Mathematicorum ,  yjr* 
oit  tmqumn.  Quanto  minus  de  Mathematico- 
nim  Prindpe  id  ftlpicandum-  Immo  tefys 
efl  JOANNES  DE  BUTfiON  in  fuis  amto^ 
tMfonihuj  in  JEuclidem^    quod    apud   antiqoot 
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nunquam   fiile    demonflratione  Thcoremata 
proferebantur ;  ut  quae  nullam,  fi  nudae  fue- 
rint,  habeant  utilitatem  ac  dignitatem.  vid. 
COMMANDINUS  inpraleg.  conferatur  GRE- 
GORIUS  in  pr^at.  &   VOSSIUS  de  Scientiis 
Aiathematicis.  of.   15*  J-  9»     Cum  his  etiam 
fe  conjungit  P£TRUS  RAMUS  ,  qui  non 
contentu»    Propofitiones    omnes  Euclidi  fub- 
trahere  ,  &  TTjeoni  vindicare  ,   verum  etiam 
Eum  Dcmonftrationibus  omnibus  defraudare, 
easque  in  Theonem  conferre  omni  ftudio  ni- 
titur.    Ita  ut  fecundum  RAMUM ,  BtcUdes 
in  Elementis   nihil    praefliterit  ,   fed  omnia 
TT^eon.     Quam^  fuam  fententiam ,  variis  rado- 
nibus    probabilem  reddere   ftuduit ,    in    fuo 
Mathefeos  prooemio.     Et  quidem  primo^   quod 
Proclus.  commemorat ,    Uemonftrationes     ab 
Euclide  efle  inventas ,  verum  non  refert  in- 
ter    Euclidts  laudes   ullam  propofitionem  vel 
demonftrationem   ab   Euchde    eflfe  inventam. 
Secundo,  THEON  ipie  fuas  editiones  in  Ele- 
menta  nominatim  laudavit,  in  primo  commen^ 
iario.    in  Ptolemai  magnam  confiruHionem  ,   quo 
fibi  vlndicare  videtur  Theon  ipfa  Elementa. 
Tertio ,  quia  E'4clidis  demonfljationes ,  quae  in 
ProcU   commentariis    leguntur   minime   cum 
iis  conveniant ,   quas  in  Elementis  habemus. 
Quarto^  quia  Euclidis  Elementbrum  codicibui 
quibusdam,  haec  adduntur  verba  in  infcrip- 
tionibus ,  €x  rm  0€a)vo;  ^vvovriwv ,  id  eft  eK 
Theonis  eolloquiis  five  congrejibuf  ;  ficuti  -codex 
graBCUS  Euclidis  EJememmm  ,  qui  prodiit  2^ 
filed  apud  Jpan.  Heruagium  Anno.  M.  D.  xxxni. 
UdSsribitur   EvxXtiJy    l^wxjaw  ^ijSx.    le.   tx  tm 
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e€6»ye^  movd-itfv.  Qud^  Gnit  verba  multis  oc« 
cafionem  dc  Euclideis  demonftrarionibus 
dilputandi  dedere  ;  muldscjue  anfam  ^rae- 
buere  credendi,  Demonfbrationes  Propolitio- 
nibus  Euclidis  annexas  ad  Theonem  pertinere. 
Licet  vero  Preclus  non  difertis  verbis  exprel^ 
ferk ,  quasnam  Euclides  invenerit  Propofitio- 
nes ,  &  Demonftrationes ,  tamen  manifefte 
fatis  mentem  fuam  declarat,  multum  invenifle 
EHcliiem^  quando  de  eo  fcribit,  quod  multa 
ab  EiuUxo  colle£ia  in  ordinem  redegerit ,  ac  a 
TheMtf  inchoata  perfecerit,  quas  mollius  ab 
aliis  demonftrata  erant  ,  ad  firmiflimas  & 
certiflimas  apodeixes  revocaverit.  (^uae  om- 
nia  profe€lo  fine  multarum  propofitioiium  <& 
demonflrationum  inventis  prseftari  nequeunt. 
Secundam  quod  attinet  rationem;  verum  eft 
Theonem  in  Cemmemario  in  jilmageftum ,  pro- 
vocare  ad  Elementa  k  ie  edita ;  quod  vero 
feSoreSj  inquit  ,  in  cirjCHlis  dqualibus  fttit  fro^ 
fmiondes  anffdis  ad  centrum  conftitutis  ,  oftenm 
fum  efi  d  nMs  in  editione  Elementdrum ,  ex^o- 
m  ^  ad  ftnem  fexti  libri.  Ex  quibus  vcrbis  , 
&  novam  Elementorum  editionem  adomaflfc 
Theonem  conftat  ,  &  nonnulla  ab  ipib  ad^ 
je^  ;  ntm-  autem  quod  ille  autor  fuerit , 
<kf>Hi|(Blfmiii)niim  omnium  in  Elementis  ob- 
ymm^yU  GIUEGORIUS  in  fr^fat.  Eucia 
M  WIM^  Tertiam  perpendentes 

radonem ,  mfcrimen  demonftrationum  indi- 
cancem^  non  tanti  ponderis  ea  efle  videtur^ 
ue  propter  eam  Euclidem  ex  Elementis  ex^ 
MluiMMtmMi  Etefiim  klan  difcrimen  in 
m^  imhdk  faipcis  reperitur^  de  quibus 
ywi/'  nola 
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non  controvertitur  ,  an  fint  Eudidis,  cura 
omniura  confenfu  communi  Euclidis  fcripta 
efie  judicantur.  Sic  Data  EucUdis  non  eo» 
dem  prorfus  habentur  modo  ,  quo  apud 
PAPPUM  in  feptimo  Mathematicmrum  eelleFHo^ 
mm  lihrd.  Nec  Optica,  Catoptrica,  quaeRo* 
mae  in  Vaticana  Bibliotheca  fcrvantur ,  tefte 
COMMANDINO  in  proleg,  in  Euclid.  (^id 
itaque  foret  caufae ,  cur  Elementorum  De- 
monftratrones  Euclidi  abjudicaremus  ,  cum 
cattera  Scripta  eodem  dilcrimine  laborantia , 
ei  adjudicaremus  ?  Sane  Jfi  dicendum ,  <3uod 
res  eft ;  eft  nodum  in  fcirpo  quaererc.  Nec 
majoris  momenti  eft  quarta  denique  &  uki- 
ma  ratio  ,  cum  hacc  verba  i^  rm  Qim$^  (tv- 
vacTKav  in  multis  codicibus  greBci&  non  ex^ 
ftant ;  immo  Autor  eft  SAVILIUS  d«od 
hujus  tituli  in  neutro  codicum  MSS.  vmm. 
rcperit  veftigium.  Quare  quae  J&tmnet  Bote- 
on  de  his  verbis  oblervat,  veritati  maxime 
confentanea  efle  videntur,  aim  verolimile 
cfTe  putat  verba  illa  ^Jt  twv  i^««w  €Mv^cim  «ita 
inrelligenda  efle  ,  ut  dicamus  ,  Th^nem  con- 
fcripfllfe  quidem  commentariosin  Etenjonta^ 
fed  illos  temporum  calamitatip,  ^riifle ;  que- 
madmodum  quae  in  Eundem-  Pi^gpw  Mexfm^ 
drinus  fcripferat  ,  confervato  Oimcn  ^mjlo, 
^  poftea  EuclifU  ipfi  n^^aetiter  adje^ii^ 
jeft.  confer.  COMMANiMlSSS.  in  Fr^.  m 
Elem.  Euclid»  »        u/       ,  .,-    - 

^  $.  XXlV.  Denique  mutei  alii>  &  I^opoO- 
Uones,  &  Z>emonftratio!)es  Slen^eiuorum,  pra 
Qt  Bimc  ab  omi&us  teraA«tf  ^   EucUdi  attri^ 

buunt. 
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buunt ,  quaecpie  aut  vera  eft  ,    aut  feltem 

veritati  proxima  lententia.    Graves  enim  & 

ponderofsB  funt  rationes,  quae  pro  hac  fentcn- 

tia   pugnant-    Etenim  PAPPUS  ALEXAN- 

DRlNuS,  qui  fere  eodem  ac  Them  jSlexanm 

drinus  tempore    floruit  ,    nobis  autor  eft  «r 

feptimo    lihro    CcUefl.    Mathem.   pag.  m.   240. 

Euclidem    Elementa    tradidifle.     fpfe    porro 

PAPPUS    faepe    comparat    demonftradonem 

ab  Euclide  traditam ,  cum  aliorum  demonftra- 

tipnibi^i^^  quod  fane  fieri  non  potuiffet,  nifi 

EMcUdes  q6;prcipofitiones  &  Demonftrationes 

fqdbas^^j^  Accedunt  ,    quae  PRO- 

CtXj^p  qui  longe  poft  Tbeenem  jllexaniri* 

inniP  vixk ,   in  eomm.  in  EHclid.    de  Demon- 

ftracionibus  Euclideis  fcripfit ;  cum  enim  in 

cpynnigngirys  in  propofitionem  dccimam  re- 

tojill^,    JipelUnii    Pergai  demonflxationem  , 

h^  fi^mi^t  verba^  longe  melior  eft  ^oi;^ei«. 

•rew,   i^ta  enim  EucUdem  appellat)   Demonfha* 

tio  ^  O*  Jimflicior  ,   mapsque  ex  principiis.     Ex 

qpliSK  ^erois  manifeito  colligimus  ,    Enclidis 

I!ieti^ffak    poft    obitum  .  Theonis    jilexandrini 

fcriptis  cfivnlgata  fuifle.    Porro  DECHALES 

in  Trail.  devrojgreffi  Mathefi  fag.  12.  expreA 

fiSv¥€^  ,    quod  Proclus  &  Boetim^ 

^^Ul^  |!$^ieriores    nonnullas  Demonflratio^ 

tk^Jt^fMmt\.     prout,  in    ipfo  £«rr/Afc  Ja* 

cent  ;    ac    VOSSlUS    de    ScieraHs   Matho^ 

maticis^  cap.  xv.  }•  9.   cum  retuHflfet,  quos^ 

dam  cenfere  Theonem  &  concldfionum ,  & 

vdtm:  ^mij^dtemia  eo  re^ltitut  ^  epnd  Pro^ 
flns^   &*   BoAku  i  imm§  €t .  AUsmdsr  A^ 

pbiwf 
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fhrodifeus  ,  qui  Theone  antujuior  fm$  ;  mutta 
£uclidi  trtbuta  iisdem  verbis  ^  atque  eodem  ordi- 
ne^  fub  Euclidis  nomine  citent.  Ulterius  SA- 
VILiaS,  uti  narrat  GREGORIUS  in  pr^. 
fat.  nobis  teflis  eft  ,  quod  eadem  quae 
nunc  habemus  Elementa ,  fub  Euclidis  nomi- 
ne ,  eodem  ordine  iisdem  verbis  ab  univer- 
fe  Antiquitate ,  non  folum  Theone  pofleriori- 
bus ,  verum  etiam  anterioribus  ,  fuere  ag- 
nita.  Sic  enim  ^lexander  jiphrodifeus  qui 
drca  initium  Tertii  feculi  claruit  ,  eadem 
quae  nunc  habemus  Elementa  Euclidea ,  iis- 
dem  verbis  Euclidi  tribuit ;  uti  &  Proclus  & 
Boitius  aliique  gui  poft  Tbeonem  inclaruere. 
Quapropter  veritati  magis  convenire  videtur 
ea  fententia  ,  quae  flatuit ,  quod  Elementa 
Euclidis  quae  poffidemus  ,  ac  quae  hodie  in 
manibus  verfantur ,  ab  Euclide  funt  adorna- 
ta ,  quam  ea  ,  quae  a  Theone  jillexandrino  ea 
peteiida  efTe  cenfet. 

$.  XXV,  Sed  cum  vul^aris  fit  opinio  , 
quae  etiam  multos  ,'  in  viris  eruditis,  nacla 
eft  Patronos  ;  non  uti  Ramus  inepte  cenftiit ; 
JEuclidem  nec  Propofitiones  nec  Demonftra- 
diones  fcriptas  tradidiffe  :  verum  Euclidem 
fiiprum  Elcmentorum  tam  cbndufiones  , 
guiam  validiffimas  apodeixes  fcripto  reliquif- 
le  ;  inque  Euclidem  ,  Theonem '  Alexandrinum 
commentaria  five  demonfbationes  fcripfifTe ;" 
i^aaeftio  eft,  quid  Theon  in  fuis  commenta- 
IVis^  quae  viflgo  ipfius  nomine  drcqmferun- 
pir  praeflitent ,  .it  quaenam  ejus  lii\t  partei 
iftxs  in  Elementis?  Ac  vero  dimdlis  detetmi- 
*  ^  natu 
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natu  Ula  eft ,   quaenam  funt  in  his  Elemen* 
tis  The$nis  partes  ;    cum  tot  diverfe  ,  hac 
ftper  re,   Virorum  Eruditorum  funt  fenten- 
0«.    Si  DECHALES  audiamus  in  Traa.Ji 
Ptigte^H  Mathtf.  pag.  i2.  ille  multum  tribuit 
Th^i^  cum  inquii  ,   hher  ElementmrHm  Eucli^ 
iis  multum  dehet  Theoniy    k  ^#   efi   in  irdtnem 
digeflus ,   cr  etiam  anflfts.     Quocum  fere  con* 
fentit  incerrus  quidam  Schohaftes  ,  qui  uti 
narrat  HENRICUS  SAVJLIUS  in  uno  co- 
dice  MSS*  ad  oram  marginis ,  ad  dedmum 
tertium  librum  ,    fcripfit ;  coHeflionem  Ele* 
mentorura  EucUdis  ,   ordinationem  &  dilpo- 
fitionem  Theenis  t^^.   vid.  GREGORIUS  in 
in  Prdfat.  citata     Cui  etiam   fententiae  fuum 
adjicere  calculum  videtur  VOSSW3S  de  Scien* 
tiis  Mathem.  fdg.  5*9.  ita  fcribens  ;    %era  att* 
tem  de  hec   optnio  e^  ^    tfuod  The§n  novam  Eh^ 
clidis  edttionem   adornarit  ;    in  cjua  Eucbdea  €7* 
melius  digejfertt ,    Cr  alicjuot  Ivcis  auxertt.     Ne- 
que  ctiam  ab  eadem  abludere  videtur  COM- 
MANDINUS  in  Proleg.  in  Eucltd.  Elem.  cum 
ait  ,    Nos  autem  medtum  fecuti^  credimus  lihros 
de  Elementis  fuis    omatos ,  Demonfirmtonibus    ab 
Euclide  nobis  fuijfe  rehSos.     Ac  poftquam   id 
paucis  probalfet ,    haec  adjungit  verba  ;  Vt 
autem  hoc  vere  ajferimus ,    ita  tllud  merito  conce^ 
demus ,  Theonem   excellentis  ingenii  virum  ,    Eu^ 
elidis   Demonfirationes  fuftns ,  planius^ue  explica-^ 
tas  ,      in    lucem  protulijje.      1  andem    inferius 
pauJuIum  haic  fubfequuntur  verba ,  Sum  igi^ 
tur  ilU  quidim    DemonHratienes  Eucltdis ,  fed  e$ 
modo   confcriptd ,  'quo    olim  Theon  Eutlidem  fe* 
ci^us  fuis  difcipHiif  explicavtK     Sed  ifti  opinio^ 
•  ♦•  •  •  ni, 
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ni ,  qua  afleritur  Theonem  Elejnenta  Euclidea. 
adornaffe  &  dilpofuiffe  ,   immo  fufius  expli- 
caffe ,  videtur  obflare  ProcU  &  Aniiquorum 
omniunx     autoritas.      Qaia    iisdem    verbis  , 
ac  eodem  ordine,  pro  ut  in  Euclide  exftant, 
tam  qui  ante  Theonem  ^  quam  qui  pofl:  eun- 
dem  claruere  ,  Euclidea  citant.     Obflat  eti- 
am  mir^bilis  &  concinna  propolitionum  fe- 
ries ,  ex  quibus  unam  loco  fi  eximas ,  tota 
corruat  compages ,  &  ilruftura  neceffe  eft. 
Potior  videtur  fententia,  quod  Elementa  grae- 
ca  ^uclidea ,  quae  vulgo  commentaria  The§nis 
0uncupj|jQtur ,  quaeque  nunc  ab  omnibus  te- 
runtur ,  nibil  aliud  Cnt ,  quam  nova  Editio 
Suclidisj  a  Theone  adornata ,  nonnullis  in  Ip- 
cis   ah  .ipfp  aufta.     Nam    THEON  in  comr 
p$eritariis  in  ^lmagefium ,  de  Editione  quadam 
^  fe  edit^  .  ipquitur  ;  ubi    fimul  mention^ 
iajicit  (ipn|onflraitionis,  de  feftoribus  in  cir- 
Ciilis    sequali^qs  ^^  -quod  fint   proportionales 
angulicad  c^ntrum  conflitutis,  a  fe  faftae. 
Qu2p  etiapi  in  omni^us  Graecis  Exemplaribus 
aim^6Utur    i^Itimas    propofitioni    libri    fexti. 
jj^em  judicium  ferendum  putat  de  mukis  in 
librp  decimo  lemmatiis  Savilius  ^  &  fortafle 
propofitionibus  nonnullis.  vid.  GREGORIUS 
in  fTAfnt.    Forte  inquit  hic  infignis  Geometra., 
jC^   Definitiones  qsouLtm    Cr  AxiomAta  ,     lihr^ 
JPrimo  prdpoftta^  Theonem^  vd  alium  prdter  j^u^ 
slidem  agnofctmt  autorem ,    ex.  gr.  Axioma  X(. 
tiam  licet   Euclides  hoc  fronmciatHm  adhshe^^ 
,in  pemonjlrattone  prop.    29*   ^en^   h   iiittd  f4« 
.  f^fen  pro  Axtomate  non  hiibuit ,  fid^-pt^  converfa 
fr^p.  17.  tapote  fu  4x  itla^jifi^f^ 

tur» 


Digitized 


byGoogle 


DtlUCLlDIS  VITA,  Ac  ELEMENTIS.  txvii 

ttir.  Fcrtajfe  C^  alterd  Demonflratiinres  ,  tjud 
faffim  occHrrtmt  ,  furtt  eticm  Theonis  :,  &a  Ex 
cpubus  omnibus  conclttdit  Savilitts ,  Thetfnis  fiftfjfi 
partes  ,  in  Euclide  paucis  tjuidem  in  locis  inter^ 
folando  ,  explicando  ,  atfgend^  }  ultra  hoc  nnl* 
las. 

S*  XXVI.  Haec  vero  EucHcfii  Elementa  i 

mQkis  retro  fcculis  magni  fexnper  aeftima^ 
fuere ,  cum  propter  daritatem  probatio- 
num  ,  quse  in  iis  valde  elucet ,  tum  prop- 
ter  demonftrationum  robur  per  tota  Elemen- 
ta  difperfum  ;  quibus  accedit  quod  fit  abfo- 
lutum  EJementorum  opus,  Etenim  de  iis 
teftatur  GREGORIUS  f« /^r^jr.  faepe  cita- 
ta ;  corpus  illud  Elementorum  ea  claritate ,  O* 
evidentia  ;  eo  judicio  ,  ac  frmitudtne  ;  ejfe  c$m* 
pailum  ;^  ut  finguU  in  iis  propofitienes  jam  i  bism 
mille  annis^  ab  ammhus  habeantur  fro  evidemHnts^ 
Cr  pro  talibtis  pajfim  ab  omnibus  cttentnr.  Quam 
Probationum  evidentiam  nonnulli  fiifjpicieH- 
tts  ,  firmiflimis  demonftrationibus ,  quas  au- 
tore  Procho  ,  nec  coargui  nec  convind  poft 
funt,  omftia  iftis  in  Elementis  occurrentia, 
munita  effe  ,  apud  animum  penfitantes  Ve* 
teres  q^idam ;  anfam  inde  affirmandi  ,  £«- 
slidem  errate  non  pofe^  nafti  fimt,  Qaae  lir 
cet  de  mortali  nimis  foperbe  difta ,  aliquaa-» 
tmn  conniveri  pofTunt ,  fi  de  Mathcmatids 
EucHdis  demonfhrationibus  tantum  intelKgan- 
tur.  Praedartim  eft  enim  Teftimonium  PE* 
TRI  RAMf,  csBteroquin  feveri  £»r//<4tf  ca- 
ftigatoris  , » de  Eudideis  Probationibus  :  di- 
cens,  ttuttuf  paralogifhifis  y  ntdh  ^iv^oy^a^too 
»  ♦  ♦  ♦  *  2  in 
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in  totis  Elememis  ,  mbis  (^HtmfAam  fsvere  inqm' 
rifnittis  ^  animadverti  potuit  :  €jtiam  landem  efflt 
jingtUarem  frofiteor  ;  ijKamcjuam  nulli  adhuc ,  neijua 
Gramnuttico  »  neque  Rhetori  ,  nef^e  lAgico  con* 
eederfpotui  ^  ta  in  Grammattca  ,  Ryjetotica  ^ 
Logica  nihil  falfi  docuiffet.  Haec  itidem  Dc- 
monftrarionum  ,  invifta  firmicas  ,  &  -con- 
dufionum  abfbluta  perfeftio  ,  forte  edam 
in  caufa  fuit;  cur  nonnulli  in  Euclidis  voca- 
bulo  Myfterium  quali  aliquod  latitare  opina- 
ri  funt  ;  cum  vocabuli   EncUdis  Etymon  ex 

Saeca  Ungua  derivandum  cenfent ;  putantes 
ud  ex  &raeco  iu  ,  quod  tene  denotat ,  & 
^tl(o  clatido ,  efle  compoiitum  ;  idem^ue  de- 

.notaret  EucUdis  vocabulum,  quafi  quis  dice- 
ret  bene  clattdens ,  feu  hene  concludens.  Licet 
vero  Euclidis  Demonftrariones  firmiffimas  eC- 
fe  agnofcamus;  non  tamen  exiftimarem  eam 
ob  rarionem  Anriquitatem  eum  nomine  eo 
infigaiviiFe  ,  cum  multi  ante  &  poft  eum 
exriterint  Ekclides ,  in  quas  iUa  Etymologica 

.  derivario  non  quadrat,    Eft  lane  eligans  Elo- 

^gium^  quod  de  iiis  £Iementi$  verba  faciens, 
reciut    CARDANUS    de    mira  fphtilitate   lih. 

.I3^    dum  fcribit,   Quorum  inconcuffa  dogmatum 


jirmitas  ,  perfeflioque  ahfoltaa  adeo  ,  M  nuUum 
,oPus  jure  huic  aliud  comparare  audeas.  Quibt^ 
\pt  ut  adeo    veritatis  Itix  $n  eo  refulgeat ,   tit  foii 


hi  in  arduis  cjUdfHontbus  videantur  pojji  a  vero 
,falfum  dtfcernere  ,  ^tti  Encltdem  hahent  familia'- 
,rem.  .Audiri  eriam  meretur  CLAVIUS,  in 
^olej^omenis ,  aflTerens  ;  Euclidis  Etemema  fom^ 
fer  .magnt   afiimata ,    netfue   tdlus  an$e  eum  pmr 

es  extiterit  ^  licet  non  panci  ante  £nm  Elementa 
.  ^con^ 
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c^nfcriffere    tefie    PrecU.     Quin  &   tefte  VE- 
KULAMIO    de   jiugmeme  fdemimrum  lA.   3. 
Belidu  ahfolutHm  adee  efi  cpus  Biememmtm ,  irT 
EncluUis    labaribus  in  Ceemetricis  nilnt  addiium 
fa  d  feqtientilms ,     tjfied  interVfUUy  ft  feculamm 
Mgnum   fit.     Quare    RAMUS   in    lAre  terti^ 
SchoU  ^Mathematfc^     notat.     Due   fere    millim 
Amtorum  exifiimatur  toto  terrarum  orbe  ab  owtm 
reprehenficne  iiher    &  facro  fanfhis  fuiffe  EucU'- 
des  y   <y  fi  ^^td  foft  homines  natos  folidd  fcien^ 
tid     comfrehenfum     Cr  animadvetfum  efi  ,    id 
Eucli  acceptum  refertur.    Uc  autem  aliorum  de 
Euclidis  Elementis  Teftimonia  filentio   prap- 
teream  ,    unicum    adhuc  adducere  haud  in 
congruum  cfle  opinor  ;   illudque   fiimam  k 
GREGORIO    ABULPHARAIO  ,  fiod   in 
Hifioria  compend.  Djfiaftarum.    luper  Elemen* 
tis   Eudidis  dicit.    Sic  enim  ibidem  loquitur 
Scriptor  ille  Arabs;  Quod  EuclMs  liber  cfui 
vocatur  ^otx^m  cetebris  admodum  efi  ^   Cr  utilis\ 
ac   quod  non   e^   Gracis  hoc  in  genere  Uber  alius 
generalis ,   neejue  fecutus  efl  eum  aiiquis ,   ejui  non 
vefiigia  ejus  feilatus  efi  ;   idemque  quod  iUe  dixe^ 
rit^  nec    inter  homines  ,    cfui   pr^fiantiam    ipfiuf 
confefus  fit ,   vel   multiplicis  ejus  Doihina  tefii'- 
tmnium  perhibuerif, 

$.  XXVIL  Opus  hocce  Euclideum  fua  in- 
fcriptioneetiamvideturomatumfuifle:  txCom- 
mattdmi  mente  frodus  in  fronte  ejus  Legifle 
cenfetor,  fwt^ti^rw;c«'*^»^J  ^^  EucUdis  Ele^ 
mantaris  mfiitutia.  VOSSIUS  vero  de  Scientiis 
Mmhematicis  caf.  15.  §•  2.  infcriptum  illum 
Jibnuji  isiiSSit  putat ,  fo^*'^'  /3#/3ai*  ,  Elemen^ 
•  »  ♦  •  ♦  3  torum 
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fmwn  librQS  ,  vel  ^otxuoonv ,  Ehfnentorum  D^- 
(Irinam ;  omijQTo  Geometriae  vocabulo  ,  cum 
tamen  Geometrica  fignificare  velJet  <>oix^i<A> 
Alii  vero  codices  infcribuncujr.  Etx\fi<y»  fo*- 
j^?/«f  j3*|3a,  le  j  fi}&  T«v  0g&jvo;  cvvour^wv.  Qaae 
tamen  verba  ex  Theonis  Collo^mis  ,  deinde 
funt  adjefta ,  non  a  Theone  ipfo  uci  exifti- 
;tnat  COMMANDINUS  m  pr^fat.  faepe  cita- 
ta.y  verum  k  quodam  Theonis  familiari  ,  Fir^ 
plane  erudito  ,  qni  nobss  EacHdem  ,  eo  qno  nttnc 
hahetur  mod$  legendum  concejjlt.  Neque  etiam 
hsBC  verba  in  Vetuftiffimis  reperiuntur  Ma- 
nufcripti*  ;  uti  ante  ex  SAVJLIG  notavi- 
mus.  Mirabuntur  forfan  multi  Euclidis  In- 
fcriptionem  Legentes  ,  Eiim  tantum  opus 
fuum  appellafle  foi^g)* ,  Elemema :  non  vero 
Geometriae  Elementa  ,  quemadmodum  hoc 
Elementarc  corpus  poftea  a  Latinis  ita  eft 
infcriptum ;  cum  illud  vo^babulum  de  multis 
dici  poffit ,  uti  de  littcrarum  principiis ,  de 
rebus  naturalibus ,  ac  de  mulds  aliis.  Qua- 
re  prima  inlpicientem  ,  ac  soixux  in  titulo 
legentem ,  penitus  dubium-  relinqueret  ,  de 
quanam  materia  iftis  in  Elcmencis  traftetur. 
Verum  non  absque  ratione,  EucUdes  tancum 
^oix^iA  librum  fuum  infcripfiffe  cenfendus  eft, 
omiflb  GeometriaB  vocabulo.  Nam  prseter- 
quam  quod  ex  primis  verbis  hujus  operis , 
in  quibus  a  pimcto  initium  facib;  quanam 
ide  re  ifto  in  libro  traftetur ,  cuikbet  legen* 
ti  ftatim  innotefcit;   eo  praeterca  te^iqKwre^ 

auo    Euclidis    haec     confcripfit  ,    Geometr» 
:udium ,  erat  maxime    Elementale  &  futi- 
damentale;  cum  fere  juventus  cwamis  Graeca 
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primos    fuds    conatus   in  Geometri»  (tadlo 
exercendo  inftituerit  ;    ac  una  cum  primii 
cognitionis   principiis   hanc  Dodfarinam  con- 
junxerit ;    nemini   Elementa  Legenti   incog^- 
nitum  'efle  potuit  ;  cum   frequens  &  perce- 
iebre  lunc  temporis  erat  Geometrise  exerci- 
tium  ;   quonam   de   fubjcfto  in  fuis  Elemen- 
tis  ageret   EucUdes ;   ac  quodnam  Thema  ia 
iis  proponeret.    Si  non  aliae  acceflerint  ra* 
tiones  ,  quae  EHcUdem  Virum  acutiflimi  inge- 
nii  permoverint  ,     fuum   opus  tantum  Se* 
mentum  nuncupare.     Si  ante  difta  penfite- 
mus  ;  haec  ^Qkx^iot  funt  multorum  de  re  Geo- 
metrica   optime  meritorum  Scriptorum  prin- 
cipia    &    fundamenta.     Ea   funt   fontes    & 
lcaturigines  tX  quibus  tot  efBuxere  Geome- 
triae  rivuli.     Ea  funt  fundamenta  firma  ,  qui- 
bus   tot  Geometrae  Veteres  fuum  Mathema- 
ticum    asdificium    fuperfl:ruxere  ;     ac   adhuc 
hodie    Recenfiores    fuper   iis    condunt.     Ea 
funt  tot  Elementa  quotquot  praeclara  habe- 
mus  opera  Georaetrica.     Forte  etiam  in  ge- 
nere  dixit  ilium  opus  ^oiyj^^^ ,  non  ad  Geo- 
metriam    tantum  ,   fed    ad  alias    quafcunc^ue 
inrelleftum  perficientes  &  ornantes  Scienuas 
fefe  extendentia.     Forte   plura  fub  ifl;o  Ele- 
mentorum    vocabulo  intellexit.     Commandinns 
vero    per    excellentiam    quandam    hanc    iri*- 
fcriptionem  de  Geometria  inteUigendam  efle 
putat;  idemque  eflet  ac  Oratorem  di^entes 
Demefihenim;   PoStam  Homerum  vel  VirgiUum 
intelJigimus ;  fic  etiam  Elementa  dicentes , 
Geometrica  inteHigenda  efle ,  exifl:imat. 

♦  *  ♦  *  ^  4  S.  XXVIIL 
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S.   XXVin.    Sunt   intcritn  quidam  ;    qui 

^Geometriae  nomen  Euclideis  Elementis  con» 

cedere    nimis    religiofi    funt  ,    exiflimantes 

Geometriae    icientiam     <^e     univerfaliorem 

quam  his   docetur  Elementis  ;    ac  propterea 

inepte  h»c   Elementa  dici  Geometriae  Ele- 

menta ,    potius    fervandiim   efle    vocabulum 

Elementum  ,  quam  ea  GeometriaB  Elementa 

infcribere.     Aui  vero   piitant,   jure  optimQ 

haec  Elementa ,  Geometri^  Elementa  appeK 

lari.     Cum  Elementa  ProcU  autore  dicuntur 

ca,  quorum  contemplatio  ad  aliorum  pertinec 

fcientiam ,,  <!&  ex  quibus  apparet  folutio  eo^ 

rum ,   quae  in  ipfis  dubitare  contingit  ;  vel 

uti  ait  Menechmus:  Elementum  dicitur  ,    in 

Siuod  cum  fit  magis  fimplex  compofitum  re» 
olvitur;  conferantur.  COMMANDINI  Prot* 
legomem.     Jam    vero   haec   noftra   Eudide^t 
talia  funt  Geometriae    Elementa  ,  in  eorum 
enim  contemplatione  folutionem   acquirimus 
jillorum  ,    quae    in  aliia  dubitarp   contingit  ; 
ex  iis  namcjue  profluHit  ,    quodcunque    ext 
cellens  Geon^etriae  inventum ,  quod  Autoris 
famam  quam  maxin^e  loqgam  effecit,  iisque 
tanquam    certis    innititur  principiis.    Ex  iis 
hauritur ,  ^  int^lligitur  ,    quid<jui4  ad  foli'» 
dam  Geonietria^   notitiam   reqtiiritur  :    fine 
horum  fcientia ,  fruftra  teutaut  Ms^thenuti- 
corum  tam  Veteruni  quam  Recentiorum  ftur 
|)enda   aggredi  opera;  quae  ex  hi^  ElemQn- 
tis     lucem     foenerantur.      Utuntur    itidem 
MathefQos    Scriptorcs   Veteres   in  fuisi  Dc^ 
piooftrationibus  his  Buclideis  Elementisi  taii^ 
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quan\  principiis ,  ita  ut  eorum  de  rebus  Gco- 
metricis  Theoremata  &  Problemata  in  haec 
noflxa  refolvantur  Elementa ;  ac  ex  his  rc- 
liquae  Mathefeos  partes  fluant.  Videantur 
CLAVII  Prole^^mena.  Verum  c[uidem  efl, 
Euclidem  fuo  in  opere  Geometrico  non  di- 
iertis  verbis  pertraftaffe  omnia  ad  rem  Geo- 
metricam  pertinentia,  fed  uti  ait  CLAVIUS 
loc.  cii.  quae  vifa  lunt  neceflkria,  atcjue  utilia 
ad  communem  utilitatem  ;  vel  uti  loqui  a« 
mat  COMMANDINUS  ,  quae  Elementali 
tradere  potuit  ordine.  Id  autem  non  toUit, 
quo  minus  tamen  haec  Elementa  ,  Geome- 
triae  nomen  gerant ;  cum  quidquid  in  Geo- 
jnetria  docetur  ,  ex  'his  facile  derivari  pof' 
fit  Elementis.  ^  Nullum  enim  hucusquc  efl: 
in  Geometria  inventum  ;  quin  natales  liios 
Euclideis  debet  Elementis ,  in  iis  fua  habct 
principia  &  fundamenta  ,  fme  quibus  nec 
ini^lligi  ncc  d^monflirari  poflUnt. 

$.  XXIX.  Ejusmodi  Elementorum  EucliMs 
conlpedtus  ,  protinus  nobis  neceflitatem 
quandam  ,  ad  ea  Elementa  cognofccnda » 
infinuat.  Si  enim  perpendamus  Elementa 
haec  ad  univerfiun  Geometriam  efle  necefla- 
ria ;  quis  iis ,  qui  Geometrica  imbui  fcientia 
(ludct ,  carere  poflit  ?  Si  tefl:e  COMMAN- 
DINO  priucij)aJiflima ,  fimpliciflimaquc ,  ac 
prkiiis  principiis  maxime  amnia  Theoremata 
Geometrias  ti$  in  Elementis  contineantur  : 
Quis  cognidoois  Gedmetricas  avidus ,  noa 
omnium  primo  hsec  Elementa  coniulcre 
teneatar?  £^  sii^c  omnia  eum  trafburc  o* 


♦  •  •  ♦  ♦  5  portet 
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pdrtet ,  qui  in  Geometricis  Scientiis  fe  eru- 
diri  velit  ;  in  iis  fe  cxercere  ,  is  debet , 
qui  altiora  cupit ;  ac  Veterum  &  recentio- 
rum  Mathematicorum  fcripta  incelligere  per- 
cupit.  Vel  uti  ait  CLAVIUS  in  proUg.  cita- 
tis ,  ficm  is  qm  legere  vuU  ,  Elementa  literarum 
difcit  prius ,  Cr  tilis  ajfidue  repetitis  utttnr  in 
vecalntlis  dmnibus  exfrimendis  :  flc  ^ui  altas 
difcfplinas  Mathemaiicas  fthi  reddere  dejiderat  fa^ 
'^iltares^  Elementa  h^c  Geometrica  plene  ac  perfe- 
&e  prius  calleat  necejfe  e/l.  Fruftra  enim  ten- 
tant  Mathematicorum  opera  aggredi  ,  qui 
hifce  principiis  non  fatis  funtmuniti.  Scrip- 
tores  enim  illi  Euchdis  demonftrationibus  , 
tanquam  fundamentis  utuntur  ;  ac  teftatur 
CLAvIUS  fibi  longa  diuturnaque  Experien- 
tia  compertum  efle  ,  eam  ejfe  nece(fitatem  Ele- 
mentorum  Euclidis  ,  ut  fruflra  cjutsquam  fe  fperet 
fine  illorum  prdftdio  ,  Ariflarchi  ,  Archimedis , 
Apollonii  ,  Theodofii ,  ^utot^i  ,  Menelai ,  Pto^ 
lemai  ^  Pappi  ,  Sereni  ,  Aliorum  Celehrium 
Mathemdticorum  Demonftrattones  intelligere  vid. 
COMMANDINUS  in  Prolegom.  Immo  cum 
haec  Elcmenta  Univerfae  Geometriae  tradunt 
principia  ,  fine  quibus  nec  fciri  nec  percipi 
rite  poflunt  abftrufiora  iftius  fcientiae  Tkeo- 
remata  ac  ProWemata  ;  quis  non  mepim 
fateri  tenetur  Elementa  haec  Geometria^  ^ 
'^ofis  fcitu  perquam  necelTaria  efle  ? 

$.  XXX.  (!jjanti  olim  heceflitatis  6t  uti- 
litatis  Euclidis  Elementa* ,  ut  rite  ftudiofa 
luventus  iis  imbneretur ,  habita  funt ,  fatis 
dfedarant  ProfeflSiones  EuclidesD;  quse  antea 
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in  Academiis  &  Gymnafiis  fiiere.  Etenim 
cread  fuere  Profeffores  ,  quibus  Euclidea 
exponere  Elementa ,  demandarum  erat.  Sic  . 
euim  refert  DECHALES  tn  trafl  de  Progref. 
Mathif,  cap.  2.  fag.  14,  quod  Joannes  Schen-' 
belius  in  Academia  Tubingenfi  Euclidis  In-o- 
feflbr  fuerit  ardinarius  ;  ac  teftatur  CON- 
RADUS  DASYPODIUS  in  pr^tfat.  in  Uh,  u 
Euchdis  ;  primum  illum  librum  in  omnibus 
fere  Gymnafiis  praeledlum  fuifle  ;  inque 
Schola  Argentinenfi ,  iis  ,  qui  funt  in  prima. 
curia  propofitum.  Porro  etiam  notat  SA- 
MUEL  REYHERUS  in  difert.  de  Euclide  , 
cnp.  2.  Lipfiae  olim  moris  fuifTe  ,  ut  fum- 
mos  in  Phiilofophica  facultate  honores  am- 
bientes ,  fpeciminis  Mathematici  loco  propo^ 
fniomm  47.  Elem.  i.  demonfl:rent,  &  proptc- 
rea  hanc  propofitionem  diftam  magifl:rale:ii 
fuifle  ,  illosque  qui  rite  diftum  "rheorema 
demonfl:rare  potucrunt  ,  Madfterii  titub 
dignos  fuiflTe  habitos.  Ac  ni  tallor  in  Acx- 
demiis  Patriae  noftrse  ,  fi  non  in  bmnibus , 
ftJtem  in  quam  plurimis  ,  conftitutum  eft:  ,^ 
^t,  qui  ad  lauream  Docloralem  Philofophi» 
^dipirant ,  Propofitionem  unam  ,  vel  duas , 
cx  Elementis  Euchdis  ,  quibus  fuorum  in 
Mathefi  profeftuum  fpecimina  dant  ,  de- 
fumtas  demonftrent. 

S-   XXXI.    Maximis    laudibus  JEuclidis  in 

'Seometrm  pef itiam  ornant  tam  Anticrui  quam 
Neoterici  Mathefeos  Scriptores.  Ive  autem 
^nia  commemorem  ,  papca  quaedam  hic 
^mm.  adducam;    &  quidem  e    Vcteribus 
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PAPPI  ALEXANDRINI  teftimonium ,  taa* 
quam  fufficiens ,  referam*  Scribit  enim  da* 
rus  hic  Geometra  in  Uk  7.  CollefHomim 
Mathem,  Qnod  Euclides  operam  dans  difapulis 
jilexartdrid  ,  longo  tempore  adeo  excellentem  in 
Mathematicis  habitum  fit  affecuius  ^  ut  nuncjuam 
fuerit  deceptus.  Ex  Recentioribus  CLAVIUS 
fn  Proleg.  in  Euclid,  audiendus  eft  ;  qui 
inquit  ,  nofter  Geometra  acutijfimus  ,  cum  in 
DoBrina  jicademicorum  ,  effet  fumma  cum  laude 
verfatus  y  animum  totum  ad  Mathemattcas  dtfci^ 
flinas  tranftulit  j  in  quibus  ita  excelluitt  ut  con- 
cordi  omnium  judtcio  principem  inter  Matbemati^ 
eos  fibi  locum  jure  optimo  vindicarit.  VocatUT 
idcirco  a  SAVILIO  infignis  Geometra  ,  ac  k 
DECHALES  fummus  Geometra.  COMMAN- 
DINUS  vero  in  Eucrtdem  »  in  proleg.  dicit , 
quod  Mathelin  ita  prdclaro  animi  impetu  eft  ag^ 
greffus  ,  ut  progrejfus  admirabiles  ,  ae  fempi^ 
terna  avi  memoria  dignijfimos  in  ea  fecerit ;  con^ 
fiantique  omnium  DoElorum  tefimonio  Geometra^ 
rum  princeps  habitus  fit  ;  impno  majorem  femper 
CQTjfecutus  efi  laudem ,  qutuif  omnes  tUi  qui  ante 
eum  vixere. 

$M  XXXII.  Quanti  etiam  femper ,  per  to- 
tum  terrarum  orbem  ,  aeftimata  fuere ,  & 
hodie  ubique  aeftimentur  EucUdis  noftri  £/#«- 
menta-y  quae  fuper  Geometrica  Do£b:ina  con- 
fcripfit ;  abunde  teftantur  ,  tum  Comnfet^aria 
k  multis  Viris  eruditis  m  Elementa  Euclidca 
adornata  ;  tum  Editiones  illas  muldplices^ 
auibus  innumcris  in  l6ds  ^adem  lucem  ad- 
i^exere.    Ea  ve^o  quae  colligere  potui ,  hic 
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o^omemorare  nan  inutile  fore  duxi»  Ad 
id  autem  efliciendum  imprimis  ufus  fui  la- 
bbribas  FABRICn  in  Btblioth.  Gr^ec.  ht.  ni. 
XIV  &  M.  GEORGII  MATHI^  BO- 
in  Schediaffnate  literario ,  de  variis  Elemen^ 
terum  Eitclidis  Edkienilms  ,  in  quo  partim  de 
fe,  partim  h  WOLFIO  recenfet  Editioncs 
a  FABRICIO  omiffas.  In  hoc  catalogo  & 
Conunentariorum,  &  Editionum  atlornando, 
hunc  tenm  ordinem,  ut  pro  annorum  nu- 
mcro  ,  quo  prodirere ,  le  mutuo  fequan- 
tur. 

Inter  omnes  ,  qui  Euclidis  Elementa 
cominentariis  fuis  illuftrare  conati  fuere  , 
Antiquiffimus  effe  videtur  THEON  A- 
LEXANDRINUS. 

(Secundo  loco  commonorandus  eft  FRO- 
CLUS  DLADOCHUS ,  cujus  commentarium 
latinitate    donavit    FRANCISCUS    BARO- 

ciuso 

BOETHIUS  Biclidim  tranflatum  in  Ro* 
manam  Linguam  dedit,  quas  inter  Boethii 
opera  hodic  exftant ,  ac  infcribitur  EHclidU 
Megarenjis  Geometrid  ab  ^nit.  ManL  Saverisu 
Boethio  tranjlasus.  Operum  pag.  p$.  II79.  ubl 
ttntum  propofitiones  fine  demonftrationibui 
exftant. 

Veram  Euclidem  Latini  prius  ex  Atabico 
tranflamm  habuere,  quam  ex  Graeco  fonte. 
Nam  TOANNES  CAMPANUS  qui  vixit 
drca  falutis  annum  MI.  uti  Autor  eft  Ra^ 
fhdel  rolaterranus;  vel  anno  Domini  CDXXX^ 
uti  cenfet  Trithemius ,  ex  Arabico  in  Lati-' 
^um  vertit.    Illa  autem  verfio  reprehenditur 
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U  CLAVIO  in  pTiefaf.  in  Eucltd.  Quod  Cam- 
fonHs  in  omnibus  fecutus  fit  ,  tradirionem 
yirabum' ,  qui  magna  ex  parte  Euclidis  or- 
dinem ,  &  Methodum  perverterunt  ,  ver- 
baque  Propofitionum  ejusdem  locis  non  pau- 
cis  immutanmt  ;  ut  verus  ,  germanusque 
i\uchoris  fenfus  ,  perdifficilc  poflit  intelligi. 
Vid.  VOSSIUS  di  Scim.  Mathem,  fag,  6i. 
62. 

Pariter  ATHELARDUS ,  five  ADELAR- 
DUS  ,  Anglus ,  Monachus  Bathonienfis  Eu^ 
clidis  Geometriam  ex  Arabico  tranllulit  La^ 
tine  Anno  CIDCXXX. 

Vetuftiffimum  Elementorum  Typis  ex- 
fcriptorum  exemplum  efle  videtur  ,  quod 
prodiit  graece  &  latine  fub  titulo.  Euclidis 
/jpus  Elementorum  itt  XV.  Ubros  divifum  ,  cum 
(^otfmentariis  Campani  ,  C^  Prdfatione  Erhordi 
Eadholt ,  jiuguflam  ,  ad  Johannem  Mocenicum , 
Vrbis  Veneta  Principem  ;  editum  Venetiis  -, 
per  diftum  RADHOLTUM  anno  1482. 
Ciyu5  Editionis  meminit  CORNELIUS  k 
JgliUGHEM  in  incunahulis  Typographia. 

Prodiere  libri  XIII,  latine,  ex  verfionc  , 
4c  cum  Commentario  LUC^  PACIOL^ 
J)E  BURGO.  Venet-  1489.  fol. 

Euclidis  Elementa  Latine  ,  cum  commen- 
tariis  Campani ;  per  LEONARDUM  de  Ba- 
filea  ,  &  GULIELMUM  de.  Papia  ,  focios ; 
^o.  Cal.  Jun.  edita  funt  Vicent.  1491.  fol. 

ZAMBERTUS  vcrtit  libros.  XIII.  fub 
titulo  Elementorum  Enclidis  ex  tradition^ 
J^^i  Philolbphi,  quae  vcrfio  prodierat.  Ve- 
flec  1S05.  JfoU 
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AMBROSIUS  LACHER  DE  MERS^ 
PURGK  Conftanci  dioccfis  Arcium  liber»^ 
lium  Magifter  ,  facreque  Mathematice  ftu- 
dii  noftri  Ordinarius  in  Achademia  Fraack- 
fordiana.  E$tclidem  edidit  anno  1506.  4^ 
plagulis  novem  ;  Ca»tpiMum  fequitur.-  ^OXK 
tamen  nifi  quatuor  priores  Hbros  compar^e 
in  hoc  volumine  voluit  Autor. 

Textus  de  fphaera  jfohsnms  de  Sacrobofcp  ^ 
&  Geometria  Euclidis  Megarenfis.  Praemitti- 
tur  Jacobi  Fabri  fiapulen.  Praefatio  ad  i^Ien» 
didum  virum  Carotum  Borram  Thefaurariun^ 
Regium;  tribus  ultimis  paginis  habes  Hbros 
quatuor  Geometris  Euclidis  a  Boetio  in  Lati.(» 
num  translatos.  In  fine  exftat.  Imprefllim 
Parifii  in  ofEcina  Henrici  Stepham  c  region^ 
fchole  decretorum,fita.  Anno  Chrifti  Sycie- 
rum  conditoris  1507.  fol. 

LUCAS  PACIOLUS  ,  Elementorum  lir 
bros  XV.  interprete  Campano  ,  edidit ,  Ve- 
net.  1509.  in  fol.  imprefli  funt  apud  Paiamr» 
um  Vafaninum ,  ac  dedicati  C$rdinali  FoUdir^ 
rano. 

Latine  prodiere  Euclidis  Elementorum  libti 
XV.  interprete  CAMPANO ;  &  lihri  XIi;- 
interprete  BARTHOLOMiEO  ZAMBER- 
TO  Vcneto,  Parifiis  1516.  apud  i/.  St^k^ 
num  avum  ^  fol.  una  cum  al^s  Euflidis  i/mg* 
tis  Bafili».   1537.  ^   1546-  foJ'  '  I 

ORONTIUS  FINiEUS  hm^  comn^ta- 
tus  eft  in  VI.  priores  Eucli^is  libros  3^,  .£i|i 
prodiit  Parifiis.  1530.  j  ^^ 

EucUdis  Elementa  vulgata  fiint  Gra^^ihoc 
Utulo  ,  ivxA4^  ffi/;^itfy  |3i^^  ki  hk,  't^^^^ 
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fof  rvvovwJy.  Bafiliae  1533.  apud  Jomnem 
Hetuagwfn  ,  fol.  edente  SIMONE  GRY- 
N-£0  ,  e  duobus  cod  cibus  MSS.  Quorum 
alterum  Venetiis  Lazarus  Bajfius  ,  altcrum 
Parifiis  Johannis  Ruettius  fuppeditaverat.  Ad- 
diti  etiam  in  illa  editione ,  itidem  Graece, 
i  codice  Oxonienfi  Joh.  Cla^mundi  funt ,  fed 
admodum  inemendate ,  Commentariorun\  li- 
bri  quatuor ,   Autore  Proclo  Piiilofbpho. 

Euclidis  Elementorum  libri  Graecd  tum 
Florend*,  tum  Rbmae,  excufi  fimt.  154.C. 
8. 

^JOHAN  SCHEUBEL.  Profeflbr  Eucli- 
dis  Tubingae  ,  iatine  edidit  VI.  priores  Ji- 
bros  in  quorum  figuris  nulte  literae.  Bafi- 
fe»  1550.  fol. 

Libri  VI.  priores  laiinc  prodiere  cum 
Demonfl:rationibus  ORONTII  FINiEI  Pari- 
fiis  apud  Simon.  Colineum.  1551.  4. 

Ubri  XV.  Graece  &  Latine  excuG  func 
cum  piraefatione  5/i5pAfl«i  Graclis.  Parifiis  1557. 
1573-  &  159.8.  8. 

JACOBUS  PELETARIUS  Kbros  VL 
Pricwes  latine  edidit  cum  fuis  demonflratio- 
xubus  fol.  Anno  1557. 

FRANCISCUS  BAROCCrUS  ,  Prodi  li- 
bros  quatuor  commentariorum  in^  Euclidem^, 
cum  icholiis  &  figuris  latine  tantum  edidit. 
Pauvii.  1560. 

WILHjELM  HOLTZMAM  {Guil.  Xjlm^ 
tandri)  libri  fex  priores  Germanice  edidit 
Bafeji  apud.  J.  Operiuum  156«.  fql. 

Hanc  fex  priorum  librorum  ,  verfionem 
Xylandri,   JOHAN  PETERSZ.  DOU  in 

Bel- 
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Bel^icam  Ling'jam  transtulit.  1606.  qu« 
verlio  iterum  in  Germanicam  Linguam  trans- 
lata  eft  a  SEBASIIANO  CURl lO. 

Libri  XIIL  Graece  &  Latine  ex  Editione 
CONRADI  DASYPODII  Argent.  1564.  8. 
additis,  ad  librum  primum  &  fecundum  tan* 
lum  ,  Theonis  commentariis  ,  &  ad  fecun- 
dum  Barlaami  Monachi  Demonftrationibus , 
quibus  ad\numeros  applicat ,  quae  de  Lineis 
ac  figoris  planis  Eucliaes  docuerat. 

Libri.  XV.  Italice  verfi  &  Explicati  i 
NICOLAO  TARTAGLIA.  Venet.  1565.  4. 
&  cum  Commentario  Campmi  itidem  in  lin- 
gua  Italica  Venet.  1569.  fol.  Cum  fcholiis 
antiquis  incerti  Autoris  corre6ti  &  illufixati 
a  FREDRICO  COMMANDINO  1575.  fol. 
&  Pifauri.  1619.  itidem  Italice  primi  fcx 
libri  Mediolani.  8. 

ARNOLDUS  LENSiEUS  Ifagogen  m 
Elementa  Ewtidts  compofuit.  Antw.  1565.  8. 

CHRISTIANUS  HERLINUS ,  &  CON- 
RADUS  DASYPODIUS  ,  publicarunt  Ar- 
gentinae  15  (56.  fol.  Analyfes  Geometricas 
VI.  Jibrorum  Euclidis  ;  ubi  propofitiones  , 
Graece  ,  Demonftrationes  ,  mere  latine. 

Libri  XV.  latine  demonfbati  a  FRAN- 
CISCO  FLUSSATE  CANDALLA  ,  &  li- 
bro  XVI.  per  ipfum  addito  aufti ;  de  foli- 
dorum  regularium  inter  fe  invicem  collatio-» 
ne ,  itemque  XVII.  dc  compofitis  regulari- 
bus.     Parifiis  1566.  fol.  &  1578.  fol. 

Buclidis  Elementa  cum  notis  K.  BIL-' 
LINGSLEY  &  praefat.  "Joh.  Dee  Londinen- 
fis  1570.  Lond.  fol.  idiomate  anglicano  ap- 
paruere.  «•»**♦  CON- 
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CONRADUS  DASYPODIUS  iiiter  alk 
iMclUis  opera  libros  XV.  Elementorum 
edidit  Argent.  1571.  8.  in  ea  editione  nndeB 
propofitiones  graece  &  latine  reperiuntur. 
JEdidit  &  eodem  anno  librum  prinfum  Theo^ 
nis  commentariis  illuftratum  gra^ce ,  cum  la- 
tina  perfpicua  interpretatione  ,  &  Heronis 
vocabilis  Geometricis. 

FREDRICUS  COMMANDINUS  libros 
XV.  Euclidis  latine  vertit  ,  &  cum  fuis 
commentariis  edidit,  Pifauri  1572.  &  1619. 
fol. 

FRANCISCUS  MAUROLYCUS  Opufcu- 
la  Mathematica  Venetiis  1575.  4.  cKlidit , 
in  quibus  Theoremata  Xllltii  Elementi. 

Per  CONRADUM  DASYPODIUM  libri 
VI.  latine  in  lucem  editi  ,  cum  Scholiis 
Ifaaci  Monachi  Argentorati.  1579.  8. 

CHRISTOPHORUS  CLAVIUS  libros 
XV.  latine  cum  fcholiis  &  commetitariis  m- 
fignibus  cdidit  Coloniae  1591.  fol.  Rotnae 
1603.  %  Tom.  in  8.  Francofurti  1607.  8. 
ac  inter  opera  ejus  Mathematica  Mogundae. 
16x2.  fol.  iterum  Coloniae  1627.  8.  prodiit, 
in  quorum  decimo  quarto  &  quinto  ,  Cjw^ 
yw/him  imitatur  ,  Flt^atis  decimum  fextum 
addit ,  ubi  31.  Theoromatibus  ,  ac  5.  pro- 
blematibus  quinque  corpora  ,  varie  fibi  in- 
.  fcripta  &  circumfcripta  confiderantur  ;  ad 
jRiodum  tamen  Dafyfodii  propofitionte  iblts , 
absque  Demonflrationibus  oftendit.  Alia 
iterum  ClavH  editio  prodiit  Francofttrd  1^54. 
.  2.  Tom.  in  §• 

NASlRIDiNUS  TUSINUS  Ptffa  Eudi- 
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dis  Kbros  XIIL  Arabice  vertit ;  qua  verfio 
luculentis  typis  Arabicis  lucem  vidit  Rom» 
1594.  foL  ex  Typographia  Medicea. 

Excufus  eft  Typis  Euclides  Coloni^  1600. 
8.  In  hac  folae  Euclideae  Propofitiones  abs- 
que  Demonftratione  reperiuntur  j  praefixa 
eil  praefatio  GraciUs. 

CHRISTOPHORUS  DIBAUDIUS  latine 
Demonftrationem  dedit  linealem  VI.  prio- 
rum  librorum.  Ardhemiae  160%.  4.  eorum- 
demquc  demonftrationem  numeralem.  Lugd. 
Bat.  1603.  Lib.  Vir.  VIIL  IX.  Dcmoa- 
ftrationem  Arnhemiae  i6oj.  libri  X.  feu 
ArithraeticaB  irrationalium  ,  demonftrationem 
Lincalem  &  numeralem.  ibid.  eod. 

AMBROSIUS  RHODIUS  XIIL  libros 
latine  demonftravit  Witeb.  1609.  8.  1^34. 
1661. 

SIMON  MARIUS  ,  Germanice  VL  prio- 
res  Ekelidis  libros  demonftratos  dddit ,  O- 
noldi.  1610.  fol. 

rLORIMUNDUS  PUTEANUS  libriim 
Euclidis  decimum  cum  commentariis  edidit 
Parifiis.  161 2.  fol. 

JOH.  CHRIST.  KNOPFF.  Jibros  duos 
priores  ,  cum  explicatione  TOH.  PAULI 
RESENI  edidit  Witteb.  161 2.  8. 

DOUNQT  DE  BAR-LE  DUC.     Gallice 

£uclidis  Elementa  vertit,  Paris.  161 3.  4.  nu 

Jn  Jibro  dedmo  ordo  turbatus ,  ut  in  He- 

ruagiana  Jatina  editione  in  libris  5.  14.  & 

25.    Euclidm  ftridle  fequitun 

D.  HENRION  libros.  XV,  in  Linguam 
♦♦»*^»  2  Gal. 


Digitized 


byGoogle 


I,xin\r  BREVIS  NARRATIO  HISTORICA 

(xallicam  verfus  efl:  ,  Paris.  1615.  8.  (& 
1632.  in  4ta)  ac  163 1.  8. 

Libri  Vf.  priores  cura  commentario  JOH. 
LANZ.  S.  ]".  prodiere  Ingolft.  1617.  8. 

SEBASTiANUS  CURTIUS  Cermanicam 
paravit  Editioncm  Amil.  1618.  4.  item 
1634.  8.  m. 

Libri  XIII.  Lond.  1620.  foL  graece  & 
latine  prodiere  ^  nitida  edicio  ,  cum  Ck^/^- 
mandini  verfione ,   adjeftis  figuris  accuratis. 

CAROLUS  MALAPERTIUS.  libros.  VI. 
priores    latine  demonflravit.     Duaci    1625. 

M.  LUCAS  BRUNN.  Germanice  Eudidis 
Elementa  praclica ,  oder  auszug  aller  Pro- 
blematum  ,  und  handarbeiten ,  aus  den  XV. 
buchern  EHcUdis.  Norimb.  1625.  4.  Defini- 
tiones  nullse ,  Theoremata  nulla ,  fcd  nudae 
Problematum  folutiones. 

PETRUS  HERIGONIUS  GalHce  libros 
VI.  priores  vertit  ,  ac  edidit  Paris.  1644. 
8.  &  libros.  XV.  latine,  &  Gallice:  in  Tom. 
I.     Curfus   Mathematici    Paris.   164.4.  8.  m. 

MARIUS  MERSENNUS  libros.  VIII. 
latine  in  Synopfi  fua  Mathematica  demon- 
ftratos  dedit  Paris.  1544.  4. 

CLAUDIUS  RICHARDUS  latine  in  li- 
bros.  XIII.  commentatus  efl  ,  Antwerp. 
1(545.  foL 

MARIUS  BETTINUS  in  JRxxcio  Mathe- 
matico  ,  Prolixos  commentarios  in  VI.  pri- 
ores  libros  Euclidis  dedit ;  .Bononiae.  1648. 
3.  Tom.  4. 

GEORGIUS    FORNIER    latine    demon- 

ftra- 
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ftravit  VL  libros  priores.  Lond.  1634.  12, 
&  fecunda  editio  Paris^   1^54-  H- 

ANDREAS'  TACQUET  Elementa  Geo- 
metrica  Euclidea  edidit  Antwerp.  1(554.  8. 
ac  Amftel.  1701.  8.  &  cura  WHISTONI 
rccenfita  &  locupletata  eft  ,  Cantabrigi* 
1703.  8.  (eadem  recufa  Amftel.  1725.)  in 
quibus.  VL  priores  &  XL  XII.  continentur 
libri.  I 

ISAACUS  BARROUW  librorum  XV. 
editionem  latinam  paravit  Cantabr.  1(^5.  8. 
Lond.  1659.  1678.  Marburg.  1675.  8. 

JOH:  ALPHONSUS  BORELLUS  EucK. 
dem  reflitutum  ,  five  prilcae  Geometriae 
Elementa  brevius  &  facillius  contexta  ela- 
boravit.  Pifis.  1658.  4^    Romae  1679.  11. 

CASPARUS  SCHOTTUS  libros  VL  pri- 
ores  edidit  in  curfu  Mathematico  Herbip. 
1662.  Franc.  1674.  &  Bamb.  1677.  fol. 

CHRISTIANUS    MELDER   VL  priores 
Euclidis     libi^os    edi   curavit   Lugd.  Bat.   &- 
Amftel  167$.  12.*  Fwrnierio  &  multa  debere 
ipfe  agnofcit. 

CLAUDIUS  FRANCISCUS  MILLIET 
DECHALES  XrV.  libros  Elementorum  edi- 
dit  in  mundo  Math«matico ,  ejusque  Tom. 
L  qui  prodiit.  1674.  nec  non  poft  Autoris 
obitumi  editore  Amato  Vnrcino.  Lugd.  1690. 
fbl.  f  Gallice  vero  libros.  VL  priores  cum. 
XI.  &  XIL  Paris.  1683.  m  it.)  ^ 

(Liber  5.  Elementorum  Euclidis  explica- 
tus  fecunchim  Doftrinam  Gallilaei,  a  VIN- 
CENTIO  VIVIANI  Florenti»  1674.  4.) 

Euilidis  Elementa  Geometrica,    novo  or- 
#•♦•♦•  3  dine 
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^e  ac  Methodo  fere  demonftr^a  ,  una 
cum  Nicolai  Mer$Moris  in  Geometriam  Intro- 
duftione  brevi.  Lond.  1678.  12.  Autor 
^iifTo  ordine  GeometraB,  in  margine  ex- 
preflk  librum ,  c&  numerum  propofitionis  ex 
ordine   EucUdis. 

JONAS  MOORE  anglice  libros  Vf.  prio- 
res  cum  XI.  &  XIL  edidit  ,  in  tiie  new 
fyfleme  of  the  Mathematicks.  Lond.  168 1. 4. 

HENRICUS  COETS  latine  VI.  priores 
Jibroi  demonftravk  Lugd.  Bat.  1691.  8.  & 
Amfcel.  1705.  8. 

A.  p.  B.  V.  P.  Teutfch  Redender  Eucli- 
des,.  oder  acht  Biicker  (1-6.  ac  ii.^&  12.) 
von.denen  anfangen  d$s  MeflkunlL  Wien. 

1694.  > 

OZANAM  in  curfu  Mathematico  libros. 
VI.  priqres ,  una  cum  XI.  &  XIL  Galhce 
interpreutu?  efl:  ,  Paris.  1697.  qui  recufus 
Paris.  1(599- 

SAIvfUEL  REYHERUS ,  germanice  VL 
priores  libros  e(^dxt ,    Kiel.  169^.  4. 

HENRICUS  MEISNERUS  Hamburri 
Elementa  ^cHdis  edere  coepit  Graece  « 
Gertnaiwce  ,  cum  uberrimis  Commentariis , 
itidem.  Germanicis  A.  1699.  foL  fed  non 
editis  ultralibrum  fecundiwn. 

DAVID  GREGORIUS  Graece  &  Latin^ 
Jibrps  Xy.  ^uclidis  receniUit  ,  ac  edidit 
Oxoniae  1703.  foL  e  Th^trq  Sheidojiianp. 
jnitidiflSn^a  Editio. 

J^COBUS  GOODEN  ejc  EucliJ^  praeci- 
pua  coll^it  Theoremata,  ac  ^dtdit.  Leod. 
,1704.1. 


Digitized 


byGoogle 


MEIJi^lfiB^VltA,  acELEMEOTIS.  xicmW 

DecMes  pir  OZANAM  Paris,  1709.  i^.  m. 

The  Elements  of  Eudid  ,  With  feleft, 
Theorem*  out  of  Archimedcs  by  the  Le^* 
ned  Audrew  iTaquet  ,  by  WlLLIAM 
WHISTON.  the  third  cdition  Lbnd.  1714. 

8.  m. 

JOANNES  KEIL  ,^  ex  verfione  Cormnan^ 
dmi  libros  VI.  priores  cum.  XI.  &  Xi£ 
imprimi  curavit.  Oxoli.  1715-  S. 

P.  ]AC0B  KRESA  Eudidemin  liriguatti 
Hifjpanicam  traduxifle  fcrtur  ,  in  literariis 
novis  Gertaanice  172 1. 

SAMUEL    CUNN   Keilianam  *  editidn^m 
atiglice  traduxit  Lbnd.  1713.  8. 

Demonftration  univerfelle  des  converfeft 
d'Euclide  par  Mr.  SELLIER  1723. 

Prodiit  apud  Woodward  tomus  fecundus 
Elemcntorum  Euclidis  ,  ex  editione  Gregorii 
in  linguam  Anglicam  verforum  ,  per  ED- 
MUNDUM  ROVAN  1732. 

Euclids  Elements  of  Geometry  ,  from 
the  Ladn  tranflation  of  Commandine  ^  by 
Dr.  John.  Keill ,  tranflated  by  Safnuel  Cunn^ 
carefuJJy  revifed  an  correfted  by  JOHN. 
HOM.  the  third.  edition.  1733. 

Praeter  has  Euelidis  Editiones  etiam  recen- 
fentur  Elmenta  Euelidii  Arabice  verfa  ^ 
THEBETO. 

Perficam   verfionem  Bodlejana  ;     Sjriacam 
Cantabrigienfis  Bibliotheca  fervat. 

Libri  VIL  ex  Arabico  Ebraicd  vctfi  k 
JOH.  JACOBO  MECHIR, 

AUa  Hebraica  verfio  R.  MOSIS  ABEN 
TIBBON*    Quam  verfionem  Bnxtorfim  Moxh 
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Ipeffuli.   A.    C.    I2IO.   fafbm  efle  teflatur 
vid.   WOLFIL   Mliotk   fiebrM  fart.  i.  pag. 

^33-    •  .  . 

Dcnique    Sinice  ,     ac   Tartarice    EucUdis 

Elementa  verfa  funt. 

Plantavitius    Romae    in    Bibliothcca   Me- 

dicea     praBclariflimum     Euclidis     Exemplar 

HebrsBum  vidifle  fe  ^it  ,    magnis  in  folio 

membranis  ,     iisque    terfifllmis  ,    nobilique 

charaftere  ,  &  auftario  duorum  Ubrorum  , 

qui  non  exftent  in  Graecis  &  Latinis  exem- 

plaribus  uti  refert    WOLFIUS   in  Bihliotk 

Bebrdut  fart.  i.  fag.  133.   funt  &  alia  exem- 

plaria  Hebraica  quae  a  Wolfio  loco  citato 

enumerantur. 


-:t-.  - 
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E  u  c  L  I  DIS 

ELEMENTUM 

P    R    I    M    U    M. 

l  Ottis  hic  primus  liber  in  eo  pofitus  ejt^  ut 
nobis  tradat  ortus  profrietatefque  triangu^ 
lorum^  tunft]uodade$rumangulosffe^at\ 
tum  quod  ad  latera :  qud  quidem  inter  fe 
comparat  interdum ,  interdum  vero  unum^ 
per  fe  infpicit  ,  Cr  contemplatur.     Nam 
aliquando  ex  laterihus  trianguli  angulos  confiderat^ 
aliquando  vero  ex  angultslateraj  fecundum  dqualita^ 
tem  atque  indqualttaiem  ,  rimatur.     Idemque  variis 
ratiombus  inquirit  y  induetusquandoquetriangulis  in-^ 
ter  fe  collatis.     Deinde  aperit  nohis  parattelarum  pro- 
frietates ,  parallelogrammorumque  comtemplationem 
(tggreditur,  tuminterfof  tumetiamj  utcumtriarh' 
gulis  imer  enfdem  parallelas  confiitutis  conferuntur. 
Ut  autem  hdc  omma  reBiuSy  Cr  commodius  exequa-- 
tur  EuclideSf  docet  divifionem  anguli  reclilinei  ^  &. 
ItneA  re^4t  in  partes  aquales  ,    con/fitutionem  lineic 
ferpendtcularis ,  quo  paBo  angulusangulo  fint  dqttalis^ 
C^  a/ia  hujufmodi.     Itaque  ut  uno  verbo  rem  totam 
compleSar  ,   in  primo  libro  traduntur  ,    ex  ProcU 
jementiaj  reHilinearum  figurarum  maxime  primd\ 
ac  prdcipHd  ^   triangtUa  infuam  y   atque  farallelo^ 
Jiramma. 

A  DE- 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

Punftumeft,  cujus  pars  niilla  elT:. 

/L  Nte  omnia  vero  Euclides  more  Mathematicorum 

nhnpropifnamexorditHr  k^irjcipiisy  initiofaSlo  k 

definitionibhs  y  ijuarHm  frima  pHnftum  explicaty  do^ 

cens  iUud  dici  punSum  in  quantitate  xontinua  ^  (fuod 

ntdlas  habet  partes.     Qua  quidem  definitio  planius  ac 

facilius  percipietury  fi  prius  intelligamus  ^  ^uantita- 

tem  continuam  triplices  haberepartes^  unas  fecundum 

longitudinem  ,    alteras  fecundum   latitudinem  ,   CT* 

fecundum  profundkatem  altitudinemve  alteras,     Ita" 

que  c^uod  in  quantitate  continua  ,  five  magnitudine 

exiftitj  intelligiturque  fine  omnt  partCy  ita  ut  necjue 

longum ,  ne^ue  latum ,  nequeprofundum  effe  cogiteturl^ 

id  appellatur  ab  Eucltdey  cr  k  Geometris  punflum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    II. 

Linea  vero,  longitudo  Jatitudinis  expers. 

'TyEfinit  hic  lineam ,  primam  fpeciem  magnitudi- 

w/,.  tfuam  dicit  ejfe  quantitatem  longam  dun- 

taxaty  rion  autemlatamy  intellige  neque  profundam. 

Jldathematici  ,    ut  nobis  inculcent    veram  linca 

intelUgentiam ,  imaginantur  punflum  jam  defcriptum 

fupertore  definitioney  rloco  in  locum  moveri,     Cum 

enim  pHnBum  fit  prorfus  individmtmy  relinquetur  ex 

ifto^mHuimaginario  vefU^ium  quoddam  longum  om^ 

_  ITAb,  h  nis  expers  latitudinis.     Ut  fi  puftflum  A  ,  fiuere 

fr  h       intelUgatHr  ex  Ay  in  B^  vefUgiun$  effeflum  AB  ^ 

finea  appeUahitur  ,  cum  vefe  intervallum  inter  duo 

Mniiajti^  Xfl  -B,  fomprehenfkm  fitlongitudo  qua- 

'  dan$ 
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Jam  carem  dmni  latitudine  ^  prcpterea  quvd  putjBum 
A^  omnt  privatum  diwetjfione  ,  eam  ef^ere  nulU 
ratione  fotuerit» 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     IIL 

Lineae  autem  tCTmini ,  fimtpunfta.  .v  ,.\ 

ir\Ocet  (juod   linea    qtidLlilet    hahens  extrema  y  in    fj[B*  l^ 

fuis  extre /nitatibus  puvcla   recipiat.     Vt  linea  fg*  «i 
jiBy  extrema  hahet  puncla  A  ^  O*  B. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IV. 

Re6ta  Jinea  efl ,  quae  cx  aequo  fua 

interjac^cpunfta.  .  , 

IJO^  eR ,   in  qua   nullum  punflum  intirmedit^m 
ab  extremis  furfum  ^  aAt    deorfum  ,    wl  huc^ 
aique  illuc  deJleBendo  fuhfultat ;  in  qua  denique  nihil 
fiexuofum  reperitur.    .         • 

Quemadn^dum  autem  Mathematici  per  fiuxum 
punSli  imaginarium  concipimt  defcribi  iinetinf^  ita 
per qualitatem fluxHspunfli ,  qualitatemlineddefcriptit 
tntelligunt.  Si  namcjue  punclum  reflafiuere  conci^ 
piatur  per  breviffimHm  fpatiumy  ita  titnequ^in  hamr 
partem  y  necjue  in  illam  defiellat  y  fed  ^quabilem  ,  -  - 
quendam  motum  ^  atque  iricejftim  teneitt  ^  dicetw/^  t  .\^i 
linea  illa  defcripta,  Recla. 

DEF  I  N  I  T  I  O.    y* 

Superiicies  eft,  quse  longitudinem,  latitudi- 
nemque  tantum  habet.    . 

pO^  lineam ,    ft^  ^  prima  qtiarttiiatts^  continti^L 

ffeciis  ^   micamqHT  habet    dim€nfionem^'deHni$ 
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4     EUCLIDIS    GEO  METRIM. 

jfuperfifiemt  qudfecitmdam  magnitudimsfpeciem  con^ 
fiituU^  additque  prim^  dimenjioni  fecundum  longi" 
tudinem^  alteram  fecundum  latitudinem.  Nam  in 
fuperjiciereperitur  ^  non  folum  longitudo y  ut  inlineay 
verumetiamlatitudo  ,  Jinetamen  omniprofunditate,  Ut 
.  quantitas  ABCD ^  interlineus  ABy  BCyCDyDA, 

f^  -  '  *  comprehenfa^  confiderataque  fecundum  longnudinem 
^^    "      ABf  velCDy  Cr  fecundum  latitudinem  AD  j  vel 

^  •^''  BCy  omnis  expers  profundttatis,  appellaturfuperficies. 
*^  '  JMdthematici  vero  ^  ut  nobiseam  ob  oculosponanty 

monentj  ut  intelligamus  lineam  ahqHam  in  tranfver- 
fum  meveri:  P^eftigium  enim  reliBum  ex  ipf$  motu 
erit  quidem  longum ,  propter  longitudinem  linea , 
latum  quoque  propter  motum^  qni  in  tranfverfum  eji 
faSlus  ;  nulla  vero  ratione  profundum  ejje  poterit  , 
cum  linea  ipfum  defcribens  omni  careat  profunditate ; 
quare  fuperficies  dicetur.  Vt  fi  linea  AB  ,  fiuat 
verfus  DCy  e^cietur  fuperficies  ABCD. 

D  E  F  IN  I  T  I  O.    VL 

Superficiei  autem  extrema,  funtJinece. 

^^0;^   diffimilis  efl  h^tc  definitio  fuperiori  ,   qua 

termmi  Uy^a  fuere   explicati.     f^utt  enim  ex- 

tremitoUs  fuperjiciei  ejfe  lineasj  quemadmodum  linex, 

TAB   1  fi^^^  extitere  punfia,     Vt  Juperjiriei  ABCD  ^   ex^ 

fg.  %.      tremafunt  lined  AB^  BC^  CDy  DA. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     VIL 

Plani  fuperficies  efl,  (juae  exsequo 
fuas  interjacet  lineas. 

XTc/£r  quoque  definitioj  Jimilitudinem  quandam 
^  defcriptionis  linea  reSU  ^erit.  Superjicies 
ffnim  ^  qu^  ex  dqu9  fineas  fuas  tnterjacet ,  tta  ut 
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mediA  fartei  ah  extremisfurfumy  deorfnmve  fubftd^ 
tando ,  non  recedam  ,  nppellabitHr  flana  :  qHolis  eji 
fuperficies  perpoliti  alicHJus  marmoris^  in  quaPortes 
omnes  in  reSlum  funt  cgllocatd^  ita  ut  nihil  habea^ 
incifHm  anguHs  >  nihil  anfrafHbus ,  nihil  eminens^ 
mhil  lacunofum :  In  hac  enim  partes  intermedid  cum 
extremis  aqualem  adepta  funtfttum^  nec  ulla  efl  alia  \  -  v 
fuhlimior  ,  humtliorve ,  fed  omnes  aquabiliter  ,pro*  .-  ^  t 
tenduntur. 

Mm  autem  fuperficies  fola  erit  ea^  quam  imagi^ 
nariy   <7*  intelUgere  pojfumus  defcrihi  ex  motu  lineA 
reSi^  in  tranfverfum ,  fuifuper  duas  aliaslineas  reltas 
conjicitur.     Vt  fi  linea  reHa  AB  ,  per  dnas  reflas    TJ9.K 
^X),  SCtferaturye^cieturfltperJiciesperfeileplana.fis**' 

Solent  Mathematici  fuperjiciem  planam  frequenter 
appellareplanum^  ita  ut  quando  loquuntur  deplano^ 
intelligenda  femper  fit  fuperjicies  plana. 

D  EF  I  N  I  TI  O    VIII. 

Planus  vero  angulus,  eli  duarumlineanim 
in  plano  fe  mutuo  tangentium,  &  non  in  di- 
reftum  jacentium,  alterius  ad  alteraminclinatio. 

T^Eclarat  i  quidnam  Jit  angulus  planus  ^  dicens; 
quandocunque  dua  lirtea  in  plana  aliqua 
fuperjicie  invicem  concurrunt  y  O*  nonindireflumcon^ 
Jiituuntur ,  efficietur  ex  hujufmodi  concurfuy  feu  in- 
clinatione  unius  ad  alteram ,  angulus ,  qui  dicitur 
flanusy  propterea  quod  inplanaconftituattpr  fupierfifie. 
f^erhi  gratia^  quia  duAlinat^  AB^  AC^  cjnncur^   -.-^  j 

runttnA^  C^nonjacent  in  direBum^ideb  e^imt  fg^  x,   " 
migulum  A\  planum  in  eadem  exiftentem  fuperjicie ^ 
inqua  dud  ilU  line^  conftitutfntur.     Dicentur  autemS.  ^TivT 
dud.  linedsnon  in  direHum  jacere ^  quando  ttlteta  ed^     -^  -  X 
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6  EUCLIDIS  GEO  M  ETRIJE. 
rum  verfus  concurpim  protenfa  non  coincidit  cum 
altera ,  y?^  vel  eam  fecat ,  vel  certe  ftatim  fojl 
funilum  cmcurfus  ah  ea  recedip.  Quodfi  du^  line^ 
fe  mhtuotangantjacentes  indireSlum,  ita  ut  alterutra 
prodti^a  congruat  toti  alteri^  non  jiet  ullus  angulus 
ex  illo  concurfuy  cum  nulla  Jit  inclinatio ,  fed  amhA 
y-.        ^^(^yf^  integram   lineam  con^ituem.     XJt    cjma  reBa 

$g.  4.    '  -^^j  /^^^^^^  convenitcum  reBa  BCj  non  efficietur 

an^lus  in  B.     Quare  in  dire^um  dicentur  jacere. 

Itaque  ut  lined  reila  ejficiant  angulum^  mejfe  e/l, 

fttpojlconcurfumprodu^^femutuofecent.        '     . 

yConfiJlit  antem  anguli  cujufvis  quantitas  in  fola 

^  -.v  -      inclinatione  y    hon  iri  longitudine  linearum  \   linedt 
^         etenim  longius  excurrentes  non  augentfmminclina- 
tjonem,  igitur  neque  anguli  magnitudinem. 

'       D  E  F  I  NIT  I  O.    IX. 

^^^  autem,  quae  angulum  continent  lineae , 
recte  fuerint ,  reailineufe  ille  angulus  appellatur. 

^Ngulus   omnis  planus   qui  conjicimr  ex  lineis 
duabus  reSis  ,  reBilineus  dicitur. 

DE  F  INI  T  I  q.    X.     .  ,. 

:-Cum  vero  refta  fineafuperreftam  donfiflens 
lineameoSj  qui  filnt  deiliceps;  angiilos;  sequa- 
les  inter  fe  fecerit,  recr:is  eft  uterqUe  Veqiia- 
Jiam'  angulorum.  EtqQsfe  irtfiftit  refta-finea, 
perpendicularis  vocattif  ejus ,  cui  irififtit!; . 

\  -^     'J^^^f^hc  loco  Euclidjesy^ui^^ 
'        , ' ■  ;•  /'^^-^  ^^  ^^9^^E^  afpdlatur ^e£bfs;,  ,Cir 
TJS.  I.v?^^?"^^  ^^^^  perj?e;^dtcular^i:  fireiia^ 
Kfe^  f*      ^^^  ^^9  i^Jv^n^^Si^^^^o^  ^g^lospxif^epHn'^^ 
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By  {cjui  quidem  id^o  dicmtur  a  M^thematicis  ejjb 
deinceps ,  qmd  eos  eadem  linea  CD  ,  prctraSa , 
prope  tdem  pnnfium  B  ,  effciat)  inter  fe  dquales^ 
€juod  tum  demum  fiet  ^  quando  recla  ^B,  ncn  ma^ 
gis  in  C,  quam  in  D  ,  inclinahity  fed  dijualnliter 
reHd^  CDy  infijlet^  vocabitur  uterque  angulus  Bf 
refiuSy  Cr  reBa  AB  y  perpendicularis  reit^y  CD^ 
cui  infiftit.  Eadem  ratiene  nominabitur  reEla  CB^ 
perpendtcularis  reSl^a  A  B ;  quamvis  emm  CB ,  tdnm 
ttmtfaciat  cum  jiBy  unumangulumy  iaftten  jiAB^ 
extenderetur  in  reBum  Cr  continuum^verfus  punShtm 
B  9  efficeretur  alter  angulus  dtjHalis  priori. 

Jtaque  ut  in  Geometria  ccncludamus  angulkm 
aliquem  ejfe  reHumy  aut  lineam  y  ^ua  ipfumefpcity 
ad  aliam  ejfe  perpendtcularem  y  requiritury  C^fuffi^ 
city  ut  prohemus  angulum  y  qui  efi  ei  deittceps  y  siqua- 
lem  illiejfe.  Pdri  ratione^  Ji  dicaturaliquis  angulus 
reSluSy  aut  lineay  qu^e  ipfum  conjfituity  perpenditu^ 
laris  ad  aliamy  colligere  licebity  angulum  illi  dein^ 
ceps  difualem  quoqpie  ejfe. 

I>E  F  I  N  I  T  I  O.     Xr. 

Obcurus-  angulus  eft ,  qui  fe6lo  major  efl.. 

QUando  reBa   AB  ,    reBa  €D  ,    inftfiens  non    TAh.  g 
fecerip  angulos  ad  punBum  B  ^^aijmleSy  O^  obM\  ^t 
eam  caufam  nelutrum  reHum ,  fed  unHm  quidem  reBo 
majorem  ,    alttrum  vero  minorem ,   dicitur  major 
angulm  obtufus  y   qualis  eft  angulus  B,  adpuniium 
Cy  vergensy  qui  continetur  reBis  lineis ^  jiB^  BC^ 
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8    EVCLIDIS    GEOME%R\lJE. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XIL 

Acutus  vero,  quiminor  eft  reft^- 

TAU  liAJ^^^  angulut   B,   ad  punStnm  D,    ver^em^ 
f;.  6.  quicominetHr  refiis  lineis  ABy  BD  ^  voca^ 

tnr  acutus. 

Quoniam  vero  ai  qnemvis  angulum  planum  con^ 
fiituendum  concurrunt  dud  linea  ,  O*  alitjuando  ifi 
mo  punSo  plures  exifiunt  anguli^  folent  Atathema^ 
Miy  $a  toilaiur  confufio^  angulum  quemlibet  expri^ 
mere  tribus  literis^  quartim  media  oftendit  punSlum  ^ 
in^  quo  lined  conficiunt  angulum^  extrema  vero  fig^ 
nificant  initia  linearum ,  qti£  angulum  cominent. 
Exempli  gratia ,  angulum  obtufum  intelligunt  per 
MngulumABC^  acutum  vero  ^  per  angulumABD^ 
quod  diligenter  eftnotandum^  ut  faeile  dtgnofcamus 
angulos,  quorunt  mentiofit  in  demonftrationibtts. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     Xni. 

Terminus  efl,  quod  alicujus  extremum  eft. 

^Res  funt  termini  juxta  hanc  defnitionem. 
PunSum  enim  terminus  eft  ,  feu  extremum 
Hned  :  Linea  fuperficiel :  cr  fuperficies  corporis. 
Omne  fiqmdem  terminatum  fuperat  terminum  fuum 
unadimenfione^  Htperfpicuumeftex  adduSisexemplis. 

.        D  E  F  IN  IT  I  O.    XIV- 

■'*■■-  *.*■■■ 

.     Figura  eft,  quae  fub  aliquo,  vel  aliquibus 
terminis  comprehenditur. 

'WO/i  omnis  quantitas  terminos  pojjidens   Figura 
diei  potefij  ne  lineamfinitam  figttran^  appel- 
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lare  $ogamur:  Sed  edfolum  mafnitudmes^  qud  Uti* 
tudinem  habent ,  nempe  fHperJtcies  termimtd  ,  C^ 
ifud  profunditatem  adeptd  tfuepiHe  fnm  ^  ut  folida 
jimta  ,  Figura  nomine  appellabumur.  Hd  tntm  ^ 
proprie  terminis  comprehendi  dicuntur.  Nam  Itnea 
fnita  non  proprie  dicitur  punilis  extremis  compre^- 
hendiy  cum  punSa  lineam  non  ambianty  fed  pottnt 
punBis  terminari  dicitur.  Jtaque  termtnt  dehenp 
quantitatem^  qua  figura  dicitur  ,  ambire  ,  &  noft 
tantum  terminare. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O,    XV. 

Circulus,  eft  figura  plana  fub  una  linea 
comprehenfa , .  quae  peripheria  appellatur;  ad 
auam  ab  uno  punfto  eorum ,  quae  intra  figuram 
iunt  pofita,  cadentes  omnes  re6te  lineae  inter 
fe  funt  aequales* 

T\Efinit  hic  circulum  ,  figuram  inter  planas  per» 

feffijfimam  ,    docens  figuram  illam  planam  ^ 

qud  unica  linea  circumfcribitur ,   ad  quam  lineam 

omnes  reSd  lined  du&d  ab  uno  pmfio ,  quod  intra 

figuram  exifiit,  fint  dijualesy  vocari  chrculum.     Ut 

fi  fuperficies ,  feu  fpatium  concludatur  unica  linea 

jiBCy  habueritque  hanc  conditionem,  ut  ab  aliqua 

punflo  intus  fufcepto  ^  utpote  a  D,  omnes  refid  H^^^^^  -J 

cadentes  adterminumABCy  qualesfuntDAy  DB^ 

DCy  inter  fe  fint  aqualesy  appellabitur  talis  figura 

flana  circulusy  alias  non. 

jidjungit  quoque   Euclides  \    lineam  extremam 
circuliy   qualis  eft  ABC y  appellari  Peripheriam  ^  \\ 

feu,  ut  Latini  exponunt  ^  circumferentiam. 

Poteficirculus  etidm  hac  ratione  defcribi.     Circu^ 

lus  efi  figura  plana  ,  qud  defcribitur  a  linea  reSa 

h  S  ^^  >i« 


Digitized 


byGoogle 


ao  EUCLIDIS    GEOMETKlJE. 
Jinka  circa  alterum  pftnShtm  extremum  quiefcens  cir^ 
cumduSa^,  cum  in  eundem  rurfus  locum  refiitutafue^ 
rit ,    unde.  m&veri  cmferat.     Ut  fi  imelligatur  reSa 
TAB.  1.  ADy  circa  funftum  D  ,  'quiefcens  maveri ,  donec 
A'  ?•      ad  eundem  redeat  locum,  a  quo  dimoveri  coept^  der- 
fcribet  ipfa  reiia  totum  fpatium  circulare ;  punfium 
vero  alterum  extremum  A  ,  delineahit  peripheriam 
ABC:  Erit  quoque  punflum  (juiefcens  D ,  illud^  k 
cfuo  omnes  linea  cadentes  in  peripheriam  funt  inter  fe 
^quales ,  propterea  quod  reEla  AD  ;   circumduEh^ 
cmnes  lineas^  qua  ex  P,  pojfunt  educi  ad  periphe- 
riamy  dque  ivtetiatur^  / 

;  D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XVL 

Hoc  vero  punftiim  ,   cenErum  circuIi-<^(' 
appeJlatur.  ;  .;iiL<I 

J^Om ,    punElum  illud   intra   circulum  ,     4  qm 
omnes  linea   refld   ad   ctrcumferemiam    d^Sl^ 
TAB.  I.r^^^  aquales  ,    appellari  centTHm  circHli  \  qmle  efi 
fg.  j.      punBum  D.  .v^i^-  v.r:j  i:^t^\\  ^^w  ^V^ 

xM        D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XVII.       v^ 

c    Diameter  autem  circuli,  eft  re6la  quasdam 
-  ^"'^7,  Jinea  per  centrum  dufta,  &  ex  utraque  parte 
',t  *-'  jn  circuli  peripheriam  terminata,  quae  circu- 
lum  bifariam  fecat. 

TAB  1  '5^  ^^  circulo  ducatur  re0a  linea  AB  ,  per  cen-- 
fg.  8*  *  ^^^^  ^i  ita  ut  extrema  ejus  Ay  Cr  B\  ter- 
minentur  in  peripheria^  app^tlakitur  ea  circitli  dia- 
meter.  Non  igitur  omms  in  circulo  relfa  llma 
duBa  diameter  aicetur^  fed  ea  fqlHmmodo  ^,  qft^  psf 
xentrum  ufque  ad  peripheriam  utrinque  exteriditur. 
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XJnde  plures  affignari  poterunt  in  circulo  diametri , 
unum  vero  centrtim  duhtaxat,     ;     '   > 

Quod  autem  Euclides  addit ,  circulum  bifariam 
fecari  k  diametro ,  perfpicuum  e^  eo  ejfe  potefiy  jquod 
diameter  per  medium  circulum^  utpote  per  centrum  j 
ducitur»  Hinc  bnim  fit ,  uf  propier  direHum  dia^ 
metri  per  centrum  tranfttumy  utrin^ue  dquales  cir- 
cumferentid  abfvindnntur^ 

D  EF  I  N  I  T  I  O.    XVIII.      _ 


.Semicircuttis  vero  efl:  figura^  quoe  contine- 
tut  fiib  diametro  , '  &  ftib  ea  linea ,  qu9e  ik 
citcuJi  peripheria  aufertur:  '     '     ..  '        -  ■   ^ 

'C^XempH  vratia^   in  ttrcHU^fiiura  ADlB^i  tot^    TAB.  U 

temafub  diametro  ABy  Cr  peripheria  ADB^fz^  ^« 
dicitur  femicirculus  ;    eadem    ratione    erlt  figura 
AEB ,  femicirculus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O:    XIX.  '- 

RefiHfineaefigurae  fimt,;^jgira5  {ub^  r  ^ 

lineis  continehturi     '     , '  "Tr        '^-  "^ 

r\Mnes   igitur  figura  plana  y  qud  undique  reilis 
clauduntur  lineis  ^   reSiifned  huniupantur. 

t)  E  F  I  N  I  t  IVO.    XX.     '' 

.  Trilaterae  quidem.,  quae  fub  tribus, 

trilaterat,  qu*  trilmf^^ilfiiH/iiiiaykih^   •"    -^ 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXL 

Quadrilaterae  quidem,  quae  fub  quatuor, 
D  EF  IN  I  T  I  O.    XXIL 

Multilaterae  autem ,  quae  fub  pluribus ,  quam 
quatuor,  reflis  lineis  comprehenduntur. 

QUoniam  fpeties  reSilinearumfigwrairHmfumimu^ 
^merabiles ,  freper  infinitum  numerorum  fro-- 
'    greffum.     Ideo  Euclides^  ne  infinimem  hanc  figura'^ 
rumcogatnrperfeijuii  vocat  omnesalias  figuras  refli^ 
Uneasj  qua  plurtbus  ,   quam  quatuor  ,   reElis  lineis 
circumfcribuntuTj  generali  vocabulo  4^uhiiaieras. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XXm. 

Trilaterarum  autem  figurarum,  -^quilaterum 
eftTrianguIum,  quod  trialaterahabetaequalia. 

TAB.  1.  QWw'^^    ^^i^  ^^ia  i^^a   inter  fe  aqualiafunt^ 
ilS' 9z      ^^«^    -^^  >    -BC^>    Cji  ^    dicitur    triangulum 
c/£^uilaterum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXIV. 

Ifofceles  autem  eft ,  quod  duo  tantum 
aequalia  habet  latera. 

TAB,  I.  TJ'^^  >  /  ^^^  latera  AB  (7*  AC.  tantum  inter  fe 
fg,  lo.  fintMifualia^  vel^PEir  TtFfd^eturutrum-- 

H\  M'    fue trianguhim Ifofceles. ,  ^    .. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXV. 

Scalenum  vero  eft  ,  qiipd  tria  in«qualia 
habet  latera. 

QVoffdd  ontnia  tria  latera  inter  fsfimt  ittdqualia^     tab,  X, 
^  uti  ^B ,  -PC,  O*  CA  ,  dkitur  trimgfdum  h\  i*-- 

fcalentm. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O-    XXVL 

Ad  haec  etiam  ,  trilatcrarum  figurarum , 
Re£bmgulum  quidem  triangulum  eft ,  quod 
re6him  angulum  habet, 

QUando  triangulim  aliquod  hahet  angulum  unu9t$ 
reilum^  wmur  ab  Etuilide  ^  <^  aliis  Geo-- 
metris  ReSUngulum.     Ut  ,   fi  triangulum  ASC,  Zf^^\/ 
unum  angi^utn  habeat  ad  B  reSlum^  dicetur  Hlud 
triangulum  reSlangulum. 

D  E  F  INI  T  I  O.    XXViL 

Amblygonium  autem,  quod  obtufixm 
angulum  liabet- 

'T^Riangulum  Amhljgonium  ^  five  ohufangubtm 
effy  ejuod  unum  habet  angulum  reHo  majoremm 
Ut  fi  in  triangufojiBCj  angulus  ad  B  reSo  ptajor    TJB.  ^ 
exi^at  ^  vocetur  tria^gulum  amblygonimtfn  fs^  ^^ 
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DE  F  I  N  I  T  I  O.    XXVIII. 

-    Oxygonium  vero,  quod  tres  habet 
acutos  anguJos. 

'   ^"f"^  TN'  omni  pofi^o  triangulo  ^   eujus  duo  ^^cunque 
"'  *-"*.  ^  iatera   exfrejfenofhifianturj  fokt  reliquUm  latus 
tertium  a  Mathematicis  appellari  Bafisy  five  illud . 
in  fitu  infimum  occupet  locum^  fivefufremum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    5CXIX. 

r 

- '  (^adrila:tdrarum  autem  figurarum ,  Quadra- 
tum  quidem  eft,  quod  &  sequilaterum ,  & 
reftangulum  eft. 

,  ^_„   '^J^ura  quadrildt^d  dicitur  Quadratum  \  ^cujus 

.-I    .  \  /  '  ^uidem  omnia   tfuatuor  Iniera  inter  fe  dqualia 

e^fiunt ,    omnefdjue  anguli  reBi,    Vti  fi  infigura 

7AB.  II .  tjuadrilatera  ABCD  y  omnia^  ^atuor  latera ,  ^B, 

fy.  1.       BC,  CDy  CrDjly  fint  inter  fe  dqualia  ^  O*  om- 

nes  anguU  re&i^  erit  iUa  Quadratum. 

D  EFI  N  I  T  I  D.    XXX. 

^ltera  yero  parte  longior  figura  eft,  qua^ 
reEtangula  quide^/'at  aequilatera  nan  eft. 


V.  .^' 


^*^' 


'XiiF^a  quadritt^era  appellatur  Attera  parte  lon^ 
'^'  ^  -  "^  gior  j  in  qua  quidem  anguli  funi  refli »  at 
latera  non  funt  interfe  dqualia,  quamvis  bina  oppo^ 
fita   inter  fe  dqualia  exiflant.     Ut  y  fi  in  figf^ra 

^JB.  IL  uiBCD  ,  latera  AB  ,  DC  ,  inter  fe  ,  cr  AD^ 

fi\  ?i      JffC,  inter  fe  quoque  dqualiafint. 

'  D  E- 
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,  ,  L  I M.  E.  R    P  R  I  M  V  S.         tj 
DE  F  IN  I  T  I  O.    XXXI. 

Rhombus  autem  ,    quae  aequilatera  ,  fed         .•>  .- 1 
reftangula  non  efl. 

"p/fftr^f  irtter  ijuadrilateras  ,  qud  Rhombus  dkim  , 
oppojitas  prorfus  habet  conditiones^  O*  diverfas 
a  conditionibHS  figura  altera  parte  longioris,  Hahet 
enim  onmia  latera  AB  ^  BC  y  CD  ^  Cr^DAj  TAB.  U^ 
dqualia  ,  angulos  vero  non  reSlds\  f^*  indijttates  ^  fii*  h 
qftamvis  hini  oppofiti  A  O^  C^  B  O^  D  interfe 
dquales  exifiant. 

JD  E  F  I  N  r  t  I  O.    XXXll. 

Rhomboid^fe  Veirtf ,  quae  adverfa  &  latera, 
&  ahgulos  habens  inter  fe  aequales  ,  heque 
sequilatera  eft ,  neque  re6langula. 

X\St  hdc  pgura^  cjud  Rhomboides  vocatur  y  ^pta^ 
drato  omni  ex  parte  oppofitit.  Nam  nel^ue 
ejus  latera  omnia  aqualia  funty  nequeitllus  an^ulus 
rcHusy  fed  famen  latera  bina  oppofifa  ^  tjualia  fun$ 
AB^  DC,  (Sr  AD^y  BC^  in  Rhomboide  ABCD^  tm.  ttj 
^ualia  inter  ft;  item  anguli  bini  dppofiti ,  qualesfg-^i, 
funtA^Cy  ty^Bj  Dy  intet feexijhintdquales. 

H  B  vF  1  N  ^I  T  1  O.  \  XXXIU. 

'  vPrast^baa^autem,  reliqu^  quadrilateras   '       a^.t 
.  -„,.       figw^\^-Trapezia  ^pellentun  <>  .:l\ 

^^Eli^jpm  y^^^o^^  ^  quit  it 

^^jnrdi0i^:y^^  diferunt  <y     ita   ut   nequi 

l^f  ^^ff^^L^^^f^y  ^^?^  omnesmgulos  dquales^ 
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feu  reEloSy  neque  latera  bina  oppofita;  neque  angulos 
hinos  oppojitos  habeant  inter  fefe  aqudes^  qualts  eft 
TM.  U.figura  ABCD^  generali  vocabulo  Trapezia  nominat: 
Hi  fi      qud  quidem  infinitis  modis  variari  queant. 

DEFINITIO.     XXXIV. 

Parallelae  r^61:aB  lineae  funt ,    quae  cum  in 
eodcm  (int  plano ,  &  ex  utraque  parte  in  infi- 
.  nitum  producantur  ,  in  neutram  fibi  mutuo 
inddimt.   •  _ 

JJT  dud  ,   vel  plures  refld  lined  dicantur  pa^ 

rdleUy  ftve  dquidiffantes,  nonfatisefi^  ut  in 

quamcunque  partem^  etiam  fpatio  inhito^  produBit 

nunquam  ad  unumpunElumcoeanti  fednecefe  quoque 

ejiyUt   in  una  plana  fuperfieie  exiflant.      Multa 

ftquidem  linearelid  non  exifientes  in  eadem  fuperficie 

plana  produiia  ad  fpatium  infinitum  ,   nunquam  in 

mum  conveniuns  ,    Cr  tamen  non  funt  paralleU 

dieenda;    quales  funt  ^  exempli  gratia  ^  dud  reffa 

lined  in  transverfum  pofita  in  medio  aere,  ^y-non 

fe  tangentes  ;  hx  etenim  nunquam  ^irepofunt. 

y   .  Dicuntur  mtemdud  linedin  eadem  exifiere  plana 

fuperficie ,  qmndo  fuperficies  aUqua  plana  uni  earum 

accommodata ,    ita  ut  omnia  pnnBa  illius  tangat , 

Cr  circa  illam  immAilem  eircumvoluta ,  alteri  quo- 

que  accommodaripoteft  fecundum  omnia  ejus  punlla , 

quamvis  rs  ipfa  in  dsialusfuperficiebus  diverfisreperian- 

UB.nJ^l  UtpropofitisduabusreitislineisAB,  CDj  fifu- 

fg.  6.     perficies  aliqu0planareSa  AB ,  applieetur^  omniaejus 

tangenspunfiay  ita  ut  circa  illam  circumduffa  tangat 

^uoqueomniapunBaalterius  reiiaCD;  dicentur  hujus- 

tnodireBd  dud  linea  ineademfuperficieplanaexifiere^ 

dias  non.     SJ  igitur  ha  dud  reft^  tinea  eadem  non 

coeant^ 


Digitized 


byGoogle 


LIBERPRIMVS.  t> 

coeam^  etiamfi  infimte  frdducMnHr  tam  ddpartes,^^ 
Cj  (juamad^  By  D,  apfellalmntur  faralleU^  fkm 
^quidifiames. 

Quod  fi  dud  refla  lined  fer  smmenfim  ali^ed 
Jfatium  extenfa  non  cemantur  coire^  confiet  tasmen^ 
eas  tandem  ex  una  farte  longius  frotroBas  in  umtmL  • 
fwiflum  conventuras^  ejuamvis  ex  altera  femfer  moi* 
gis  dc  magis  inter  fe  difient^  ac  disjungantur  ^  no^ 
ijuaquam  afpellanda  erunt  faralleld. 

Hic  finem  imfohit  Euclides  definitionilms  frimi 
libri.  Quoniam  vero  hoc  eodem  libro  mentio  fiei 
fi^gur^ ,  ijud  Parallelogrammum  ,  nec  non  earum  ^ 
^UA  compleme/2td  farallelogrammi  dicumur  f  uecejfa^ 
rium  ejfe  duximus  ,  dunbus  definitionibus  adJunfHs 
dxplicare^  qufd  fit  ParalUlogrammum  ^  O*  ijudfin^ 
farallelogrammi  comflementa  ^  ut  facilitts  demanfira^ 
tiones  fercifiantur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXXV, 

([Parallelogrammum  eft  figura  quadrilaterai   . 
cujus  bina  oppofica  latera  funt  parallela,  feu 
tequidiftantia.  ] 

TJTfigura  quadrilatera  jiBCD  ^  ^fifddem  latus   TdB^lK 

AB  ,   dcjuidifiet  lateri  DC  ,    Cr  latus  jiD  ^J^.  4. 
Jateri  BCy  nuncufatur  Parallelogrammum.l 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXXVIs 

rCum  veto  in  parallclogrammo  diametef 
dudja  fuerit,  duaequc  lineae  lateribus  parallete  , 
fecahtes  diametrum  in  uno  eodemque  punfto, 
ita  ut  paralielo^rammum  ab  hifce  parallelis 
m  quatttor  diftnbuatur  paraUelpgramma;  ap- 
B  pellan- 
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pcllantur  duo  illa  ,  per  quae  diameter  non 
Cranfit,  con^lementa ;  duo  vero  reliqua,  per 
Quso  diametelr  incedit ,  circa  diametrum  con- 
fiS:ere  dicuntur.  ] 

51$  paralMoirammum  '^BCD  ,   irj  quo  diameter 
r^  jiC^  tr  linea  EF^  feians  diametrum  in  (7,  cr 

^'  ^*''  parallela  exiftens  lateribus  jiD  ,  BC.  Item  Iwea 
Jtii^  fecans  diametrum  in  eodem  punfto  G,  paralle^ 
laquelateriBusABy  DC,  exifiens.  Quacumitafint^, 
firfficuum  eji ,  pardlelogrammumtotum  divifumejfe 
in  auatuar  farallelogramma  ^  ejuorum  quidem  duo 
%£IG^  GFDH^  per  qua  diameter  AC  ^  non  tran^ 
j&,  vcanm  a  Geometris  cqmplementay  fwefupple* 
menta  reliquorum  duorum  AEGH ,  ^  GICF  ,  qua 
dicuntur  ctrca  diametrum  confilhre  ^  quippecumper 
ea  ^tameter  tranfeat,  ut  videre  efi  inpr^fenri  pgura. 

PETITIQ  VEL  POSTULATUM.    L 

Poftuletur  ,  ut  a  quovis  punfto  in  quodvis 
punftum ,  reftam  lineam  ducere  concedatur. 

T)Rimtm$  hoc  pofiulatum  planum  admodum  eft^  fi 
^  relle  confiderentur  ea  ,  qujt  paulo  ante  de  Unea 
fcripfimus.  Nara  cum  linea  fit  fluxus  quidam  punfli 
imaginarius ,  atque  adeo  linea  refia  fluxus  direira 
omnino  itinerefrogrediens ,  /; ,  ut  fi  punSlum  quod- 
fiam  dd  atiud  dtreBo  moi>eri  intellexerimus  ^  duSia 
fiime  fit  4  puniio  ad  pun^um  reSla  linea:  Id  quod 
frima  hac  Pehtione  pofiuht  Euclides^  quemadmodum 
TAB.Il  hic  vides  apundo  A^  duBam  efe  reSam  lineam  ad 
fS'  ^'  imnilum  B  ;  ab  eodemque  aliam  ad  funBum  C  } 
%m  aliam  ad  pun^um  D ;  Crfic  inntmera  alia  ak 
eodcmfuniio  educifojfum  ad  alia  atquo  alia  funfta. 
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PETITIO  VEL  POSTULATUM.    II. 

Et  rc6lam  Jineam  terminatam  in  conti- 
nuum  refta  producere. 

QUod  fi  pun^um  illPid  ferri  adhuc  cogitaverimui 
^motu  dtreflo  ,  O^  ^ui  cmnis  inclinationis  fit 
fxpers ,  froduSla  erit  ipfa  reHa  linea  terminata ,  €T^ 
mincjuam  erit  jinis  hujus  prodptBionisy  cum  punilum 
illttd  intelligere  pojfimus  moveri  ad  infinitam  difianm 
tiam.  Sic  linea  refla  AB  ,  produfla  efi  primo  in 
cominuum  ad  punSum  C  Deinde  ad  punBum  r  ^  ^ 
D,  crs.  ...  ^^'  ^* 

PETITIO  VEL  POSTULATUM.    IIL 

^ltem    quovis  centro  ,   &  intervallo 
circuliim  defcribere. 

JAm  vero ,  fi  terminatam  reflam  lineam  cujufcunque 
quamitatisy  mente  C977ceperimt4s  apflicatam  tffe 
fecHndtim  alterum  extremum  ad  quodvis  punBum  y 
ipfamque  circa  hoc  pimFium  fixumcircumduci  ^  donec 
ad  eum  revertatur  locum  ,  k  quo  dimoveri  coepit ; 
defcriptus  erit  circHlus  ,  effeflumque  ,  qmd  tertia 
petitio  jubet,  Exe-nphir/j  habes  in  his  quinque  lineii 
AE^  AC  ^  j4Dy  AE,  AF,  qua  finguU  circa  ^j^m 
centrum  yi  y  circHmvoliit^^  fingulos  circutos  defcrip*  x^,  ^^ 
ferunt  juxta  qHantitate^,  feu  intervallum  ipfarum. 

PrMer  hac  tria  pofliilata^  quibus  Euclides  conten^ 
tus  fuit ,  funt  muita  alia  aque  facilia  ,  e  quthui 
duntaxat  in  medium  proferre  decrevi  illud ,  quod 
frequentitts  repetendum  erit  inprogrejfu  totius  Giome^ 
trid. 

B  5  Vh' 
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PETITIO  VEL  POSTULATUM.    IV. 

fltem  quacunque  magnitudine  data ,  fumi 
polle  aliam  magnitudinem  vel  majorem ,  vel 
minorem.]  ' 

^^Nnls  enim  ijuantitas'  comima  fer  additionem 
angeri^  fer  divifionem  vero  diminuifotefi  infi" 
nite :  Vnde  nuntjuam  dahitur  ejuantitas  continua  adeo 
magnay  quin  ea  major  darifojjit:  neqne  tam  farva^ 
quin  minor  ea  fojfit  exhihri. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.    I. 

Qux  eidem  aequalia ,  &  inter  fe  funt  aequa- 
Ka. 

[Et  quod  uno  aequalium  majus  efl  ,  aut 
minus  ,  majus*  quoque  efl ,  aut  minas  altero 
aequalium.  Et  li  unum  aequalium  majus  cft, 
aut  minus  magnitudine  quapiam,  alterumquo- 
que  aeqaalium  eadem  magnitudinc  majus  eft, 
aut  minus.  ] 

•p/tfri  nulla  ratione  fotefl  ^  ut  tdud  ^uantitates  ind- 
^  qualesy  dquales  fint  alteri  qwmtitati^  Si  enim 
min^r  illarum  frofofitd  quantitati  dqualis  extiterity 
excedet  eandem  necefjario  major  illarum.  Et  fi 
tnajor  dqualis  fuerit  frof&fitd  quantitati ,  fuferahitur 
minor  'ab  eadem.  Quare  reBe  colligitur  ,  quantita- 
tesy  qud  etdem  quantitati  dquales  fuerim,  interfe  d-- 
guales  quoque  ejfe. 
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AXIOMA  vEL  PRONUNCIATUM.     U. 

Et  fi  a^qualibus  aequalia  adjefta  fint,.  tota  ^. 
funt  a^qualia. 

C/  enim  quantitates  conjlafd^  five  cempofitdy  irtd^ 

^tmles  forent  ,  froculduhio  majori  plns  ejfet  ad» 

jefittm  9  ^tiam  mimri ,  cum  antea  dquales  extiterint. 

Qkare  ex  additione  dqualium  quantitatum  ad  quanti* 

tes  dquales^  xonficietnur  quantitates  quoque  dquaks» 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.    UL 

Et  fi  ab  aequalibus  aequalia  ablata  fint ,  quae 
rclinquuntiu*,  funt  aequalia. 

^^-^;w  fi  reliqud  qua^itates  forent  injtquales ,  i 
minore  plusfuijfet  detraflum^  quam  d  majore. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.    IV. 

Et  fi  inaequalibus  «qualia  adjeftafint,  tota 
funt  in8Bq[uaIia. 

[Et,  ii  inaequaUbus  inaequaJia  adjefta  fint, 
niajori  majus  ,  &  minori  mijius ,  tota  funt 
inaequalia  ,  illud  nimirum  majus  ,  &  hoc 
minus.] 

QVin  C,  fi  dqualibus  indqualia  adjeffafinty  t$ia 
^erunt  indqualia:  qumiam  major  quantitas  addi-» 
ta  tini  dqtialium  ^  majorem  conflituit  quantitatem  ^ 
quam  minor  alteri  dqualium  adjella:  quemadjnodHm 
'  O*  fi  indqualihus  dqualia  aijiciantur  ,  ampofita 
quantitas  ex  mc^^rt  j  nfajor  efi ,  quam  compofita 
'ftaf  minore. 
^  B  3  AXIO/ 
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AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.     V. 

Et  fi  ab  inaequalibus  aequalia  ablata  fint, 
ScHqaa  funt  inaequalia. 

[Et  fi  ab  inaequalibus  inaequalia  ablata  fint, 
a  majori  minus ,  &  a  minori  majus ,  reliqua 
funt  maBqualia,  illud  nimirum  majus,  &  hoc 
minus.] 

C/iT  0tiam  f  fi  ab  dqHalibus  ind^ualia  ahlata  fim , 
relujUa  erwu  indqualia\  (jma  major  tjftmitas 
aUasa  relinqnet  min§rem  qHantttatem »  qnam  minor ; 
^wmadmedHm  refiduum  majoris  maju:  efl  refidu9 
minoris ,  (i  dqualia  auferantur  ab  indquaUbus. 

In  his  $mnibus  pronunciatis ,  primo  excepto ,  no^ 
mine  dqualium  quantitatum  intelUgenda  ejl  etiam  una 
O*  eadem  multis  commmis.  Si  emm  dqualibus  idem 
commune  adjiciatur  ,  tota  fient  dqualia  :  Et  fi  ab 
dqualibus  idem  commune  detrahatury  refidua  dqualia 
erunt:  Et  fi  indqustibus  idem  commune  adjicMtur; 
vel  eidem  communi  addantur  indqualia  ,  tota  fient 
indqualia:  f^  fi  ab  indqualibus  idem  commune  de^ 
trahatur;  vel  ab  eodem  communi  indqualia  auferan' 
tfiTy  refidua  exifient  indquulia. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.    VI. 

Et  'quae  ejufdem   duplicia'  funt  >  inter  fe 
iimt  aequalia. 

[Et  quod   unius   aequaUum    duplum  efl , 
^uplum  efi:  &  alterius  a^uaJium.] 

SlmUiter ,   qud  ejufdem  fun(  triplicia ,   ve{  f^ 
druplifis  ,  vet  quintuplicia  ,  O^c.  inter  fe  funt 
'^qualia.     Si  enim  indqualia  forent  ^  O^  t^jsts  eortm 
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efetduphxy  vel  tripleXy  <Tc.  alicujus  quanthaAs^ 
deficeret  utique  minus  k  duflici^  vel  triplici.  0*c. 
Quod  fi  centra  ,   minus  ejfet  dttplex  ,  vel  triflex  , 
xrc.    quantitatis   cujufpiam  ,   excederet  fane  mejffi 

dupUx  ipfumi  vel  triplex  %  CP^c. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  VH. 

Et  qu?e  ejufdem  funt  dimidia  ,  inter  fe 
aqualia  fimt. 

[Et^  contra,  Qaae  aequalia  funt ,  ejufdem 
funt  dimidia.2 

l^Ari  rasiQne ,   i/ud  ejufdem  funt  partes  tertidi 
vel  quartd ,   vel  quintd ,  Cr^.   inter  fe  dquam 
lia  funp. 

In  his  duebus  pronunciatis  per  eandem  quantitatepf$  ^ 
intelligi  dehent  efuantitates  etiam  dquales.  Nam  efUd 
aqualium  duplicia  funt  ^  vel  triplicia  y  C^c.  inter  fe 
dqualia  quoque  funt  :  Item^  qud  dqualium  funt  di^ 
midia  j  vel  tertia^  vel  quarta  ^  crc.  O*  interfe 
dquaiia  necejfario  exiftunt, 

AXiOMA  VEL  PRONUNCIATUM.   VIII. 

Et  quae  fibi  mutuo  congruunt,  ea  inter 
fe  funt  ajqualia. 

^TJOce/f,  dud  quantitatesy  quprum  una  fuperpofitd 
alteri^  neutra  alteram  excedit^  fed  ambd  inter 
fe  fongruHHty  dquales  erunt.  XJt  du^  lined  re^d 
diceniur  efe  dtpudes^  quando  tma  atteri  fuperpofita  ^ 
ea  qud  fuperponitur  f  alteri  teta  eongruit  ^  itauteam 
mee  excedat  \  nec  ab  ea  excedatur^  Sic  etiam  dtta  . 
an£uli  retHUnei  -  dquales  erunt ,  quando  una  alteri 
fffperpofito^  isquifuperponitur^  alserm  ncc  exccdit  9 

^4  M 
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m  ab  €0  txceikur^  fed  linex  illius  cum  lineis  huJHS 
'  frorfus  cdincidum:  Ita  enimerunt  incliwuiones  linea- 
'  rum  dquales ,  quamvis  lincd  imerdum  interfe  ind" 

^uales  exi/fant. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.    IX. 

Et  totum  fua  parte  majiis  efl. 

^Umpars  k  toto  ailata  relinquat  adhuc  aliquid, 
f       ne  totum  ipfum  auferatur;  perfpicmm  ej}^  omne 
'  Utumfua  ejfeparte  majus. 

In  fequintibus  porro  pronunciatis  interrumpitur 
frdo  Euclidis.  In  margtne  tamen  numeros  appofui^ 
mus  ordini  Euclidij  rejpondentes. 

AXrOMA  VEL    PRONUNCIATUM.    X. 

[Duae  lineae  reftae  non  habent  unum-  & 
idem  fegmentum  commune.] 

J<^On  efi  difficile  ijlud  Axioma^  RperfeBe  intelli^ 
gatur  natura  re^d  lined,  Cum  enim  linea  reSla 
direffofemperitinere^  nullamin  partem  defieSendo^ 
froducatur y  fierinullarationepotefi^  utdHalinedrefld 
habeant  unam  partem  ^  quamvis  minimamy  commu-* 
nem  ,  prater  unicum  punBum  y  m  quo  fe  mutuo 
interfecant» 

Poffunt  tamen  du^  lined  reiU  commune  habere 

fegmentum,  quando  unam  Cr  eandemreHam  lineam 

TM.  tt.  confiituunt.     Vt  in  hac  figura  ^  reltaAC^  JBD, 

fiS'  9'       chmmune  hahent  fegmentum  BC  ,  quia  ambd  unm 

y^Bam  confiituunt  lineam  AD.     At  tJero  quando 

j^^^^^^[dudrofidfuntdiverf€,  quales  funt  AB,  CD.non 

-  -  -    fojfunt  poffkdere  fegnfentum  aliquod^  commne. 
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LIBERPRIMUS.         ^ 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.   XL 

£Duae  reftae  in  uno  punfto  concurrentes\ 
fi  producantur  ambae,  ncceffario  fe  mutuo  m, 
eo  punfto  interfecabunt.  3 

TlOc  etiam  jixioma  ex  naura  lined  refld  fendet. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.    XIL     ti 

Item,  omnes  anguli  rc6li  funt  inter  feaBquald. 

HOc  axioma  apertijfmum  ejfe  cuilihet  fotefl  e^iO. 
definitions ,  qua  angulus  reiiuj  dejcrihtiur  j 
propterea  quad  inclinatio  linearum  nngulum  reBum 
confiituentium  augeri  ,  minuive  nequttj  fed  frorfui 
efi  irnmutahilis.  Efficitur  enim  relius  anguks  k  Imea 
perpendiculari ,  qua  quidem  alteri  line^  reSd  ita 
fuperfiaty  m  faciat  utrohique  anguUs  dquales,  neque 
magis  in  unam  panem^  quam  in  alteram  inclinee. 
Ex  quQ  fit  j  omnes  angulos  reHQsaquales  interfeeffs^ 
cum  femper  ftt  eidem  inclinaiie^  fiamvis  linedfint 
indquales  imerdun^, 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  XIIL    TOi 

Et  fi  in  duas  reftas  lineas  altera  refta  inci-' 
dens ,  incernos  ad  eafdemque  partes  angulofi 
duobus  re6lis  miiores  faciat,  duae  illae  re6he 
Utte»  in  i^finitum  produfilae  fibi  mutuo  incident 
ad  cas  partes ,  ubi  funt  anguli  duobus  re6ti« 
minorcs* 

IJTfi  m  dttdf  limfs  reftm  AB^  CD^  inddens  taB.  J» 
^   dtfS  mSd  f  r,  faciat  du^s  an^los  immtes^  €r  fg.  i  h  " 
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ex  eadem  parte  BEF^  DFE^  minores  dpiobusreHisy 
mlt  Euclides,  illas  tandem  convemuras  effe  ad  ali" 
fuod  punllum  unum^  verfus  eampartem^  in  (jua  duo 

^mguli  minores  exiftunt  duobus  retlis,  ut  appojitum 

^xemplum  commonftrat»  Ratio  hnjiis  perfpicua  eft\ 
quoniam  quando  duo  anguli  interni  ,  C^  ex  eadern 

farte  aquales  funt  duobus  reSlisy  du^  reit^  Une^  in 
neutram  partem    coire  poffunt  ,  fed  AC]'4ali  femper 

Jpatio  protenduntur  y  ut  in  propof  28.  hujus  lib.  de^ 
"^  ftfonftrabitwr,  Quare  fi  duo  anguH  interni,  C^  ex 
eadem  parte  efficiuntur  minores  duobus  reHis ,  necejfe 
eftexeaparte  diffarum  linearum  fpatium  coarflari^ 
^x  altera  vero  magis  ac  magis  dilatari ;  ideocjue  eas 
conventuras  tandem  ejfe  aliqmndo  in  unum  puntlum. 

KII.    AXIOMA  VEL  PRONUNCIATaM.  XIV. 

Duae  reftae  line^  ipatium  non  comprehcndunt. 

'STUlUm  prorfus  habet  dijficultatem  hoc  principium. 

TJB    n  Si  enim  dud  re^£  lined  j4  B  j   C^  C/?,  ex  una 

^,13.    p^te  By  coeant  ad  efficiendum  angulumj  neceffario 

ex  altera  parte  A^  O^  C^  femper  magis  ac  magis 

disjungentur  y  fiproducanturj  ut  in  exemplo  propofito 

perfpicuum   eft.     Quare   ut  fuperftcies  ^   fpatiumve 

'  quodpiam  reBilineum  ex    omni  parte   conctudatur^ 

auabus  reSlis  lineis  tertia  quadam  adjungenda  efi. 

AXIOMA  TEL  PRONUNCIATUM.   XV. 

[  Si  aequalibus  inaequalia  adjiciantur  ,  erit 
cotorum  exceflus ,  adjunftorum  exceffui  ae- 
qualis.  ] 

TTOr  ,  €^  fequens  fronmeiatum  defumpfit  Proclus' 
•^  ex  P^p0.     t/£(iualibHS  itaque  quanMotibus  , 
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uiB^  CDy  addmur  indfuUeJ  BB ^  DF,  (kfie    TAB.a: 
BE ,  major  quam  DF.     Et  ex  BE,  auferatur  BG  »  ^^*  *♦• 
^qualis  ipji  DF  ^  n$  fit  GE,  exseffus^  quo  qtmtitas 
addita    BE  ,    fuperat    fumtitatem   additam   DF. 
Quoniam  igitur  d(}uaUbus  AB  ,    CD  ,  addttafim 
ietjualia  BG  ^  DF^  zerunt  totajiG^  CF^  df4a(ra.  zufno: 
Quare  confiat ,   totam  tfuamitatem  AE  ,  fnperare 
totam  CF y  eodem  excejfu  GE^  qu^  magnitudo  DF^ 
adjunilaj  a  magnitudim  adjunEla  BE  ,  fupieramr^  , 
Quod  ejt  propofitum. 

AXIOMA  TiL  PRONUNCIATUM.  XVi 

[Si  inaequalibus  aequalia  adjungantur,  erit 
totorum  excefllis  ,  exceffui  eorum ,  quae  a 
principio  erant,  aequalis.] 

JAT  eadem  figura  ^   inaqutditms  quantitatibus  BE^    TM,U. 

DF,  addantur  dtjuales  AB,  CD.  Et  ex  ma-f^'  ^^ 
jore  BEy  aptferatur  BG ^  aequalis  ipfi  DF^  ut  CE^ 
fit  exceffus  ;  quo  quantitas  BE ,  qHOntitatem  DF^ 
fuperat.  Quoniam  igitur  aetjualibHS  BG,  DF^  ad^ 
ditafuntaequaliaAB,  CDy  zerunt  tota  AG  j  CF  ^  ^t^fnn: 
aequalsa.  Quamobrem  tota  (juantiras  AE ,  fuperahit 
totam  CF\  .eodem  exceffu  GE^  qu§  major  quantitas 
propofita  BE  ,  minorem  DF ,  fuperat.  Quod  efi 
propofitum.  , 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.  XVII. 

[Si  ab  aequalibus  inaequalia  dcmantur,  erit 
refiduorum  cxceflus ,  exceflui  aWatorum  se- 
qualis.]  ^  ' 

J^B  aiftalikm  AB  ^  CD ,  asefhmtttr  imiequalia   TAB.IH 

BE^  DF.    SitqH€  JEG^  exsejfus^  fuoqmm^J^',  ift 
tat  BE^  fiferst  epmtit^tm   DF;  ita  «r  B^, 
^VialisftipfiDF.    QuiaigittaraiaeiuaUhsjtE^ 
CD^  mataftmiaequaliaBGfDF,  iremaniim  hffriM 
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AGy  CF^  aetfunlia.  PerfpicuHm  ergoe^^  refiduum 
jiE ,  fffperari  i  rejidu9  CF ,  eodem  exceffk  EG , 

Juo  magnitHde  Maa  BE  ,  ablatam  magmtudinem 
)F,  ftfera.     Qued  efi  fropofitum. 

AXIOMAvelPRONUNCIATUM.  XVIIL 

fSi  ab  inaequalibu^  aequalia  demantur,  crit 
reficluorum  exceffus  excefliiitotorum  aequalis.J 

TAM,  B.  JLJB  inaequalihus  AB «   CD  ,   auferantur  as^ualia 
A-  *^i  AE  ,    CF.     Sitque  BG  ,   excejfus  ,  quo  tota 

quamitas  AB  t  fuperat  totam  qunmitaiein  CD  ,   ita 

m  AG ,  aequdis  fit  ipfi  CD.     Quoniam  igitur  ab 

aequahbus  AG  ^    C2),  ablata  funt  aequalia  AE^ 
zf.prni.  ^^  y  ^  remanebunt  EG  ,   FD  ,  aequalia.     Quare 

refiduitm  EB  ^  fuperabit  refiduum  FD^  eodemex" 
^  cejfu  BG  >   qf^^  tota   quamttas  AB  ,  fuperat  totam 

efuamitatem  CD.     Quod  eji  propofitum. 

In  his  quoTjue  quatuor proxime  pofitis  pronunciatis  ^ 

nomine  quantitatum  aequalium  intelligenda  efi  una 

etiam  fola  quantitas  multis  communis. 

AXIOMA  VEL  PRONUNCIATUM.    XIX. 

[Omne  totum  aequale  eft  omnibus  fuis  par- 
tibus  (imul  fumptis.  ] 

QUoniam  omnespartes  fimul  fumptae  ctmfiituHnt  to- 
.  tum^  cujus  funt  partes ,   manrfefta  efi  veritas 
hujus  axiomatih 

A^aOMA  VEL  PRONUNCIATUM.    XX. 

[Si  totum  totius  efl  duplum ,.  &  ablatum 
...       rablati ;  erit  &  r^quum  reliqui  dupJum. 3 

' ' '  \ftTquiatotns  numerus lo.  duplus efi iotiusnkmeriio; 

Et  ablatus  ex  illo  6.  abtati  e^  hoc  j;  propterea 
^liquui  iilius  14.  ^lits  efi  etiam  reliqui  hujus  7. 

'  P  R  O- 
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PRpBLEMA  I-  « 

P  R  O  P  O  S  I  T  I  O   I, 

Super  dau  re6Ja  linea  terminata  triangulum 
eequilaterum  conftituere. 

".  .*  s 
^  h  ifitur  propofita  recta  linca  terminata  rjB.m. 
AJB:^  fuper  quam  conftitucre  jubemurjr^.  i. 
triai^lum  aequilaterura*    CeHtro  A, 
&  interr^Uo  rectac  Afl/^defcribatur    ^tzf^i 
circulus  CBD:  Item  centto  B,  &in- 
tervallo  cjufdem  r^ctae  BA,  alius  circulus  dcfcri'» 
batur  GAD,  fecans  prioremin  punctis  C,  &D« 
Ex  quorura -utrovis ,  nempe  cx  C,  ijdiicantur   a  i.fe/i 
duae  rcctaelineae  CA,  CB,  ad  punctaA,  &B; 
Eritque  fupcrrcctam  AB,  conftitutumtriangulum 
ABC  y  hoc  cft  ,  figura  rectilinea  contenta  tribus 
rectis    lineis.    Dicv  ,  hoc    triangulum    ita    con- 
ftructum  iieceffario  cffe  aequilatctuni.    Quoniam 
rectac^AB,  AC,  ducuntux  ex  ccntro  A,  ad  cir- 
cumfercntiamcirculiCBD,  *<rit  rcctaAC,  rectac  biy./f/* 
AB,  acqualis:  Rurfus,  quia  rcctac  BC,  BA,  duf 
cuntur  €X   centroB,/ad  circumfcrentiam  circuli 
CAD,  erit  rccta  BC,  rectac  BA,  acqualis.  Tam 
igitur  AC,  quam  BC,  acquaUs  cft  rcctac  AB,^  Jci. 
Quare  &  AC,  BC,  interfe  acqualcs  crunt,  atquc 
idcircotrianguluih  ABC,  erit  acquila^crum.  Supcr 
data  ei^o  rccta  linca  tcrminata  9  &c<   Quod  fa* 
ciindum  erat» 

PRQ^ 
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9:  PROBLEMA  2.    PROPOSITIO.  2. 

Ad   datUJEn  pQn&im  ,    dat»  re^las  lineae 
tequalem  re6tam  lineam  ponere. 

TJB.UU  Clt  jwnflum  datum  A,  &  data  reaa  linea  BC, 
j|(.a.3*    ^  cui  aliam  re£taai  Aqualem  ponerc  oportet  ad 
pjafiaum  A.  Ftoo  jdterutto  cxtremo  line«  liC,- 

•  |.  pet\    nefnpe  C,  centro,  a  deftrlbatur  circulus  BE,  in- 

tervallo  reS»  BC.    Et   ex  A,   ad  centrum  C, 

*  I.  fe^.    h  refladucaiur  AC  j  (nifijpunaum  A ,  intra  refiam 

BC,  fuc^ii :  ut  in  figura  3.  Tunc  enim  pro  linea  dufta 
ct. frmi.  fumetur   AC,)  Super  reSa   vero  AC  ,  c  con- 
ftruatur  triangulum  «quilatcrum  ACD,  furfum^ 
aut  deorfum  verfus,  ut  libuerit;  cajus  ouo  latera 
modo  conftituta  DA ,  DC,  vcrfus  reSam  AC  * 
§  %.fi$.    d  cxtcndantur  ;  DC  ,  quidem  oppofitum  puiido 
dato  A ,  uique  ad  circumfeiemMm  )n  £  ;  DA , 
vero  oppoiitum  centro  C  ,  qiiantum  libet  in  F. 
J>einde  ccntro  D  ,  intcruallo   vcro  rcftaB  Dfi  , 
ki.fe^    per  C ,  ccntrum  tranfeuntis,  r  aker  circulus  de- 
fcribatur  £G  ,  fecans  redam  DF  ,  in  G.    Dicp 
redam  AG  ,  quae  pofita  cft  ad  pandum  datum 
A,  ftquakm  efle  dat«  tc&x  BC.  Quoniam  DE, 
DG  ,  duilae  funt  ex  centro  D ,  ad  circumferen- 
f  if.  </</!  .tiam  EG-,  /  ipfae  inter  fe  «qualcs  erunt:  Ablati^ 
igitDr    DA ,  DC ,  aequalibus    lateribus    triangult 
g  l.fron.  «quilateri  ACD,^  remancbit  AG,  «qualis  rcSaB 
a  if.^^?/.  CE.    Sed  eidem   C£  ,  a  aBqualis  eft  redta   BC. 
( cum  amb»  rea«  CB ,  CE  ,  cadcnt  ex  centro 
C  ,  ad  circumferentiam  BE.)   Igitnr  refly  AG, 
BC  ,  quandoquidem  utraque  «qualis  eft   oftenfa 
b  ufron,  reilas  CE  ,  inter  fc  h  agquales  erunt.    Ad  datum 
i^itur  pnnSum,  &c.  quod  erat  faciendum. 

Quod   fi    pijnaum   datum   fuerit  in    extremo 

daiti»  lineaB ,  quate  cft  C ,  facile  abfolvetur  pro* 

blema.    Si  cnim  centro  C ,  &  interuallo  CB , 

g  ).;«//#.  r  dcfcribatty:  circulos  ,  ad  cujus  circumferentiam 

tl  i'f€tiis  rfeflta  d  ducatur  utcunque ;  CE ,  crit  h«c  poflta 

jljjti^.iid  pun£tum  datum  C,  ^  aBqualis  dataBrcd>(e  BC, 

cum  utraque  &  BC ,  &  CE ,  ex  eodcm  centro 

^cdiatur  ad  circumferentiam  B£. 

^  PRO- 
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PROBL.   3-     PROPOS.    3.  ^j 

Daabus  datis  tt&xs  tineis  in8ec|ttalibus  y  de 
majore  aequalem  minori  re6lam  Imeam  detra-^ 

here. 

Slnt.  du«  tcStx  inxquales  A  ,  minor  ,  &  BG,  JAi.m 
nMijor,  oporteatquc  ex  majorc  BC,  dctraherc  Jfe.  4* 
lineam  «qualem  inkiori  A.  Ad  altcrutrum  extrc- 
morum   line»  majoris  BC  ,  nempc  ad  punaum 
B,  a  ponatur  aliqua  linea,  qu«  fit  BD,  «qualis  •*-r»^. 
minori  A.    Dcindc  ccntro  B ,  intervallo  autcm       \  :  . 
BD  ,    circulus  b  dcfcribatur  lccans  BC  ,   in  £.  ^  l-^.' 
Dico  BE  ,  detraflam  effc  «oualem  ipfi  A.  Quo- 
niai^  BE ,  c  «qjxalis  eft  i^hx  BD  ,  &  eidem,  c  \f.Af. 
BD  ,  «qualis  cft  refta  A,  per  conftruaionem ; 
d  erunt  A  ,  &  BE  ,  inter  ie  «quales.    Duabus  4  t.fm^^ 
igitur  datis  reSif  &c.  quod  erat  faciendum. 

Quod  fi  duac  rcfta:  dat»  conjungantur  in  uno 
cxtremo,  quales^funt  BD,  *  BC,  conjunftaB  in 
exiremo   utriufque  B  ;  dcfcribendus  erit  circulus       l  ^  ■ 
cx  B  ,  ad    iHtervallum   mitioris  BD.    Hic  enim 
auferet  BE  ,  «qualem    ipfi   BD  j   ut  conftat  ex       ,  .  . 
dcfinitiouc  circuH.  •  • 

THEOREMA  i.    PROPOS.  4.       ffij,^ 

Si  dup  triangula  duo  latera  duobos  lateribus 
cqualiaiihabeant,  utrumque  utrjque  ;  habeant 
vero  &  angulum  angulo  aequalem  fub  sequali- 
bus  reftis  lineis  contentum  :  Et  bafim  bafi 
sequalem  habebiHit:  eritque  triangulum  trian^  _ 
gulo  aequale;  ac  reliqui  anguli  reliquis  angU'  :  '^^  ^ 
Uy  aequales  drunt ,  iiterque  utrique ,  fub  qui- 
btts  ae<palia  latera  fcbtenduntur. 

Clnt  duo  triangula  ABC ,  DEP,  & unius  utrum-  rJB.in^ 
^quc  latus  AB,  AC,  «quale  fit^ltctius  utfique»,  h  ^ 
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lateri  PE,  DF,  hoc  eft,  AB,  ipfi  DE,  &  AC; 

ipfi  DF,  anguhifiiuc  A,  contentus  latcribus  AB, 

AC,  «qualis  angulo  D,  coiuento  latcribus  DE, 

DF.   Dico  bafim  BG,  «qualcm  quoque  cfle  bafi 

EF  ;  &   triangulum  ABC  ,  triangulo  DEF  ;  & 

utrumque  angulum  B  ,  &  G ,  utrique  angulo  E  , 

&  F,  id  eft,  anguios  B,  &  E,  qui  opponuntur 

lateribus   aequalibus  AG ,  DF ,  inter  fe  ;  &  angu- 

los  C,  &  F,  qui  bpponuntur  »qualibu$  lateribuf 

AB  ,  DE  ,  intcr  fe  quoque  eflre  «qualcs.    Quo- 

hiam  enim  reSa  AB ,  rctt»  DE ,  ponitur  «qua- 

lis,  flt,  ut  fi  altera  altcri  fuperponi  intelligatur , 

.  ^  '        collocato  punfto  A,  in  punSo  D,  aipfx  fibi 

^*:^''-  mutuo  congruant  ,  punaumquc  B,  in  punaufn 

h  ,  cadat.     Nequc  enim  dicere  quis  poterit,  par- 

^        tcm  rtSaB  AB,  reftae  DE,  congruere,  &  partcm 

non,  quia  tunc  duae  vc&x  haberent  idem  fcgmen- 

hi%^prm  ^^^^^  commune,  b  qu©d  eft  impoffibile.     Quod  fi 

r  _;rrw*  ^^j^j^  dicat,  pofico  pundo,  A,  in  D,  cadere  qui- 

dcm  punSum  B ,   in  £  ,  fed  reftam  AB,  cadere 

vel  ad  dextram  ,  vel  ad  finiftram  DE ,  claudent 

fciAirwf.  ^^®   rcftae   Wncx  fuperficiem.    c   quod   fieri   non 

*  poteft.     Quarc  reSa  AB ,  reftsi  DE,  congruet, 

ut  didum  eft.    Gum  ergo  angulus   A  ,  angulo 

^  S.frrai.  D  ,   ponatur    acqualis  ,  d  congruet  quoque  alter 

♦  •     ^'  jilteri,  hoc  eft,  rcda  AG,  rcftaBDF,  congruer, 

pundumque  C,  in  pundum  F,  cadet,  ob  xqua- 

Jitaiem  re6larum    AC ,  DF.     Bafis  igitur  BC , 

bafi  EF  ,  congruct  quoquc  :  alias   fi  flipra  cade- 

rct ,  aut  infra,  mt  eficeretur  rcSa  EGK,  EHF, 

clauderent  du»rca«  EF,  EGF;  vel  KF^  EHF, 

fuperficicm  ,    ( negarc   cnim  ncmo  potent ,    tam 

EGF  ,  quam  EHF  ,  reSam  cfTe ,  cum  utraquc 

ponatur  cffe  '  eadem  ,  qu»  rcdla  BC.)  quod  cft 

fthumn.  abfurdum.    Dux   enim  refl»  fuperficicm  e  clau- 

ii!mn[  dere    non   poflunt.    Quocirca  /  bafis  BC  ,  bafi 

■"  "^*         EF  ,  «qualis  erit ,  cum  neutra  altcram  excedat; 

&  triangulum  ABC ,  trvaagulo  DEF ;  &  angulus* 

B,  angulo  E  ;  &  angulus  C,  angulo  F,  tequa- 

'*  r   -    li$  ob    eandcm   caufam ,  cxiftct.    Quarc  fi  dao 

■''  .       trianguU  duo    latera    duobus    lateribus    acqualii 

habeant ,  &c.    QuQd  de^nonftrai^dum  c^^at.  ^ 
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TKEOR.   2.    PROFOS,   5.  ^ 

Ubicelium  triangulorum  ,  qm  ad  bafim 
iiint ,  anguli  inter  fe  lunt  aequal^s:  Et  pro* 
duftis  aequalibus  reftis  lineis ,  qui  fub  bafi 
funt,  anguli  inter  fe  aequales  erunt. 

Clt  trian^lum  Ifofcelej  AKC  ,  m    qtio  Ittcti^  TjiM^liti 
^  AB ,  AC  t  mter  fc  fint  aequalia.    Dico  angu-  fy  (L 
los  ABC,  ACB,  fupra  bafim  BC  ,  «qualcs  inter  * 

&  cffe:  Item  fi  latm  «qualia  AB/AC  ,  prodii- 
cancur   quantum    Ubuerit,  ufquc  ad  pttnfta  D,  & 
E  ,  angulos .  quoque   DBC  ,   ECB  ,  infra  bafim 
eandem  BC  ,  effe  «quales.     Ex  linea  cnim  AE^ 
produiSa  infinite  ^  abfcindatur  AF,    aequalis    ipfiat.MM: 
AD  ,  ^  &  ducantur  .rcflflB  BF  ,  CD.     Confide-  bi-M  ' 
derentur  deinde  duo  triangula  ABF,  ACD.    Quia 
cr^o    duo   latera    AB,    AF  ,    trianguli    ABF, 
«qualia  funt  duobus  lateribus  AC^  AD,  trianguli 
ACD,  utrumquv  utrique,  ncmpe  AB,  ipfi  AC, 
cx  hypothefi,  &  AF  ,  ipfi  AD,  ex   conftruaio-    ' 
ne;  angulufque  A  ,  contentus  latetibus  AB,  AF, 
«quaUs   eft  angulo   A  ,  contento   latcribus  AC, 
AD ,   immo  angulus  A  ,   communis  cft  utrique 
triangulo  :  r  Erit  bafis  BF  y    aequalis  bafi   CD,  c^fHmL 
&  angulus  F,   angulo  D,  &  angulus  ABF,  an-  ^ 

^ulo  ,  ACD  ;  cum  &  priores  dwo,  &  pofteriores 
opponantur  aequalibus  lateribus  in   diQis  triangu-     - 
lis,  ut  patet:  Rurfus  confidcremur  duo  triangula 
BDC,  CFB.     Quonlam   vero  rea»  AD  ,  AF, 
acquales  funt ,  per  conftruaionem  ,  fit  ut,  fi  au- 
ferantur  cx  ipfis  «quales  AB,  AC,  ^&  rcliqnaB  j  -:#^ 
BD  ,   &  CF  ,  fint  «quales,     Quare  duo  latcra 
BD,  DC,  triapguli  BDC  ,  «qualia  funt  duob^s     .     , 
lateribus    CF  ,  FB,  trianguli;  CFB ,  utrunwue 
mrique,  vidclicet  BD,  ipfi  CF,  &  DC,  ipfi  FB     ' 
ut  probatum  cft  :^  Sunt  aut«m  &  anguli  D,  & 
'f  contcnti   diais   lateribus  aq^alibus  acqualcs, 
^t    ottenfum    ctiam    fuit.  ^  Igiiuy  ^  crii    anculus 
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§4ifrimii  ^  DBC  ,    angulo    FCB  ,    squalis  ;  &    angulus 

^  BCD»  anguloCBF.  Tamenimprioresduo,  quam 

-'^     poftcrrores,  «qualibus  opponuntur  laceribus  ,  exi- 

ftuntque  fapra  communem  baiim  BC,  utriufque 

trianguli  BDG)  CFB.    Quod  fi  ex  totis  angulis 

squalibus   A£F,  ACD,   (quos  sqaales  efTe  jam 

demonftravimus  in  prioribus  iriangalis)  detrahaii- 

iur  anguli  «quales  CBF,  BCD,  (quos  iiidem  in 

pofterioribus     triangulis    modo    probavimus     efle 

f  3.^rm.  aquales)  fremanebunt  anguU  ABC,  ACB,  fupra 

bafim  BC,  «quales:  Oftenfumi  cft  autem  in  po»- 

.,»    j    fteriortbus trianguUs ,  &  angulosDBC,  FCB,  qui 

quidem  funt  infra  eandem  bafim  BC,  efle  «qua- 

-lA.    Igitur  &  anguli  fapra  bafim  imer  fe,  &  an- 

:i|i^uliinfraeaiuleminterfeiaut  «quales;  acpropterea 

ffofcelium  triangulorum ,   qui  ad  bafim  funt  au- 

,guli,  &c.    Quod  erat  dcmouftrandum. 

.     ;  i      -  C  O   R  O   L   L   A   R    I    U   M» 

Ez>  hac  pfopofitione   quinta  liquct  ,   omne  tnan^Ium 

!  aBquilaterurti   eiTe  aequiargulum   quoquu  *    Hoc   t(l  ,    tr^s 

7^B. ///.  anf^uloscujuslibet   trianguii    sequii;)tcri  ciT-.incer  (e  ;iequa- 

fs*  7'    *  lcf»    Sit   enim    tlimgulum  aequilatcrum  ABC-     Quoniam 

^i'.*^^^'*  igitur,  duo    lattra   AB,  AC »  funt   se^ualia  ,  a  eruut  dixt 

\aneuli    B  .    &   C  »    aequaKs.     Itcni  quia  duo  latera  AB, 

'   BC  »   funt    atqualia  «  erunt  &  an^uli  C  ,  6c  A  ,  sequalts. 

'.   •  •  Qu^re  omnes    trcs    A»  B,  6c  C  »  sequaKs  truat.     Quud 

■  i. *.'-  -  •  oftenJcndum  crat. 

fi.    !,        THEOR.    3.    PROPOS^-(5. 

Si^  trianguli.  duo   anguli  cequales  inter  fe 
'  fuerint  :    &    fub  aequalibus   angulis  fubtenik 
w^-  vr  ::,    latera  sequalia  inter  fe  erunt. 

r^5./if.  TNtriangulo  ABC,  fintduoanguliABC,  ACB, 

fy.  8.  -^^  fupcr '  Jitus  BC  /  «quales.     Dico  duo  latera 

illis  oppofica  AB,  AC,   cfle  quoque  flsqualia.    Si 

—  eciim   non  cr^antur  aequalia? ,'  exiftentibus  nihilo- 

minus  angulis  dr£lis  squalibus,  crit  alterum  ma* 

^  '        /  .  ju» 


Digitized 


byGoogle 


L  I  B  E  R    P  R  I  M  V  S.  3^ 

jus  altcro  ;  fit   igitur  AB,  majus  quam  AC  ,  fi^ 

fieri  poteft:  Et  ex  AB,  h  ablcindatur  in  D,  rcfia  b  i.frM 

BD,  aequalis  vcGtx  AC,  (quas  minor  dicitur   elle 

quam  AB,)  ducaturque  reftaCD.  Confiderentur 

jam  duo  triangula  ACB,  DBC.     In  quibus  cum 

duolatera  AG,  CB,  trianguli  ACB,  aequalia  fint 

duobuslateribus  DB,   BC,  trianguliDBC,  utrum- 

que  utrique  ,   nempe    AC,  ipfi  DB,   (abfcidimus 

enim  ex  AB,  ipfiAC,  concefl[u  adverfarij,  «qua- 

lem  DB,)  &CB,  ipfi  BC,  cum  fitunum  &idem; 

Sint  autem  &  anguli  ACB,  DBC,  contenti  didis 

lateribus   aequales,  per    hypothefin:  <•  Erunt  trian- c^^:^?^^ 

gula  ACB,  DBC»  «qualia,  totum  &  pars,  quod        -^     •. 

fieri    non    potelt  V.  Non  igitur   erunt  latera  AB,  d  ^.frm. 

AC  ,  inaequalia,   fi   anguli   B,  &C,.  fuper   latus 

BC,   aequales  funt  ,  ne    totum  parti   asquale  clfe   '^*"^":  c* 

concedamus:  fed   aequ:Uia  exiftent.     Quare  fi  tri-    v\  ;     r 

anguHjduoanguii,  &c.  Quoddcmonftrandumerat.     .ci 

C   O    R   O   L  L   A    R  I   U    M* 

Sequitur  cx  hac  prcpofitioDc  ,    omne  trian^ufum  «qvi-   -^  -»\  ^^^ 
angulum  .  id  eft ,  cujus  omnes  anguH  funt  a?qualcs,  tffn 
«quilaterum.     Quoj     quidcm     convcrfum    cft    corollarii  -.    j^  . 
qointx     propofitionis  ,    ut     l-quct.     Sint    cnim   trianguH  J-^^  "'• 
ABC,  tres  anguH  sequales.     Diico  ipfum  cfTe  asquilaterum.  ^^'  ^* 
Cum   cnim   duo   anguH  B,  &  C,  fiot  «quales  ,  ^v  crunt  z6,frmu 
latera  AB  ,   AC  ,  aequalia.     Rurfus  cum  ciuo  anguli  A , 
&  B,  fint  «qualcs,  erunt  quoque  latera  AC,  BC,  aqua-         '  "  0 
lia,  &   iddrco  omnia  tria  laura  AB,  BC,  AC,  xqualia. 
Quod  oftendendum  erat.« 


THEOR.   4.     PROPOS.    7. 


fU. 


Super  eadem  re£la  linea ,  duabus  eifdem --  -^^ 
reftis  lineis  aliae  duae  reftae  lineae  aequales,  ''  ■' 
utraque  utrique,  non  conftituentur ,  ad  aliud  .,  ^^  ^ 
atque  aliud  punaum  :  ad  eafdem  partes,  eof-  '  ^f  "X 
demque  teripinos  cum  duabusinitioduftisreflis  ^^  ''*" 
lioeis  habentes . 

CUper    refta   AB  ,  corftituantur  ad  j)uratm  tjb  m. 

^  quodvis  C,  du«  reda  lincag  AC,  BC.    Dico/^.9,10, 

C2  fuper  ii,iAi$- 
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luper  eandem  rcftam  AB,  verfijs  partem  eandem 
CJ,  non  poffe  ad  aliud  punftum,  ut  ad  D,  cou- 
ftitti!  duasalias  redas  lineas ,  qax  (int  squaks  lineis 
AG,  BC,  uttaque  utrique,  nempe  AC,  ipfi  AD^ 

Sax  cundem  habjut  terminem  A;  &  BC,  ipfi 
D,  quac  eundem  etiam  terminum  poffident  B. 
Sint  enim  ,  fi  fierf  potcft,  rediae  AC,  AD,  inter 
ic,  &  rcd»  BC,  BD,  inter  fe  etiam  aeauales. 
Aut  igjtur  punftum  D,  erit  in  alterutra  reAarum 
AC,  BC,  ita  ut  redta  AD,  in  ipfam  r^Sam  AC, 
▼cl,  BD,  inipfamBC,  cadat;  autintrdtriangulum 
Uj-  ABC;aut  extra.  Sit  primopuniftunxD,  in  alte-^ 
I»  *  ra  reaarum  AC,  BC,  nempe  in  AC,  ut  AD,  6t 

/»'^*        pars    ipfius    AC.     Quomam    igitur-   rcSas    AC  , 
'  ^     AD  ,    eundem  terminum  A  ,  habentes  dicuntur 
$     »m   2^*1^5 >  ^^i^  P^^5  -A-D,  toti  AC,  asqualis.  /Quod 
t^.ffm   g^j^j  ^^^  poteft.    Sit    dcinde  punaum  D,  intra 
TjtBJtt.  friangulum  ABC;  &  duda  reda  CD,  producan- 
fr  «••     tur  redaB  BC,   BD  ,  ulque  ad  E  ,  &  F.    Quo- 
niam  igitur  in  tFiangulo   ACD,  ponuntur  latcra 
^f.ffM'  AC,  AD,  aeaualia,  a  crunt  an^uli  ACD,  ADC, 
h^^fnn^  £ftp^  bafim  cD,  xqualcs;  A  £ft  autem  anguPus 
ACD ,  mkior  angulo  DCE  ;  tiempe  pars  toto : 
Igitur  &  angulus  ADC,  minor  crit  codem  anc^u- 
lo  DCE.  Quare  angulus  CDF,  pars^ipfius  ADC, 
^nulto  minor  erit  eodcm  HXigalo  DCE.    Rurfus, 
-      quia  in  triangulo  BCD  ,  Iniera  BC,  BD,  ponun- 
cfMim  '^^  aequaha,  c  erurit  ani^uH  CDF,  DCE,  fub  baff 
'*^*^*  CD,  aequaks.    Oftcnfum  autcm  luit,  quod  idem 
'angulus   CDF  ,  muito  fit  minor    angulo  DCE. 
Idem  ergo  Angulus  CDF  ,  &  minor  eft  angulo 
DCE,  &  eidem  acquaHs,  quod  eil  abfardum.    Sit 
poftremo  punQum   D,   cxtra  triangulum  ABC 
TAB.  m.  rAut  igitux  iQ  t^li  crit  loco ,  ut  un«  linea  fuper 
fe  II.     alteram  cadat,  dummodo  loco  D,  intcUigas  C, 
:&   loco  C,    ipfum  D  ;  ex  quo  rxirfus  colligetur 
jjg^  ta/p^TS  aequiilis  toti,   quod   eft  abfiirdum.    Aiit  in 
Jft,  A».   '^aH  crit  loco ,  ut  pofteriores  dua5  hnea^  amWant 
'   '*    ptioies  duas,   fi  modo  loco  D,  iterum  intelligas 
C,  &  D,  loco  C.    Quo  pofito,  in  {dem  abfar- 
4uia  iocidcmu$«  nca^e  tpgulnxa  QCFj  Si  mmo- 
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rem  efle  angulo  CD£  ,  &  eklem  «qUalem ,  uc 
perfpicuum  eft.    Aut    denique  pun(ftum  D  ,  •  ita  r^inw 
crit  extra  triangulum   ABC  ,   uc  altera  linearum  J^.  1%^  ' 
pofteriorum,  nempe  AD,  fccet  alteram  priortuiii, 
ut  ipfam  BC.    Dudia   igitur  re<3*'CD,  cum  iu 
triangulo  ACD  ,   latera  AC,  AD,  ponantur  st- 
gualia,  ierunt  anguli  ACD,  ADC,  fupra  bafim  ^f^prkdi 
CD,  squales:  Ac  proinde  rcum  angulus  ADC^  ^  ^•ipfvtt! 
minor  Cit  angulo  BDC,  pars  toto,  crit  &  angti- 
Ju$  ACD ,  minur  eod«m  angulo  BDC.    QujHre 
ciulto    minor    erit    angulus   BCD ,    pars  angul! 
.ACD  ,    angulo   eodem   BDC.    Rurfiis  cum  bx 
triangulo  BCD,  latcra  BC,  BD,  ponantur  xquja* 
lia,  ^  erunt  anguli  BCD,  BDC,  fupet  bafim  CD,  «  ffffbd 
asquales ;  Eft    autem   jam    oftcnliim ,   angulUfti     ^^  - 
BCD,  multo   effe  minorem  anguJo  BDC.    Id«9i- 
igitur  angulus  BCD,  §c  minor  eft  angulo  BDC, 
"<8c  eidem  sequalis,  quod  elt  abfuidum.    Nonergo 
«quales  funt  inter  fc  AC,  AD,  necinterfequoque 
JBC,  BD.     Qaare.fuper  eadcm  reda  linca^  duabus 
eifdem  redis  lineis.  &c.    Qupd  erat  demonftraii* 
dum. 

T  H  E  O  R.   5.    P  R  O  P  O  S.   8.         vii: 

Si  duo  triangula  duo  latera  habuerint  duo- 

bus  lateribus,  utrumque  utrique,  ajqualia,  ha- 

bu^rint  vero   &  baiim  bafi  aDqualem:  Angu- 

,  lum  quoque  fub  aequalibus  reilis  lioeis  coa- 

tentum  angulo  aequalem  habebunt. 

Slnt  duo  lateraAB,  AC,  trianguli  ABC,  dud-  TM.nk 
bus  lateribusDE,  DF,  trianguli  DEF,  aqua-  fy.  14. 
lia,  utrunique  utrique,  nempe  AB,  ipfi  L>E,  & 
AC ,  ipfi  DF  ;  fit  autem  &  bafis  BC,  bafi  EF, 
xqualis.    Dico  angulum  A,  asqualcm  efle  angulo^      - 
D  y    quorum  Tidelicet   uterque    d\Sth   lateribus 
continetur.    Nam  fi  mente  intcIUgatur  bafis  BC, 
fiiperponi  bafi  £F,  a  neutra  excedet  alteram,  ftd  a  t.fnw^ 
Miidamv3|  Gosgraet  pundko  £)  &  pundximC, 
C  3  puni^P 
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puiido  F,  cum  hx  bafes  ponantur  asquales  hiter 

:".r!K':   *f^-    Deinde  fi  triaagulum  ABC,  cogitetur  cadcr« 

-?:  •:       fupcrtrianguIumDEF,  cadetpunaum  Ajautinip- 

.  fum  punftum  D ,  autalio.  Si  punftum  A,  in  ipfutn 

tt  ib-      P^**<^^™Dj  cadet,  congrucntfioimutuotriangulo- 

a  \5.  F*»-  xumlatera,cumponantura&qua1ia;AcproDtercatf  an- 

:.\,^  -  :  gulus A, aBqualis erit AnguloD, cum neuter alrerum 

,jfc^4-V»  cxcedat.    Quod  fi  punftum  A,  alio  dicatur  ca- 

*<:  '       dcrc,  ut  ad  G,   quomodocumque    id  contingat, 

hoc  eft,  five  in  latus  ED,  five  intra  triangulum 

EDF ,  five  extra  ,  ut  in  figuris  apparet ;  erit  per- 

^pctuo  EG,    (quae  eadcm  eft,  que  BA,)  aequalis 

^ipfi   ED;  &  FG,    (quae  eadem  eft,  quse  CA,) 

■  ;  .  -       «qualif  ipfi  FD,  propterea  quod  latera  unius  tri- 

anguli  «qualia  ponuntur  lateribus  alterius.     Hoc 

b  y.^rww,  autcm  fieri  non  poffc,  jam  dudum  ^  demonftra- 

,tum  eft,   cum  tam  redlaB  EG,  ED,  terminum 

cundcm  E  ,  quam  reaae  FG,  FD,  eundem  limi- 

tcm  F,  poffideant.    Non  igitur  pundum  A,  ca- 

det  alio  quam  in  punftum  D :  ac  propterea  angu- 

^lus  A  ,   angulo  D  ,   aequalis  erit.    (^uare  fi  duo 

triangula  duo  latera  habucrint  duobus  lat^ribus, 

&c.    Quod  erat  demonftrandum. 

S    C    H    0    L    I    U   M. 

•  Si  duo  tridngula  bafes  hahutrim  ^t^mles  ,  er 
mguUs  fuper  bafes  conliimos  dquales  ,  utrumaue 
utrujue:  Habebum  qtioque  reliqua  latera  ^aualia^' 
mrumciue  utrique ,  cju^  videlicet  ^qHalibHs  anaulis 
fubtenduntur ,  angulofque  reliquos  hifce  lattribus 
tnclufos  dquales. 

rAB.ni      Sit  enim  bajis  BC  ^  aqualis  bafi  EF^  (ff  an^utus 

fg.  14:     f  »   ^g^lo  £,  angulufque  C,  angulo  DFE.    Dico 

i  ^^*/  luoque  AB^laSeri  DE,  ^ latus  AC ,  lateri 

.n^^rLV  ""Ir.  ^^' »  ^gulumque  A,  an^ulo  D.  Kam 

B  ^.fron./i  bafis  bafi fuperponatur ^  a  con^uent  fibi  mutuo  ex- 

trema  earstm^  ntc  nom  ^  line€  angulorumnqudiuf^. 

^  .  Quart 
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Quare  omnta  Jibi  congruent ,  propurcaque  omnia  im^ 
ter  fefe  ajualia  erunt.  *  * 

C  O   R   O  L  L  A  R   I   U    M. 

?otto    ex   anteceicntc   hujus    o^avx  pratto^tionis  DOfl  .         ;    : 
ibfum  coliiji  poteft,  angulos  larertbus  d^quilikiis  Oonttotos 
a:qualcs  efTv: ,  verum  eriam  rdiquos  anguk>s«^  qoi  ad  htikt 
coollituuntur ,  ucrumque  utrique,    ut  ang^Ium  B^  angiilQ  TM,  Ifli 
E  »   Sc  angulum  C  >  an^ulo  F  ,  immo  totum.  triangoTun^  j%.  14« 
tori  triangulo  ,    ut    con{lat    ex.tai^em  iuperpo^ooe  uoius. 
trianguli   (uper  alrerum/    Nam   fibi  mutuo  c^nieruent  fc 
ci<fli  anguH»  &  tota  triangula »  ut  peri^icuum  fS. 

P  R  O  B  L>  4.    P  R  O  P  O  S.   9,         1x5 

Datum  angulum    re6Ulineupi   bifariam  : . 

fecare.  ' 

Cltdividendus  reailineus  angulusBAC,  bifari^m^  TjiM.m: 
^  hoc  cft,  jn  duos  angulos  aequales^    In  rcAtflt  17- 
AB ,  lumatur  quodcunque  pun6l;um  D,  &  r^as        /, 
AD,   a  fecetur  ex  AC,  reda  AE,  aequalis,  du-  aj./r^/j 
caturque  refta  DE.    Deinde  fuper  DE,  b  co^fti-  hi.frinu^ 
tuatur  triangulum  asquilatcrum  DFjE,  &  ducatur    . 
refta  AF  ,  dividens  angulum  BAC ,   in  angulos 
BAF  ,    CAF.    Dico    hos   anguios  inter   fe  efTc 
«quales,    Cum  enim  latera  DA  ,   AF,  tfiangulf  \ 
DAF,  asquaiia  fint  lateribus  EA,  AFj  trianguli 
EAF ,  utrumquc  utrique  ,  quod  DA ,  ipfi  EA  , 
pcr  conftruclioncm,  fit  aequale,  &  AF,  commu*- 
ne;  Sit  autem  &  bafis  DF  ,    bafi  EF,  aequaUs,^ 
propterea  quod    triangulum  DFE  ,   ccnftrudhzm 
cft  aBquilatcrum :   ^  Jlrit  angulus  DAF,   aagulo  c8.;pr/»*; 
EAF ,  aequalis ,  ideoqpe  angulus  BAC  y  divifiis 
kfitariam,  quod  crat  ftciendum. 
-iic:;  K-l  ...,'..  ,  ..         .  •'  '  ;    ■ 

-fcttj^    ':      ']•.     /-'   ':  '-'     ■■■'^     •        ■    '    '■ 

)wad>    iJt:M;  uo    ,'J    ■-*;      :  ni:":-L-    !:  '    >:  n-, 

^mm  C  4  P  R  O* 
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K    '    P  R  O  B  L.    5.   -P  R  O  P  O  S.    lo. 
Datam  rp&am  Uneam  fijiitam  bifariam  fecare. 

TjiB.If^.  CI*  raa$  fiflka  AB;  divHenda  bifariam  ,  id  cft 

^.  j.      y  iii  duas  parces  aequalcs.    a  Pefcribatur  fuper 

ti.frtm.  AB,  tritnguium  aBquilaterum  ABC,  cujus  angu- 

\^9.tMi.  ImC^  per  rcdtam  CD  ,  h  dividatur   bifariam  , 

reftiqtie   CD  ,  reftam  AB,  fecet  in  D.    Dico 

rcftam  AB,  biferiam  elfc  divifam  in  D.    Quoniam 

duo  latpra  AC ,  CD  ,   trianguH  ACD  ,  aequalia 

funt  duobus  lateribus  BC,  CD,  trianguH  BCD, 

utmmquc  utrique,  nempe  AC,  ipfi  BC,  cumfint 

•■•     ambo  latcra  trianguli  aequilatcrij  &  CD  ,  eft  com- 

jnunc  ;  Eft    autcm    6^    angulus    ACD ,   angulo 

c^T^fww- BCD ,  aboualis,  p«r  conftruaioncm :  rErit  bafis 

AD  ,  bau   BD  ,   aequalis.    Datam    crgo    redam 

AB,  bifariam  fccuimus  in  D,  quod  facerc  opor- 

,jj  P  R  O  B  L.   tf.    P  R  O  P  O  S.    II. 

Data  refta  linea ,  a  punfto  in  ea  dato , 
*   reftaiji  linean^  ad  angulos  reftos  excitare. 

TAU.  IF.  O  Efta  linea  data  fir  AB;  &  in  ea  punftum  C> 

fy.  t.      ^  ^  quo  jubemur  erigere  fuper  AB,  lincam  ad 

AwgulQS  r^os,  feu  perpcndicularcm.    A  puQfto 

ti^.frhm.Cy  fumatur  reiaa  CD,  ^cui  aBqualis  auferatur 

hi.frim.  ^£.  Deinde  fuper  DE ,  h  conftituatur  triangulum 

«quUatemm  DEF,  atque  cx  F ,  ad  C ,   ducatur 

riacla  FC,   quam  dico  effc  perpendicularem    ad 

*     AR    Quojuam  latera  DC,  GF,  trianguH  PCF, 

«qualia  funt  lateribus  EC,  CF,  trianguli  ECF> 

utrumque  utriauc,  nempe  DC,  ipfi  EC,  per  con- 

ftruaioncm^  &  CF,  communc;  Eft  vero  &  ba- 

fis  DF,  bau  EF,  aaqualis,  ob  triangulum  aequi- 

g8.^'f»l»I^terum:  ^  Erunt  anguH  ad  C,   contcnti  didis 

i  %Q.d^.  lateribus ,   squales.    4  Quare    dicetur    uterque 

•  .  .\  ^  rodlus^ 
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reaus  y  atque  adao  FC,  refta,  ad  AB,  pcrpcndi-r' 
cularis.  Data  igitur  reda  linca  k  punfto  ia  ca 
dato,  &c.    Quod  faciendum  crat. 

P  R  O  B  L.   7.    P  R  Q  P  O  S.    12.        '^: 

Super  datatii  redlam  lineam  'infinitam  ,  a 
dato  punfto ,  quod  in  ea  non  eft,  perpendi- 
cularera  refliam  deducere* 

Clt  rcfta  AB,  intcrminat»  quantitatis,  &  eytw  TjtKtK 
^  ipfam  pun(9aim   C,    i  quo  oportcat    lineam /^  • 
perpendicularem  deduccre  ad  rcdam  AB.    Centro  ^*  ^* 
C ,  intervallo  vcro  quolibct  circulus    defcribatur 
rfecans  AB,  in  D,  &  E,  (quoniam  intervallum  9  i.f^l 
afTumptum  tantum  cflc    dcbct  ,    ut    tranfccndat 
re<aam  AB ;  alias  cam  non    fecarct. )   ^  Divila  ai*./fW 
autem  refta  DE,  bifariam  in  F,  ducatur  refta 
CF,  quam    dico   perpendicularcm   efle  ad  AB. 
Si  enim  ducantur  CD ,  CE  ,   crunt   duo  latcra 
DF,  FC ,  trianguli  DFC,  aequalia  duobus  latcri- 
bus  EF,  FC,  trianguli  EFC,  utrumque  utriquc. 
per  conftrudionem ;  cft  autcm  &  bafis  CD,  bafi 
CE,  asqualis,  ^  cumhaefint  cxccntro  C,  ad  ck^  ^  W  Af. 
cumfercmiam.    Quare  b  erjt  angulus  DFC ,  an-^  b  & /rM 
puloEFC,  aegualis,  &proptereauterquc  rc&is  ci  cvJTm. 
Dufta    eft  igitur  CF  ,  pcrpendicularis,  quod  fe- 
ciendum  crat, 

T  H  E  O  R.    6.    P  R  O  P  O  S.    13.        ^ 

Cum  re^  lijiea  fuper   re6tam  confifteiMr 
lineam  angulos   fadt ,  aut  duos  reftos,  aut 
duobus  reOis  »quates  •efficiet.  \ 

|>  ESa  linca  AB.,  confiftcns  fiiper  rcftam  DC  ,^  TdB.iK 
^^  facfat  dub?  angulos  ABC ,  ABD.    Si  igituf /fe.  4. 
AB,  fucrit  perpcndicularis  ad  CD;  <•  erunt  dial  c  tb.  JU 
tnguH-'  diio  feai.    Si  vcro  AB,  ndn  fuerit  per- 
pcndicularJs,  faclct  unum  quidfem  angulum  obtu-  •      ^* 
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fiim,  alterum.  vero.  acutum.    Dtco  igitur   ^fos 

in.fnm  4uobus  c0e  re3;is  scjuales.  ^Educatur  enim  B£> 

cx  B,  perpcndicularis  ad  CD,  ut  fint  duo  anguli 

EBC,  EHD,  refti.  Quoniam  vero  angulus  redlus 
ti^.^tf».  EBD.  e  asqualis  c^  duobusDBA,  ABE;  /erunt, 
{  ufirtk.  apponto  communi  angulo  refto  EBC ,   duo  redi 

EBD,  EBC,  tribus  angulis  DBA  ,  ABE,  EBC, 
gi^.fron.  aquales.  Rurlus  quia  g  angulus  ABC  ,  duobus 
t  t.fr9n.  angulis  ABE  ,  EBC,  aequalis  e&;  a  erunt,  appo- 

fito  communi  angulo  ABD ,   duo  anguli  ABC, 

ABD,  tribus  angulis  DBA ,  ABE,  EBC,  aqua- 

.  ,  ,^  ks.    Scd  cifdem  his  tribus  oftcndimus ,  »qualct 

^  'y"'^,  ctiam  cffe  duos  redos  EBD,  EBC;  qu»  autcm 

k  I.  fr0H,  cidem   squalia  ,    h  inter*  fe  funt  aequalia.    Duo 

igitur   anguli  ABC ,  ABD,  aequalcs  funt  duobus 

..i.j  bife<ais  EBD,   EBC   Cum  crgo  rcda  linea  fupra 

redam   confiftens   lineam ,  &c.    Quod  oftcndere 

^  .vic^.oi;:9Portcbat. 

xif.      ,  T  H  E  O  R.    7.    P  R  O  P  O  S.    14. 

'  Si  ad  aliquam.  redlam  lineam  ,   atqiie  ad 

dus  punftum  ,  duae  redtae  lineae  non  ad  eaf' 

v:i  -j  bO^  parces/- duftae  eos  ,   qui  funt  deinceps , 

r  v-^<^  .8 ,1  angulos '  duobus  reftis    aequafes   fccerint  ;  in 

.  •  u  .ci  o  dire6lum  erunt  inter  fe '  ipfa^  reftae  iineae. 

TAB.IV.    A  D  punftum  C  ,   line»  refltae  AB,  in  divcrfas 

fg^  j.      •**^  partes  cduSse,  fint  duae  reftas  CD,  CE,  fa- 

.'/fi     cientes  cum  AB  ,   duos  angulos  ACD,  ACE  , 

vcl  reftos  ,  vel  duobus  reftis  asquales.    Dico  ip- 

^s  CD  ,  CE ,   irtler  fe  effe    conftitutas    in-  di- 

rcftum^  ita  ut  DCE,  fit  una  linea  refta.  Sienim 

non  eft  re<aa  DCE|  produQa  PC,  a4  partcs  G, 

in  direaum,  &  continuum,  cadet  aut  lupra  CE, 

^_  rvHT.  uMt  reaa  DCF,  aut    infra  CE,  ut   fit  rcftji 

^^  '^-\  PC<i.    Si  cadit  fupra.,  cum  AC;^  confiftat  fupec 

^ljfj^^rcaam  DCF,  ^  fient  duo  anguli  ACD,  ACF, 

^  duobus  redls  squales  ;  Ponuntur ,  autem  &  duo 

hxi.pm^  fDSuIi  ACDy  AU£,  squales  duo^us  rc^is ;  ^*& 

omne^ 
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omncs  rcfti  liint  inter  fe  aequales.  Quare  duo 
anguH  ACD,  ACF,  duobus angulis  ACH) ,  ACE, 
crunt  aequalcs  y  ablato  igitur  communi  angulo 
ACD,  c  remanebunt  anguliACF,  ACE,  interfc  c  ilprm 
aequalcs,  pars  &  totum  ,  ^  quod  cft  abfurdum.  dp.jprwi. 
Non  igitur  reSa  DC^  produda  cadet  fupra  CE; 
Sed  nequc  jnfra  cadct  ;  Eadem  enim  ratione  pro- 
barentur  anguli  ACE  ,  ACG  ,  aequalcs.  Igitur 
DC  ,  produfta  cadem  efficictur .  quas  CE ;  prop- 
tereaque  ,  fi  ad  aliquam  redam  Ijrieam ,  ^tqiie  ad 
ejus  punaum,  &c.    Quod  dcmonttrandnm  erat. 

T  H  E  O  R.    8.    PR  O  P  O  S.    15.  x^l 

Si  duae  reftae  lineae  fe  mutuo  fecuerint, 
angulos  ad  verticem  acquales  int^r  fe  effi- 
cient. 

CEcent  fe  dux  rcftae  AB ,  CD,'  in  punfto  E,  tab  m 
*^  utcunque.  Dico  angulos  ,  quos  faciunt  adife  L  \. 
verticcm  E,  intcr  fe  effeaequalcs,  angulum  vidc-  " 

lK:et  AED,   an^lo  BEC ,   &  angulum  AEC, 
angulo  BED.    Quoniam  rcfta  DE  ,  confiftit  fu- 
.per  rcdam  AB,  h  crunt  duo  anguliAED,  DEB,  hii)frh4 
aequales   duobus   rcais.    Rurfus  quia  rccfta  BE, 
fuper  reaam  CD ,   confittit,  erunt  cadem  ratione 
duo  anguli  CEB ,  BED,  duobus  reftis  ^quales. 
Cum    igitur    c  omnes   refti  anguli  inter  le  fint  cia.>ifj 
asquales;  erunt  duo  anguli  AED,  DEB/duobus 
angulis  DEB ,   BEC ,  aequalcs.    Dempto    igitur 
communi    angulo^ DEB ,  ^  remaaebit    angulus  d  g.pmi! 
AED ,   angulo  BEC  ,  aequalis.    Eadcm   ratione     ^  ^ 
confirmabitur ,  angulos   AEC,  BED,   inter  fc 
asq^uales    dTc.    Nam    duo    anguli   AEC^  CEB, 
^qui  duobus  funt  reais  asquales^  aquales  crunt  eit;^ 
;duobus  quoquc  anguHs  DE^,  BEC,  qui  duobuiS 
rj^fsfiimaqualcs.    Ablatoigitur  angumconimuni 
BEC,  /remancbunt  anguli  AEC,  BED,  «qua^  f  ,  «^ 
les  mter  fe.    Si  igitur  duae  rcaaejinese  fe  mutuo     '''^ 
•fccucrmt;  &c.    Qdod  oftehdcrc  oportebat. "      .    '  '^ .  --? 
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COR.OLLARIUM.    L 

lodidet  oolligit  est  demonftntioiie  hii)iis  tbeoremetff, 
(cz  feoteiittt  Prodi  »  qiiOQiam  tlia  ezeniplarta  hoc  corol- 
kriom  aoo  habent)  daaa  lineas  re^as  ie  mutno  iecames, 
•fficere  ad  pun£him  iedbiiis  quatuor  ani^ulos»  quatoor 
it^s  angulis  xquales.  Nam  in.  demooftratione  oftenCum 
liiit»  tam  duos  angulos  A£0,  DEB,  qutm  doos  AEC , 
CEB.  duobus  efle  re^  arquales.  per  ij.  propof.  Om«> 
nes  igitur  quatuor  anguli  ad  £  »  conftituti  xquipollent 
bta  duobua  redis  angulis.  Qau«  quatuor  re^s  sequales 
•xiftoDt. 

COROLLARIUM.    IL 

Eadem  ratione  colligemus»  omnes  onf^los  circa  itmim 
fc  idem  pundum  condirutos»  quotcunque  fuerint,  qua- 
toor  duotaxat  re^lis  angulis  xquales  eile.  Si  entm  ex  , 
£,  alix  lineae .  quotlibet  educantur»  dividentur  (blummodo 

.^^  r ':  J    illi   quatoor  angati  ad  E,  cohftituti,  in  plurimas  partes, 

gi^Mi^isqur  omnes  fimal  (umptse  totis  (uis  adaequaotur.  Cum 
ergo  ilU  qamor  ngaU  zquales  iiot  quatuor  redUs ,  ex 
1.  corollario  ,  erunt  quoque  omnes  aiii  (imul  (umpvi 
qoatuor.  tantum  ttOt.s  aequales.    fix  quo  perfpicuum  «ft» 

iivlrAri     cvnne  ii>atium  puo^m   altquod   in   pUr)o  circam^>*s  » 

amivaUare    quatnor    rc^is   angulis  •    ut    multi   au^ores 

aflerunt  :   quia   omnes    anguii  ,  qui  drca  illu  1  puo^um 

cooftitui    poiTunt  «    quatu^r  funt   rcAis  aneulis   xqualcs. 

_.^   ^.,  Simili   mjdo  condat  ,   quotlibet  lineas  redas  fe  invicern 

'^'  ''  Itcantes»  facere  ad  pundum  (e^ionis  aogulos  seqoalce 
qpiataor  icras. 

^      c  EXPROCLa 

Si    ad    alupiam   reBam   lineam  ^    ad   fjrff^ 

Jigfum^  4hs   reffd   linea   non   ad   eafU^m  for^ 
kd'\\*ri-^  Us  fitmPfd  ,  angulos   ad  verticem   aquales  fece^ 

rim  ;  iffa  reHa  tinea  in  dtreSnm  Jibi  itmeem 

ortMm 

» •■■*  7  ■ 

WJB.  U\      EgttmS»  £,  reSU  AB^  m  tHverfM  fmu$  tgn^ 
ft.  <t      iJiMMr  dam  uSit    ED  ^  EC  ^  fttinots  <njC^' 
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jlED  ^  BEC  ,  ftfttr  fe    aqmaks  :  Vel  etism  dmos 
AEC  >  BED.    Dico  dum  EC ,  ED ,  ejSeere  mmam 
Ifueam    nSam.     Quoniam     enim    amgulus    AED  ^ 
4tquaiis  eft  anguh    BEC  ;   adJito  eammuni  amguh 
tiEO%  herunt  duo  anguli   AED  »   DEB  ,  dmobms  bi./fMC 
an^ulii  CEBj  BED,  aquales:  Sed  cam^uU  AED^  ciJ.frM 
DEB  y  funt   aquates   duobus  reSis.    Igstur  &?  dmo 
CEB^  BEDt  duobus  €runt  reBis  ^qumes*     Quamo^ 
brem   EC »   ED   ,    t  ermnt  linea   una   reSa,     Hoc  ^i^fri^d 
autera^  ut  vides^  eonverfum  eft  frefqfitionis  decimm^ 
quinta. 

T  H  E  O  R.   9-    P  R  O  P  O  S.    i6.      ^: 

Cujufcunqiie  trianguli  uno  latere  produ^o, 
cxternus  anguhis  utroUbet  intemo,  &  oppo- 
(ito,  major  efl. 

TpRianguli  ABC,  latus  BA,  producatur  ad  D.  7^|l^ 
^    Dico    an^ulum  cxtcrnuni  DAC ,   XMyoTan  fg.l^, 
cfle  intcrno,  &  oppofico  ACB,  itemquc  oiajorem 
intcrno .,   &    oppofito    ABC.    Divida^ur  a  cnim  •is.frW 
AC,  bifariam   in  £;  &  ex  B,  per  £,  cxtendatur 
reda  BEF,  ita  ut  EF,  ^  abfcilla  fil  «qualis  rea»  b  yt^ 
EB ;  ducaturquc  reda  FA.    Quoniam  igitur  la- 
tera  CE,  EB  ,  trianguli  CEB,  «qualia  funt  Fatc- 
ribus  AE ,   EF ,  trianguli  AEF,  utrumque  utri- 
quc,  pcr  conftru<aioncm  ;  Sunt  autem  &  Anguli        \ 
ad  E ,  didis   lateribus    comprehenfi  ,  c   inter  le  cif./rM 
aquales,  cum  fint  circa  vcrticem  E,  &  oppofiti: 
Erit  d  bafis  CB  ,  a&qualis  ^bafi  AF ,   &  angulus  d  4.frW 
ECB  ,  angulo  EAF;  Eft  autem  angulus  DAC, 
cxtcrnus    major    angulo   EAF,  totum  vidclicet 
pacte.    Igitur  &  externus  angulus  DAQ,   major 
crit  intcrno  ,  &  oppofito  angulo  ACB«    Quod  fi 
latus  CA  ,  Vroducatur  ad  G  ;  &  AB ,  dividatur       :  ''■ 
bifariam  in  H;  cxtendaturque  reaa,CHI,  ut  HI, 
equalis  fit  rcds  HC  ,  &  ducatiar  rcda  lA  :  do»    : ::'' 
monfirabitur    cadcm    prorlus   rationc  ,  angulum 
cxternumGAB,  maiorein  cfle  interno  angulo, 
&  oppofito  A6C ;  £ft  autoA  ^  aiig)UttS  DAC  y  tif.^rW 

angulo 
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^gulo  GAB  ,  aequalis,  cum  lineasBD,  CG,  fe 
mutuo  fecent-  in  A.  Igitur  &  angulus  DAC, 
major  crit  interno  &  oppofito  angulo  ABC.  Eft 
autem  idem  angulus  DAC,  major  quoguc  often- 
'  llis  angulo  interao  &  oppofito  ACB.  Cujufcun- 
.V  que  ergo  triatiguli  ano  laterc  produdo ,  &c. 
<2uod  dcmonttrandum  crat. 

^  t^v  .   T  H  E  O  R.   lo.    P  R  O  P  O  S.    17. 

Cujufcunque  trianguli    duo    anguli  duobus 
reftis  funt  minorcs ,  onmifariam  fumpti. 

TjiB.IF*  C  It  triahgulum  ABC ;  Dico  duos  angulos  ABC, 

fg.  2,       ^  &  AQB ,    minores  eflc  duobus  reftis ;  Item 

duos   CBA ,  &  CAB  ;  Itcmque  duos  BAC,  & 

BCA..    Producantur    enim    duo    quaevis    latera , 

nempe  CB ,  CA,  ad  D,  &  E.    Quoniam  igitur 

ii6^^^i-d^u?,n\\is  ABD  ,   extcrnus  major  eft  interno  & 

-:    :      oppofito  angulo  ACB  ;    fi    addatur    communis 

t^.ffoTt.  angulus  ABC,  ^  erunt  duo  anguli  ABD,  ABC, 

itij.^»w/ majores   duobus    angulis     ABC  ,    ACB*:/Sed 

ABD  5  ABC  ,   aequalcs  funt  duobus  redlis.     Igi- 

"       r   '    tur  ABC ,    ACB,   minores  funt   duobus  rcAis. 

-Eadem    rationo   crunt   anguli    CBA  ,   &  CAB, 

-muiores   duobus  reftis.    Nam   cum   angulus  ex- 

fi6.frimi  tcrnus  ABD,  ^  major  fit  angulo  CAB,  intcrno, 
4.fr077.  &  o^pofito;  h  erunt ,  appofito    communi  angulo 
.   .    ABC,  duoanguli  AbD,  ABC,  majores  duobus 
iiM>r/w:anguli$     CAB  ,    CBA.    Cum    ergo    /  duo    illi 
t.  r.  '  duobus    redis    fint    aequales  ,  erunt    hi   alii    duo 
tduobus  reclis  minorcs.    Non  fecus  oftendemus, 
■■  duos  BAC  ,  BCA ,  duobus  cfle  rcdiis  minores. 
mi6fripr^  G\xm  eiiim  angulus  eiternus  BAE,  w  major  fit 
iiinterno  &  oppofito  anj^ulo  BCA  ;  fi  apponatur 
0  4-^^«^commuBis  angulus  BAG ,  »  erunt   duo  anguH 
<  BAE,  BAG,  duobus    angulis    BCA  ,*  BAC, 
^ii.(rim  majores  :  ac  proinde  cum  illi  duo  0  fint  duobii? 
*  reiftis  segualcs ',   crunt   duo    hi    m^iores    duobus 
f  redis.    Cujuf^uc   igitur    triahguli. ,  '&c.    Quod 
v«frc\  x^  t  -  ^emdnftrandum:  ehft.         ^   .     ' 
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EX    PROCLO. 

IS0C  ferfpUuum  eft ,  ab  eoiem  pnnSo  ad  ismdem  jab.  IK 
reSsm  Uneam  noH  poffe  dednci  flnres  lineas  perpen^  fg.  1 1. ' 
diculares  ^  quam   unam.     Si  enim  fieri  potejl  ^  du^        \1'' 
cantur  ex  A  \  ad  reSiam  BC  ,   du^e  perpendiculares 
ylB  ^    AC.     trunt  igitur  in    triangulo   ABC  ^   duo        1?' 
anguli  intemi  B  ,   &    C  ,  duobus    reHis   aquales  , 
cum  fint    duo  re£ll\    quod  eji  abfurdum.     a  Sunt  fLiJ^frM 
entm    quilibet    duo    anguli    in    triangulo    ^uocunqua 
oftenfi  minores  duobus  re£lis.     Non  ergo  plures  per^^ 
pendiculares  ^   quam   una  ,    ex   A  ^   ad  BC  ^    deduci 
pfjfunt.     Quod  eft' propofitum.  "•^'*'^* 

C  O  R   O  L  L   A  R  I  U  M.    I. 

Conftat  etiiin   cx  his »  in  omni  tiiangulo  ,   cajus  onoi 
^gulns  fueric  n6ka$  »  vel  obtufus «  reliquos  ciTtf  acutos.    '>  '^-  ^ 
Cum   enim    per    hanc   propof.  duo   quilibet    aoguli  fint     oi   .\ 
duobus  red^is  minores»  occcfTe  eft ,  fi  uous  fuerit  rc^us» 
'vel   obtufus  »   quemcunque   reliquorum  cfle  acutum  »  oe 
iduos   angulos     in    triangulo   rej^os  »    aut  duobus  rc^is     ,.  ^ 
roajores  cfTe  fateamur. 

C  O   R   O  L   L   A   R  I  U   M.    IL  '  ^ 

Scqultur  etiam   ex   hac   propof.  ii  linea  rt^x  cum  aUt        * 
rt€ti  angulos   inacquaies  faciar  ,  unum  acurum ,  Sc  obtu-  ^ 

fum    aJtcrum  ,    lirxram  p( rp -ndiculan m    cx    quovis    ejus    ^"^"'^ 
punAo  aJ  altam  iilam  rcdfcim  dcmifTam  cadere  ad  partes 
acuti  anguii  :   Paciat   enim   rtfta   A.B  ,    cum  rc^  CD,  TjiB,IK 
angulos   inxquaits^   nempe   ABO  •    acutum  ,   2c   ABC,  y^.  y^ 
obtufum  ,    otmittaturque  ex   pun^o    A  ,   quocunque  ad 
CD  •   perpsndicularis    AD^     Dico   AD  ,  cadere  ad  partes. 
aoguli  acuti   ABD.     Nam   fi   oon   oidic   ad  partes  acoti 
an|»uli    ABD  ,    cadat  fi  fiere  potcfl  ,    »d  partcs  aogi||i 
obtufi  ABC.    Igitur   duQ  anguli  ABC,  ACB,  obtufus  8c 
redlus  ,   in  triaogulo  ABC  ,  majores  fuot  duobus  redis) 
k  fed  &  diM^bu^  xi€tk  (ont  roiaores  r  ^dbd  dft  abfurduro.  bij./Hni 
Noo  ergo  ex  A  ,  perpeodicolaris  ad  CD »  deduda  cadic 
ad  ^artes  anguii  ^obtufi.    Quare  ad  ptrtes  acuti  aogolf ;\  .tLuT 
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C  O  R  O  L  L  A  R  I   U  M.    IIL    . 

Pari  rfttiooe  fit  ex  liac  propod  mmMtam ,  omnes 
angulos  triaoguli  atqutlateri  ,  &  duot  angulos    trianguU 

f  flfrimi  ircofcelis  fupra  bafiD ,.  efle  acutos.  Nani  e  cum  8c  quili- 
bet  duo  in    triaogulo   xquilatero ,    &  duo   in  Ilcufcele 

Aij.frimi  fupra  baiia  fint  inter  fe  aequalea  ;  ^/fimque  fimul  tam 
jlli  duo  »  ouam  hi  duobus  re^  minores  :  erit  quilibet 
illorum  redio  roinor  »  hoc  eft  ,  acutut.  Si  enira  rcdlua 
foret  ,  aut  obtufus ,  ciTent  ao^bo  ? el  duobus  n€tis  sequa- 
les ,  aut  majores. 

«fili«      THEOR.    it.    PROPOS.    i8. 

Omnis  trianguli  majus  latus  majorem 
angulum  fubtendit. 

7JM.IP.  TN  trigngulo  ABC ,  fit  latus  AC,  majus  latere 
fy.  lo.    J-  AB.     Dico    angulum    ABC ,    fubtcnfum    k 

majori   latere  AC ,   majorem  efle  angulo  ACB, 

qui  a  minori  latere  AB ,  fubtenditur.  Nam  ex 
t}.;wwr  AC,   a  auferatur  AO ,   aequalis  ipfi  AB,  &  du- 

catur  reda  BD.  Quoniam  igitur  duo  latera 
b/^/fw»!  A13 ,   AD  ,   asqualfa  funt  per  conftrudionem,  h 

erunt  anguli  ABD ,  ADB,  aequales  ;  Eft  autem 
ctCfrim.  ^angulus  ADB ,  major  angulo  ACB.    Igitur  & 

angulus  ABD ,  major  erit  angulo  ACB.  Qua- 
i^frm.  mobrcm  cum  J  angulus  totus  ABC,  major  ad- 

huc  fit  angulo  ABD;  erit  angulus  ABC,  multo 
^maior  angulo   ACB.    Eadem  rationc ,   fi   latus 

AG,  majus  ponatur  latcre  BC,  oftcndcs' angu- 

lum  ABC,  majorem  eflre  angulo  BAC;  fi  nimi- 
.  nim  cx  CA,  abfcindatur  linea  asqualis  ipfi  CB, 

&c.    QuaEre  omnis  trianguli  majus  latusmajorem 

•nguhim  fubtcHdit.    Quod  demonftrandum  crat. 

:        -:  .  C  O  R  O  L  L  A  ft  X  U   M. 

tJB.  ifi      Mx  kee  {eqtakvtr ,  ^  oxnnei  tres  an^los  trianguK  Soileni 
jlg  xh     5^.  uis^u^c'*    ^it  coisi  triaogulum   Sciteniim  ABC, 
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euius  maximum  quidcm  latus  ^C  >  mifiimuih  autem  BC* 
Cc  medium  locum  '  i^abers  AE^.  Dico  ejuijdiih  omnct 
togulof  iiuequaKs  cffe.  Cum  enim  iatut  AC,  ponatur 
roajus  latere  AB  ,  erit  per  fcanc  propof.  aD^uIus  B » 
angulo  C,  maioF.  Eadem  ratiooe  major  eut  an^^ulus  C, 
angulo  A  ,  quandoquidem  &  htus  A^,  latrrc  BC,  mtjus 
ponitur.  Sunt  igiiur  omnes  tres  anpuli  irarqualts,  maxi- 
mus  quidcm  B,  minimus  vero  A^  Sc  C,  mediumlocum 
intcr  urruooque  tenco;. 

TKEOR.    12.    PROPOS.    19.  »1,5 

Omnis  trianguli  itiajor  angulus  majori 
lateri  fubtenditur. 

TN  trianpilo  ABC,  angulus  B,  major  fit  tngulo  tAM.m 
•*-   C.     Dico    latus    AC  ,    lubtendcns    majorcm  fc  »** 
angulum  B  ,  majus  clTc  Ijiterc  AB,  qu^ci  angu- 
lum  minorcm  C ,  fubtendit.    Si  cnim  latus  AO, 
majus  non  eft   latere  AB  ,  crit  vd  aequalc  illi, 
vcl  minus.    Si  dicatur  AC,  aequale  cffe  ipfi  AB^ 
a  erit  angulus  B ,  aequalis  angulo  C  ;  Eft  autcm  t  s*pr^ 
Sc  major  pcr  hypothefin,  quod  cft  abfurdum.    Si 
vcro  AC  ,  mimis  dlc  dicatur  laterc'AB,  ^  erit  a^S.prww* 
angulus  B,  fubtenfus  l  minori  latcrc  AC^,  minor 
angulo  C,  fubtenfo  a  majore  latcrc  AB;  Ponitur 
autem   major  ,  q  lod  magis  cft  jibfurdum.    Cum 
igitur  AC,  latus    ncquc  aequalc   fit  latcri  AB, 
neque  minus  co  ,    erit    majus.    Eadem    ratione 
probabitur,  latus  AC ,  majus  effe  latert  BC,  fi 
angulus   B,  major  cflie    concedatur    angulo    Aj 
Omnis   ergo  triansniii  major  ahgulus  majori  la- 
tcri  fubtenditur  ;  Quod  dcmonftrandum  proponc- 
kitur. 

C  O  R   O   L  L   A   R  I   U   M: 

f^pqiiitur  ex    hac   propof.  omriintf  re&rum  ex  quoVia 
punfto    ad    ndlam    quamcunque    c^u6lirum  ,   eam  ,  qu« 
perpendicular is   eft  .    efle    mii  )roam.     Ducartur    enim  tx   -  .,  -, 
purao  A  •    ad  reaam  BC,  qnotrupque  lir<«  AD,  AE,  ^  i 

AF,  ec  ali«.  quaruin   AD  •  fola  fit  perpcndicularis  ad-^*  *** 
^  BG. 
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BC  »  Sc  millt  ftlia  ,  cam  cx  oodcm  pun^  ad  eartdtm 
xe6Um  foki  una  peq>endiciilaris  duci  poiTic,  at  ex  Proclo 
ad  propof.  17.  demonftrafimot.  Dico  omnlum  mintmam 
efTe  AO.  Nam  in  trian|;rulo  A&D  •  cum  duo  anguli 
hij-fi^  AD&  »  AED,^  (iot  duobus  red^s  minores»  ponaturquo 
c  15.^1'»^  ADE 9  rcdlas  ;  erit  A&D  ,  acurus.  QawQ  ^ mijus  erit 
latus  AE,  Utere  AD.  Eoiem  modo  oltendemus ,  omnes 
alias  redts  mafores  efTe  rc6^a  AD,  ac  proinde  pcrpendi- 
cularis  AD,  omnium  erit  roiaima.     « 


t^        THEOR.    13.     PROPOS.    20, 

Omnis  trlanguli   duo  latera  reliquo  funt 
majora ,  quomodocunque  airumpta. 

tAp.jy.  Clt   triangulum  ABC.    Dicd  quaelibet  cjus  duo 
fg.il.    ^  latera^,  ncmpc  AB ,   AG  ,   fimul  majora  cffe 
rcliquo   laterc  BG.     Producatur   unum  cx    lUis, 
c  l.frim  Ut  CA,  ufquc  ad  D,  ^  ficque  re<9:a  AD,  aequalis 
altcri  latcri  non  produdto   AJB,  &  ducatur  rcda 
DB.    Quoniam    igitur    duo    latcra    AB ,  AD  , 
{  f.frhnl  asqualia  mter  fc  funt,  per  conftrudionem,  /crunc 
^  anguli  ABD,  ADB,  xquales  inter  fe:  Eft  autcm 

g  p.fr$nl  angulo  ABD,  ^  major  angulus  CBD.  IgJtur  & 
anguluS  CBD  ,  major  crit  angulo  ADB.  la 
triangulocrgoCBD,  latusCD,  oppofimm  majori 
hip.^fw»*  anguloCBD,  /&  majus  erit  latcrc  BC,  quodminori 
angulo  CDB,  opponitur.  Cum  i^itur  duo  latcra 
AB,  AC,  fimul  «qualia  fint  ipfi  CD,  (fi  cnim 
abqualibus.  AB  ,  AD  ,  commune  addatur  AC  , 
t  x.frtn.  t  ncnt  tota  a^qualia  ;  nimirum  liuea  compofita  cx 
'AB,  AC,  &  linea  crompofita  tx  AD  ,  AC,  ) 
trunt  qitoque  latera  AB  ,  AC,  fimul  majora  la- 
tere  BC.  Eodcm  niodo  demonftrabitur,  quaslibct 
alia  duo  .latera  majora  tffc*  rcliquo.  Quare  om* 
ni$  trianguli  duo  latera  rcllquo  lunt  majora,  &c, 
,Quod  dcmonftraudjLiin  crat. 


.^T\ 
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T  H  E  O  R.    14.    P  R  O  P  O  S.    21.       xxi:    , 

Si  fuper  trianguli  uno  latere,  ab  extremi- 
tatibus  du^  reftoe  lineae  interius  conftitutae 
fuerint;  has  conftitutse  reliquis  trianguii  duo- 
bus  lateribus  minores  quidem  erunt ,  majo- 
rem  vero  angulum  conunebunt. 

TN  triangulo  ABC,  fiipcr  extrcmitates  B,  &  C,  Tjilb.  fJ^ 

-^  lateris  BC,  imra  triangulum  conltituantur  duae  fi£.  14» 

reftae  lineae  BD ,  CD,  in  punfto  D,  concurrcn- 

tcs.     Dico  BD,  CD  ,  fimul  minores  efFc  duobus 

lateribus  BA  ,  CA  ,    fimul  ;  At  vcro   angulum 

BDC,  majcrcm  angulo  BAG.     Producatur  cnim 

altcra  linearum  iuteriorum  ,  ncmpe  BD,  ad  pun- 

ftum  E ,   lateris   CA.    Quoniam  igitur  in  triarf- 

gulo  BAE  ,   duo  latera  BA  ,  AE,  emajora  funt  ciepriwl 

latcre  BE  ,   fi   addatur    communc   EC ,  a  crunt  a  4.  pm. 

BA,  AC,  raajora,  quamBE,  EG.    Rurfusguia 

in  triangulo  GED,  duo  latcra  CE,  ED,  ^majora  hiofrM 

funt  latcre   CD ,    fi    communc    apponatur  DB, 

r  erunt  GE ,   EB  ,    majora  ,    quam  CD  ,  DB.  c  ^.ffiwst 

Oftcnfum  vcro  jam  fuit,  AB,  AC,  majora  clTc, 

2uamBE,  EC.  Multo  igitur  majora  crunt  BA, 
;A,  quam  BD,  CD,  quod  primo  proponcbamr. 
Prastcrea.  quoniam  angulus  BDC ,  d  major  eft  did./fW 
angufo  IjEC,  cxt^rnus  interno;  &anguIu8DEC, 
angulo  BAC ,  mijor  quoquc  cft  ,  candcm  ob 
caulUm.  Erit  angulus  BDC,  multo  major  angulo 
BAC  ,  quod  fecundo  proponcbatur.  Sl  igitur 
fupcr  trianjuli  uno  laterc,  ab  cxtremitatibus,  &c. 
Quod  crat  oUendendim. 

P  R  O  B  L.    8.     P  R  O  P  O  S.    22.         $iifi 

^  Ex  tribus  re6Hs  lineis  ,  qure  finc  tribus  d^ 

tis  xc£tis  linds   aequales  ,  trian^ulum  confli* 

ttterci    OporCetc  autem  duas  reliqua  efle  ma^ 
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jores  omnifariam  fiimptas:  quoniam  uniufcu- 
.     jufque  trianguli  duo  latera  omnifariam  fump- 
ta  reliquo  funt  majora. 

TjiB.  IV.  TpRcs  linea  rciSae  datae  fint  A ,  B ,  &  C,  qua-. 

^.  j^.      ^    rum    guaclibct     duaB    reliqua    {int    majorcs, 

(Alias   cx  ipfis  non  poflet  conilitui  triangulum, 

ut  conttat  cx  propofition.  20.  in  qun   ollenfum 

fuit,  duo  quaeris    latera   irianguli    reliquo    cfle 

majora.)   oporteatque  conftruere  triangulum  ha* 

bcns  tria  latcra  tribus  datis   lincis    aequalia.    £x 

aflumpta  rcfta  quavis  DE  ,   infinitae  magnitudinis 

ij./rfml  <»  abfcindatur  reda  DF,  aequalis  redae  A.    Et  cx 

reliqua  FE  ,  rcda  FG ,  xqualis  rcdae  B;  &  ex 

rcliqua  GE,  reda  GH,  aequalis  rcdiae  C  Deindc 

centro  F,  intcrvallo  vcto  FD,  circulus  defcri- 

hatur  PIK.    Item  ceniro  G  ,   intcrvallo  autcm 

jGH,  aiius  circulus  dcferibaturHlK,  qui  neccfla- 

rio  priorcm  fecabit  in  pundis  1 ,  &  K ,  (cum 

cnim    duae   FD ,  GH ,    majorcs   ponantur  rc<9:a 

FG  ;   fi  cx  F£  ,   fumatur  rcda  FL  ,  asqualis  ipfi 

FD:   &  ex  GD,  rcfta  GM ,  aequalis  ipfi  GH, 

cadct  pun(9;um  M  ,   inter  L  ,^  &  b.    Si  namquc 

/^»16.     M,   cadcret  in  L,  pundum,   eircnt  GM,  FL, 

ijtB.   V.  hoc  cft,  GH,  &  FD,  a^qualcs  reaaeFG:  Si  vcro 

fg*  I.        M  ,  cadcrct  inter   G  ,   &   L  ,  cflcnt  casdem  dua^ 

FL,  GM,  hoc  eft,  DF,  GH,  minorcs  reda  FG,- 

t         ^       quorum    utrumque    c(t    contra     hypotlicfin.    Id 

y        •  quod  >cx  appofitis    figuris    apparct)    ex   quorum 

'^*     quolibet ,   nimirum   ex    K,  ducantur  ad  punda, 

F,  G,  redae   KF,  KG,  tadtumque  erit   triangu- 

Jum  FGK  ,  cujus   latcra  dico  aequalia  efle  datis 

b  tf.Jef.  xc&AS   A,  B,  &  C.    Cum  cnim  rcda  FK,  ^.ae- 

qualis  fic  re<a^'FD,  &  rccla  A,  per  conftrudio- 

a  i^fmi.  nem  eidcm  FD^  xquaiis^  a  crit  iatus  FK,  redst 

A,   «qual«.    Rurfus  quia  GK  ,  asqualis   cft  ipfi 

•    '*      GH,   &'re(aa  C  ,-  cidem  GH;  crit  quoquc  latus 

GK,  redx  C,  aequale  :  Pofitum  autem  fiiit  pcr 

cbnftrudionem  ,    reliquum    latus    FG  ,  rcliousc 

reftae  B,  acquale.    Omnia  igitur  tria  lateraFK, 

JFG,  GK,  tribus  datis  rcdis  A,  B,  C,  aequaljn 

funt. 
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funt.  Conftituimus  crgo  ex  tribus  rcftis  lincis, 
quae  funt  tribus  datis  rcftis  lineis  aequalcs  ,  irian- 
gulum :  Quod  faciendum  crat. 

P  R  O  B  L.   9.    P  R  O  P  O  S.    23.         «"i: 

Ad  datam  reclam  lineam ,  datumque  in  ea 
punftum ,  dato  angulo  reclilineo  aequalem 
angulum  re6Hlineum  conflituere. 

DAta  rcfta  fit  AB  ,   datumque  in  ca  punSum  tm.  V. 
C  5  &  datus   angulus  DEF.    Oportct  igitur  fg.  x. 
ad  tcaam  AB  ,  in  pundo   C ,  angulum  confti- 
tucre    aequalcm    angulo    E.     Sumantur  in  rcdit 
ED  ,   EF  ,   duo   punfta  utcunque  O,   H,  quae 
reda  GH  ,  conncftantur  :  Dcindc  <*  conltituatur  xxtpml 
triangulum  CIK  ,   habens  tria  latera  aequalia  tri- 
bus  rcftis  EG,  GH ,  HE,  ita  ut  CI ,  «quale  fit 
ipfi  EG ;  &  CK ,  ipfi  EH  ;  &  IK  ,  ipfi  GH. 
(Quod  facilc    fict ,    fi  CI  ,  fumatur  aequalis  ipfi 
EG,  &  CL,  ipfi  EH,  &  IM,  ipfiGH.    Dcinde 
ex  certtris  C,  &  I,  intervallis  vcro  CL,  &  IM, 
circuli  dcfcribantur  fecantcs  fcfe  in  K,  icc.)  Dico 
angulum  C,  gsqualcm  clie  angulo  E.    Quouiam 
enim  duo  latcra  Cl ,  CK,  «qualia  flint  duobus 
latcribus  EG ,    EH ,  utrumquc  utriquc,  &  bafis 
IK,   bafi  GH,  per  canUrudtionem  ;  b  efit  angu*-  b  Z,frw& 
lus  C,  angulo  E,  aequalii.    Effccimus  igitur  a'n- 
^ulum  ad  C  ,  a^qualcm  angulo   E  ,  &c.  ^Quod 
taccre  oportebat. 

T  H  E  O  R.    15.    P  R  O  P  O  S.   24.      «V 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateri- 
bus  aequalia  habuerint ;  utrumque  utrique , 
angulum  vero  angulo  majorejn  fub  aequali'- 
bus  rcftis  lineis  contentum :  Et  bafin  bafi 
majorem  habebunt. 

T^UolatcraAB,  AC,  trianguliABCj.«quariafint  WA^.v: 
*^duobu^Iatcribus,DE,DFjtriaiiguliDEF,utrum-/r^.  j^-  " 
P3  quc 


Digitized 


byGoogle 


3^4   EVC  LIDIS    GEO  MET  kim. 

Sueutrique,  ncnipeAB,  ipfiDE,  &AC,  ipfiDF; 
.ngulus  vcro  A,  major  fit  angulo  EDF.  Dicu 
Bafin  BC  ;  majorem  cflTe  bafe  EF.    Ad   lineam 

bij^/wi  enim  DE,  ad  ejufque  puuvaum  D,  ^conftituatur 
angulus  EDG,  aeqiialis  angulo  A;  (cadetque  rc- 
fta  DG,  extra  triangulum  DEF,  cum  angulus 
EDF  5    minor  ponatur    angulo  A)    ponaturque 

ci.frimi  DG,  «qualis  ipfi  DF,  c  hoc  cft,  ipfi  AC.  Du6ta 
dcindc  redla  EG  ;  cadct  ea  aut  fupra  rcciam  EF; 
aut  in  iplam ,  aut  infra  ipfam.  Cadat  primum 
fupra  EF  ,  ducaturquc  rcSa  FG.  Qafa  ergo 
latera  AB,  AC,  asqualia  funt  latcribus  DE,  DG, 
•    -    litrumque  utrique,  &  angulus  A,  sequalis  angulo 

d  4./WW  EDG,  per  conftruftioncm:  d  Erit  bafis  BC,  bali 
EG,  xqualis.    Rurfus  quia  duo  latera  DF,  DG, 

e  f.frimi  inter  fc  funt  asgualia;  e  crunt  anguli  DFG,  DGF, 

i^  frdn.  asquales:  Eft  autem  angulus  DGF, /major  an- 
gulo  EGF.  Igitur  &  angulus  DFG,  codem  an- 
gulo  EGF,  major  crit.  Quarc  multo  major  crit 
totus   angulus   EFG ,   eodem  angulo  EGF.     In 

aip.^r/ai  triangulo  igitur  EFG  ,  a  majus  eric  latus  EG  , 
latere  EF.  Eft  autcm  oftcifumEG,  (equale.efTe 
ipfi  BC.    Major   igitur  erit   quoque  BC  ,  quam 

EF.  Quod  tft  propofitum. 

Cadat  deindc  EG,  (utin  figura  4.)  in  ipfam  EF. 
b  4  frimi  Et  quia  rurfus  ,  ut  prius  ,  bafis  EG  ,  h  xqualis 
c^.pron.  eft  bafi  BC:  &  EG  ,   rmaior   quam  EF,  crit  & 

"     BC,  major,  quim  EF,  quod  eft  propoficum, 
TAB   V.       Cadat  tertio  EG  ,   infra   EF ,  producanturque 
jig,  f.       rcaa&  DF,  DG  ,   ufquc  ad  H,  &  I ,  &  ducatur 
d  j^.frimi  reda  FG.    Erit   autsm  rijrfus ,  ut  prius ,  d  bafis 

EG ,  bafi  BC ,    aequalis.    Dcindc  quiA  duo  latera 
DF,  DG,  acqualia  func  tnter  fc,  pcr  conftruftio- 

e  f.prhni  ncm,  e  erunt  anguli  GFH,  FGI,  infra  bafia  FG, 
i  ^.fr$n.  aequales:  Eft  autem  angulus  FGI ,  /major  angu- 
lo  FGE.  Igitur  &  angulus  GFH,  codcm  angu^P 
FGE,  miior  crit.  Quarc  multo  major  erit  totus 
angulus  EFG,  codcm  angulo  f  GE.  In  triang^u- 
jip.^r/w/  lo  ergo  EFG,  f  majus  cric  latus  EG,  laterc  EF. 
Eft  auccmoftenfum  EG,  ^qualc^cffcipfi  BC.  IV^*^ 
jor  igitut  crlt  quocjic   BCJ    b;ifis ,    bafi  pF.    'Si. 

'  ^  igitur 
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igitur   <Juo  triangula  duo  latera  duobus  latcribus, 
&c.     Quod  erat  oftcndendum. 

T  H  E  O  R.    16.    P  R  O  P  O  S.  25.        xk?: 

Si  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateri- 
bus   aequalia    habucrint  ,    utrumque   utrique , 
bafin   vero   baii   majorem  :   Ec  angulum  firb     ^ 
aequalibus  reil:is  lineis  coacentum  angulo  ma- 
jorem  habebunt. 

p\Uo  latera  AB ,  AC,  trianguli  ABC,  ajqualJa  TM.  P\ 
^   fint    duobus    latcribus   DE  ,   TOtP ,  trianguli  fig.  6» 
DEF;  utrumquc  utriquc,  hoc  cfh  AB,  fpfi  DE, 
&  AC,  ipfi  DF;  Bans  aut^m  BC,  major  fit  bafc 
EF.    Dico  angulum  A,  inajorem  effe  angUlo  D. 
Si  enim  non  eft  angulus  A,  major  angulo  D,  crit 
vclasqualis,  vel  minor.  SidicaturefTeaequalis,  cum 
^iam  duo  latcra  circa  A ,  «qualia  fint  duobus 
circaD,  utrumquc  utriquc,  pcr  hypothcfin;  ^crit  a  4  frivd 
&  bifis  BC,  awjualis  bafi  EF;  quod  eft  abfurdum. 
Ponitur  eniin  bafis  BC,  bale  EF,  major:  Si  vcro 
angulus  A  ,  dicatur  ctk  minor  angulo  D  ;  crit, 
propter  aequalitatem   laicrum  circa  iftos  angulos, 
bafis    EF,  l?  mtjor  fcafc  BC;  quod  magis  cft  ab-  hnfrimi 
furdum,  cum  EF,  ponatur  clle  minor  quam  BC. 
Quare  angulus  A,  cum  ncque  poffit  aequalis  effe 
angulo  D ,  ncque  minor  •   crit  major.    Si  igitur 
duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  sequalja 
habuerint,  &c.    Quod  crat  oftendcndum. 

T  H  E  O  R.    17.    P  R  O  P  O  S.    26.      xx7i; 

Si  duo  triangula  duos  angulos  duobus 
angulis  aequales  habuerint,  utrumque  utrique, 
unuxnque  latus  uni  lateri  a^quale,  five  quod 
aequalibus  adjacet  angulis ,  feu  quod  uni  aj- 
qualium  angulorum  fubtenditur  :  &  reliqua. 
Jatera  reliquis  lateribus  eeqii^a  >  utrwmque 
D  4  utri* 
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Utrique,  Sc  reliquuxn  angulum  reliquo  angulo 
aequalem  habebunc 

T4B.  7,    Qlnt  duo  anguH  B  ,  &  C  ,  trianguH  ABC,  ae- 

/fe-  ;•  quaks  duobus  angulis  E  ,   &  EFD,  trianguli 

DEF,   utcrquc  utrique  ,   hoc  cft  ,  B,  ipfi  E,  & 

C,  ipfi  EFD;  Sitque  primo  latus  BC,  quod  an- 

fulis  B,  &  C,  adjacct,  latcri  EF,  quod  anguHs 
\ ,  &  EFD  ,  adjacct ,  a&qualc.  Dico ,  reliqua 
Suoquc  latera  AB ,  AC ,  rcliquis  lateribus  DE, 
>F,  aequalia  cflc,  utrumque  utriquc,  hoc  cft, 
AB,  ipfiDE,  &AC.  ipfi  DF,  eanimirum,  qux 
fl&qualibus  angulis  iubteriduntur  ;  reh'quumque 
angulum  A ,  «Hquo  angulo  D.  Si  cnim  latus 
AB,  uon  eft  aequalc  lateri  DE  ,  fit  DE,  majus, 

c  j./wVwi  ^  quo  c  abfcindatur  rcaa  linea  EG,  asquah's  reSse 
lineaB  AB,  ducaturque  rcda  GF.  Quoniam  igitur 
latcra  AB,  BC,  aequaha  funt  lateribus  GE,  EF, 
Utrumque  utrique ,    &  anguli   B,  &E,  aequales 

i4.frimi  per  hypothefin:  ^  Erit  angulu^  C,  aequah's  angulo 
EFG.  Ponitur  autem  angulus  C,  asquah^s  an^^ulo 
EFD.  Quarc  &  angulus  EFG,  cidcm  an-i^ulo 
|:FD,    aequ^lijB  crit ,  pars   toti;  Quod  cft  abfur- 

c  9,fn9.  4nme,  Npn  cft  igitur  Latus  AB,  iaasquale  lat^ri 
DE,  fcd  a^qualc.  Quamobrcm,  cum  latcra  AB, 
BC,  ^qualia  fiat  latcribus  •DE,  EF,  utrumque 
utriquc,   &  anguli  contenti  B,   &  E,  asqualcs; 

u4.prM  tf  erunt  &  bafes  AC ,  DF,  &  anguh*  reliqui  A, 
&D5  aequaks,    Quod  cft  propofitum, 

TjiB  y.       Sint  deindclatera  AB,  DE,  fubtcndcntiaaequa- 

fg.  r  lcs  angulos  C,  &  EFD,  jntcr  fe  aequalia.  Dieo 
rurfus  rcliqua  latera  BC,  CA,  reliquis  latcribus 
EF  ,  FD  ,  cffe  aequalia ,  utrumque  utriquc,  hoc 
,cft,  BC,  ipfi  EF,  &  CA,  ipfi  FD;  rehquumque 
angulum  A,  reliquo  angulo  D,  aequalem,  Si 
cnim  latus  BC ,   non  cft  aequalc  lateri  EF,  fit 

Siyfrim  EF,  majus  :  h  cx  quo  fumatur  rcfta  EG,  aequ^- 
h'8  ipfi  BC  ,  ducaturquc  refta  DG.  Quoniam 
igitur  latcra  AB,  BC,  aequaiia  funt  latcribus  DE, 
EG,  utrumque  utriquc,  &  anguli  contenti  B,  & 

Sf^^^E,  squalcs,  pcr  bypothcfiui  ^  Eric  angulus  C, 

angulo 
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angulo  EGD  ,   aequalis  :  Ponitur  autem  aiigulus 

C  ,  angulo  EFD ,  aeqaalif  ;   Igiiur   &    angulus 

EGD  ,  angulo  eidcm  EFD,  aequtlis  erit,  cxter- 

nus  interno .,  &  oppofito ,    quod  eft   abfiirdum. 

^/Eft  enim  major.  Non  crgo  tft  latus  BC,  lateri  ii6friwd 

EF  ,  inaquale.    Quocirca ,  ut  priuf  ,  colligctur 

inititutum  ex  4.  propoC   hujus  libri.    Si  duo  i^i- 

tur  triangula  duos  angulos  duobus  angulis  aqua- 

les  habuerint,  &c.     Quod  demonftrandum  erat. 

COROLLARIUM. 

Sequitur  tx  detnonftratione  buius  theorem^itis  »  toti 
etiam  trianeula  »  quoad  areas  »  eflc  xqualia.  Nam  fi  la* 
t«ra  AB,  BC>  lattribus  D&,  EF,  sequalia  fint,  ut  oil.-n* 
ibm  fuit,  contineactque  ex  hypothefi  angulos  asquales  B^ 
£,  ^erunt  tota  quoque  triangula  sequalia  inter  fe.  c  4./rW 

T  H  E  O  R.   18.    P  R  O  P  O  S.    27.       wri^ 

Si  in  duas  reftas  lineas  re6la  incidens  li- 
nea ,  alternatim  angulos  aecjuales  inter  fe  fece- 
rit:  paralleJae  erunt  inter  le  illae  reftae  lineae. 

TN  duiis  redlas  AB,,   CD ,   incidcns  rcfta  EF,    TAB.  K 
^  faciat  angulos  altcrnatim  AGH,  DHG,  \nttx  fg.  fw 
fe  aequales.    Dico  lincas  AB,  CD,  effc  parallelas. 
Si  enim  non  funt  parallelae,  Cuibunt  tandem,  & 
producantur    infinite.    Si    namquc   non    coirent 
unguam ,  parallclas  cflcnt,  cx  patallclarum  defi- 
nitione.    Cfonreniant  ergo  ad  partcs  B,  &  D,  ia 
punfto  I.    Quoniam  igitur  triangulum  eft  GIH, 
(cum  AB,  refta  continuata  fit,  itcm  reda  CD^ 
ufque  ad  pundum  I;)  &  angulus  AGH,  pofitus* 
cft  a^qualis  angulo  DHG  ;  erit  exterqns  angulus 
AGH,  aqualis  intcrno,  &  oppofito  DHG;  quod 
eft  abiurdum  ;  a  quonitm  extcriiUS  interno  major  a  iCpai 
eft.    Quod  fi  AB,  CD,  coire  dicantur  ad  partcs 
A,  &  C,  in  punfto  K,  crlt  rurfus  cadcm  rationo 
angulus  cxtcrnus  DHG  ,  asqualis  intcrno  &  op- 
ponto ,  AGH ,  quod  tft  abfurdum.    Noa  igitur 
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coibunt  line»  AB,  CD.  Quarc  parallelae  erunt. 
Jlodcm  modo,  fi  ponamur  anguli  alterni  BGH, 
CHG,  Kquales,  denxonftrabitur,  lineas  AB,  CD, 
cffc  parallelgs.  Si  igitur  in  duas  reftas  lineas 
refta  incidens,  &c«    Quod  crac  oftendendum. 

tt^aj,^   T  H  E  O  R;    19.    P  R  O  P  O  S.    28. 

Si  in  duas  re£tas  lineas  refta  incidens 
linea  externi^m  aaigulum  intcrno,  &  oppofi- 
to  ,  &  ad  eafdem  parces  ,  sequalem  fecerit; 
Aut  internos  ,  &  ad  eafdem  partes  duobus 
reftis  ajquales :  ParalJela)  erunt  inter  fe  ipfse 
reflae  lineae* 

7M.  V.  "[N  duas  rcSas  AB  ,  CD ,    redla  incidens  EF, 

f^^  nn^*  ^  faciat  primo  cxtcrnum  aagulum  EGA,  aequa- 

lem  angulo   intcrno  ,  &  oppofito  ad  eafdcm  par- 

te$  GHC.    Dico  rcdas  AB,  CD,  cire  parallelas. 

Quoniam  enim  angulo   EGA  ,   xqualis    ponitur 

%\S  ftim  angulus  GHC  ;  &  cidcm  angulo  EGA,  a  aequa- 

fci.^rw.  Hs    eft    angulus    HGB  ;   <^  crunt    anguli    alterni 

GHC,  HGB,  aequalcs.     Quare   lincae  AB,  CD, 

^jy  *^i- f  parallela^  crunt.    Idcm  oftcndctur  ,  fi   angulus 

*>        cxtcrnus  EGB,  aequalis  ponatur  interno  GHD. 

Deindc  faciat  redta  EF ;  angulos  internos  ex 
eadem  parte,  ncmpe  AGH,  CHG,  duobus  redlis 
aquales.  Dico  rurfus  reftas  AB,  CD,  efle  pa- 
rallclas.  Quoniam  cnim  anguli  AGH,  CHG, 
diiobus  rcdis  a&quales  ponuntur  ;  Sunt  autem  & 
aij./rM  anguli  AGE,  AGH  ,  d  duobus  redis  asqualcs; 
Enint  duo  anguli  AGH,  CHG,  duobus  angulis 
bii./fMr/AGE,  AGH,  aequalcs  *,  Ablato  igitur  communi 
angulo  AGH,  remanebit  angulus  AGE,  cxter- 
iiu«  angulo  CHG ,  interao,  &  oppoffto  ad  caf- 
dem  partcs  a&quali$.  Quarc  ut  jam  oftenfum  cft, 
«mnt  redae  Aj8  ,  CD  ,  parallclae.  Idem  oftende- 
tur,  fi  duo  anguli  BGH,  DHG,  duobus  rcdlis 
ponantur  aequalcs.    Si  igitur  in  duas  re^at  lineas 

rcdla 
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rcSa    incidiens     linea    exttrnum    angulum  ,   &C' 
Quod  crat  demonftrandum.l 

T  H  E  O  R.    20.    P  R  O  P  O  S.    29.       k», 

In  parallelas  rcftas  lineas  re6la  incidenj 
linea ;  Et  alternatim  angulos  ioter  fe  aequales 
effiqit  ;  &  externum  interno  ,  &  oppofito, 
&  ad  eafdem  partes  sequaiem;  &  internos, 
&  ad  eafdem  partes ,  duobus  re6lis  aequalei  / 
facit.  .     ' 

^N  parallelas  AB,  CD,  refta  incidat  EF.  Dico  rAB.  K 
^  primum,  angulosalternos  AGH,  DHG,  intcr  ^,  i©. 
fc   effe  aequales.    Si  enim  non  funt  aequalcs,.  ik 
alter,  nempe  AGH,  major.    Quoniam  igicur  an-       * 
gulus  AGH,  major  eft  angulo  DHG,  fi  addatur 
coinmunis  augulus  BGH ,  ^  eriant  duq  AGH,  a4./irfl^ 
BGH ,   majorcs  duobus  DHG ,  BGH  :  At  duo 
AGH,  BGH,  b  aequales  funt  duobus  rcdis     Igi-  bij.^rW 
,   tur  duo  DHG  ,  BGH  ,    minorcs    funt    duobus 
redis.     Quarc    cum    fint   interni ,   &  ad   ealdem 
partes,  B,  &  15  ,    c  coibunt  lincas   AB,  CD,  ad  cij.^«»- 
cas  partes ,   quod   cft  abfurdum  ,   cum  ponantur 
effe    parallels.    Nou    cft   igitut  at>;^ulus  AGH , 
major  angulo  DHG :  Sed  ncquc  miaor.     Eadera 
enim  ratione  oftcndcrctur  ,   redtas  coirc  ad  partes 
A,  &  C.    Igitur  aeauales   erunt  anguli ,   altcrai  * 
AGH ,  DHlG.    Eademquc    cft  ratio  dc.  angulis 
alternis  BOH,  CHG.  \      ', 

Dico  fecundo,   ahgulum  cxternum  AGE,  scr 
qualem  cffe  intcrno,  &  ad  cafdem  partes  oppofito 
CHG.    Quoiniam  cmm  angulo  3!5H,  ^equilisefl:..  ,  .  , 
altcrnus  CHG7  ut  oftcnfum  cft;  &ejdcmBGH; 
dxmi[h  cfl  aMulijs  AGE.  Eruoc  anguli  AGE,  iiftM 
CHtx,  ^  inter  ae  quoquc  a&quales.  Eoc}cr?i  modo  c  i.jpr». 
dcmonftrabitur^  anjulum  ]oGE  \   aequalcm  effc 
angulo  DH<?;, ;  : 

Dico  t^tio^  atigulps  iutcrnos  ad  ^afdcm  paf-      '*      « 
lc?  ,  AGH  y  CHG  y  aequalcs  cffc  diiobus  reais. 

Quo- 
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Quonisun  enim  oftenfum  fuit,  angulum  eztcrnum 
AG£>  asqualem   efle  angulo  CHE  ,  interno;  li 

i  a./rMf.  addatur  communis  AGH,  a  erunt  duo  AGE, 
A6H,  duobus  CHG,  AGH.  a&quales  :  Sed  duo 

b  i)^rW  AGE  ,  AGH ,  h  aequales  Uint  duobus  redis. 
Igitur  &  duo  anguli  CHG  ,  AGH ,  aequales 
duobus  reftis  crunt.  Eodem  modoanguli  BGH, 
DHG,  duobus  erunt  reftis  asqualcs.  In  paralle- 
las  crgo  xedas  lineas  reda  incidens  linea,  &  al- 
ternatim  augulos  ,  &c.  Quod  crat  demonftran- 
dum. 

^       T  H  E  O  R.    21.     P  R  O  P  O  S.    30. 

Quae  eidem  reftae  lineae  parallelae  &  inter 
•^   '^-  •  fe  funt  parallelaj. 

-.«   y  Clnt  reftacAB,  CD,  eidem  reftx  EF,  parallclae. 

&7Vi.  ^'^^^  &  ^P^^^  ^^5  CD,  eflTe  inter  fe  paralle- 

^*      *     las.    Quoniam  enim  omncs   has   lineae  in  eodcm 

:      ponunturefleplano  ,  (Namin  propof  9.  undecimi 

libri  agctur  de  lincis  in  dlvcrfis  planis)  dudta  recla 
.       GH,  fecabit   Omncs  ,   nimirum  AB,  in  I;  CD, 

in  K;  &  EF,  in  L.    Quia  igitur  AB,  ponitur 

gjp^y^  parallcla  ipfi   EF,  ^  erit  angulus  AIL  ,  alierno 

.  FLI,  aequalis.    Rurlus  guia  CD  ,  ponitur  ctiam 

jjg^^  parallela  ipfi  EF  ,    ^  erit  angulus  DKI  ,  eidem 

^^       angulo  FLI ,  ncmpe  internus  cxtcrno  ,  vcl  cxtcr- 

nus  intcrno,  aequali^.  Quare  anguli  AIL,  DKI, 
e  ufTM.  ^  asqualcs  intcr  fe  quoquc  crunt.  Cum  igitur 
f  ijfriteiifint  alterni ,  /crunt  rc6tas  AB ,  CD ,  parallelae 

inter  fe.    Quas  igitur  eidem  redas  lineae  paraiiela&, 

&  inter  fe  lunt  parallelas.    Quod  demonltrandum 

crat. 

«xi:       P  R  O  B  L.    10.    P  R  O  P  O  S.    31. 

A  Dato  punfto ,  datae  redte  lineae  pa- 
rallelam  reftam  lineam  ducere. 

7AB.VL  T7X  punlao  A,  duccnda  fit  lineaparallcla  Hnea 
fg^  h     .-*^  BC.    Ducaiur  cx  A  ,  ad  BC ,  linea  AD, 

ttt- 
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utcumque,  facicns  angulum  qucmcunquc  ADB ; 
Cui  ad  A  ^  tf  asquilis  conftituatur  EAD.  Dico  c  i3/rW 
reciam  EA  >  extenfam  ad  F,  quantumlibct,  pa- 
rallelam  cffc  ipfi  BC.  Cum  cnim  anguli  altcmi 
ADB,  DAE,  Mualcs  fint,  per  conftrudioncm^ 
/Erunt  redae  BC,  EF,  parallclae.  A  dato  igtturf^^^y^ 
pundo ,  datae  reSas  lincaB ,  &c.  Quod  crat  fa» 
ciendum. 

T  H  E  O  R.   22.    P  R  O  P  O  S.   32.     ^^ 

Cujufcunque  trianguli  vmo  latere  produfto: 
Externus  angulus  duobus  intemis ,  &  oppo- 
fitis  eft  3equalis.  Et  irianguli  tres  interni 
anguli  duobus  funt  re6tis  aeqaaleS. 

PRoducatur  in  triangulo  ABC ,   latus  BCj»ad  tm.  Fli 
D\    Dico  primo  ,  angulum  cxtejnum  ACD,  fi^.  *. 
asqualem  clfe  duobus  intcrnis,  &  oppofitis  fimul     "^*. ^ 
A,  &  B.    l;  Ducatur  enim  cx  C,  linca  CE,  pa-  bji/riM} 
rallcli  rcftae    AB.    Qiioniam    igitur    refta  AC , 
incidit   in  parallclas  /vl^,  CE,  a  erunt  an^uli  al-  aip^rM 
tcrni  A,  &  ACE,  asqualcs.    Rurfus  ,  cjuia  rcdla 
Bl)  ,   in  cafdem  paralielas  incidit ,  ^  crit  angulus  h%oPHm 
cxtcrnus  DCF,  asqaalis  interno  Bl   Additif  igitur 
asqualibus   ACE,   &  A,  itidcm  aequalibus  ECD, 
&  B.    ^iict  totus  ACD,   (qui  cx  duobus  DCE;  c  t^frmi 
ACE ,   compoa*tur)  duobus  A,  &  B,  fimul  ac* 
qufKs.    Quod  cil  propoficum. 

Dico  lccundo  ,  n\s  an^ulos  intcrnos  ejufdem 
trianguli  A,  B,  &  ACH,  duobus  clTe  rcftis  ac- 
qualcs.  Cum  cnim  txternus  angulus  ACD,  ut 
oftcnfum  fuit ,  aequalis  fic  duobus  internis  A,  & 
B  ;  fi  addatur  communis  ACB,  </erunt  duo  an-  dt«^rM. 
guli  ACD,  ACB ,  aequales  tribus  A,  B',  & 
ACB:  Scd  duo  ACD,  ACB,  ^  acciuales  funt  iij^rW 
duobus  redis.  Igitur  &  tres  intcrni  A ,'  B,  ACB, 
duobus  funt  .redis  aequaJes.  Quarc  cujufcunquc 
friauguH  uno  latcrc   produfto ,  &c.    ^od  crat  i 

iltmonftrandum. 
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Omrns  mguU  figurd  reiHlined  cujufvis^  dqusles 
ftmt  his  tot  redis  angulis ,  demptis  quatnoir ,  quot 
.  ipfa  cominet  Utera ,  feu  angulos. 

^  -  y        Hoc  ejl ,   anjruU  eujudibet  triauguli  dquales  funt 

^f^l^    ^'^  frihttt  reSiis ,    demptis   quatuor  ,    nempe  dwjbus 

J%\  A  7-  re^is.     Ita  etiam  angnli  fij[urd  conttnentis  20  latera 

^  dijuiyalebunt  bis   lO.  angulis   reSiis   minus  quatuoTy 

ffimirum    36.    redis    anguiis  ,    ^c.     Demonfiratio 

autem  hujus  rei   talis  eft.    Si   a  quovis  pundo  A^ 

intra  figuram  ajfumpto  ad  omnes  angulos  B ,  C ,  Z> , 

velUy  Cy  Dj  E,  vel  B,  C,D,  £,  F,  reBdlinea 

jID  ^  AB  ,   AC.  vel  AB  ,   AC  ,   AD ,   AE  ^  vel 

AB^  JiC^  ADj  AE,  AF^  ducantur^  efficientur  tot 

triangula^  quvt  latera^  angulufve  figura  ipfa  cantinet» 

mXii^iCum  igitur  anguli  cujufcunque   trianguli    tdquales 

'  ^  Jifit  duobus  reSits^  erunt  amnes  anguli  illorum  trian* 

gtthrum  djuales  bis  tot  redis  ,   quot  latera  figuram 

amhinnt.     At   anguli    eorundem    triangulorum  circa 

funSum  A^  intra  figuram  ajfumptum  confiftentes  non 

pertinent  ad  anrutos  figurd  redilined  propofitd  ^  ut 

conftat,,  Quarefi  hi  auferantur  ^  erunt  reliqui  trian" 

gulorum  anguli  conftituentes  angulos  figurd  propojitd  ^ 

bis  quoque    tot    redis    dquales ,   demptis    iJlis    circa 

■''^   '  '  funSum  A  f  ajjumptum  conftitutis  ^  quot  Idtera^  vct 

angulos  continet  figura.     Sunt  autem  omnes  itli  *»- 

guii  ,  quotquot  Jint^  circa  di6lum  punctum  /f ,  exi^ 

Jlentes  dqualei    4..  reSiis  tantummodo  ,  ut  colleginius 

ex  propof.    15'.     Quamobrem    anguli  cujufque  figurd 

bis  tot  re^is'  funt  icquales,  ablatis  quatuor  ^  quot  ipfa 

figura  continet    angulos ,  feu   latera ,  quod  eft  propo- 

fitum. 

C   O   R    O  L  L  A  R  I  U   M.    t. 

.  Ez  hac  pnopof.  |i'  coUigitur  *  tres  an^uloa  cajuslibet 
tnanguH  (imul  fumpfos  sequales*  e(fe  tribus  angulis  cujui^ 
fiue  alterius  triaoguli  iimul  fumptis  :  Q^oniam  tam  ifir 
^  trcs. 
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tres  »   qnam  hi  ^  sequales     funt    duobus   anguUs  f^£tls.  glifr^ 
Und«  11  doo  anguli  linius  triaDgttlt  fuerint  arquaka  duo-       :•    • 
bus  angulis  alterius  trianguli ,  erit  2c  reliquu^  ilJius  leliquo 
hujus  sequalis»  aequiaDgukique  eruot  ipfa  triangula. 

COROtLARIUM.    II. 

Conftat  ctiam  ,  in  omni  trianttulo  Iforcele ,   cuios  ap^  ' "  . 
^ulus    lateribus    aequalibus    comprehenfttt  rcdbs    fuerit  , 
quemlibet  reliquorum  efTe  ^minftum.     Nsro  reliqui  duo 
hmul    conficiunt   unum   rc^lum  .  h  cum  omncs  tres  fint  h  tlprM 
sequalfes  duobus  reflfis :  &  tertius  ille  ponatur  rcdus.    Quare 
jcum    duo   rv^liqui  inter  fe  fint  sequales,  erit  quilibct  eo-  i  f^prMf 
rum    iemirc^s.     At   vero    (i  angulus  acqualibus  lateribus 
contenfus  fucrit  obtufu?  ,  quemlibet  aliorum  cfTe  ftmired^o 
minorcm.     RcHqui    enim    duo   fimuF  minorcs  erunt  uno 
rcdio  ,    &c.    Si    dtnique   dfdus    anguhjs  Cxriterit  acutus, 
ucrumquc  rcliquorum  majorem  efle  fctiiirt'£h).     Qnoniam    '    ''" 
i«iiqui  duo  fimul  majonff^  erunt  unc>  k^o^,  &c. 

C   O    R    O  L   L   A    R   V   tJ    M.    III; 

Perfplcuura    quoqae  efl  ,.  qu.mvis    anpulum    triangu^ 
arquilatcri   cfTe    c^uas  terrias  partes  uniis  rcdi ,  vcl  tertiam 
partem     duorum     rcdlorum.     Duo    cnim    anguli     refti  , 
^quibus   sequales   funt  trcs  an^ulj  triangiili  aequilateri,  di-  kttffM 
vifi   in    trcs  angulos  ,   faciunt   dUAs  »^ti*s'  partes   unius      <^'*^-^'  ' 
rt<ai. 

C  O   R   O   L   L   A   R    I    U   M,    IV. 

Liquct  criam  ,  fi  ab  wno  anpufo  trianguli  sequilateri 
perp^-odicularis  ad  lafus  r^ppofirum  ducatur ,  conftitui  duo 
trianguU  fcalena  ,  quorum  urmnquodqve  hafoet  Unum 
an^ulum  rcdtum  piepe  perpcBdicukrcm  }  alium  duas  :  ,.; 
tertias  partes  unius  rt6ti  ,  illum  (cilicct,  qui  eft  8c  angu- 
las  trianeuli  aequilatcri  5  reliquum.  deuique  tettiam  parteiB 
uoius  re<^i.  "  v 
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OTiQ,      T  H  E  O  R.   23.    P  R  O  P  O  S.   33. 

Re6"te  ilineae ,  quae  aquales  ,  &  parallelasr 
lineas  ad  partes  eafdem  conjungunt;  Et  ipfaB 
3equales,.&  paraUela  fiint. 

rJM.Fl  CI^^  f^ft^  \\Titx  AB,  CD,  aequalcs,  &  paralle- 
fg.  j.       ^  1« ;  Ijpfas  autcm  conjungant  ad  eafdcm  partes 
redae  AD,  BC.    Dico  AD,  BC,  «quales  quo- 
Gue  effc,  &  parallelas.    Ducatur  enim  refta  AC. 
Quoniam  igitur  AC ,  incidit  in  parallclas  AB, 
iao^fM  CD ,    d  erunt  anguH  altcrni  BAC,  DCA,  aequa- 
lcs.    Quarc  cym  duo  latera  BA,  AC,  trianguli 
BAC  ,   aequalia  fint  duobus  lateribus  CD,  CA, 
trianguH  <JDA  ,  utrumque   utrique  ,    &  anguli 
a  £itfhhi  quoque  didis  lateribus   inclufi  xqualcs  ;  a  erunt 
tafcs  BC ,  AD,  aKqualcf,  &  angulus  ACB,  an- 
gulo  DAC,  aequalif.    Cum  igitur  hi  anguli  fint 
bi7^rfl»f  altcrni  inter  rcdas   AD,  BC,  *  ciunt  AD,  BC, 
parancla&  :  Probatum  autcm  jam  fuit,  cafdem  cffc 
aequales.    Reda&  ergo  lineae  ,   qua&  aequales ,  & 
parallclas  lineas ,  occ.    Quod    erat  dpmonftran- 
dum. 

aoff:       T  H  E  O  R.    24.    P  R  O  P  O  S.    34- 

Parallelogrammorum  fpatiorum  aequaJia  funt 
inter  fe  ,  quac  ex  adverfo  &  latera,  &  an- 
guli;  atque  illa  bifariam  fecat  diameter. 

j^^f.  ^.  Clt  paralleloprammum  ABCD  ,  quale  dcfiniv?- 

j^  1       *^  muf  dcfinitione  35*.    Dico  latera  oppofita  AB, 

^  DC  ,  inter  fe  effc  aequalia,  nec  non  latera  oppo- 

fJta  AD,  BC.    Item  angulos  oppofitos  B,  &  D, 

aequales  intcr  fe  effe  ;  ncc  non  &  angulos  oppo- 

fitos  DAB,  &  DCB  :  Dcnique  dufta  diamctro 

AC  ,  parallclogrammum   ipfum  bifariam  fecari. 

ffaf/fMCum  cBlm  AB,  DC,  fin^  parallelae^  i  erunt  an« 

^  guli 
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guli  altcrni  BAC  ,  DCA,  squalcf.    Rurfut  cjui» 

AD,  BC,  funt  parallelae,  /^erunt  &  angiili  al*^  dip^HMI 

tcrni  BCA,  DAC,  aequalcs.    Itaquc  cum  anguli' 

BAC,  BGA,  trianguli  ABC,  asquales  fint  duo- 

bus  angulis  DCA,  DAC,  trianguli  ADC,  utcr- 

que  iltrique ,  &   latus  AC ,  diSis  angulis  adja- 

cens,  communc  utriquc  triangulo  ;  ^  crit  rcftt  ^  ^^.rfw^J 

AB  ,   aqualis.  oppofitaB  reftaB  tX2y  &  rcfta  BC, 

oppofitae  reaa&  AD,  quod  cft  primum.    Erit  rur- 

fus   cadem  dc  caufa   angulus  B,  angulo  D.  ae- 

Jualis.  Et  quia  fi  aequalibus  angulis  BAC\ 
)CA  ,  addantur  aequalcs  anguli  DAC,  BGA, 
loti  quoguc  anguli  BAD  ,  BCD ,  d  fiunt  aequa-  n  t.gmX 
les;  conftat  fccundum,  angulos  nimirum  oppofi- 
tos  clTc  ,:aeqtiaks.  Quoniam  vcro  duo  latcra  ^ 
AB  ,  B^i  trianguli  ABC,  aegualia  limt  duobus 
lateribus  CD,  D A  ,  trianguli  GDA,  utrumquc  ^ 

utrique ,  &  angalus  B  ,  angulo  D,  aequalis,  ut 
jam  oftendimus;  ^  erunt  triangula  ABC,  CDA,  h  4  frn?^ 
«qualia  ,  •idcoqae  parallelogrammum  ABCD  , 
divifum  erit  b'fariam  i  diametro  AC,  quod  tertio 
loco  proponebatar.  Parallelogrammorum  igitur 
fpatiorum  asqualia  funt  interfe,  qu«  cx  advcrfo, 
&c^    Quod  oftcnicndum  crat, 

T  H  E  O  R.    25.    P  R  O  P  O  &    35.      xx^,: 

Parallelogramma  fupcr  eadem  bafi,  &  in 
eifdem  parallelis  conflituta,  inter  fe  funt  as- 
qualia. 

TNter  duas  parallelas  AB,  CD,  fuper  bafi  CD5  TM,  t^. 
-*-    exiftant  duo  parallelogramma  CDEA,  CDBF.  )%•  4* 
(Dicuntur  autem  parallelogramma  in  cifdem  cfle 
parallelis,  quando  duo  latera  oppofita  partes  funt 
parallclarum  ,  ut  in  eX€n>pIo  propofito  ccrnitur.) 
Dico  ipfa  paalldogramma  inter  ft  cfle  acqualia, 
nc»i  quoad  angulos  &  latera*,  fcd  quoad  aream^ 
ftu  ca^acitatcni-    Cadet  enim  primo  punQum  F^^ 
int«r   A ,   .&   E.    Quoniam  igitur  in  parallclo^ 
E  ^rammo 
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^H.primi  grammo  CDEA  ,   rcfta  AE,  a  asquajis  cft  rea« 

GD  j   oppofitae  5   &  cidem  CD,  asqualis  cft  FB> 

in   parallelogrammo   CDBF  ,    oppofita  ;     Erunt 

h  ilpron.  ^^  j    ^  FB>    ^"^^^   ^^  aequales.    Dempta  igitur 

c  t.pron.  communi  FE  ,  c  rcmancbit  AF,  ipfi  EB,  aequa- 

d  34j>riw»  lis :  ^  Eft  autem  &  AC  ,  ipfi  ED,  oppofit»  x- 

%%Q,prmt  qualis  in  ptrallclogrammo  CDEA;  e  &.  an^ulus 

f  4.*^r;«;x  BED  ,   angulo  FAC,  extcrnus  interno.    /Quare 

triangulum  FAC  ;  triangulp  BED  ,  squale  erit. 

gi, prfiM.  Addito  igitur  cbmmuni    trapexio    CDEF ,  ^  fiet^ 

totum  parallelogrammum  CDEA,  toti  parallelo-* 

grammo  CDBF,  aequale.    Quod  cft  propofitum. 

T^B  p^l      Cadat    fecundo    pundtunft    F,  in  pundum  E. 

£.   1     '  Dico   rurfu»,   paralleloRramma  CDEA,  CE©E, 

^*  aequalia  effe,    Erant  enim  .  ut  prius,  refi^aKE, 

EB,  sequaks,   nec   non  k  anguli  BEDyEAC; 

h  4./>ri»j/ atquc  adeo  ^  triangula ,  EAC  ,   BED,  equi^lia. 

i  x,pr§n.  Addito  igitur  communi  triangulo    CDE  ,  /  ficnt 

parallclogramma  CDEA,  CDBE ,  aqualia. 

TAB.VL      Cadat  tertio  punaum  F,  ultra  E,  ita  ut  reSa 

/^.  ^.       CFfecet  redam  DE,  in  G.    Quoniam*  igitur,  ut 

prius,  redae  AE,  FB,  fuut  aequales;  fi  commiN 

k  x.prm.  nis  addatur  EF  ;  k  crit  tota  AF,  toti  EB,  «qua- 

11$  ,   nec   non  &   anguli    BED ,  FAC  ,  ^quales 

1  ^.  ^Ytm^  eriint  :    atquc  adco  /  trianc^^ulum  FAC  ,  trian^lo 

BED  ,    aequtle.    Ablato  ergo  communi  triangulo 

» jjl/r»»-  EGF  ,  m  remanebit  trapexium    AEGC  ,   trapexio 

FGDB,  aquale.     Quocirca  addito  communi  tri- 

angulo    CDG ,    fiet    totum     parallclogrammum 

CDE  A  ,  toti  parallelogrammo    CDBF  ,   squalc. 

Parallelogramma  igitur   fapcr   cadem  bafi  ,   &  in 

cifdein  parallelis  conftitnta  ,   inter   fc  funt  geqiaa- 

lia.    Quod  crat  demonftrandum. 

^ri.      T  H  E  O  E.   2(5.    P  R  O  P  O  S.  36. 

Parallelogramma  fuper  aequalibus  bafibus, 
&  in  eifdem  parallelis  conftitiita ;  inter  fe 
funt  aequalia. 

T^B.  ri   Clnt    duo    parallelogramma  ACEF  ,    GHDB  , 
fig.  j,   *  •^  fuper  aequales   bafes   CE ,  HD,  inter  cafdem 
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parallelas  AB ,  CD.    Dico  ca  cffe  xqualia.  Con- 
Be£tantur  cnim  cxtrema  reaarum  CE  ,  GB,  ad 
cafdem  partcs   lineis   redis   CG  ,  EB.    Quoniam 
igitur  rcda   CE  ,    aegualis  J^onitur  rcdae  HD,  & 
cidcm  HD  •    o  aequalis  eft  GB,  in  raiallclogrsm-  0^4  trrmi 
mo  GHDd  ,   oppofita;  crunt  CE,  GB,  f  aequa-  p  i*/r«». 
les  intcr  fe:  Sunt  autem  &  paralkiac,  pcr  hypo- 
thefin.    Quare   &  CG,  EB,  ipfas  conjungcntes, 
^  pafallelse   crunt ,    &   xqualcs  ,  idecque  CEEG,  qjj./^'»^ 
parallelogrammum    crit.    'itaquc    cum    paralUlo- 
gramma  ACEF,  GCEB,  fint  inter  cafdtm  paral- 
lclas  j   &  fuper  eandem  bnfin  CE,  r  erit  paralle-  t^fjrmi 
logrammum  ACEF  ,   parallelogrammo   GCEB  , 
aeauaie.    Rurfus   quia    parallelogranima   GCEB , 
GHDB  5   funt   inter   eafdcm   parallcins  ,   &   fi  pcr 
candembafin  GB,  /eritquoqueparallelogrammum  si^,frmi 
GHDB,  eidem  parallelogrammo  GCEB,  aequalc» 
Quare  &  parallelogramma  ACEF,  GHDB  ,  /  in-  t    i  /»-«»• 
tcr    fe    aequalia    crunt.     Parallelogramma     igiiur 
fuper  asqualibus   bafibus  ,    &   in  eildem  parallelis 
conftituta,  &c.    Quod  oftendendum  erat. 

T  H  E  O  R.    27.     P  R  O  P  O  S.    37.       xxiviL 

Triangula  fuper  eaicm  bafi  eonllitura  ,  & 
in  eifdem  pajallelis,  inter  fe  funt  ajqualia. 

iNrcr  paralle^s   AB  ,   CD,  &  fuper  bafin  CD,    7^5  FL 
-^    fwt   cqnftituta    duo   triangula    ACp  ,    LCD.  fi-  ^- 
(Dicitur  autcm  triangulum  intcr  durs  cVc  pariUt- 
jas  conftitutum  ,  quando  bafis  cft  pars  uniLS,  & 
nngulus    oppofitus    alternm  attingii.)    Dico  ca  tri- 
angula  efle    aequalia.     Pcr    D,    crim   /  c u cctur  i  31. /r/wi 
DE,  parallela  redaB  AC,  &  DF,  parallcla  r^flx 

BC.  k  Erunt   igitur    parallclogramiTia   ACEE  ,  Vis.P^^^ 
BCDF,  asgualia.    Sunt  en'm  fupcr  ei.ndtm  baf)M, 

CD  ,    &  tnter  eafdem   parallclas.    Scd  hortm  di- 

midia  funt  triangula  ACD,  BCD;  /qucd  AD,  *  34./'''«'-f 

BD,  diametri   bifariam     feccnt    paralltlcj;rrn  rra 
ACDE  ,    BCPF.     Igitur    &    triangula    ACD , 

BCD  ,    iwasqualia      crunt.    Triangula   igiiur    iu-m^./r^^ 

E  2  1« 
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per    cadcm   bafi ,   &c.    Quod  crat  dcmonftrau. 
dum. 

«mij.      T  H  E  O  R.    28.    P  R  O  P  O  S.    38. 

Triangula  fuper  aequalibus  bafibus  confti- 
tuta  ,  &  ia  eifdem  parallelis ,  inter  fe  funt 
sequalia.  ^ 

TjfB.FL  TNter  parallelas  AB ,  CD,  &  fuper  sequales  ba- 
fi*  9'  ,  ^  fc$  CE,  FD,  fint  conltituta  iriangula  ACE, 
X  ii.prtfJtt  gpD^    j)j^Q   ipf^  ^ff^  acqualia.    x  Ducatur  cnim 

EG,  parallela  ipfi  AC,  &  DH,  ipfi  BF:  Efunt- 
y^6-prmi  qQ^  ^  parallelogramma  ACEG,  BFDH,  aequalia., 
zi^.pnm  (j^ni  igitur  horum   z  dimidia  fint  triangula  ACE, 
^y.pron.  gpj)  ;    ^erunt  hac   intcr  fe  aequalia.    Triangula 

crgo  fupcr  sequalibus   bafibus ,   &c.     Quod  erat 

oftendendum. 

xxxix.       T  H  E  O  R.    29.     P  R  O  P  O  S.    39. 

Triangula  aequalia  fiiper  eadem  bafi  ,  & 
ad  eafdem  partcs  conri:ituta  ;  &  in  eifdem 
funt  parallelis. 

7^3  ri.  Clnt  du©  triangula  asqualia,  ABC,  DBC,  fupcr 

/^.  10.  ^  eandem  bafin  BC,  &  ad  cafdcj©  partes.  Dico 
ipfa  cife  inter  eafdcm  parallclas  conftituta  ,  hoc 
cft,  rcftain  dudam  AD,  paralleiam  elfe  ipfi  BC. 

tiuprimi  Si  enim  non  eft  ,  ^  ducatur  cx  A,  parallela  ipfi 
BC ,  quas  vel  cadet  fupra  AD,  vel  infra.  Cadat 
primum  fupra,  qualiscfl  AE,  coeatque  cum  BD , 
protrafta  in  E,  &  ducatur  redla  EC.    Quoniam 

bj7./Wwi  igitur  parallclae  funt  AE  ,  BC ,  ^  erit  triangulo 
ABC,  tri|ingulum  EBC,  aequale:  Eft  autem  per 
hypothcfin,    triangulum    (^upque  DBC ,   aequale 

c  i.pr.9n.  eidem  trianffulo  ABC  Igitur  c  erunt  triangula 
DBC,  EBC,  aequalia,  pars  &  totum ,  quod  clt 
abfurdum.  Quod  fi  parallela  duda  per  A,  cadat 
infra  AD,  qualis  cft  AF  ;  duda  reda  FC,  eruiit 
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cadetn  mtiocinatione  trianguU  BFC ,  BDC  ,  ae- 
qualia,  pars  &  totum  ;  quo*  eft  ablurdum,  Erit 
igitur  AD,  parallela  ipfi  BC.  Quare  triangula  «- 
qualiafuper  cadembafi,  &c.  QAod  oftendcndum  erar. 

T  H  E  O  R.   30.     P  R  O  P  O  S.    40.      xxx?.. 

Triangula  sequalia  fuper  aequalibus  bafibus, 
&  ad  eafdem  partes  conilituta ,  &  in  eifdem 
fimt  parallelis. 

Slnt  duo  triangula  aequalia  ABC,  DEF,  fuper  7jiB.pt. 
bafes  xquaks  BG  ,  EFj^  (quae  in  eadem  reda /?f.  n.. 
linea  collocentur,)  &  ad  eakiem  partes  conftituta. 
Dico  ca  effe  in  eifdem  parallclis,  hoccft,  reftam  ^ 

ex  A  ,   ad  D  ,  duSam  parallelam  eflc  reftae  BF. 
Si  cnim  non  eft ,  cadet  parallela  ipfi  BF,  per  A, 
dufta  vcl  fupra  AD ,   vcl  infra.    Cadat  primum 
fupra ,   coeatquc  cum  ED ,   produdla  in  G ,   & 
ducatur  redla  GF.    Quoniam  igitur  parallclae  lunt 
AG  ,    BF,    i  erit  triangulum   EFG  ,    triangulo  ijS./^rjfw/ 
ABC ,  aequale  :    Ponitur    autem    &    triangulum  . 
DEF,    eidem    triangulo  ABC  ,    asqualc.    Igitur 
>f  triangula   DEF,  GEF,   xqualia  erunt ,  pars  &  k  i.^*». 
totum.    Quod   eft    abfijjrdum.    Quod  fi  parallela 
dufta  per  A,    cadat  infra  AD,  qualis  eft,  AH; 
dufta  reda  HF,  erunt  eadcm  argumentationc  tri- 
angula  HEF,  DEF  ,    asqualia  ,  pars  &  totum, 

auod  eft  abiiirdum.     Eft  igitur  AD ,  parallcla  ip^ 
F.    Quarc  triangula  aeaualia  fiipcr  aequalibus  ba- ' 
fibus,  &c.    Quod  crat  dcmonftrandum, 

T  H  E  O  R.    31,    P  R  O  P  O  S.   41.       »li- 

Si  parallelogrammum  cum  triangulo  ean-  • 

dem  bafin  habuerit ;  in  eifdemque  fuerit  pa- 
ralle]is  ,  duplum  erit  parallelogrammum  ipfius 
trianguli. 

TNtcr  parallclas  AB  ,  CD ,  &  fupcr  bafin  CD,  TjiB.  H- 
^*^  conftituantur  parallelogrammum  ACDE  ,   fx.fl*^^\ 
E  3  trian- 
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triangulum  BCD.  DIco  parallelogrammum  eflfc 
daplam   trianguli   BCD.     Duda    enim   diametro 

tj7.^wi  AL)  ,  in  parallelogrammo  ,  erunt  a  triangula 
ACD  ,   BCD  5  aequttlia  ;  At  parallelogrammum 

h i^ frimi  ACDE  y  duplum  eft  trianguli  ACD  ;  b  quod 
triangula  ACD,  ADE  ,  aequalia  quoque  inter  fc 

c  6./rw».  fiat.  Igitur  &  trianguli  liCD  ,  c  duplum  erit 
idem  parallelo^^jrammum  ACDE.  Quamobrem  , 
fi  parallclo;^ranimum  cum  triangulo,^  &c.  Quod 
crat  demonfirandum. 

S    C    H   0    L    I    V    M. 

TM  yU      ^^^^   ^^^  theorema  EucUdis  demonjlrari  potcfl  eo^ 

^-     \n*  dem   modn  i  fi  parallelogrammum  ,    ^    triangulum 

^^'        *     ^equales  habuerint  bafes  ^  fcf  mn  eandem  ^fuenntquif 

in   eifdem  paralklis  ,    u$   cernis   in   parallelogrammo 

ACDE ,    ^    iriangnlo    BFG  ,    quorum   bafes    CD  , 

FG  ,   itquales  funt.     Du^a   enim    diametro  AD  ,  in 

fix%wmi  p^^Meiogrammo  ,    g  erunt  iriangula'  ACD  ,   BFG  , 

'  aqualia.     Cum    igitur    parallelogrammum    ACDE^ 

hl4.privii  duplum  fit   irianguH   ACD  :    h  quod  diameter  AD^ 

1  Ctpron.fi^^f  parallelogrammum    ACDE  ^    bifariam  :   i  erif 

quoque  idem   trianguH  BFG  ,  duplum,     Eadem  ra^ 

tiotie  fi  bafu  FG ,   dupUcaretur ,    Sff   reola    ad  B  ^ 

duceretur ,  fieret  triangulum  paraUelogrammo  xquale  , 

auoniam  triangulum  hoc  effet  duplum  etiam  trianguli 

BFG,  ^c. 

»li}.  ,     P  R  O  B  L.    II.    P  R  O  P  O  S.    42. 

Dato  triangalo  aequale  parallelogrammum 
conftituere  in  dato  angulo  redlilineo, 

7An.n.  PvAtum  triangulum  fit  ABC,  &  datus  angulu» 

fg*  14«      ^  reailineus     D.     Oportet    igitur    conftituerc 

parallelogran^mum   aequ^ile  triangulo  ABC ,   ha- 

bcns  angulum    aequalem    angulo    D.     Dividatur 

%\o,prirHi  latus  unum  trianguli ,    nempe  BC,  «  bifariam  in 

hti.frifHi  E  ,  &  i  fiat  angulus  CEF  >    aequalis  angula  D, 

protit 
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pro  ut  libct',   hoc  eft ,  five  angulus  CEF,  vergar 
ad  partes  C,  five  ad  pattes  B,  proutmagis  VKie- 
bitur  expedire.  Ducatur  item  per-A,  c  redla  AF,  ciifrlnd 
P^allela  ipfi  BC ,  quae  fecct  EF,  in  F.    Rurfus 
per  C,   vel  B,  ducatur  ipfi  EF,  parallela  CG,^ 
occurrcns  reftae  AF,  produdae  in  G ,  Eritque  in 
angulo    CER,  qui    dato    angulo    reailineo    D, 
faftus  eft  aequalis,  conftitutum  parallelogrammum 
CEFG  ,  quod  dico  efle  aequale  triangulo  ABC. 
DuSft  enim  refta  EA ,  quoniam  parallelogram- 
mum  CEFG  ,  /^  duplum  cft  trianguli  AEC,  Scdii.frimi 
triangulum    ABC  ,    duplum    cjuldem    trianguH 
AEC,  equod  triangula  AEC,  ABE,  fuper  ae- c  jS.^r;»! 
Guales  bales   EC,  BE,    &  in  cifdem  parallelis, 
iint  aequalia.    Erunt  parallelogrammum  CEFG, 
&   triangulum  ABC, '/aequalia  inter  fc.    Cum  {  c  pun. 
igitur  angulus  CEF,  faSus  fit  aequalis.  angulo  D,    .  ' 

conftat     propofitum.    Quocirca    dato    triangulo 
asquale   parallelogrammum  conftituimus  in  datu    * 
angulo  reSilineo.    Quod  erat  faciendum.  _  • 

T  H  E  O  R.    $2.    P  R  O  P  O  S.   43.      xH'J. 

♦ 

In  omni  parallelogrammo  complementa 
eorum  ,  quae  circa  diametrum  fiint  parallelo- 
grammorum,  inter  fe  funt  aequalia. 

1N  parallclogrammo  ABCD,   fint    circa  dia^ie*  T^S  ^^; 
trum  AC,   parallelogramma  AEGH,  CFGI,/%»- 
Sc  complementa  DFGH,  EBIG,  ut  in  36.  dcfin. 
diximus.    Dico  complementa  hasc    inter   le    effc 
aequalia.    Cutn   tf  enim  triangula  ABC  ,  CDA,a34.M^' 
aqualia  fint ;   Itemque  triangula  AEG  ,  GHA; 
fi  haec  ab  iUis  demantur  ,  h  rcmanebunt   trapczia  b  ^.pron: 
CBEG,  CDHG,  aequalia:  c  Sunt  autem  &  trian^  ci^.primi 
gula  CGI,  CGF,  aequalia.   Quare  fi  detrahantur  • 
cx  trapeiiis  ,  <^rcmanebunt  aequalia  complcmcnta  d  J.^^.  ^ 
DFGH,  EBIG.    In   omni  igitur  parattelogram- 
mo  ,    complcmenta    &c.     Quod    pftcndendum 
erat.         . 

E  4  P  R  O: 
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MUr,'        P  R  O  B  L.    12.    P  R  O  P  O  S.    44. 

Ad  datam  reftam  lincam  ,  dato  triangulo 
2Bquale  parallelogrammum  applicare  in  dato 
angalo  reftilineo. 

TJB.f7L  F)^^^  rc6ta  llnea  (it  A  ,  datum  triangulum  B^ 

f,  j,  ^  &  datus  angulus  rcailincus  C.  Oportct 
igjtur  conftitucre  parallelogrammum  aequalc  tri- 
angulo  B,  angulum  habcns  aequalem  angulo  C> 
&  unum  latuf  aqualc  rcftac  A.    Conftitukur  tri^ 

§41.^/1»!  angulo  By  asqualc  parallelogrammum  D£FG, 
habens  angulum  EFG ,  angulo  C ,  aequalem , 
producaturque  GF  ,  ad  H ,  ut  FH ,  fit  aequalis 

hli frimi  r-eAx  A,  &  per  H,  ^  ducatur  HI,  p^irallela  ipii 

F£,  occurrcns  DE,  produftx  in  I.    Extendatur 

•  deinde  cx  I ,  perF.  diamster  IF,  occurrens  redae 

ttifrtmi  DG,  produftK  in  K;  &  r  per  K,  ducatur  KL, 
parallela  ipfi  GH,  fecans  IH ,  protraftam  in  L, 
producaturquc  EF ,  ad  M.  Dico  parallelogram- 
mum  LMFH ,  cflc  id ,  quod  quaerltiir.  Habet 
enim  latus  FH  ,  acquale  data^  reftae  A ,  &  ^gil- 

iir.fHmi  ^^^  HFM ,  angulo  dato  C  ,  aequalem,  J  cum 
angulus  HFM ,  acqualis  fit  angulo  EFG  ,  qui 
faAus  cft  aBOualis   angulo  G:  Denique  parallelo- 

f4j.^/«ii  grammam  LMFH,  aequale  cfttriangulo  B,  ^cum 
aequale  fit  complcmento  DEFG  ,  guod  faaum 
eft  aequale  triangulo  6,  Ad  datam  igitur  redam 
lincam  dato  triangulo  ,  &c.  Quod  crat  facien- 
dum. 

P  R  O  B  L.    13.    P  R  O  P  O  S.   45* 

\  .   Ad  datam  redlam  lineam ,   dato  reftilineo 
.    aequale    parallelo^rammum    conflituere  ,    m 
dato  angulo  reftilmeo, 

TM.ni  ryUtmvls  Euclidcs   ptoponat  hoc  problemt  ab- 
J^.f.^       ^  folutc,.  non  adftringcndo  nos  ad  ccrtam  ali- 
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quam  rcaam  lineam  datam,  ut  in  praBccdend 
propof.  44.  fecerat ;  tamen  qtiia  in  (equent^bus 
frequenter  ufurpatur  in  data  rcfta  Hnea,  placuit 
ipfum  proponore  una  cum  data  reda  linea.  Sit 
ergo  reda  data  EF  ,  reftilineum  ABC ,  &  datus 
an^ulus  D.  Oportct  igitur  conflrucre  ad  datam 
rcaam  EF ,  parallclof;rammum  aequale  reftilineo 
ABC,  quod  habcat  angulum  xquaiem  an^ulo  D. 
Refolvatur  redilineum  in  triangula  A  ,  B,  &  C. 
Deinde  triangulo  A,  ^  aequale  parallelogrammum  g^x  a^^ 
coiiitituatur  EFGH  ,  fupcr  rcftamEF,  habcus  an* 
gulum  F5  angulo  D,  aequalcm.     Itcm  fupcr  r^  -   , 

dam  GH  5   par:allclogrammum   GHIK  ,   aequalc  ''' 

trianmlo  B,  habcns  angulum  G,  aequalcm  angu^ 
Jo  i3.  Itcmfuper  rcdtam  IK,  pcirallelogrammum 
IKLM,  aequalc  triangulo  C,  habcns  anguluniK, 
aequalcm  angulo  D  ;  Et  fic  deinceps  proccdatur, 
fi   plura  fuerint  triangula  in  dato  redlilinco:  fa- 
diumque  erit,  quod  jubctur.    Nam  tria  paraUclo- 
j^ramma  conftrufta,  qux    quidem    aequalia    fun| 
rccHh*nt:o  dato  ABC,  conficiunt  totumunum  pa- 
raiklogrammum ,  guod   fic   dcmonftratur.     Dno 
anguli   EFG  ,    HGK ,   />  intcr   fe    funt   aequales  ,  b  ilffw* 
cum  utcrque  ^Kqualis  fit  angulo  D.    Addito  igi- 
tur   communi   angulo  FGH  ,    erunt    duo  an^uli 
EFG  ,    FGH ,    c  qai    duobus    rcctis    squivalcnt,  ci9.^r/»il 
w^cequalcs  duobus  angulis  HGK,  FGH ;  idcoquehi  d  t.  pron, 
an^uli  duobus  ctiam  rcdlis  aequalcs  crunt.  rQuare  ci^.^riwrf 
FG,  GK,  unam  rcftam  lineam  efficicnt.    Eadem  ' 

ratione  oftendemus,  EH,  HI,  unam  redam  line- 
am  cfficcrc  ,    proptcrea  guod  duo  anguli  EHG, 
HIK,  xquales  inter  fe  funt ,  (/cum  fiat  sequa- f  J4 /^^'«^ 
l€8   oppofitis    angulis  aequalibus  EFG  ,    HGK.) 
g  &   duo  anguli  HIK,  IHG,  duobus  funt  redis  g»9-^«^ 
aequalcs.  &c.    Cum  igitur  EI,  FK,  fint  paralle- 
l3e;  ^  Itemaue  EF  ,  IK ,  quod  utraque  parallela  hf^prhi^ 
fit  rcdx  HG  ;   Parallelogrammum    «rit   EFKL 
Eodem  modo  demonftrabitur,  parallelogrammum     ,„.  .    •, 
IKLM  ,    adjundium   parallclogrammo    EFKI ,        *  ]* 
conllitueretotumunumparalklogrammumEFLM.     ^ 
Ad  datam  «rgo  rcSam  Hneam  EF,  dato  reaili* 
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pco  ABC ,  conftituimus  aquale  parallclogram- 
mum  EFLM  ,  habcns  angulum  F,  asquiilcm  an- 
gulo  D,  dato.    Quod  erat  cfficicndum. 

SCHOLIUM. 

Datis    du§lms    reBHineis  iiuujualihus ,   excef- 
fum  majoris  fupra  minm  inquhrere. 

fjiMk  Vih  '  S'>^^  d^^^  reSlilinea  ^^ ,  Es^  B ,  fitaue  A ,  majus. 
fi*  4*  '  ^P^^^^  igitur  ind^gare ,  qua  ma^mtudtne  reiiiltneum 
l^f.frimi  if ,  fuperet  re^ilineum  B  ,  i  Fiat  parallelogrammum 
CDEF ,  SH  quocunque  angulo  D ,  aquale  majori 
reSilineo  A  Et  fnper  reaam^CD^  parallelogram* 
^fim  CDGH^  in  eodem  angulo  D ,  aquale  reSiiline^ 
minori  B,  Quoniamij^iturparallelogrammumCDhF^ 
fuperat  parallelogrammum  CDGH%  parallelogrammo 
EFHG  ,  fuperabit  quoqtie  figura  A  ,  figuram  B  , 
^odem  parallelagrammo  EFHG.  Quod  cft.  propofi'^ 
ium. 

jfif.^  ,  "  P  R  O  B  L.    14.    P  R  O  P  O  S.   46. 

^   A  Data  re£la  linea  quadratum  defcribere. 

j^2l  ^^/^  «Clt    data    reda    AB  ,     fuper    quam    oporteat 

j^.  f.  quadrafcum     defcribere.     Ex     A   ,     &    B   , 

a  ii./^«w /»  cducantur  AD ,   BC,   perpcndiculares  ad  AB, 

fintquf  ipfi  AB  ,   acquales ,  &  conneaatur  reSa 

CD.    Dico  ABCD,  efle  qiiadratum.    Cum  enim 

e»8./fM  anguli  A ,  &  B ,   fint  rcdi,  ^  erunt  AD,  BG  , 

- '  parallclaB:  Sunt  autcm  &  aequales ,  quod  utraque 

cxyr^  aequalis  fit  ipfi  AB.    Igitur  cSc  AB,  DC,  paral- 

lclaB  funt  &  asquales:  &  ideo  parallclogrammum 

,  cft  ABCD,  in  quo,  cum  AD,  DC,.CB,  acqua- 

"■^'     lcsfintipfiAB,  omnesquatuorlineaBaequales  cxi- 

ftunt;  funt  autem  &  omnts  quatuor  anguli  redi, 

iH^frind  c\im  C,  &  D,  ^/aequalcs  fint  oppofitis  redis  A, 

tcB.    Quadratum  igitur  cft  ABCD ,  cx  defini- 

tionc  ;  Ac  proindc  a  data  refta  linea  quadratum 

3efcripfimus.    Quod  faciendum  crat. 

THEOK. 
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T  H  E  O  R.    33^    P  R  O  P  O  S.  [47^  :■  «fg,T 

In  reftangulis  triangulis ,  quadratum ,  quod 
a  iatere  reftum  angiilum  fubtendente  defcribi- 
tur  ,  aequale  efl:  eis ,  quae  a  lateribus  reftum 
aggulura  continentibus  defcribuntur  ,  qua- 
dratis. 

TN   tmngulo   ABC  ,    angulus    BAC  ,    Gtrc^  rAB.m 
•^  dus     a  dcfcnbanturque     luper    AB  ,    AC  ,  xw   5 
BC  ,    quadrata    AEFG  ,    ACHI ,   BCDE.  Dico  ^^^jiii^ 
quadratum    BCDE  ,     defcriptum     fupcr     latus 
,BC,  quod  angulo  refto  opponitur ,    aequale   eile 
duobus  quadratis  ABFG  ,    ACHI  ,   quas  filper 
alia  duo   latera  funt  defcripta  ^  five  haec  duo  la- 
tera  aequalia  fint ,  five  inaequalia.     Ducatur  enim 
refta  AK,  i^paraUela  ipfi  BE,  vel  ipfi  CD*  fe- b}t>te 
caus  BC  ,   in  L,  &  jung;antur  reftae  AD,  AE,'     _ 
CF,  BH.    Et  quia  duo  auguli  BAC,  BAG,  funt 
refti ,  c  eruiit  reftas  GA  ,   AC,  una  linca  refta;  ci4.|i*[rf 
eodemque  modo  lA,  AB,  una  rcfta  Hnca  erunt. 
Rurfus  quia  anguH  ABF  ,^  GBE,  funt  asquales, 
cum   fint  redi ,   fi    addatur   communis.  angulus 
,ABC,   d&a  totus  angulus   CBF ,  toti    angulo  d  a./win; 
ABE,  aequalis;  fimiliterque  cotus  angulus  BCH, 
toti  angulo  ACD.    Quoniam  igitur  duo   latera 
AB,  BE  ;  irian^uli  ABE  ,  asqualia  funt  duobus 
iateribusFB,  BC,  trianguli  FBC ,  utrumquc  u-     * 
trique,  ut  conftat  ex.ticfinitione  quadrati:  Sunt 
autcm  &  anguli  ABE,  FBC,  cotitenti  hifcc  latc-  > 

ribus  a&quales ,  ut  odcndimus;  rErunt  triangula  c  4i/fM 
ABE ,  FBC ,  aequalia.    Eft    autcm  quadratum , 
fcu  parallclogrammum  ABFG,  /duplum  trianguH  i  ^.frM 
FBC,    cum  fint  inter  parallela$  BF,  CG,  &    • 
fupcr  eandem  bafin  BF  :  Et  parallclogranunum 
BEKL  ,  duplum  trianguH  ABE,  au»d  fint  intcr;\      .  - 
.paralicla$  BE  ^  AK,  &  fupcr  candem  btfia  B£*     .•;   ,  , 
Quarc  ^  aequalia  erunt  quadratuin  ABFG,  &  pa-  o6ftiial 
rallelogrammum  B£KX.    ]^eQ)  ratio&o  oftcii-        "^ 
^^        /  dctur 
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dctur,  acqualia  cffe  quadratum  ACHI  ,  Sc  paral- 
h  4?^f*wi  Wogrammum  CDKL.  A£runt  cnim  rurfus  tri- 
angula  ACD ,  HC8 ,  acqualia ,  ideoque  eorum 
dupla ,  parallelogrammum  vidcHcet  CDKL  ,  & 
quadratum  ACHI ,  aequa4ia  erunt.  Quamobrcm 
totum  quadratum  BGDE  ,  auod  componitur  cx 
duobus  parallclogrammis  BEKL,  CDKL;  xquale 
icft  duobus  quadratis  ABFG,  ACHI.  In  redln- 
gulis  crgo  triangulis  ,  quadratum ,  &c.  Quod 
dcmonftrandum  erat., 

^    r  '  S    C    H    0    L     I    V    M. 

Si  in  cjuadrato  qnovis  diameter  ducatur^  qmdra^ 
^um   a   diametro  defcriptum  duplum  erit  prddi^i 


W»  t^f  '    ^*  qttadrat^  ABCD^  ducatttr  dtameter  AC.  DUq 

T^§.  Fu.  quadratum  diametnAC  ,  duplumefffjuadratiABCD. 

J^'  ^*      Cum  euim  in  trian^ulo  AaC  ^  angulut  B  ^  reSus 

M7./f^^^  f  S  ^^^   quadratum   lateris  AC  ,  Sfuale  duobms 

ffuadratis  laterum  AB  ,  J3C.    Cum  igitur  quadrata 

linearum  AB  ,  .  BC  ^  4tqualia  fint ,  quod  linea  AB  ^ 

BC  ,  fint  4tquales  ;  erit    quadratum  diametri   AC  , 

v.M^  '      df^plum  cujuslibet  illorum  ,  ut  quadrati  linea  AB  ^ 

boc  efl^  quadrati  ABCD»     Quod  efi  fropofitum, 

rifii.       T  H  E  O  R.    34,    P  R  O  P  O  S.    48. 

'     Si  quadratum  ,  quod '  ab  uno  latqrum  trian- 

'guli  defcribitur ,  aequale  fit  eis ,  quae  a  reliquis 

»  *'  -  trianguli    lateribus    dcfcribuntur  ,   quadratis  ; 

,    ..  ,,  ^ 'Angulus   comprehenfus    fub    rcliquis   duobus 

'**•   trianguli  latcnbus,  reftus  eft. 

r^i.  W;^r\Etur  triaftgulum  ABC,  fitque  guadratum  la- 

|||.  7»     .^  icris  AC ,  aequalc  quadratis  reliquorum  lat^- 

_.^,>,  r  rrnn  RA  ,  BG.    Dico  angulum  ABC,  eflc  rc- 

dum.    Ducltuir    nmique    BD  ,  pcrpcndicularfs 

ad 
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ad   BA  *5  &  acqualis  reftae  BC,  conneftjiturauc  k  lil ^rw 
refta   AD.     Quoniatn   igitur  in   triangulo  ABl), 
angulus  ABD ,   reftuf   ell  ;  ^  erit  quadratum  rc- 
cta  AD  ,  aequale  quadratis  reftarum  BA,  BD:  g^y^rM 
Elt  autem  quadratum  reftaB  BD,  quadrato  rcdac 
BC ,   aequale  ,   ob   linearum  a&qualitatem.    Quare 
quadratum   reftae  AD,   quadrttis  rcfiarum  BA>- 
hC,   aequale  erit.    Cum    ergp    quadratum  reSx 
AC,  cildem  quadratis  reflarumBA,  BC,  atquale 
ponatur  ;  ^  erunt  quadrata   redarum  AD  ,  AC,iji,^r^aj 
inter  fe  aequalia,  ac  propterea  &  recftSB  ipfae  AD, 
AC,  aequales.    Quoniam  igitur   latera  BA,  BD; 
trianguH  ABD,  aequalia  funt  lateribus   BA  ,  BC, 
trianguli  ABG  ;   bafis  AD  ,   oftenfa    eft   asqualis 
bafi   AC  ;   /  erunt  aiiguli  ABD,  ABC ,  aequales:  i  S.frimi 
Eft  autcm  angulus  AI3D,  ex conftruftione  reftus, 
Ij^itur   &  angulus    ABC  ,   reSus    erit.    Si  igitur 
guadratum ,  quod   ab  uno  latcrum  trianguli  dc* 
icribitur,  &c.    Quod  demonftrandum  erat. 


£  U  GL  I- 
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E  U  CLI  D  I  S 

ELEMENTUM 

SECUNDUM. 


Git  Euclides  fecundo  hoc  libro  de  potentiis 
Unearum  reflarum  ,  inqHtrendo  ,  cjuanta 
Jim  Cr  quadrata  partium  cujufvis  line^ 
refld  divifdf  C^paralleiogramma  reSlan- 
gula  fub  partibus  ejufdem  lined  divifd  comprehenfa , 
taminterfe^  (juamcomparatacum^uadratototius  lined 
Crc.  Quod  ut  commode  execfuatur  j  explicat  prius 
duabus  definitionibus  duo  ad  ea  ,  cfUA  demonHrarida 
funt  y  reile  intelligenda  maxime  necejfaria, 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

Omne  parallelogrammum  reftanp^ulam  con- 
tineri  dicitur  fub  re6lis  ^uabus  lincis ,  qucc 
reftum  comprehendunt  angulum. 

TT^r  definitione exponit,fub quibus reftis lineis conti- 
-*"  *•  neridicaturparallelogrnmmumquodcuntjuerellan^ 

Jttlum:  Etquidfity  parallelogrammum  contineri  fub 
uabuslineisreHis.  Quodut  intelligatur  ^  explicandum 
frimtm  eft^  Parallelogrammum  illud  dici  retlmgulum , 
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cuJHS  omnes  anguli  funt  reBi.     Cujus  quidem  duf 
tmum  funt  genera.     Quadratum,  Cr  jiltera^arte 
longius.     In  his  enim  omnes  anguli  funt  reiH  ^  ut 
perfpicHum  efi   ex  eorum   definittonibus.     In    omni 
porro  parallelogrammo  ,  Ji  unus  angulus  duntaxa^J 
detur  reflus  ,   erunt  Cr  reliqui  tres  necejfnrio  reSii.  ^ 
Sit  enim  in  parallelogrdmmo  ABCD  ^  ^^S>^^^^  ^^lAU.Vlil 
reBus.     Dico^reliquos  tres  angulos  B^  C^  D^  re»  f^,  8. 
B-os  quoque   efe.     Nam   cum  paralleU  fwt   AD^ 
BCy  ^trunt  anguli   A  j   €r    B  y   interni  duebus^i^jfrhA 
re^is  aquales  i    At  angulus  A^  reBus  ejl  ^  ^^  ^-;  '^  \J 
potheji.     li^^W  ^  -S,  reHus  erit.      Quoniam  vero 
b  quilihet  jujflfppojito  efi  aqualis  ,    ut  angulus  Ayhj^frim 
angulo  C ,    Cr  angulus  B  ,  angulo  D  \,  erunt  &* 
anguli  C,  <r  D,  reBi. 

Dicip  itaque  Euclides  ,  quodlibet  farallilogram^ 
mum  reitaf^idfim  contineri  fub  duabus  reilis  lineis^ 
qud  ununi  ejus  angulum  re^um  contsnent.  Ut  pa^ 
rallelogrammum  reSlangulum  ABCD  »  eontineri 
diciturfub  dunbus  lineis  reflis  A  5,  AD  ;  vet  fub  AD  , 
DCi  velfubDC,  CB ,  veldeniquefubAB,  BC: 
quoniam  qualibet  hujufmodi  dud  linea  exprimunt  totam 
parallelogrammi  magnitudinemy  una  quidemut  AB^ 
vel  DC  f  eJHS  longitudinemy  altera  vero  ^  ut  AD, 
vel  BC  f  ejus  latitudinem.  Vnde  expreffis  duabus 
lineis  ,  qud  angtdum  reSlum  continent  in  paraUelo^ 
grammo  reElangulo  »  flatim  tota  ejus  quantitas  conci^ 
fitur ,  intelligiturque  ,  longitudo  mmirum ,  atque 
latitudo.  Accedtt  etiam^  quod  ex  motu  imaginario 
Hnius  linea  in  alteram  hujufmodi pardllelogrammum' > '-  '^•y 
eonjicitur.  Si  namque  animo  concipiatur  reSla  AB,  *  ^  '  ' 
deorfum  fecundum  re^am  ADj  moveri  in  tranfver^ 
fum^  ita  ut  femper  angulum  reElum  cum  ADj  con^- 
ffituat ,  donec  punElum  A  ,  ad  punHum  D  ,  Cr 
punHum  B  ^  ad  punftum  C  ^  perveniat  ^  defcriptttm 
'  <        "■•  '    efi$ 
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grit  totum  farallelofframmum  ABCD.  Idem  fiet^ 
fi.  jiD  ,  vonatur  moveri  tranfverfum  fecundum  r<?- 
Bam  ,  AB  ,  Crc.  Quamobrem  jure*  optimo  fub 
,  talibus  duabus  lineis  reftis  continere  dicitur  parallelo^ 
grammum  reS^gulum. 

Jtaque  parallilogrammum.reBangulumi  quodfub 

duabus  reflis   Uneis  contineri  dicitur  ^   erit   illud^ 

aujusduo  latera  circa  unum  angulum  re^um  dqualia 

funt  duabus  illis  re^is  lineis^  utrumque  utrique.     Ut 

TAM.Ptt.f^^ll^^^i^^^^f*^  reBangulum fub  reBis  Ey  Cr  F, 

/l*  p.      sontentum  ,   erit   idem  ,    quod  paralletogrammum 

ABCD  :   (juoniam  latus  AB  ,  ^quale  en  reila  £, 

■        '     (r  lattts  AD,  reBd  F. 

Perfpicuum  autem  eft'  ex  diflis  ,  parallelorram- 
mum  reflangulum  contentum  fub  duabus  lineis  dqua^ 
tibus  ejfe  quadratum.  Cum  enim  quMet  illarum 
linearum  \equalium  dquaUs  ftt  linex  oppofita  y  erunt 
9mnia  quatuor  parallelogrammi  reHanguli  latera 
^qualia,  Quare  ex  definittone  quadrati  y  qtiadra- 
tum  erit. 

Item   maHifeflum  eft ,  fi   dud  reBd   ItneA  altis 
duahus  reSis  lineis  aqtioles  fuerint  ^  utrnqHC  utriq^-te  ^ 
re^angulum  parallelogrammum  fub  prioribHS  duahHS 
€or/fpreher?fum  ^    dquale  efeei^  quod  fub  duahus  po- 
fiertorihus  comprehenditur  ,  parallelo^rammo  re^nn- 
gulo:  quontam  Cr  anguli^   cr  Idtera  umusdqnalia 
funt  O^.angulisy   Cr  laterihus  altertus.     Quodtamen 
facile  hac  etiam   ratione   demonftrari  potefi.     Sint 
TJB.fin^^^^  ^^*  ■*^>   ^^tiales  reilis  DE^   EFy  utraqne 
fy.  I.      utrique.  DicoparallelogrammumreBanguliim  ABCG , 
contentumfub  AB^   BC\  ^quale  efe  pardllelogram^ 
mo  reilangulo  DEFH^  contento  fub  DE  ,    EF. 
Vuilisetenim  diametrisACy  DF^  cum  latera  AB  ^ 
BC  y    trianguli  ABCj   dqualia  fint  lateribus  DE^ 
^F,  trianguli  DEFy  &  anguli  B^  &*  E,  ^qua^ 
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lesj   nempe  reili;  cerkm  trimgHla  jiBCy  DEFic^ftM 
^qualia.     Eadem    ratione    ^(jualia  erum  trianguta 
uiGC^  DHF.  QuaretotaparallelogrammaABCG^ 
DEFHj  dcjualia  erunt. 

Obiter  tjuotjHe  monendus  mihi  leSof  videtur^  Eu^  ,, 
clidem  in  hoc  fecundo  iihro  ,  cr  /»  aliiSy  qui  fe^ 
qnuntur  ,  fa^-allelogrammum  reHangulum  appellare 
Jimpliciter  rejiangulum;  tjuod  etiam  Cdteri  Geometrs 
obfervanty  ita  ut  nomine  reilanguli  pgrpetuo  intelli^ 
gendum  fitparallelogrammumre§angulum.  Rurfus^ 
ne  toties  exdfm  litera  repetantur ,  folent  Geometr^ 
exprimere  parallelagrammum  tam  reftangulum ,  ^iuami 
mn  reilangultim  duabus  dumaxat  literis  ^  qua  per 
dtametrum  opponHntur.  Ut  mofitum  parallelogrm»-^  T^*"  ^^ 
mumdppellant  ACyVel  EG.  H^  ^^ 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IL 

Tn  omni  parallelogrammo  fpado,  unum- 
qiiodlibet  eorum  ,  quae  circa  diametrufti  illius 
funt,  parallclogrammorum,  cum  duobus  com- 
plemencis,  Gnomon  voceuir. 

\N  pnrallelogranmo   jiBCD  ,  frue  reflangulum  ^^^yn^ 
tllud  fit,  five  non,  ducatur  diameter^  AC  ^  ex  fig.i/^.* 
cuJHS  punclo  quolibetG,  ducantur  reBaEF^  HtJ 
paralleU  lateribus  parallelogrammi,  ita  ut  parallelo-- 
grammHm  divifum  fit  in  quatuor  parallelogramma, 
qHorum  duo   EH ,    IF ,   dicuntur  ejfe  circa  diame- 
trum,   aha  vero  duo  BG,  GDy  complementa ,  m 
manifefitm   efi    ex    ultima     definitione  pritm  lih. 
Imque  figura  compofita  ex  parallelogrammo  utrolibet 
ctrca  dtametrum  ,    ut  ex  IF^  una  curft  duobus  com--        •  '  ^* 
plmentts  BG,  GD,  qualis  efi  figura  EBCDHGE^ 
qnam  complenitur  circumferentia   KLM  y   dicitttr'      '    '' 
finomqn.     Eadem    ratione   figura    FDABIGF  ^ 
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comf^fita  ex  pardleUgrammo  EH  ^  circa  Aiamt^ 
irHm^  f:^  dnobus  complementis  BGy  GD,  Gnomon 
atfpell^itwr. 


\,        T  H  EO  R.    r.     P  R  O  P  O  S.    i. 

'   Si  fiicrint  du«  reftae  lineoc,  feceturque  ipft- 
wm  altera  irr  quotcunque  fegmcnta :  Reftan- 

fulanfi  cofnprehenfum  fub  illis  duabus  reftis 
neis ,  aequale  efl:  eis  ,  quce  fub  infefta  ,  & 
fiwolibet*  fegmentorum  comprehenduntur ,  re- 
oangulis. 

JABlyUl  Clnt  duacr  rc&x  A,  &  BC,  quarumBC,  fccctur 

/^.4.  '  ^  quomodocunquc  in  quotlibet  fcijmcnta  BD  , 

DE  -,  EC.    Dico  reaangulum  fub  A  ,  &  BC , 

comprehqftfum'  Kqualc  «ffe    omnibui  reaangulis 

fimul  iiimptis,  quas  fub  lineaindivifa  A,  &  quo- 

libet  fcgmeato   comprehenduntur ,  nempc  redtan- 

klo  fub'A,  &  BD;  Itcm  fub  A,  &  DE;  Itcm 

lub  A,  &  EC,  comprehenfo. 

'   Reaant^uliirti    enim  BF ,   comprchendatur  fub 

A,  &  BC,  ho^  eftf  refla  GB,  xqualis  lic  redab 

A.    Quod  quidem  fiet ,  fi   erigantur  ad  BC,  duas 

».      .'.    "  perpendiculates  BG ,  CF  ,  aequalcs  redlK  A,  dii- 

tLt&tfrM  caturque  rcdia  FG.    .Nam  redas  BG,  CF,  .«pa- 

rallelaer  erunt  ,  ob  rcftos  angulos  B,  C:  Sed  & 

hi.pron,  ^  asquales  intcr  fc  funt ,  quod  utraque  redas  A, 

c  j j. /rwM  aequalis    ponatuh    ^  Igitur    erunt    quoque.  FG  , 

6C,  parallelas,   &  asquales  inter  fe  :  ac  proinde 

Teaangulum  errt  BF,  contentum  fub  A  ,   five 

GB^  &  BC,  cx  defin.  i.  hujus  lib.    Dcindc  ex 

P,  &  E,  ducaotur  rca^DH,  EI,  parallelaB  ipfi 

BG,   vel  CF.     Itaquc  DH ,  EJ,  cum  parall€la5 

dja^wwi  fint  ipfi  BG ,   ^inter  fc  quoque  parallete  crunt. 

Rurfus  eaedem.  cuni  ex  conltrudionc  parallelo- 

ti^frim  ^ramma  fint  BH,  BI,  ^asquales  erunt  reftac  BG, 

tc  proptcrca  rcafc  A.  Quoniani  igitor  rcfta  BG, 

,   .  ^  icqualts 
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afcqualis  cft  redae  A,  crit  fiaangulum  BH,  com* 
prchenfum  Iiib  infedta  linca  A,'  &  lcgixiento  m^. 
Eadem  ratione  ecit  rcftangulum  Dl,  comptebcin- 
fum  fub  A  5  &  fcgmento  DE.  Item  rc^angu* 
lum  EF,  fub  A,  &  fcgmcnto  EC.  Quarc  cum 
redangula  BH  ,  Dl ,  EF ,  xqualia  fint  toti  rc* 
dangulo  BF;  perfpicuum  ellj  rc<aangulum  com- 
prehenfum  fub  A,  &  BC,  aequaleeflfe  reaangulis 
omnibus  ,  quas  fiab  A  ,  &  fegmcntii  BD,  DE, 
EC,  comprehcnduntur.  Si  crgo  fuerinf  dux  re- 
aae  Hnea,  feccturque  ipfarumaltcra,  &c.  Quo4 
crat  oftendendum. 

T  H  E  O  R.    2.    P  R  O  P  O  S.    2.        ij. 

Si  refta  linea  fcfta  fit  utcunqpe :  Re^la^- 
g-ula ,  quae  fub  tota  ,  &  quolibet  ^gmento- 
riun  comprehenduntur :  aequaiia  fimt  ei ,  quod 
a  tota  ^t ,  quadrato. 

O  Efta  Hnea  AB,  dividatur  utc^unquc  in  C,  duas  i^a.^///. 
*^  in  partcs.    Dico  duo  reftangu^a  comprehenfa  /fv   r 
fub   tota    AB,    &   fegmintis    AC ,  CB ,  fimul 
fumpta,   nsqualia  cfTe  quadrato  totius   lineae  AB. 
^Defcribatur  enim  AD  ,  quadratum    lincae  AB ,  r^^i^r/Vr/ 
&  cx  C,   ducatur  CF^   paralleJa  rcaac  AE,  vel  ' 

BD,  qua;  ^  aequalis  crit  redxAE,  hoc  cft,  rcSae  a34^^'M 
AB,  cui  aequalis  cft  reda  AE  ,  cx  dcfinitionc 
quadrati.  Quoniam  igitur  rcfta  AE  ,  aequalis 
eft  recftae  AB,  erit  reftangulum  AF ,  comprchen- 
fum  fub  tota  AB,  &  fcgmento  AC.  Simih*ter 
Cfit  rcftanrulum  CD  ,  comprehcnfum  fub  tota 
AB,  &  legmcnto  CB.  Quare  cum  icaan^ula 
AF,  CD,  aequalia  fintquadrato  AD,  perlpicuum 
cft,  rcftttmila  comprchenfa  fub  AB,  &  lcgmen- 
ti$  AC,  CB,  iqualia  effe  quacJrato  lineae  AB. 
Si  igitur  refta  Hnca  fefta  fitutcunquc,  &c.  Quod 
de^ionftrtndum  erat. 

Alitcr.    Sumatur  refta  D,  sequalis  rea«.  AB.  Ty^Rrnf 
t^omam  igitnr  AB ,  divift  cft  in  C,  crit  ic&an-fg-  c. 
r  z  gulum 
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gulum  comprchenfum  fub  inlcda  D,  &  reda 
PT\fi^\  AB ,  hoc  cft ,  quadratum  reaa  AB ,  t  aequale 
duobus  rcftanguhs  ,  quae  comprehcnduutur  fub 
D,  infcaa,  hoc  cft,  lubAB,  &  fingulisfcgmcn- 
tis  AC,  CB,  quod  cft  propofitum. 

fij.  TKEOR.    3.    PROPOS.    3. 

Si  xefta  linea  fe6la  fit  utcunque :  Re£l:an- 
gulum  fub  tota  ,  &  uno  fegmeniorum  com- 
\  ^prehenfum  aequale  efl  &  illi  ,  quod  fub  feg- 
mentis  comprehenditur  ,  reftangulo  ,  &  illi , 
ouod  a  praedifto  fegmento  defcribitur  ,  qua- 
drato. 

TMVm  T  Inea  rcfta  AB ,  diViPa  fit  utcunquc  m  punao 
/5f.  7,  8.  •*-'  C.  Dico  rcdiangulum  comprehenfum  fub 
tota  AB ,  &  utrovis  lcj^mcnto ,  ut  AC ,  (fivc 
hoc  fcgmentum  majus  fit  uti  in  fig.  7»  five  mi- 
nus  uti  in  fig.  8.)  aequalc  cire  redangulo  fub 
fegmentis  AG,  CB,  comprehenfo  ,  &  quadrato 
prioris  fegmenti  affijmpti  AC.  Conftituatur  enim 
quadratum  didli  fetjmenti  AC ,  quod  fit  ^D:  & 
cx  B,  cducatur  BF,  parallela  ipfi  AE  ,  donec 
coeat  cum  ED,  protradta  iii  F.  Quouiam  igitur 
AE,  reda,  redie  AC,  aequalis  cft,  ex  quadrati 
definitione;  crit  redangulum  AF,  comprchenfuni 
fub  tota  AB ,  &  fegmcnto  AC.  Rurfus  ,  quia 
rcda  CD  ,  cadem  ratione  asqualis  cft  rcdx  AC; 
erit  rcdangulum  CF,  comprchcnfumfub  fcgmcn- 
tis  AC ,  &  CB.  Cum  igitur  rcdangulum  AF , 
aqualc  fit  auadrato  AD  ,  &  redangulo  CF ; 
liquido  conftat ,  rcdangulum  fub  AB,  tota,  & 
lcgmento  AC,*  comprchcnfum  cffe  aeoualc  rcdan* 
gulo  comprchcnfo  fub  fcgmcntij  AC  y  CB ,  & 
quadrato  praedidi  fegmcnti  AC,  Itaque  fi.rcda 
linea  fcda  fii  utcunque,  &c.  Quod  crat  oftcnr 
dcndum. 
7An.yin^  Aliter.  Accipiatur  rcda  D,  MuaHs  fegmcnto 
h  9'       AC.    Quoniam  igitur  rcda  AB,  divifa  cft  jn  C, 

erit 
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erit  xc&zngalnm  comprchenfum  lub  D  ,  &  AB| 
hoc  ett ,  fub    AB ,  &  AC  ,  a  aequale  rcilangulo  a  i:  Jia 
fub  D ,  &  CB ,  hoc  tft  ,  liib  AC,  CB ,  &  rc 
ftangulo  fub  D  5  &  AC,  hoc  cft  ,  quadrato  ftg- 
menti  AC.    Quod  cft  propofitum. 


i?: 


THEOIL4.    PROPOS.  4. 

'  Si  refta  linea  fefta  fit  utcunque :  Quadra- 
tum ,  quod  a  tota  dafcribitur ,  aequale.  eft  & 
illis,  quae  a  fegmentis  defcribuntur ,  quadra- 
tis ,  ^  ei ,  quod  bis  fiib  fegmentis  comprQ- 
lienditur ,   re6langulo. 

!>  E<3a  linea  AB  divifa  fit  utcunque  in  C,    Di-  xJb  pm 
-*^  co  quadratum  totius  rcdlae  AjB,  aequale  cffcyf^.  io.  ' 
quadratis  ftgmcntorum  AC,  CB  ,   &   re(9:atigulo 
comprchcnfo  bii  fub  fegmcntis  AC,  CB.    Dc- 
fcribatur  cnim  fupcr  AB,  quadratum  AD,  duca- 
turque    diamctcr    BE.    Deindc    ex   C  ,    agatur 
CF,  parallcla  reaac  BD,  fecans  diametrum  m 
6,  pundo,  per  quod  rurfus  ducatur  HI,  paral- 
lela  reax  AB.    Eritqucquadratum  AD,  divifum 
in  quatuor  parallclogramma.    Quoniam  igitur  tri- 
anguli  ABE,  duo  latera  AB,  AE,  aequalia  funt; 
tfcrunt  duo  anguli  ABE,  AEB,  asqualci  :  Atqui  ^  ^  ^,^ 
^trcs  anguHABE,  AEB,  BAE,  trianguli  ABE^  k,^'S 
duobus  reais  funt  ^aquales ,  &  BAE,  redus  eft.  "5'--'^ 
Rcliqui  crgo  duo  anguli  ABE ,  AEB,  fcmire6li 
crunt.    Eadcm    rationc    oftcndcs  angulos  DBE, 
DEB ,  f^ireSos  effc.  Quia  ergo  anguH  quoque  trcs 
trianguli  EFG,  c  aequalcs  funt*  duobus  reftis,  &  ci»  tr&rf 
angulus  EFG,  rcdlus  eft,  d  cum  fit  acqualis  refto  dioMMi 
D,  cxtcrnus  interno ;  ncc  non  FEG,  oftenlus 
femircftus  ;  crit  &  rcHquus    EGF ,  fcmiredus ; 
idcoquc  acquah*s  angulo  FEG.    Quarc  /  aequaha  e  6.  p^ 
cruBt  latcra  EF,  FG  :  auas  cum  fint  f^(\\x^\\^iiLfrim 
cppofitis  latfribus  GH9  H£,  erit  parallelogram- 
floum  FH>  quadratum,  cum  omnia  ejus  latcra 
^^  F  3  finr 
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fint  acqaalit ,  &  omncs  anguli  rcdi ;  proptcrca 
quod  'eziftente  uno  angulo  rcfto,  nerape  F£H, 
V€l  F,  in  parallclogrammOFH,  omncs  quatuor 
teaifant,  iit  ad  defin.  i.  hujus  lib.  dcmonftravi- 
mus.  Eadem  rationc  quadratam  crit  CI.  Qua- 
mobrem  CI ,  FH ,  quadrata  funt  fcgmcntorum 
gHfM  AC  ,  CB,  quod  latus  HG  ,  j^  aequale  fit  redac 

AC.  Rc<9?angula  quoquc  AG ,  DG ,  compre- 
hcnfa  crunt   uib  fegmentis   AC ,  CB,  propterea 

3uod  CG,  Gls  acqu^lcs  funt  rcd^  CB,  ob  qua- 
ratum  CI  :  &  FG  asqualis  redas  GH,  ob  qua- 
h34/fM  dratum  FH  ,   hoc   cft ,   /^  rcaas  AC.    Quocirca 
cum  quadratum  AD ,  ajquale  fit  quadratis  CI , 
FH,  &  redangulis  AG,  E)G;  conftat  quadiatum 

AD,  totius  lincaB  AB,  aeqaale  efle  quadratis  feg- 
mcntorum  AC,  CB,  &  re<9:angulo  comprehenfo 
fub  «ifdcm  fegmentis  AC,  CB,  h's  fumpto.  Igv- 
tur  fi  rcfta  linea  fefta  fit  utcunque,  quadra- 
tum ,  quod  l  tota  defcribitur ,  &c.  Quod  de- 
monftrandum  erat. 

TA^nil      Aliter.    Quoniam  refta  AB  ,  divifa  eft  in  G, 

fig.   II.    /  crit  quadratum  totius  AB ,  aequale  reftanguHs, 

i  x.Jif.    qiiae  fub  tot^  AB,  &  fegmcntis  AC,  CB,  com- 

prehf nduntur :  Keaangulumautcmfiib  AB,  AC, 

k  i^  ftt.  comprehcnfum ,  ^  aequalc  cft  reftangulo  compre- 

Ib  fub  AC  ,  CB ,   &  quadrato   fegmenti   AC: 

_     Itcm  rcAangulum  fub  AB,  CB,  compcehenfum , 

«qualc  eft  reSanguIo  fub  CB,  A.C ,  comprehen- 

fo,  &  quadrato  fegmemi  CB.    Igitur  quadratum 

rcdlas  AjB  ,  aequale  ctiam  clt  quadratis  fegmento- 

rum  AC,  CB,  &  redlangulis  fub  AC,  CB,  ,& 

flib  CB,  AC.    Quod  eft  propofituni. 

,     C  O  R  O.L  L  A   R  I  U  M.    I. 

^        .  Hihc  manifcr^iKn  eft ,  parallclpgramma  circa  diatnctrain 

qnadrafi  efl^  qUadraca. 


C  O  R  O  L  L   A.R  .1  U   M.    lU 

r4Mn« 


SeqvMr  ertem  at  demonftrsddne  bujus    pfr>|^.  '4* 
dbmttnim  cujufvif  qutdrtti  dlvidefB  t)^  «ngcilos  bifih 
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fiam.    Probatain   emm    ftiit    «ngulos   AEB  l  DEB,  iSkTMFni 
ftmireaos.  uti  aogubs  DEB,  &  DBE.  fg.  10, 

T  H  E  O  R.   5.    P  R  O  P  O  S.   5-         ^ 

*  Si  refta  linsa  fecetur  in  ae^uafia ,  &  non 
5Bqualia:  Reaangiilum  fwb  inaeq«alibus  feg-  ., 
mentis  totius  comprelienfum  ,  una  cum  qua- 
drato ,  quod  ab  intermedia  fe6tiomi|n ,  «- 
qualc  eft  ei  ,  quod  a  dimidia  defcribitur^ 
quadrato. 

Dlvidatur   refla    AB,  bifariam    in  C ,  &  pcr  TABPlA 
inaqualia  in  D  ,   ut  feftionum  intefmcdia  fit/jj.  11. 
rcfta  CD,  qua  nimirum  dimidia  CB,  minus.iigH 
mentum  nB,  fupcrat,  vcl  quamajus  fcgmcntum 
AD,  dimidium  AC,  cxcedlt.    Dico  rcaangulum. 
fub  fegmentis  inxqaalibus  AP,  DB,  compuhca- . 
fum ,  una  cum   quadrato  rc6las  CD ,   quae  intcr     ; 
duas   eft  fecliones ,   aequale  effe  quadrato  din^idfaB 
CB.    Defcrfbaiur  enim  CF,  quadratum  fupcr  di* 
midia  CB;  &  ducla  diametro  BE,  ducatur  exD, 
rcAa  DG,  parallela  rcilcX  BF,  fecans  diamctrum 
BE,  in  H,  pundo,  per  qaod  ducaturrcdac  BC, 
parallda  IK  :   Itcm  ex   A,  reQx  CE,  parallcla 
AL,  fecans  IK  ,  produaam  in  L-    Erunt  igitur 
per  fiorollar*um  i.  prxcedentis  propof.  Dl,  KG^ 
qiia<6ata,  ideoque  DH,  redta   rtflas  DB  ,  «qua- 
Ijs  ;  flErt  autcm    &    KH  ,  /pfi    CD,    aqualis.  t}4.^mil 
Quarc  redianRulum    AH  ,    comprehcndetur    fub 
AD,   DB,  &  KG,   erit  quadratum  rease  CD; 
Prpton.dum  itaquc*^tt  ,    reilangulum  AH ,  una 
cum  .c}iia4c4to  KG  ,  xquale  cfle  quadraio    CF. 
Qupniam  «i;fto>complemcjafa.CH,  FH,  «quaUt  b^j.prW 
liint ;.  fis^ddatiir  comrauqe  quadratum  DI,  erit 
^arraUelc^gtafnaKim  ;jpF  ,  .pariHllelogrammo    CI , 
«qaiye:  ^Ett  imtcm  &  AK,  .cidcm  CI,  aequtle^c,^^^ 
1Miod.&   bttjii^;  AC,  CB,  «quaks  fint.    Igitur 
JPE,  AKj^aqailia  ctiam  inter  fe  crunt:  quiteif  fi 
coaHDua^ppanatur  CH,erit  gnomon  MNQ^  rcQan- 
|[uIo  AJEi^e^^MliSt  Qupcirc^cBm.gaomcaiiytMp, 
:..  F  4  & 
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&  quldrabm  KG,  «qualia  fint  quadrato  GF; 
crit  &  rcaangulum  AH,  una  cum  quadratoKG, 
«qualc  cidcm  quadrato  CF.  S\  rcdta  ergo  linea 
;  fccciur  in  aequalia,  &  non  «quaiia,  &c.  Quod 
olteudendum  erat.     , 

fu         THEOR.    6.    P  R  O  P  O  S.    6. 

'  Si  rcfta  linea  bifariam  fecetur ,  &  illi 
refta  quaedam  linea  in  reftum  adjiciatur , 
Reftangulum  comprehenfum  fub  tota  cum 
adjefita  &  adje6la  ,  una  cum  quadrato  a 
dimidia ,  sequale  efl:  quadrato  a  linea ,  quae 
tum  ek  dimidia  ,  tum  ex  adjedla  componi- 
tur^  tanquam  ab  una ,  defcripto. 

TAB.P111  rEcetur  reGa  AB,  bifariam  in  C,  &  ci  in  re- 

>fe«  «3-    ^  ftum  addatur  13D.    Dico  rcaaugulum  com- 

prchenlum  fub  tota  compofita  AD,  &  DB,  ad- 

jcdla ,  una  cum  quadrato  dimidise  CB ,  aegualc 

«ffe  quadrato  linc8B  GD,  qua  ex  dimidia  CB,  & 

^djeda  BD ,    componitur.    Defcribatur   namque 

CE  ,  Quadratum  fupcr  CD  ,   &  dufta  diametro 

DF  ,  ducatur  cx    B ,  reda  BG  ,  parallcla  rcftaa 

DE,  fecans  diametrum  DF  ,  in  H,  punfto,  per 

quod  agatur  IK ,  paraWela  tt(kst  CD  :   Itam  cx 

•A,  ducatur  reS»  CF,  parallcla  AL,  fecans  IK, 

produdam  in  L.    Erunt  igitur  pcr  corollarium  i . 

propof.  4.  hujuslib.'  BI,  KG^  quadrata,  idcoque 

ti4,frimi  xed^  DI  ,   redas  DB ,  S()ualis  :  a  Eil  autcm  & 

•KH ,   rcftas  CB  ,    «qualis.  'Quarc  reaangulum 

AI,  compreliendetur  fubr«ai$AD,  DB;  &KG, 

'    -    •  '  crit   quadratum   reStx    CB.    Probandum   itaque 

cft ,   redangulum  AI ,  una  cum  quadrato  KG, 

^quale  efTe  quadrato  C£.    Quoniam  crgo  paral* 

h^&.prbm  Jclogrammum  AK,  ^a&qualc  cft  parallelujriimmo 

c^lffimi  CH ,  quod  bafcs  AC ,  CB ,  aequalcs  fint:  c  Eft 

autem  &  parallclogrammumHE,  cidcm  CH,  «qualc, 

-complq»cntumcomplemento;  cruntAK,  HE,  ae- 

ciaalia  intbife.  Addito  crgo  comnmm  QI)  erit  rpftaa* 
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^lam  AI ,  gnomoni  MNO,  «quale.  Quocire» 
cum  gnomon  M^K),  &  quadratum  KG,  quadra- 
to  CE,  pnt  aequalia;  crit  &  reftangulum  AI^ 
•utia  cum  eodem  quadratfo  KG)  eidem  quadrato 
CE  ,  aequale.  Itaque  fi  refta  linea  bifariam  fece- 
tur,  &  illi  re&a  qusdam  linea  in  re^um  adjicia- 
tur^^&c.    Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R;    7.    P  R  O  P  O  S.    7.  vij: 

• 
Si  re£l:a  Jinea  fecetur  utcunque ;  Quod  a. 
tota ,  quodque  ab  uno.  fegmentorum ,  utra- 
que  iimul  quadrata  ,  ae^ualia  funt  &  illi , 
quod  bis  fub  tota,  &  difto  fegmento  com^- 
prehenditur ,  reftangulo  ,  &  ilU  ,  quod  a 
reiiquo  fegmento  fit ,  quadrato. 

CEcetur  refta  AB ,  utcunquc  in  C.    Dico  qua-  tabvih 
^  dratum  totius  AB  ,  &    quadratum   fegmenri /?^.i4.ijpi 
five  majorif ,  fivc   minoris  AC,  aqualia  eflc  re* 
dangulo  bis  comprehenfo  fub  tota  AB ,  &  dido 
Jegmento  AC ,  una  cum  quadrato  reliqui  fcg- 
jnenti  CB.    Defcribatur  enim  fuper  AB,  quadra- 
tum  AD,  &  dufta  diametro  BE,  ducatur  ex  C, 
refta  CF,  parallcla  red«  AE,  fecans  diamctrum 
in  punfto  G,  per  quod  agatur  HI,  paraUeia  re- 
&x  AB.    Erunt  igitur  pcr  corollarium  i.  pro- 
pof.  4.  hujus  lib.   CI ,   HF j  quadrata :  &  quia 
xeda  GH,  a  aqualii  eft  reasb  AC,  erit  HF ,  aj^.fr&w 
quadratum  fegmenti  AC.    Rurlus  quia  A£,  ae- 
qualif  eft  ipfi  AB,  crit  reftatigulum  AF ,  com-*    -  > 
prchcnfum.  fub  tou  AB  ,  &  u^mcnto  AC.    Et- 
dcm  ratione   rc(ftangulum   HD  ,  comprchenfum 
crit  fub  ciflem  rcftis  AB,  AC,  quod  refiaB  DE, 
,  EH ,  «gualcf  fint  redis  AB,  AC,  ob  quadrata 
ilD,  FH.   Quoniam  igitur  reStnpilis  AF,  FI, 
una  cum  quadrato  QI,  hoc  efi ,  gnomoni  KLM^ 
uiia  cum  quadrato  CI ,  aequale   eft   quadratum  ^ . ^^v^.t^ 
ADi   fi    apponatur  communc  qutdrttttm   HF^ 
«runt  qutdrtta  AD  ,  HF  ,  «qualit  rcaangullf 
)  F  s  AF, 
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AFj  DH.  (quonini  qaodlibcc  eomprehendimr  fid^ 
toca  AB,  &  f^mento  AC,)  una  cum  CI,  (Jut- 
(drato  reliqui  fegmcnti  CBi  Si  igitur.reda  hnea 
fccetur  utcunque ,  &€•  Quod  erat  demonftnnv- 
dum. 

fuj.         T  H  E*0  R.  8.     P  R  O  P  O  S.   «. 

Si  refta  linea  lecetur  utdunque :  Re6lan- 
gulum  .quater  comprehenfum  ilib  tota  ,  & 
uno  legmentprum ,  cum  eo ,  quod  a  reliquo 
"  fegmento  fit,  quadrato,  aequale  eft  ei ,  quod 
a  tota,  &  difto  fegmento  ,  tanquam  ab  una 
Knea  defcribitur ,   quadrato. 

7:*^«  W' Clt  refta  AB  ,  in  C,  divifa  utcunque.  Dico 
/^•46,i7«  ^  rcftaugulum  quater  comprchenfnm  fub  AB, 
Sc  fegmento  five  majore,  five  minore  CB,  una 
cum  quadrato  reh*qui  fegmchti  AC,  aguale  eflfe 
quadrato  hneas ,  qux  cz  reda  AB,  &  dido  feg- 
mcnto  CB,  componitur.  Producatur  cnim  AB, 
▼trfus  didum  fegmentumCB,  ad  D,  fitqueBD, 
rcfta  aequahs  fegmento  GB;  &  fuper  tota  AD^ 
quadratum  dcfcnbatur  AE.  Duda  autem  diame- 
tro  DF  ,  ducaniur  BG  ,  CI,  paralljlK  ipfi  DE, 
fecaiitcs  diametram  in  H,  K,  pun<ai<5 ,  pcr  qi« 
ducantur  LM  ,  Q? ,  parabelaB  ipii  AD,  qax  fc* 
ccBt  prioros  parallelas  in  N,  Q.  .Erunt  i-itur 
oer  corollarium  \.  propof.  4.  tiujus  lib.  OI  , 
WQ,  BM,  XG,  CP,  ciroa  diamctrum  DF,  qna- 
134.^1  drata.  Et  quia  OK,  <«  ae(^alis  eft  reftie  AC, 
hi^frimierk  OI,  quadpatum  fegmciiii  AG.  Rurfus  <r  qub 
NH,  ae^uaiis  eft  rcStx  CB,  erft  NQ,  quadratum 
fegmenti  CB,  ideoque  quadrato  i3M  ^  ^Kpialc, 
cum  redae  CB,  BD,  aMjualcs  .fint.  Quaie  r«fl«. 
BH ,  HQ ,  «^qualcs  funt  fegmentp  CB  X  Atqw  . 
adco  duioriefiangalaAH,  LQ,  con^:>rcheti(k«mfit 
k%^/M  fiib  AB,  &  fc^me»to  CB,  r  cmn  LH,  fit  «qua^ 
lis  re<9«.  AB.  Eadem  ratk)ne  cruiit  duo*  reoai^- 
«ula  NG^  HE.,  copprihcnfi  fub  AB,.&jC&, 
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cum  NH,  HM  yTcdff^  Jzquzles  iiDt  rcStiMCB^y  di^ fH^ 
Bt) ;  &  rcfitx  CH,  EM,  red»  EL,  hoc  cft,  re-^ 
Sae  LH,  hoc  <ft ,  rcftaB  AB.  Et  quia  quadrata 
NQ  ,  J3M  ,  xqualia  funt ;  G  addatur  commune 
KGy  erunt  BM,  KG,  fimul  xqnalia  rcdangulo 
NG.  Quaproptcr  quinque  rcAaogula  AH  ,  LQ^ 
HE^  fiM>  oc  KG  ,  gnamoncm  RST,  compo- 
nentia ,  aequalia  funt  reSangulo  quater  compK- 
hcnfo  fub  redla  AB  ,  fit  fegmento  CB.  Cluni 
igicur  gnomon  RS J ,  8c  quadratum  01,  xqualia 
fint  quadrato  AE ;  crit  rcctangulum  quater  com- 
prchenfum  fub  data  reda  AB,  &  fegmento  CB, 
una  cura  quadrnto  reliqui  fej^menti  AC  ,  asquale 

Jjuadrato  liiuae  Al^,  compolitae  cx  AB,  &  di^ 
egmento  CB.    Quumobrcm  ,   fi  rcda  linea  fec^ 
tur  utcunquc,  &c.    Quod  demondrandum  crat* 

THCOR.  p.  PROPOS.  9.    fii«.* 

Si  refta  linea-  fecetur  in  aec^ualia ,   &  noa 
«qualia  r   Qiiadma ,  quae  ab  mgequalibus  to^ 
tius  fegmencis  finnt ,   limul  duplicia  fuiit ,  &     . 
ejus ,   guod  a   dimidia ,   &   ejus  ,    quod   ab 
intermedia  fe6tioni|m  fit ,   quadrati. 

CEcctur  «<2a  AB  ,  blfawam  in  C  ,  &  non  bife-  TMFm 
^  riam  in  D.    Dico  quadrata  fegmentorum  in»-  fe  ig. 
qualium  AD,  DB,  fimul  dupta  eflc  quadratonun   . 
nmul ,  -qu»  fiunt  tx  dimidia  AC,  &  cx  inccrine» 
dia  Xcdipnum   CD.    Educatur  cnim  ex  C ,  ad 
AB,  .perpcpdicularis   C£,  qu£  fit  aequalis  daai* 
diac  AC.,  vcl  CB,  ducanturque  rcftaB  EA,  EB. 
Deind^:^  D,  ducatur  quoque  ad  AB ,  perpeiidi- 
XHJlaris  DF  ,  &can$  EB,  in  punfto  F,  pcr  iguofl 
ducaiurFQ,  jpawUcla  ipfi  AB,   fecans  GE,  in 
/G ,  ducatuMj^  tandcm  AF-    Ojiwiam  igitur  .lu 
trJangulo  ^vACat,  latera  CAvCE,  a^ualia  fimt,. 
sctm^  §Vtge^it  CAE* ^  CEA,  xqualcs:  Efi -autem  ^  ^  ^^ 
ai^gttjta^.  ACt  ^  reaus  ;  ll^^liqui  jgitur  A  m^  httprmd 
alium  refium  conficicnt.,  ideoquc  AEC^  ftnunl-  '" 
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dhis  erit.    E^dcm  rationc  tngulul   BEC,  ftmi* 

teAiis  trky  ac  proptcret  totus  AEB,  rcfitus.  Rur- 

€%9fnmi  fiis,  quia  trian^li  FGE  ,  angulus  tGF,  c  «qua- 

d3i,/rWKs  cft  rcSo  ECB,  cxtcrnus.interno;  i^oruntrcH- 

qui  duo  anguli  uni  refto  aequalef  :  Oftcnfum  au- 

wm  cft,  angulum  FEG,  elle  femircAum.    Igitur 

&  EFG  ,  femlrcaus    erit  ,   proptereaqiic    anguli 

e  6'frmd  EFG  ,  FEG  ,   «cjualcs  crant,  ^  ideoque  &  latera 

EG,  GF,  a&qualia  inter  fe.    Eodcm  mode  often- 

4etur,  in  triangulo  BDF  ,   latera  BD,  DF,  eflfc 

acquaHa.    Nam  >angulus  FDB  ,   cft  rcdtus,  A  B, 

femiredhis,  &c.    Itaque  cum  in  triangulo  ACE, 

f47./HW  tngulus  d,   reftus   lic ,  /erit  quadratum   latcris 

A£,  aequalc  duobus  quadratis  laterum  AC,  C£: 

Atqui  hxc  duo  quadrata  intcr  fe  funt  squaUa^ 

quod  &  linex  AC ,   C£  ,  aequales  fint.    I^itur 

quadratum  lateris  A£ ,  duplum  erit  quadrati  la-* 

teris  AC.    Rurfus  ,  quia  in  triangulo  EGF,  an- 

g47.^*Dil  gulus  G,  redus  cft,  .  erit  quadratum  lateris  EF, 

squalc  duobus  quadratis  laterum  £G,  GF;  Ac 

duo  hsc  quadrata  inter  fe  atqualia  funt,  ob  s- 

qualitatem  linearum  EG,  GF.    Igitur  quadratum 

•     lateris  EF,  duplum  crit  quadrati  lateris  FG,  hoc 

h  i^frhid  cft  ,  quadrati  iineae  CD.    Eft  cnim  CD  ,  h  TeOa 

rcfta^JFG,  asqualis  ;  cum  CF,  fit  parallelogram- 

mum.    Quare  duo  quadratt  rcaarum  AE,  EF, 

dupla  funt  duorum  quAdratorum  lincarum  refta- 

rum,  AG,  CD:  Sunt  tutem  duoquadrata  reda^ 

.-- 0^,rum  AE,  EF,  #aKqualia  quadrato  reftae  AF;  & 

'  quadratum  rcitac  AF  ,   aequalc  duobus  quadratis 

reatrum  AD ,  DF.    Igitur  &  duo  qutdratt  re- 

darum  AD,  DF,  dupla  funt  duorum  quadrato* 

rum  reftarum  AC,  CD:  Atqui  ouadratum  te&K 

jyPy  aequtle  cft  quadrato  rcttae  DB.    Oftenfum 

enim  cft  redas  DF ,  DB ,  efte  «qualcs.    Qutre 

duo  quoquc  quadrata  reaarum  AD,  DB,  feg- 

mentorum  insiqutlium  ,  duplt  funt  qutdrsiitorum 

re&trum  AC ,  CD  ^  dimidix  lincK,  &  interme<> 

.  ^     diac  fcdionum.    Si  ergo  rc&t  linct  fecetur  in  ae-* 

2iitlit  y  &  non  a^utlit  &c.    Quod  crat  dcmon* 
rwidum* 

THEOR. 
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T  H  E  O  R.    10.    P  R  O  P  O  S.   lo.       »: 

Si  refta  linea  fecetur  bifariam ,  adjiciatuf  •  * 
autem  ei  in  reftum  qua^iam  refila  linea : 
Quod  a  tota  cum  adjitnfta ,  &  quod  ab  ad- 
junfta  ,  utraque  fimul  quadrata* ,  duplicia 
funt ,  &  ejus  ,  quod  a  dimidia ,  &  ejus , 
quod  a  compofita  ex  dimidia  &  adjunfta, 
tanquam  ab  una  ,   defcriptum  fit ,   quadrati. 

SEceturredlaAB,  bifariam  in  C,  &€i  in  rcaum  TjiM.IX. 
addatur   BD.     Dico   duo    quadrata  rcdarum  fig.  i. 
AD,  BD,  fimul   dupla  effc*  quadratorum  fimul, 
quae   ex    redis    AC  ,   CD  ,  ^defcribuntur.    Super         j^^ 
AB  ,   cnjm  ex  C  ,   cri^atur  perpcndicularis  CfE, 
quac  fit   «qualis  dimidia  AC  ,  vcl  CB,  &  jun- 
gantur  redte  AE ,  EB.    Pcr  D ,  deindc  educttur 
DF ,  ipfi  CF',  parallela,    occurrcns  reSae  EB^ 
protraciaK  in   G  ,   &  per  E ,  ducatur  rcdat  CD, 
parallcla  EF ,   fecans  DF ,  in  F,  jungaturque  re- 
<aa  AG.    Oftcndetur  jam  ,  angulum  AEB,  cflc 
rcdum,  ut  in  praeccdcnti  propof.  &  CEB,  fcmi- 
jcftam ;  a  idcoque  ejus  siUernum  EGF,  icmire- ju^^^L^ 
£him  quoquc  ;  if  Eft  autem  ani^ulus   F,  reftus,  hi^frmd 
cum  in  parallelogrammo  CF ,    rcdto  angulo  C, 
opponatur.  <  I^itur  &   rcliquus  FEG,  femircftus  dxfrimi^ 
«rit  ,    &  proptcrca    ipfi    EGF ,   seauaHs.    Quarc 
^rcdas  EF,  FG,  an^^ulis  FEG,  EGF,  oppofitae,  d6,fnMt 
acquales    quoaue    crufit.    Eadcm    arte  oftendes , 
rcdas  BD  ,    DG  ,  cllb  ^qunles,  propterea  quod 
angulus  BDG,  fit  rc#iis ,  &  BGD,  femiredtus, 
&c.    Quoniam  igitur  quadratum  rcdae  AE ,  e  ae-  Q^j,fr^ 
quale  ell  quaurptis  aequalibus   redlarum  aequalium 
AC  ,   CE  ;  crlt  quadrfttum  rcdlae  AX  ,.  dupluih  •    ''-'^   *, 
quadr^ti  reclae  AC.    Ruriis  quia  quadratum  re- 
[iix  EG  ,  /quaclratis  asqualibus  tedlarum  «quall-  t^j.fri^ 
um  EF,   F^^  a^quale  ctt ,  erit  quoque  ouadra- 
tum  reftx  EC  ,  duplum  quadrati  redas  Er  .  hoc 
cft,  re<aaB  CD,  ^  c\xm  CT>  ^  xg&^  Kqualis  tit  ^^gi^frtml* 
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ft»    EF.    Duo    igiAr''  quadrata    rcaarum   AE , 

EG,  dupla  fum  qutdratorum  cx  rcdis  AC,  CD, 

^     dcfcriptorum.    Atqui   duobus  quadratis  redarum 

h^^.fHm  j^  ^  EQ  ^  «jualc  cH  i&  quadratum  reaas   lineaB 

AG  ;  &  quadmo  redte  AG  ,  xqoalia  funt  duQ 

Suadrata ,  quib  cx  duabas  lineis  rcdtis  AD,  DG, 
efcribuntur.  Quadrata  crgo  rcdarum  AD,  DG, 
dupla  lunr  quadratorum  cx  rcdtis  AC,  CD,  dc-' 
Jcriptorum.  Cum  igiiur  quadratum  refta  t>G, 
l^qualc  fit  quadrato  red^e  BD  ;  erunt  quoque 
quadrau  rcdarura  AD5DB,  dupla  quadratorum, 
oua  cx  rcctis  AC  ,  CD  ,  dcfcribuntur*  Itaquc 
,  .  n  rcda  liika  fecctur  bitariam ,  &c.  Quod  oftea- 
dcudum  crat. 

A  P  R  O  B  L.    I.    P  R  O  P  0  S.    II, 

Datam  reclam  lineam  fecare  ,  ut  compre- 
henfimi  fub  tqca  ,  .  &  akcro  fegmentorum 
reftangulum ,  aequale  fit  ei ,  quod  a  rdiquo 
fegmenco  fic,  quadrato.    . 

TAt^  iX#  D-^^^  ^^  ^^^  -^B,  qiiam  fccarcoportet  in  du- 

j^,  a.  as  p^tes,  iia  ut  rodlangulum  coraprehenlliin 

fiib  tota  AB ,  &  altcro  cjui  fegmemo,  ncmpc 
minori  ,  acqualc  fic  quadrato  reliqui  fegmenti , 
Bimirum  majoris.  Defcribatur  ex  AB ,  quadra* 
tum  AG ,  &  divifo  latcre  AD,.  quod  cum  Unea 
data  AB,  angulum  reftum^effic^t,  bifariam  in  E, 
jungatur  reda  EB ,  cui  cx  EA  ,  pjroduda  «qua- 
]is  fumatur  £F  ,  &  ipfi  M^,  abfcindatur  ex  ttGtx 
AB,  data  squalis  AG.  Eft  eaim  AB,  major, 
quam  AF.    Nam  cum  £B ,  fit  sequalis  ipfi  £F, 

^tLf^frM  ex  conftru&ione ;  a  fint  autcm  latera  A£,  AB, 
majora  J^crc  EB;  Ermnt  quoque  reftae  EA,  AB, 

i  — *  maiorcs  reflfa  EF:  ac  proinde  .ablata  commui;^ 
AE  ,  reliqua  AB,  major  erit,  quam  rcliqua  AF. 
Dico  rcftam  AB  ,  feftam  effc  in  G,  ita  ut  rc- 
dangulum  comprtheitfltm  fub  AB>  CG>  aequale 
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fit  quadrato  redae  AG  ;  adeo  ut  AGj  fit  miijus 
fegmentum  ^  &  BG ,  minus.  Ducatur  cnira  per 
G,  refta  HI  ,  parallela  ic&x  DF,  llcaiis  CD , 
?n  I ;  Ac  pcr  F,  ducatur  ipfi  AG,  parallcla  FH, 
fccans  Hl ,  in  H.  Erit  it;itur  parallelogrammum 
AH,  quadratum  fegmemi  AG,  cum  omnia  cjus 
quatubr  latcra  fint  xqualia,  quippe  Cum  ^  FH  ,  bj4./rtB< 
GH,  aequalia  fint  oppofitis  AG,  AF,  ^qualibus; 
omnefque  angull  cjufdcm  rcdi  ob  reftum  A,  ut 
ad  defin.  i.  hujus  libri  oftendimus.  Rcdangulum 
quoque  CG  ,  comprehcnlum  erit  llib  AB ,  & 
fegmcnto  J3G  ;  quod  AB  ,  aequalis  fit  ipfi  BC. 
Itaque  probandum  cft  ,  reftangulumCG,  &  qua- 
dn.tum  AH,  aequalia  elTc.  Quoniam  igitur  refta 
DA  ,  divifa  eft  bifariam  in  E,  &  ci  addita  in  rc- 
£lum  AF;  c  eric  rcftan^ulum  fjb  DF ,  FA,  hoc  c  6.fit. 
cft,  redtangulum  DH,  (cum  FH,  fit  asqualis  ipfi 
FA;)  una  cum  quadnuo  dimidias  AE  ,  aequalc 
quadrato  rtd^  EF,  hoc  tft,  quadr*to  rcclas  jEB, 
quae  re£tae  EP^,  aequalis  eft :  Eft  autem  quadratum 
reSai  EB,  ^  sequale  quadratis  rtdarum  AE,  AB.  ^47^^ 
Quare.rcctanguium  DH,  una  cUm  quadrato  rcftse 
AE  ,  sequak  quoque  eft  quadrntis  reciarum  AE, 
AB.  Dempto  erj;o  communi  quadraio  rcftse 
AE,  remancbit  rcaan^ulum  DH  ,  r^quale  qua- 
drato  rcdae  AB,  hoc  eft,  quadrato  AC.  Abiato 
igitur  rurfus  communi  redangulo  Al ,  remanc- 
bunt  redangulum  CG ,  &  quadratum  AH ,  inter 
ic  asqualia.  Quod  cft  propofitum.  Datam  igitur 
redam  AB  ,  fecuimus  ,  &c.  Quod  erat  facicn* 
dum,  *^         -  .  .    . 

T  H  E  O  R.    II.    P  R  O  P  O  S.    12.       xifc 

In  aTiiblygoniis  triangnlis  ,  quadratum  , 
quod  fit  a  latere  angulum  obtufum  fubten- 
dente ,  majut  eil  quadratis  ,  quae  fiuht  k 
lat^ribus  obtuliun  angulum-  comprehendenti- 
bus  ,  re6languIo  bis  comprehenib  ,  &  ab 
uno  latenua  ^  q^ae  ftifiC  circa  obtufiun  angt- 
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tem,  in  quod,  cum  protraaum  faerit ,  ci- 
dit  perpendicularis ,  &  ab  affumpta  exterios 
linea  fub  perpendictilarl  prope  angulum  ob. 
^ufum. 

TAB.  /X.  ^TR-rianKulum   ABC,  habcat  angulum  ABC, 

a^"''t^°''^"''  protraaum  cadat.  pcrpendicularis 
AL>.    Dico  quadratum  latcris  AC,  quod  obtufo 

WD^°PP°"i'"'^ '  ™'»j"*  «^«  quadratis  laterum 
mS»  L^ »  '««*°g"lo  bis  comprehcnfo  fub  CB, 
§y.  hoc  eft,  quadratum  lateris  AC,  sequale  efle 
Juobus  quadratis  laterum  AB,  BC,  una  cum 
rc^tangulo  fubCB,  BD,  bi$  comptchenfo.  Cum 

a  j^.fic.  enim  rcda  CD  ,  divifa  fit  in  B,  utcunquc  «  erit 
quadratum  recls  CD ,  aquaJe  duobus  quadratis 
|;!<a^uni  CB  ,  BD ,  &  reaaugulo  comprehenfo 
bis  fub  CB,^D.  Addito  igitur  communi  qua- 
drato  redae  AD ,  erunt  duo  quadrata  reftarum 
•  •DT^'  VTa'  *q"al>a,t"bus  quadratis  redarum  CB, 
?«D  '  T.^  ' ,«  'edangulo   comprehenfo  bis   fub 

b47-;*»"'.y/*?  ^^  :  *Eft  autem  quadratis  reaarum  CD, 
J^A  ,  aequale  quadratum  redae  AG.  Quare  & 
quadratum  rea»  AC  ,  seq.iale  erit  tribus  quadra- 
.tis  rcaarum  CB,  BD,  DA,  &  redangulo  com- 
jri^hcnlo  b.s  fub  CB,  BD.    Cum  if.iiur  quadratis 

c47.F/««rcaarum  iD  DA,  .lequale  fit  quadratum  rca» 
AB;  erit  quadratum  rtas  AC,  aeqiiale  quadratis 
.rcdarum  C B  ,  BA.,  &  reaangulo  comprehenfo 
b.s  fat>  CB,  BD.  Quod  eft  propofitum.  la 
iiiTiblKoniis  crgo  trian^ulis  ,  quadratum  ,  quod 
:■ .       ntj.occ.    Qupd^at  oftendcndum. 

xiij.         T  H  E  p  R.:  12.    P  R  O  P,  O  S.  13. 

■  'j  -  ..  ■  'f  •  •"         '     • 

m  oxygonus,  trianguJis  ,  quadratum  a  la- 

tere   angulum  acutum  fubtendente  minus  eft 

quadratis,  quse  fiun^  a  lateribus  acutum  an- 

.gulum  compreliendeiitibus  ,  reftangulo  •  bis 

t      i  com- 
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•omprehenfb ,  &  ab  uno  kterutn,  quae  funt 
circa  iacutum  angulum ,  in  qiifcd  perpendicu- 
laris  cadit  ,  &  ab  alTumpta  interius  linea 
fub  perpendiculari  prope  acutum  angulum. 

Clnt  omnes   anguli  tnanp,uli  ABC,  acuti  &  ex  «- 

^  A  ,    ptTpendicularis  AD,  dtm.*ffa  cadat  in  la-  ^"^*'  '^ 
tus  BC.     Dico  quadratum  latfris  AB,  quod  acu-  ^^''f\^ 
to  angulo  ACB  ,  oppouiturj  minus  tflc  quadra-  '*    '*'^^  ' 
tis    laterum  AC  ,   CB ,   circa   angulum  acutum 
di£him,  reflangulo  bis  comprchenlo  lubBC,  CD 
hoc  cft  ,    quauratum   iatcris   AB  ,   una  cum  re- 
ftangulo   bis   comprehenfo   fub  BC,  CD,  aequale  ,-}   *.% 

cSc  duobus  auadratis    laterum  AC  ,  CB.    Cum        ^   *"** 
enim  redla  BC,  divifa  fit  in  D,  utcunque,  erunt 
quadrata  reftarum  BC,  CD,  *»  aequalia  rcdtangulo  r^^ 

compiehenfo  bis   fub  BC  ,  CD,  &  qLadraro  re-  *  ^ 
ftae  BD.    Adiito  ergo  communi  quadrato  tctlx        .v;  •'i\ 
DA,  erunt  tria  quadrata  reftarum  BC,  CD,  DA 
Koualia    rcSangulo    bis    comprehenlb    fub  BC ' 
CI)  ,  &  duobus   quadratis  re<aarum  BD ,  DA: 
Duobus    autcm   quadratis    redarum  CD ,  DA  ' 
^  aequalc  cft  quadratum  rcdaE    CA.     Duo  mitur  1,         ^  - 
quadrata  reftarum  BC  ,  CA  ,  aequalia    funt   rc-*'*^*^™ 
d:angulo  bis  comprehenfo  lub  BC,  CD,  &  duo- 
bus  quadratis    r.ctarum   BD ,  DA.     Cum   trt-ro 
duobus  quadratij  reftarum  BD  ,  DA  ,  ir  scquale  ^ 

fit  quadratum  rc&x  AB ;  trunt  duo  quadrata  rc-*^*^^ 
d:aruni  BC  ^  CA,  a&qualia  reftangulo  bis  con  pre- 
henfo  fub  BC,  CD,  &  quadrato  naae  AB,  qucd   .r,vA^^'i 
tft  propofitum.    Eodem  modo  oftci.detur ,   qua- 
drata  reaarum  AB,  BC ,   squaiia  elie  rc6ancuio 
bis  comprehcnfo  fub  CB,  BD,  &  quadrato  rci^tac; 
AC,  hoc  eft,  quadratum  lateris  AC ,  minus  etfe 
quadratis   laterum   AB,  BC,  rcdangulo    comprc-      - 
henfo  bis   lub  CB  ,  BD.     In  oxygoniis  crgo  tri-  ' 
angulis  ,    quadratum   i    laterc,    &c.    Quod  de- 
monftrandum  crat. 
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^.;        P  R  O  B  L^  2.    P  R  O  P  O  S.    14.   J 

Dato  reftilineo   JEquale   quadratum  con- 
fticuere. 

TAB  iX*  ^^'  datum  redilincum  A,  cui  quadratum  3:qualc 

A^  8,  9*        conftituendum   cll.    a  Conftituntar    parallelo- 

t^j-.fnwii  grammum  BCDE  ,  xqualc  redlilinco  Aj  habens 

aagulum  reSum  ,   cujus  unum  latus ,   ut  DC , 

producatur  ad  F,  fitqae  CF  ,  rcdta  asqualis  redae 

BC.     Dividatar   quoqiic  DF  ,  bifariam  in  pundo 

G  ,   quod   cadct   aut    in  pundum  C  ,   aut   non. 

fl,  8:      Si  cadit   in  punftum  <Z  ,   crlt  reila   BC  ,    (cum 

aequalis  ponatar  rcctse  CF)   redlx  CD,  sequalis. 

^Quare  redangulum    BD  ,  cric    quadr.  tum  ,   cum 

b j^ ^riwi  latera  DE  ,  EB,  ^  a^qaalia  firit  oppolitis  lateribus 

BC,  CD  ;  atque  adco  conflitutum  crit  quadratum 

f£*  9*      aequale  redilineo  A.    Si  vcro  punfium  G  ;  non 

cadit  in  C  ;   fafto  G  ,  ccntro,  dcfcribatur  intcr- 

•    "         vallo  GD,  vel  GF,  fcmicitculus  FHD,  produca- 

tarque  BC  ,   doncc   circunifcrcntiam  fccct  in  H. 

.       ^      Dico  igitur',   qaadratum    rcdx   CH,  cffc  xquale 

^^  ,     rcftilineo  A.     Ducta  cnim  rcth\  GVL  ;  ciuia  reda 

"   DF  5  dividitur  bifariam   in  G,  &  non  bifatiam  in 

G  ;    erit    redlrangalum    comprehenfam  lub   DC , 

CF,   hoc  cft  ,  rc£fcangulum  BD  ^  una  cum  qua- 

i^Jtt\    drato  redx  GC  ,   c  a:qaalc  qaadrato  rcdae  GF, 

^  V      hoe   cft  ,   quaHrato  rcdx   GH  ;  cum  redlse  GF, 

.•     -       GH  ,   fint  seqaalcs  :  Ac  quadratum  rcftx   GH, 

i^j.frimi  dxqazlc  eft   quadrntis   redlarum   GC,  CH.     Igi- 

tur  redangulum  BD  ,  una  cum  quadrato  reftat 

;i        GC,  sequale  quoque  crit  quadratis  redarum  GC, 

•".^^         CH.    Quamobrem    dempto     communi    quadrato 

-**^       rea^  GC,  rcmanebit  rcctangurum  BD  ,  hoc  eft, 

reailineum  A;  quadrato  redix  CH,  aequale.  Da- 

ro  crgo  rcdilinco  aequalc  quadratum  conftituimus: 

j       .     Quod  facere  oportebat. 
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ELEMENTUM 

T  E  R  T  I  U   M. 

b  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

jEqualqs  circLili  funt ,  quonim  diaraetrifunt 
awjuales  ;  vel  quorum,  quae  ex  ccn^ris,  reft«     . . 
lineae  funt  aequaies.. 

JJomayn  Euclides  hoe  3.  lib.  varlas  circfilf 
proprietates  ^monflrat  ,  idcirco  explicat 
prius  terminos  ^nofdam  t  quorum  freqtans 
in  eo  futtirHs  efi  ufus,  Primum  itaque  docet  ,  e9$ 
circulos  ejfe  dqnaUsy  quorum  diametri^vel  femidis* 
metri  dquales  funt.  Cum  enim  circulus  defcribatur 
ex  circttmvolutione  femidtametri  circ'a  alterHmextrC'* 
mHmJixtim  ,  ^Cr  t/nmobile  ,  ut  lib.,  i,  diximtu^ 
ferfpicuum  ejf ,  eos  circulos  ejfe  dquales ,  quorum 
fimidtametri ,  feu  re^d  ex  eentris  duSyty  futrt  dqUd^ 
bs ;  vel  etiam  quorunh  totd  diam^iri  dquaks  futif.  .■ 
Vtfi  diametry  AB  \  BC,  vei  reBd  DF  ,  EGi  TjfB.  rx. 
ec0ntris  Z> ,  C^  £  ,  duBd  fmt  dquaUs  ,  dauaUs  h*}f'Ah 
ermt  circuli  AFB  ,  €^  BGC*  Sic  Hiam  e  cen^ 
trari9\;^  Ji  circuli  fim  dquales^  irmtxdidenetri^  vel 
TVtf^  e  cea$r$idiSd  iSfidUs.  £^  hit  liqiuel^  circn^ 
G%  IjSf 
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Ui  9  ^Horum  JUmetri ,  vd  rtBd  duBd  ex  emris 

fitm  indfudts^    injuptdes  ejfei  u$fi  diitmetri  BC^ 

TAB.IX.  Hly   w/  nSd  EG,   KL  ^   e  centris  E^  <r  X, 

A*"*  "•  duSd  fint  in4^lv.%.  indqaales  emnt  eirculi  BGC  ^ 

C2r  HLI ;   atque  tuUo   illum »  eujus  diameter^  vel 

jjttmididttteter  msjer  j  majorem*     Etcontra^  circuU^ 

fttm  in^ualwm  diametros  ^  femidiametrofve  indqua-^ 

tei  ejfe  ^"  majorii  quiclem  majorem,  cr  minoris  mi- 

norem» 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IL 

Re£la  Jinea  circulum  tangere  dicitur  ,  quse 
cum  circulum  tangat ,  fi  producatur  ,  circu- 
lum  non  fccat. 

TJB.  IX.  TJT  retla  AB  ^  fi  ita  circulum  BFD^  tnngat  in 
/%•*}•  B  f   tit  froduha  ad  C,  nulla  ratione  circulum 

ficet ,  fed  tota  jaceat  exira  ipfum ,  dicetur  tangere 
f,irculum.  jit  vero  reila  EF  ,  tjuia  ita  eundem 
circulum  tangit  in  F,  ut  produfta  ad  G  ^  fecet  dr-» 
culum  ,  cadatefue  intra  tpfum^  non  dicetur  circulum 
tangere  y  fed  fecare. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O,    III. 

CircuK  fe  fe  mutuo  tangere  dicuntur,  qui 
fefe  rautuQ  tangentes^  fe  fe  mutponon  fecanc 

TAM  tX.^^Odem  mpdo  duo  circuli  jIC  ^  BC  ^  fe  mutua 

fg'i^'iS-  :*^  dicuntur  tangere  in  C ^fi ita feft  comingtnnift 

'        "C^ut  neuter  alterum  fecst,     Eft  autem  hic  contaffus 

fy.  ifrf  ■'  circulorutn  duplex.     Aut  enim  exteriusfefe  circuli 

tangunt  y  ut  quando  unus  extra  alterum  efi  Pofitusi 

fg,  14.     kut  interiusj  ^uando  unus  intra  alterum  contmui^. 

Qnod  fi  dua  ctrculi  ita  fe  mutuo  terfgttfn^  us  t0t0 

alterttm 
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idpmm  ^u^qui  fecet »   di^mur  cifcHli  Ulife  mutuet  Tab:  OCj 
ficare  9    Cr  mn    tangere.     tJti  eiTeuli  ED  ^  tr^  Hr  «f* 

^D.  ^^   ..•,,.■•■..  ■•.  /-^^ 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IV. 

Iq  circulo  aec^aliter  diftaf e  ii  centro  reftae 
lines  dicuntur  ,  cufia  po^zKiiculares,  opst  k 
centro  in  ipfas  ducuntur,  funt  aequales.  Lon- 
j^us  autem  abeffc  illa  dicitur ,  in  quain  major 
perpendicularis  cadit. 

QUemam  inter  omi^§s  lineas  nStas^  quA  ab  aii^e 
^funilo  ad  qtuumlibet  Hneam  reBam  ducunturp 
hrevifftma  eft  perpemiicularis  ,    C^  fefnper  eadem  j 
a/m  vete  tnfiniiis  modis  variaripoffknk;  reSe  diftan^ 
tia  illius  funHp  a  linea  illa  refla  acctfituf^p^tes  hneam 
ferfendi^larem,     Uf  difiamia  funBi  A  ^   k  reSia  7M.  X. 
BC  y  diciiur  efe  ferfendicuisris  jiD\  noft  amemh*  *• 
A&y  vetAFy  vel  alia  ^avisy  ^a  mn  ferfendi^' 
cularis  efl  |  ifuia  AD  ^  ornnibusofi  brevior »   ex 
corolL  frofof.  i^tib*  i,     Insmo  non  folim  AE^ 
AF  f.  majores  funt ,   tfuam  AD  ,  fed^^^tiaPn  iffa 
inter  fe  indepioles  funt.     Eff  emm  jiF\  a  major ^  ti^.frimi 
quam  AE  ,   cum  angulus  AEF ,    fit  obtufus ,  C^ 
jdFE^  acutus^  Cr  fic  dealiis  lineis  ndn  ferfendicu" 
lar^Ut.    Quod  enim^  AFE  ,  acutusjitj  confiat  e» 
€0  ,  tjuod  in  triangulo  ADF  ,   duo  anguli  ADF^ 
AFD  >   b  minores  fum  duobus  reHis.     J-finc  enim     *^  t^ 
Jit  y  cum  ADFj  fe^usjk,  angulum  AFD^  reflo 
effe  minorem.     Eademratione  angulus  AED^  ofl^* 
detur  acutus.     Prifterea  ejuod  in  triangulo  ADEy 
C  dito  anguli  ADE  y  AEDf  vmnores  funt  duabus  tiifrlm^ 
reilisj  C^  ADE,  reElusefty  acfroindoy  jcumamko 
AEDy   AEFy   ddcfuaiesjtm  duobus  reflis ^  eritiilfrhpf 
J4EF'^  obtufus.     Bitic  fanum  efl';  ut  Euciidesd- 
G  3  qualem 
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f o^  E VC  LiDlS    GE ^M ETR  l  JE. 

X  ^  rs  t  ^pfoUm  Aifi^mism  reSarmn  in  cirtHlo-ak  ipfims  cm^ 

^    ^'  .  .^  tr^dejini9ritfe>f4qtMlesftrp9nJUcHlares^  €r  ind^a* 

7M.  X.  /^  d$fiantian$  per  in^ides,     Ut  d^a  reBd  ABi 

J%-  ••       CD  ,   ks  circido  ABCDj  Mqualiter  dicemur  dtflare 

d  centro  E  ^  fi  pcrpendicnlares  EF  ^    E<j  ,    ksfuales 

fuerint.     At  linea  CD\   longius  abeffe  dicettir  a   . 

ceHtro  E  ,>  fttam  lifea  ///,  fi  perpendicularts  £C?, 

mt^fticrkferpettdumlariEK. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    V. 

Segmentum  circuli  eft  figura ,  quac  fub  re£la 
lioea,  &  circuli  peripheria  comprehenditur. 

TA^  X.  TJT  fi  [dma^ur  in  circuk  ABCD  ,  reSU  BD^ 

ft'  3*        ^      utCHtf^e  f  dieetur  umfigtera  BAD^  contentn 

^^umferentia  BAD  ,    tT*  re(h  BD;  cfut^  fig^^ 

.    '  -PCJD ,   comjprehenfa  reSa  BD  ,   Crdrcuneferentia 

^CD^  circuli  feffnemum.     Exhij  cMgitur^iplex 

circuli  fegmentnm.     Semicircuius  ,     qdondo-  r^a 

BD  ,  per  cefttrum  E ,  wcedit ; .  Segmentum  fe^p- 

cireulo  majus  ,-  quando  rella  BD  ,    non  tranfit  per 

centrum  ,  in  4pfo^  tamen  centrwn  exifiit  ^   4fuale  efi 

fegmentum  SAD  ;   £t  SegmentMm  femicirculo  mi^ 

nus^   extra^HodcemrumcircuUconfiituiyiryCujuf^ 

modi  eji  fegmmtHm  BCD.     Vocatur   k  plerq^ue 

Geometris,re(la   BD  , ,  (fhdrda  ,    Cr  circfhnferentia 

BAD,velBCD,arcks, 

0  E  F  I  N  J  T  I  a    VI. 

Segiftenti  autem  angukis  eft^.qui  fub.je6la 
. ,    .  . .  Hhet^  &  circuli  periph^eria  comprehanditur. 

'    T)£/f«^  jam  Euciides  tria  ge^era  angulorum^  f  «* 

W  circitlis  confideraptur^.    Primc^ioco^ngHlHm 

^  fegmen^ 
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l  I  n  M  R    T  E  A  T  I  V  S.      163 

figmtntiy  dicens  angulumfnixtwn  ABD  y  velADBy  T^B.  X. 
contentum  fuk  reHa  linea  BD  ,    ^  circumfereniia  f^*  !• 
BAD  ^  appellart  artgulum  fe^mentii     Q^Mfifeg-fy,  4; 
mentum  circuli  fuerit  femicirculus  ,  -dtcetur  aneulus 
BAC ,  femicirculi ;  Si  vero  fegmentum  majus  Jemi^  fit  i* 
(sircule  extitertt  y  vocabitur  angulUs  ABD  ^  fegmenti 
majeris  :   Si  denique  fegmentunt  mintts  J^ueritfemi^-     r 
circuhy  an^ulus  CBD ,  fegmenli  mw^j^isnuhcupabitur. 

D  E  F  I  N  I  T  i  o:   Yir. 

In  fqgmento  autem  an§;)lus  efl ,  cum  in 
fegmcnti  periphcria  fufrjptum' fuerit  quodpiapx 
punftum ,  &  ab  illo  in  ternricios  retl^  ejiis 
UncdEi ,  quse  fegmenti  bafis  eft,  adjlinftaB  fue- 
rinc  rcftae  lineae  :  Is ,  inquam^  angulus  ab  a^- 
junftis  illis  lineis  compr^lienfus  angalus  efl  in 
fegmento.  ,. 

C/ir  fegmentim  drcnli  quodcnnqne  ABC  ^  cujusTAB.  X* 

bafis  reila  AC,     Ex  fufcepto  quolibet  punflo  ^f£'  f*. 
*B>    tn  circumferentiay  ducdntur  ad  pmBa  A  ^  <T 
C  ,  extrema  hajis ,  reSid  Itneit  BA^  BC.     An^u^   , 
lus  igitur  r^BUimtts  A£C\  diciturexijlere  infeg^      i 
mento  ABC.  .  ' 

'  ■  •   '  ■  •  ■     •  ■\ 

D  ^F,i  N  I  T  10-  vnr. 

''       ■  -  ^ 

Cum  vero  comprehendentes  angijilum  re- 
6te  lineae  aliquam  aflumunt  periph?nam,  illi 
angulus  infiftere  dicitur. 

'TJ  X punffo  A\  c^uolihet  fufcepto  in  circumferentuf  tab.  X. 
circuli  ABCD^  ducanturre^st  dudltneaAB^  Ht^^^ 
tADi-ad  ditieictretna  Bj  C^  D;  tirtumftrentiSji  '  \^  \\ 
BCD »  aiijuffie ,  ^f^  fuidim  ^it^  "^yeffit'  AB^ 
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f04  EUClIDfS    GEO  ^STRIJE. 
\4P^  MJpimHnt.     Anffilns  ka^iHt  reHiUneHS  BAD  > 
'  inftftere  dienwr  circumfirentU  BCD. 

PfAter  ires  diSles  anitilos   confideratur  etiam  k 

i*     ^    Geometrts  an^Hlns  contin^entid  ^  tfni  continuur  Usf^a 

re^a  tangeme  circulftm  ,   CT  circHmftrmta  cir^uU; 

vel  certe  dHahm  circHmferentiis  fe  mtifuo  tangentihus , 

five  hoc  exterius  fia$  ,    five  interius.     ExemflHm. 

M   X,  SireSla  AB  ,  tanitt  circHlum  CDE^  $n  Cj  angn- 

ft   7'       lits  mixtus  ACD ,  vel  BCE,  dtcetur  angulus  contin- 

gentia  ,  five  contaBus  :   Jiurfus  ,  /  circulus  CED^ 

tangat  circulum  EFG^  exterius  in  £;  Item  circulus 

HFI  ^   ctrfulum  EFG  ^  interius  in  F;  apfellabitur 

tam,angulu$  curviUneus  CEF ,   quam.  EFJEi ^   vel 

GFI ,    angulus  eontailus ,  feu  contittgentia.     Stmt 

itaijHe  y   ut  vides,   tres  anguU  comingemia  ^   unm 

^Hidemmi^tHty  reU^Jui  vrro  dus  curviUnei. 

D  E  F  I  N  I  T  I  a    IX. 

Seftor  autem  circuli  cft ,  cum  ad  ipfius  cir- 

-  CiUi  centrum.conflitutus  fueritangukis,  com- 

prehcnfa  oimirum  figura  &  k  re&liacis'  an- 

gulum  continentibus  ,  &  a  peri;^eria  ab  ilfti 

alFumpta,  r 

fr  8.      S^  ^*'  ^^''^^'^  ^BCp  ,   euJHs  centrum  J5  ,  rrf?i 

AE^  CE^  conflttuam  anguUtm  AECr^  Mt^ 

trum  E  ;  nominabitur  figura  AECD,  cmenta  r#- 

lUs  AE^   EC^   C^  circumferemia  ADC^  quam 

pradiiltf  Unea  affumunt,  SeSor  circuU^ 

D  E  F  I  N  I  T  I  O,    X    ' 

Similia  circuli  fegmcnta  funt,  quae  angulas 
eapiunt  se^uaies  ;  Aut  in  quibus  angujii  iniQr 
fe  funt  «quales,  ^ 

li\  ^*  S^P^^  videlieet  A^DF ,  DCAE ,  ^'#JS^ 
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^BF  ,    DCE  ,   dqmles  :   vel ,  quod  idem  efi ,  in 
qmbus  iidem  afrguli  shjuales  ^xifiunt^  juxta  J*  defi-         ,;i 
mtionem  ,  fimilia  dicuntuTy  cr  ipfd  circumferenux 
^ue^ue  ABDFy  DCjiE,  fimiles, 

P  R  O  B  L.    I.    P  RO  P  O  S.    i.  5. 

Dati  circuli  centrum  repterirc. 

Clt  circulu^  datus  ABCD ,  cujus  ccfttruin  opor*  7^3,  jf^ 
-*^  tci  invcnirc.    Ducatur    in  co   Imea  utcunque  fig,  io.  ' 
AC  ,  a  quae  bifariam  dividatur  in  E,  &  per  E,  ^io, friitf 
-ad  AC,  pcrpendicularis  agatur  BD,  utrinque  in         ^  '  ^ 
pcrip*icria  terminata  in  punftis  B,  D.    Hac  igitur 
bifadam  fcfta  in  F;  dico  F,  cjQfe  centrum  circuli 
■propofiti.    In  ipfe  cnim   rcaa   BD,  aliud  pun- 
fium  ,  pr«tcr  F,  non  crit  centrum,  cum  omnc 
aliud  punaam  ipiam  dividat  inaequaliter,  quando- 
qaidem  in  F,  divifa  fuit  agqualittr.    Si  igitur  F,        \ -^  .; 
«on  eft    centrum  ,  fit  pundum  G,  extra  rcftam 
BD,  ccntrum,  a  quo  ducantur  lincx  GA,  GE, 
GC.    Quoniam  crgb  latcra  AE,  EG,  triaoguii 
AEG,  aequaKa  furit  lateribus  CE,  EG,  triangult 
CEG  ;  &  bafif  AG,  bafi  CG;  (a  ccntro  cnim 
duci  dicuntur)  *crunt  anguli  AEG,  CEG,  K-b  9  primi 
cjualcs;  r  ideoqut  rcai :  Erat  autem  &  angulus  c  x^^Wd* 
JiEP,  rcaus,  ex  conftruaionc.  Igftur  refti  AEF,' 
A£G,  aequato  fant,  pars  &  totum,  quod  cft  • 
^hfiirdum.    Noncf-crgo  punauiti  G,  ccntrum; 
cTdtmqm  cft  ratio  dc  bmni  alio.    Quarc  F,  cen- 
toim  crifci    Itaq^e  dnti  circuli  centrum  repcrimus. 
Quod^at  facicnduxn. 

'    C  O  R:  O  L  L  A  R  I   U   M. 

'•  HbK^^mtfntfiftaol.^,  ft  in  drcul6  Kda  iliqda  linca 
ififiam  rfdim  l&eaia^bifariaal  »  £c  ad  ao^Ios  red^os 
f^cctt  in  fccante  efle  centrum  drculi.  Nam  ex  eo»  quod 
BO.,  naa ,  ftaam  AC  ,  biftriam  fecat  in  E,  8c  ad 
angalos  redos  •  ofttiifum  fuii ,  puDaum  ejuf  mediam 
f  A,i[^&cU&ri4>  «fic  circuii  centrum. 
'^  '  THEOR. 
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io6  EUC L  I D  IJS    G  E  0  M ET K  l  M.       . 

ij;  T  H  E  O  R.    I.    P  R  O  P  O  S.    2. 

Si  in  circali  peripheria  duo  quaelibet  pun^a 
accepta  fuerint ;  Refta  iinea  ,  quae  ad  ipfa 
punfta  adjungitur  ^  iotra  cii'culum  cadet. 

7dB.  XjX^  circulo  ABC,  fumantur  quaBlibetduo  pun<51a 

/jf.  II.  '  '*'  A,  &  ^x,'^^  ^J^^  circumfepeatm,  Dico  re&ain 

cx  A,   in  C,.dudam,    caderc  fntra  circuluiiDi, 

^  ita  ut  ipfum  fecqt.    Si   enim  non  cadit  intra,  ca- 

dac  cxtra,  qiialis   cU  Hnea  ADC,  rcda,  ut  Vult 

t^uiirtu.  advcrfarius.    Jinvcnto   a.  ig^itur   centro  E,  ducan- 

'       '  tur  ab  eo  ad  punft^  flfTump^a  A,  &  C,  ncc  non 

ad  quodvis  pii,ndl;um  P,   jn^rcda  ADC,  lineae 

rca«  EA  ,   EC,    ED,  iece^qtte  ED,  circumfe- 

rentiam  in  B.    Quoniam  crgo  duo  latcra  £A , 

EC ,   trianguli ,  cuju?  bafis  p^nitur  reda  ADC, 

b     ^nmi  ^9^^^^^   ^^^*'  5  (^  centro  cnigi  ducuntur)  h  eront 

^  f'r^  inguli  EAD  ,  ECD,  jequales:  Eft  autcm  angu- 

ct6-ffrmi?^^^^   EDA  >    ^  angulo  ECD ,   major  «xtcrmis 

^^  interno  oppofito  ,   cum  latus  CD ,  in  trjangulo 

ECD ,  fit    produilum   ad  A,    Igjtur  &  ati)^ulT) , 

EAD ,  major  crit    idem   angu)usa,£DA.    Quir6 

%     r«aa  EA  ,  majori  angujo  ABE  ,(^oppofita,  (hoc 

^t«L«fM  c^  )  rc^^  EB,  fibi  sequaH^;)  V  mt^t  erit^  quam 

■     •      rcfta  ED  ,   minori  angulo  I^AR,  ppf  ofita,  -^tri 

.  quam  totum.    Quod  c(l^bfur<lujn.  ,.Noa  f^ur 

refta   cx  A,   in  C,  (^(fta  .cicira.circulumcsKfet, 

fed  intra.    Eodend  cnim  nwlo  dcnaonfefikWftir , 

rcflam  duaam  cx  A  ,  ipi.C,  IJpn  poflfe  cadcre 

fuper  arcum  ABC  ,  ita  ut.  p^em  flt>  quafr.ilfa^ 

cumfcrcntia  ABC.    Eifet  cnim  rc<9:a  EA ,  xna- 

jor,  quamredia  E6.    Qijiod  c^iam  €l  icfinitiqne 

rcd»  line»   patet  ,  cum  ABC  ," ' arcus  fit  linta 

curva  ,   non  ^utctn  ,rc;^^   I|>qv^e^lfii  4ai'<*l3illi 

periphcria  duo.  qu«Iil)€*7  P^ufiay  &c,    <^od  ^Cfal: 

oftcndcndum. .      .  -i  -  -    -  -a?  '  w  ,/    i 
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L\i  B  £R  ar  j:  r  t  t  i/:^:    i4y: 

C  O  R-  O  L;  L  A  R)I  SJ  jM; 

Hinc  c^  manifeiittin  .  linfam  redam  ti\ux  ^cul^km 
tangit  ,  ita  ut  jBum  non  fcctt  ,  in  uno.,tatrtum  pun^bt 
ipfum  tangere.  Si  enim  in  cJuobqs  pqif^tscom  tangmtr 
^caderet  pzn.n€tx  intcr  Ci^  duo  piin^  pofit»  .«ettv  gl'*»*^ 
citculum.  Quar^  ciiculum  fecaretf  ^uod  t^  contia  i)y- 
pothclin.  -    •  '      •    <•  •        7     ^-j 

T  H  E  O  R.    2.    P  R  O  P  O  S.    3.  iip    ' 

Si  in  circulo  re£U  qused^m  linpa  per  CQn-, 
trum  extenfa  quandam  non  per  centrum  ex- 
tenftm  biferiam^fecet ;  &  ad^angulos  reaos       -•^J 
ipfam  fccabit.     Et  fi  ad  angulos  reftos  eam 
lecet,  bifariam  quoquc  eam'  fedabit. 

PEr  ccntrum  A  ,   circuli  BCP,,  r<:fta  CE,  gx-  tM,  X.  . 
tcnfa  dividat  reftam  BD ,  non   pcr  centrum /^.  i». 
cxtcnfam,  l?ifa;iam  lu  F.     Oico  red^  AF, '^^  :-    -^ 
ad  angulos  redus  ipfi   BD.    t)udtis  ^nim.rc^if     \/ 
AB,   AD,  erum  duo  laicra  AF,  FB,.  tiiangu-ii     ^* 
AFB,  duobusAEvFI^)  triangulj  AFD^  a&qiialki.; 
&   bafes   AB  ,    AD  ,    aequaies. .  ^  Igjtur  aJiguHraS. /nVi» 
AFB,  AFD,  aequalcs  crunt ,  hoc  cil ,  ^/  redu  Quod  d  10.  dtf. 
crat  prirrio  propofimm.  :  ; 

Sit  jam  AF  ad  angulos  rcdos  bfi  BD.    Dico; 
rc^aam  Bj),,  bifjM:iam  fecari  in  F  y  a  rciSa  C£.; 
Duftis  cnim  iterum  rcclis  AB ,  AD ;  .cum  lareri* 
AB ,  Al)vtri^nguli  ABD,  fint  spouaUa  ,  ^  ^mc  b  f.>%i 
anguli  ABD  ,  ADB  ,  apqualc^.     Quwiam:  jgituc.   v.    .  t  .: 
difo  4nguU  A^FB^.  A^F,  tri^nguU  AJK^ri  a^ualcsi 
liintduobu^-apgulis  AFD,  ADf  ^^  i? i^guH.' ADF 7  "^  ^^^^  :  ; 
^  latcra.AjB^  AD,  qu»  re<5^$;^gitfi$.i©qi*ai}bii$: 
mponuptiy^,  aBquah>  quoquer.c^crytt^  iatcra  FB^:ca4^IjwI 
yD,  jequilla.  ^Qopd  feciii^p  fprppoticbamr/ '  Sii 
igitur  m  circ^uJo  riqga  quaediuai  jinca  per  ccmmfii 
^x tcn^ ,  &j;^  .  Quoa  4cmonftrw^um  ciat^  v  -  .  I 

i.  c  e- 
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i^iEUCLIDIS   GEOMETRIM. 

C  O  H   O  L  L  A   R  I   U    M. 

Ex   hac  demoAftratkMie    facile  tnferemiis  ,  in  quiovis 

tritogolo  daonim   lattfrutn  xqualium  ,   five  aequiUterum 

.   iUud  fic  I  fife  \{ofctk$  f   Unetktn  •  qux  bafim  bifariam  fe- 

\\  :     cet»  perpeDdtoiUrem  effs  td  bafim:     Et  contra,  lineam» 

qam  ad  bafim   iit  pttrt>endiculartf ,  befim  {ecare  bitariam. 

Tifi.  Jt«  ^*^   ^"   triangulo   ABD  »,  cu|ui   duo*latera    AB  >  AD» 

^^   ,1^/  atqualia  funt ,  atque  adeo  tx  centro  A ,  pcr  B  ,   D*,  cir- 

"*       *     cuins  defaibi  potitil :  ex  eo ,  quod  rcda  AFi  fecat  balin 

BD »  bifariam  ,    oftenfum  di  ,  angulos  ad  F ,  cffe  re£^os  i 

Et  ex  eo »   ouod  anguii  ad  F  ,  rtd^i  funr ,  dcroox^ruum 

eft»  biifim  BD»  4  rcda  AF,  bifariam  fecad. 

>.         T  H  E  O  R.    3.    P  R  O  P  O  S.   4. 

Si  in  circirio  dufe  reftae  Hntes  iefe  mutua 
fecent  ,  ^non    per  centrura  extenfe  j  fe    fe 
/   '     mutuo  b3ariam  non  fecabunc. 

TAB.  X-  T^^^  ^®^  -^^^  ^J  ^^  mutuo  in  E,  fcccnt 
jjv.  ',*.     *^  in  circulo  ACBD,  non  pcr  cefitfam  cxtenr 
'^'     N    fk.    DJco  ficri  rion  poflTe,  ut  mutuo  fcfc  bSarU 
tm  fecent.    Si   enim   ulia   earum    per    ccntrum 
', :  ^    ;   tranfit,   certum ,   eft,  cam  bifariatri  non  fccari: 
T  r  >      folum  enim  in   centro ,  per  quod  altera  ponitut 
non  tranfire,  bifariam  dividitur  :  Si  Vero  tieutra 
per  centrum  extcnditur,  quamvis  nna  earum  non* 
nunquam    bifiSMriam    ab   altera   dividittiir  ,  tamen 
attera   minime    fccabimr   bifatiam.    Divi&  enim 
. ,  .,     fit  &  AB,  &  CD,  fi  fieri  potelk,  bifariam  in  E. 
a  utertk.  4  lavento  igimr  centro  drculi  P  ,  ducatur  ab  to 
ad  E  ,  rcfta  EF.    Ouoniam  e^o  f£  ,  ponimr 
bj.ifr/».  fecarc  redam  AB,  Mfariam  in  E^  ^  ifecabit  ip&m 
ad^  angulof  reftos.  Eadcm  ratiorie  fecabitur  CP> 
m^w^oj:  ad  angulos  redlos  ,  cum  ponatur  bifai^iam  difm 
in  E.    Quarc  reSuJi  attgulus  FED,  reftoiiMMlo 
F£B,  J&quatiseft  ,  pars  totr,  qudd  ^  abfUrdum 
Itaque  U  in  circulo  duas  re&s  4ineas  ie  fe  mutuo 
fecent,  Ikc.    Quod  erat  demonftpandum. 
.,  j  THEOR, 
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T  H  E  O  R.  4.    P  R  O  P  0  S.  S' 

Si  duo  <2itculi  fef^  mutuo  (ecent ,  non 
eric  iUorum  idem  cetitrum.. 


D 


,Uo  clrculi  ABD,  EBD,  fc  mutuo  fccent  in  taB.  X. 
B ,  &  D.    Dico  ipfos  non  habcre  idem  ccn-  fg,  14,  ' 
ttum.    Sit  cnim ,   fi    ficri  potcft ,  idcm  ccntrum 
uuiui^ue,  Cj  i  quo  duafc  re6t«  ducantur;  CB, 
quidem  ad  feaionem  B ;  CA ,  vero  fecans  utram- 
qjiie  circum£erentitm  ia  A ,  &  £.    Quoniam  igi* 
tur  C,  ccntrum  ponltur  circuli  EBD  ,  crit  rc&a 
EC,  re<9:ae  CB,  ^  acqualis.    Rurfus  quia  C  ,  cen-  b  ii».^ 
trum  quoque  ponitur  circuli  ABD  , "  erit  &  tt&t 
AC  5  cidem  tc&x  BC  ,    aequalis.    Quare    rcftaB 
EC,  AC  5  a  aequaks  intcr  lc  erunt,  pars,  &  to-  ^  i.^^'- 
tum  ,  quod  eft  abfurdum.    Si  igitur  duo  drCuli         *    i\ 
le  fc  mutuo    fecent ,   &c*    Quod    oftendendum 
crat. 

T  H  E  O  R.    5.    P  R  O  P  O  S.    6.        * 

Si  duo  circuli  fefe  mutuo  interius  tan- 
garit;  eormanon  erit  idem  cenirum. 

DUo  circuli  AB,  BC,  fe  intcrius  ttngant  id  taB.  X 
B.    Dico  eos    non    babere    idcm    centrum.  fig,  ly. 
Habcant  cnim  >  fi  fieri  poteft ,  idcm  ccntrum  D^ 
a  quo  duae  ra9:»  djucantur;  DB,  quidcm  ad  ta- 
<aum  B.    At  DC ,  fecans  utramque  circumfcrenr 
tiam  in  A ,  &  C.    Quoniam  igitur  D,  ponitur 
ccntrum  circuli  ^.B,  erlt  rc<fta  AD,  redacBD,  ^bij'.^ 
ae(^alis.   JE^urfus  quia  D  ,  ponituT  centrum  cir* 
culi  BC  .  erifc  reda  CD  ,  eidcm  red*  BD.  ae- 
qus|lis.    Quare  redee  AD ,  &  Cp>  a  inter  le  e-  %  «•^w». 
rmt  a^quaies; ,  pars^  &  tptum ,  quod  eft  abfur* 
aum.    di  igitur  duo  circuli  fe  fe  mutuo  interius 
tmg^ntp  &c.    Quod  demoQftrandum  erat. 

^  THEOR. 
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Si  ift  diamettd  circuli  quddpiam  fiimatur 
punftum  ,  quod  circuli  centrum  non  fit ,  ab 
eoque  punfto  in  circulun;  quaedam  reftae  lineae 
'  '''^ydadknt  :  Maxima  quidem  erit  ea,  in  qua 
<:ehtrum  ,  minima  vero  reliqua;  aliarum  vero 
propinquior  jlli ,  quae  per  ceutrum  ducitur, 
remotiore  fempcr  major :  ell :  Duae  autem  fo- 
luin  reft»  lificaB  aequalcjs  ab  eodem  pimfto  u^ 
drculuntcadunt,  ad  utrafque  partesminim'3B, 
'*  '-vd  q^aximae. 

Tfii.  ^ ,  l-N.  4!^^iejtro  .AB ,  circuH  AXTDEB  ,  cujus  cen- 

^Titft    ^   trumF,  pundtum  affumatur  quodcunque  G, 

praeter.  cenrrum,   &  ex  G,  cadant  in  circulum 

quotcunque  lineae  GC  ^  GD,  GE.    Dico  omni- 

um  ,   quas  ex  G  ,  ad  circumferentiam  ducuntur, 

,s    maximam  tffe  GA  ,    in  qua  eft  centrum,  mini- 

mam  vero  reliquam  GB,  quae  diametrum  perficft: 

Dcindc  redtam  GC,  quas  redae  GA,  pcr  centrum 

dudasproplnquior  eft  ,   maiorem  refta  GDy  quas 

nb  cadem  GA,-  plus  diftat  ;  &  eadem   ratione 

GD,  majorem.refta  GE,  atque  ita  de  aliis  lineij^ 

..     -v.T(!'du^crencur',  in  infinitum.    Denique  ex  G^,  jia 

ii    ^'ufraiqiie  pattcfs  rntnimae   lineie.  GB,  vel  maiimaET 

G'A  ,   dubi  pofTe  tantummodd  duas^^  lincas  iftter 

;  fc  adquales.    Ducantur  e   centro  F,  ad  C,  D, 

St  E,  redx   line«  FC,  FD,  FE.'   Quoniam  igf- 

9iio,frh»ttnr  duo  later^  GF,  FC,  triinguli  GFC,  tfmajora 

"ii  sfunt'  latcre  GC.    Sunt    autem    redae  GF,  FC, 

a&quales  )rc8h  GF ,  FA,  hoc  eft,  totf  rcaaer  GA? 

crrtt  &  GA",  tndjor,  quam  GC.    Eafdem  rationr 

"' '  '  *raajor  erit  tefta  GA  ,  quam  GD,  &  quam^OE. 

§>iiate- GA  ,  maxima  eft  olhnhim,  que  el  G,  in 
ircuilim'tadiirit.  '■       '—-'.' 

Dcinde^,'-qiiohiam  in  ttianguloEFG,  tams-EFv 
h^'t^im\ms  ctt  duobus  latetibus  FG.  GE.  Eft  autem 


Digitized 


byGoogle 


LIBERTERTIUS.       iu 

EF  5  ipfi  FB  ,  aequalis;  crit  &  FB,  minor  dua- 
bus  reftis  FG,  GE.  Dempta  ergo  communi  rc- 
61:a  FG ,  remancbit  adhuc  GB,  minor ,  quam 
GE.  Eadcm  rationc  minor  erit  GB,  quam  GD, 
&  quam  GC  Quare  GB,  minima  cft  omnium, 
quas  cx  G ,  in  circuli  circumfcrcntiam  cadunt. 

Rurfus  ,  quia  duo  latcra  GF  ,  FC,  trianguH 
GFC  5  aequalia  funt  duobus  lateribus  GF,  FD, 
trianguli  GTD  ;  &  angulu*  totus  GFC  ,  major 
eft  angulo  GFD  ;  c  crit  bafis  GC  ,  major  bafe  ci4./fM 
GD.  lEadem  ratione  major  erit  GC,  quam  GE; 
Item  major  crit  GD  ,  quam  GE.  Quare  linea 
propinquior  ei ,  qus^  pcr  centrum  ducitur,  major 
cft  ca,  quse  rcmotior, 

Fiat  jaijri  angulo  BFE,  ex  altcra  parte  sequalis 
'  angulus  BFH  ,  &  ducatur  rcda  GH.  Quoniam 
iiAitiir  latcra  EF  ,  FG  ,  trianguli  EFG,  sequalia  "  ■  ^' 
funt  larcribus  HF ,  FG,  trianguli  HFG,  &  an-  ' 
guli  hh  latcrihus  contcnti  EFG,  HFG,  lequalcs; 
/?  crunt  rcdlse  GE  ,  GH,  cx  utraquc  parte  ipfius  ^  j..*yf^ 
raca^  minima;  GB ,  vei  miiximae  GA ,  xquales 
i:Ucr  fc.  Quod  autt*m  nul!a  a"!ia  his  duabus 
p)ffit  elfe  JEquaiiSj  conltat.  Nam  ^\  ex  G,  duca- 
tur  alia  ,  quas  cadat  fupra  pun6lum  H,  crit  ea, 
cum  fit  ei,  qux  pcr  ccntrum  duciiur,  propinqui- 
or  ,  major  quam  Gll  :  fi  vcro  cadat  infra  H, 
crit  ea  ,  cuni  fit  rcmotior  ab  eadcm  GA  ,  per 
centrum  ducla  ,  minor  quam  GH,  ut  oftcnfum 
fuit.  Duse  igitur  duntaxat  rcdlse  hncse  ^equailes 
ad  utrafquc  partcs  minimas  GB ,  vei  maximae 
GA,  cadunt.  Itaque  fi  in  diametro  circuli  quod- 
piam  fumatur  pundtum,  &c.  Quod  crat  demon- 
ftrandum. 


,  T  H  E  O  R.   7.     P  R  O  P  O  S.    8. 

. '  Si  cxcra-  cirtuliim  fiiitikttlr  •i^uiitacurv'  <iup4- 
•phim  ^*  ab^  e<idue  piinft^^ 
tifrrcRse  ^[iisBdan^^lineae  ,  g^i^jpuih/^na  guiileiii 
Jie^  c^ntjrmn  ^  ig^otendatur ,   xpliquse  ver0  mc 
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^jj.  T        T, H-E  O  R.    d    P  R  O  F  O^  S,    7; 

Si  ifi  ^liameitd  circuB  quodpiam  fomSatur 

punftum  ,  quod  circuli  centrum  non  fit ,  ab 

eoque  punfto  in  circuluru  quaedam  reftae  lineae 

'    '''^ydadknt  :  Maxima  quidem  erit  ea ,  in  qua 

-  cehtruni ,  minima  vero  rdiqua;  aliarum  vero 

j^ropinquiQr  illi-,   quae  per   ceutrum   dudtur, 

remotiore  fempcr  major .  ell :  Duae  autem  fo- 

lura  reft»  rificaB  aequalcjs  ab  eodem  pimfto  b^ 

drcaluni  cadunt ,  ad  utrafque  partcsminim*3B, 

'*  ''vd  q^aximae. 

T^.  ? ,  1-N.  4!^mcjtro  .AB ,  circuli  AXTDEB  ,  cujus  cen- 

j^i6t    ^   trumF,  pundtum  affumatur  quodcunque  G, 

praeter.  cenfrum,   &  ex  G,  cadant  in  circulum 

quotcunque  lineae  GC  ^  GD,  GE.    Dico  omni- 

um  ,   quas  ex  G  ,  ad  circumferentiam  ducuntur, 

.iv    niaximam  tffe  GA  ,    in  qua  eft  centrum,  mini- 

mam  vero  reliquam  GB,  quae  diametrum  perficit : 

Dcindc  redtamGC,  quas  reilae  GA,  per  centrum 

dudaspropinquior  e(t ,   majorem  refta  GD,  quas 

:\h  eadem  GA  ,'  plus  diftat  ;   &  eadem   ratione 

GD,  majorem.reaa  GE,  atque  ita  de  aliis  lineij. 

..     -t.Tfi^du^tcrenmr',  in  infinitum;    Deniqu6  ex  G^,  kq 

;i    ^'ufralque  parte?s  rninimae   lineie  GB,  vel  maximaB 

GX  ^   dubi   pofTe  tantummodo  duaS*  lincas  inter 

;  fe  asquales.    Ducantur  e   centro  F,  ad  C,  D, 

&:  E,  reda^   lineag  FC,  FD,  FE.'   Quoniam  tgi- 

9iio.frh»t  tnr  duo  lateri  GF,  FC,  trianguli  GFC,  tfmajora 

\i -Ihnt'  latere  GC.    Sunt    autem    redas  GF,  FC*, 

a&quales  iTflrs  GF ,  FA,  hoc  eft,  totf  rcaaer  GAj 

erit  &  GA ,  tndjor  ,  quam  GC.    Eafdem  ratione' 

'  ^ifiajor  erit  refta  GA  ,  quam  GD,  &  quam^/ 

§>liaxeGA ,  nfiaxima  eft  olhnhim,  que  ex  G,  ift* 
ircuiliiti^tidiirit;  '         ... 

Dcinde^,- •qi^hiam  in  triangulo  EFG,  latus^Fv 
E^-t^  imlms  cft  duobus  latetibus  FG.  GE.  Eft  autem 
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EF5  ipfi  FB  ,  asqualis;  crit  &  FB,  minor  dua- 
bus  redis  FG,  GE.  Dcnipta  crgo  communi  rc- 
fta  FG  ,  remancbit  adhuc  GB,  minor ,  quam 
GE.  Eadcm  rationc  minor  erit  GB,  quam  GD, 
&  quam  GC.  Quare  GB,  minima  eft  omnium, 
qu^  cx  G ,  in  circuli  circumfcrcntiam  cadunt. 

Rurfus  5  quia  duo  latcra  GF  ,  FC,  trianguH 
GFC  5  aequalia  funt  duobus  lateribus  GF,  FD, 
triunguli  GFD  ;  &  angului  totus  GFC  ,  major 
eft  an^ulo  GFD  ;  c  erit  bafis  GC  ,  major  bafe  ci4./fM 
GD.  Eadem  rationc  major  erit  GC ,  quam  GE; 
Itcm  major  erit  GD  ,  quam  GE.  Quare  linea 
propinquior  ei ,  qu3s  pcr  centrum  ducitur,  major 
cft  ca,  quae  remotior. 

Fiat  jaiji  angulo  BFE,  cx  altcra  partc  aequalis 
angulus  BFH  ,  &  ducatur  rcdla  GH.  Quoniam 
i^itur  Intcra  EF  ,  FG  ,  trianguli  EFG,  sequalia 
funt  larcribus  HF  ,  FG,  trianguli  HFG,  &  an-  " 
guli  h\%  lateribus  contcnti  EFG,  HFG,  a^quales; 
^  crunt  rcdae  GE  ,  GH,  cx  utraque  parte  ipfius  ^  j.  w^i 
I"n,cx  minimx  GB ,  vel  maxim^  ^^  ?  aequales 
intcr  Cc,  Quod  aut'.*m  nuHa  aiia  his  duabug 
p  )ffit  eife  aequaiis,  conltat.  Natn  f\  ex  G,  duca- 
tur  alia  ,  qua^  cadat  fupra  punSum  H,  erit  ea, 
cum  fit  ei,  qux  pcr  centrum  duciiur,  propinmii- 
or  ,  major  quam  GH  :  fi  vcro  cadat  infra  H, 
crit  ea  ,  cum  fit  retnotior  ab  cadcm  GA  ,  per 
centrum  ducta  ,  minor  quam  GH,  ut  oftcnfum 
fuit.  Duas  igitur  duntaxat  rcdse  linca  a^qutles 
ad  utrafquc  partcs  minimas  GB ,  vel  niaximae 
GA,  cadunt.  Itaque  fi  in  diametro  circuli  quod- 
piam  fuinatur  pundum,  &c.  Quod  crat  demon- 
Itrandum. 


,,  T  H  E  O  Fx.   7.    P  R  O  P  O  S.    8. 
v.:Si  cxtra-^tuliiin  iuitikttir-puiitaain' ^4^ 

JJ^^  ci6ii]gtum^f£rotehdatuir ,   jpliquse  ver0  nic 
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m  EUCZiDl:S  CEOM^ritlM. 

^bet :  In  cavaifi  peripheriaiii  ca^tium  re6bi- 

Tum  Imeamm  maxima  quideni  e(t  illa ,  qasd 

ptt  CeHtrum  dudtur  ;  aliarum  autem  propin- 

qiiior  ei ,  qnae  per  centrum  tranfit ,  remotiore 

femper  major  ell;  In  convexam  yero  peri- 

pheriam  cajdentium  re6larum  linearum  minima 

quidem  efl  illa ,  quae  inter  pundlum  ,  &  dia- 

metrura  interponitur ;  aliarum  autem  ea,  quae 

,  r     propinquior  efl:  minimag  ,   remotiore  fenper 

minor  cft.    Duae  autem  tantum  re6te  lineae 

jfequales  ab  eo  punfto  in  ipfum  circulum  ca- 

dunt ,  ad  utralque  partes  minimsB  ,  vcl  maxi- 

TA  X  EXpunao  A,  extracurculumBCDEFI,  cujus 
fi*  17.    ^   ccntrum  K,  lineaB  focantes  circulum  ducmn- 
tur ,  quarum  AI,  per  ccntrum  tranfeat,  alia  vc* 
.  ro  AH,  AG  ,  AF  ,  utcunque.    Dico  omnium 
'  «ffe  maximam  AI  ,  qu»   per  eentrum  inccdit : 
Dcinde  redam  AH ,  qu»   reft»  AI  ,  qu»  per 
ccBtxum  ducitur ,    propinquior  exiftit ,  majorcm 
^etSla  AG  ,  quac  rcmotior  eft  ab  eadem  AJ:  £t 
eadcm  ratione  AG ,  majorem  quam  AF.    E  con- 
xmio  autem ,  re&am  AB ,  omnium,  quac  extra 
^irculum  funt ,    minimam  effe :  Deinde   redam 

AC,  qu«  vicinior  eft  minim»  AB,  minorem  eflfe 
rc<9:a  AD,  remotiore ;  £c  eadem  ratione,  ipftm 

AD,  minorem  quam  AE.  Denique  ex  A,  ad 
utralque  partes  minims  linex  AB,  tcI  'm^ximat 
AI ,  duci  poffe  tantunnnodo  duas  lineas  re^his 
inter  fe  acquales.  Ducantur  ex  centro  K,  ad 
punfta  C,  D,  E,  F,  G,  H,  rca«  KC,  KD, 
KE,  KF,  KG,  KH.  Quoniam  i0tUr  duo  latcra 

mimt^  AK  ,  KH ,  trianguU  AKH,  a  majora  funt  re^n 
AH;  Sunt  autem  te&»  AK,  KH,  aequftles  reftis 
AK,  KI  V  h^c  eft^  toti  rea»  AI>^€(it  &  Al> 
ibajor ,  quam  AH.  Eadem  ratione  erit  AI^ 
Major,  qutm  AG,  &  quam  AF.  Quare  ^kil  9 
idt  tomnium  ^  quap  cz  A  ^  in  drctitum  ctdiiat^^ 
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Deinde,  quonJam  latcra  AK^  KH,  trianguli  •.; 
AKH,  aequalia  funt  lateribus  AK,  KG,  trian- 
guli  AKG  ;  Et  angulus  totus  AKH,  inajor  eft 
angulo  AKG  ;  h  crit  bafis  AH ,  bafe  AG,  ma-  hi^.trbm 
jor.  Eadem  ratione  major  erit  AH,  quam  AF: 
Item  AGj  major,  quam  AF.  Quare  linea  pro^ 
pinquior  ci,  quae  per  centrum  ducitur,  major  cft 
linea  remotiore. 

Rurfus  ,  quia  in  triangulo  AGK ,  reda  AK^ 
€  minor  eft  duabus  AC ,  CK ;  &  auferantur  ae-  ct#.jfM 
quales  BK,  CK:  rcmanebit  adhuo  AB,  minor, 
ouam  AC.  Simili  ratione  crit  AB,  xhinor,  quam 
AD  ,  &  quam  AE.  Quare  AB ,  omnium  luiea- 
rum  cxtra  circulum,  qux  ex  A,  ducuntur,  minima  eft.  ,; 

Rurlus  ,  cum  intra  triangulum  ADK,  cadant 
du£  redas  AC ,  CK  ,  ab  extr^mitatibus  lateris 
AK;  ^erunt  AC,  CK ,  minotes,  quam  AD,  4ai*^M| 
DK.  SublatisigituraequalibusCK,  DK,  rcmanebit  ,  :  1; 
adhuc  AC ,  minor,  quam  AD.  Pari  ratione  erit 
AC,  minor,  quam  AE  ,  item  AD,  minor  quam 
A£.  Quare  tinea  propinquior  minimas  lineas  AB^ 
miBor  eft,  quam  remotior  ab  eadem. 

Poftreaio  fiat  angulo  AKC ,  angului  AKL , 

sequalis ,  &  ducatur  reda  AL.    Quoniam  igitur 

latera  AK,  KC ,  trianguli  AKC  ,  squaiia  funt 

lateribus  AK,  KL,  trianguli  AKL;  Sunt  autem 

&  anguli  AKC,  AKL  ,  didis   lateribus  contenti 

asqUales  ;  ^  erunt    redas   AC  ,  AL,  ex  utraque  ^  v «Hbl 

parte  roinimaB  AB  ,  vel  maximas  AI 5  i«ter  fe  ae- 

qualcs.    Quod  autem  nulla  alia  his  poffit  eflTe  ae- 

qualis  ,   conftat.    Nam  fi  cx  A ,  ducatur  refta 

cadens  ultra  L,  eric  ipla,  cum  fit  rejnotior  i  mi- 

^ninia  major  quam  AL.    Quod  fi  cadat  inter  B^ 

^&  iL,  erit  ea,  cum.  fit  minimae  propinquior,  mi-         .  i 

;^orr,qiiam  AL^  ut  pftcafum  eft.     Puac  igimr  fo- 

lum  redae  lineae  aeqaaies  ad  utrafciue  partes  mi- 

niipp  ,.  yel  m^%\i^^ .  cadunt.    Si  igitur  cxtra  cir- 

'  culum  /ij^nwtur  j)u^(a.am..  quodpiairt  ,  ab  eoqae 

'puriao    ad  circulum  deducantur   rcftac   quaedam 

.lijp^^-^  quarum  uaa  quidcm- per  centrum- proten- 

,  4amfV:  ^*  .Quofl  erai;  dcmo&ftr^oduB).  ' 

•  ..  H  THEOIL 
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|K  T  H  E  O  H.    8.    P  R  O  P  0  S,  5u 

Si  in    drculo    acceptum    fucrit  pan6lum 
aliquod,  &  ab  eo  punfto  ad  circulum  cadant 
*  plures,  quam  duse,  re6ldslineae  asquales;  ac- 
.cepcum  punftum  centrum  eft  ipfius  circiili. 

TiH.  X;   A    pui*^  aflumpto  A,  in  circulo  BQ3,  ca- 

^lfe''*''^  dant  plures  reftx ,  quam  duas ,  AB ,  AC, 

AD ,  inter  ft  «quales.    Dico  A  ,  pundtum  cffc 

ceturum  ckaili.    Conneftantur   cnim  punda  J3, 

-  C,  D,  r^Ais  BC,  CD;  quibus  divifis  btfariam  fn 
hio*frkmT^y  &  F,    ^  ducantur  cx  A,   reftae  AE  ,  .AF. 

Quoniam  igftur  latera  AE,  EB,  trianguli  AEB, 

«qualia  funt  lateribus  AE ,  EC,  trianguH  AEC; 

t  ^  &  bales  AB  ,    AC  ,    ponuntur  etiam  xquales  ; 

•  l/rwiitf  crunt   anguli  AEB,   AEC  ,  aquales  ,   ideoque 

-leai.    Eodem  modo  o^jndcmus,  angulos  ad  F, 

.effe  reftos.    Quarecum  rcdtae  AE,  AF,  dividaat 

,rc6ias  BC,  Cu,  bifariam,  &  ad  angulos  reftos , 

tranlibit  utraque  produda   per  centrum  cfrculi  , 

,pcr  xorollarium  propof.   i.  hujus  lib.    Punaum 

^itur  A  ,   in  quo  fe  mutao  fecant,  centrum  cric 

circuli.     Sl  enim  efret  a.iud  punSum  centrum,^ 

.non  tranfirei  utraque  per  centrum.    Si  itaque  in 

circulo    acceptum   fuerit    punftum ,   &c.    Quod 

^  demonflrandum  erat. 

TAB,  xr.     Aliter.    Si  pundum  A  ,  non  eft  centrum  cir- 

fg.  I.       culi ,  ^  6t   centrum    inventum  E,   cx  quo  pcr 

hi.tirtH.  A,  agatur  diameter  FG.    Quoniam  igitur  in  dia* 

-  metro  iFG ,  praeter   ccntrum  acccptum-  cft  pun- 
jaum  A  ,  i  quo  in  circumfcrcntfam  cadunt  rcdat 

•  j.firtis.  AD,  Ay  ;  ^  erit  reda  AD,  qus  propiuquior  eft 

-(icds  AG,  per  centrum  £,  duAx  major.  auam 
'M&A  AC,  remotior  ab  AG,  quod  eft  abmraum. 
,  --Po&te^  (unt  enim  «quales  rcaae  AD,  AC.  Idem 
:  jLblurdum.  (cquctur ,  fi  aliud  punAum  prflctcr,  A^ 
..c«n:lcum  ponamr. 

'.   Qi^^  "^"^"^®  ^^*  P^  centnim  E^  &  pua- 
£ium  A.^:  JuAa  coincidat  cum  um  tr^  Mua« 
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Uhet :  In  cavam  peripheriam  cadentium  refta- 

ram  linearum  maxima  quidem   efl:  illa ,  quae 

per  centrum  ducitur  ;  aliarum  autem  propin- 

quior  ei ,  quae  per  centrum  tranfit ,  remotiore 

femper  major  eft ;   In  convexam  yero  peri- 

^    pheriani  cadcntium  reftarum  linearum  minima 

'-    quidem  eft  illa ,  quae  inter  punftum  ,  &  dia- 

mctrum  interponitur;  aharum  autem  ea,  quac 

'.4*    propinquior  eft  minimaB  ,    remotiore  femper 

minor  cft.     Dua?  autem  tantum   rcftre  lineae 

jtquales  ab  eo  punfto  in  ipfum  circulum  ca- 

dunt ,  ad  utrafque  partes  minimae  ,  vel  maxi- 

TA  X.  iCXpunao  A,  extrtcirculumBCDEFI,  cujus 

fi*  17.    ^   ccntrum  K,  line»  focantes  circulura  ducan- 

tur ,  quarum  AI,  per  ccntrum  tranfeat,  ah*a  vc- 

ro  AH,  AG ,  AF  ,  utcunque.    Dico  omnium 

'  Qffe  maximam  AI  ,  qu»   per  eentrum  inccdit : 

Deinde  redam  AH ,  qu»   reftae  AI  ,  qu»  per 

ccBUum  ducit^r,    propinquior  cxiftit,  majorem 

yc<aa  AG  ,  qu«  remotior  cft  ab  cadem  AI:  Et 

eadcm  ratione  AG ,  majorem  quam  AF.    E  con- 

Xtmo  autem,  re&am  AB,  onlnium,  quac  extra 

^irculum  func ,    miuimam  effe :  Deinde   redam 

AC,  qu«  vicinior  cft  minim»  AB,  minorcm  cflc 
x^&a,  AD,  rcmotiore;  £c  cadem  ratione,  ipftm 

AD,  minorcm  quam  AE.  Denique  cx  A,  ad 
utralque  partes  minims  lincx  AB,  vel  m^xims 
AI ,  duci  pofTe  tantummodo  duas  lineas  re^as 
inter  fe  acquales.  Ducantur  ex  cemro  K,  ad 
punfta  C,  D,  E,  F,  G,  H,  rca«  KC,  KD, 
KE,  KF,  KG,  KH.  Quoniam  igkar  duo  tatera 

mmfHm  AK  ,  KH ,  trianguU  AKH,  a  majora  func  rcAa 
AH;  Sunc  autem  redap  AK,  KH,  aequales  rc£Hs 
AK,  KI ,  huc  eft^  toti  refis  AU^csit  &  AI> 
iDiajor  ,  quam  AH.  Eadcm  ratione  crit  AI  > 
Wajor,  qutm  AG,  &  quam  AF.  Quare  AI> 
idk  romnium  ^  quap  cz  A  ^  in  droiiiam  caduiit»^ 
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Deinde,  quoniam  latcra  AK^  KH,  trianguli  .; 
AKH,  aequalia  funt  lateribus  AK,  KG,  trian- 
guli  AKG  ;  Et  angulus  totus  AKH,  xnajor  eft 
angulo  AKG  ;  h  crit  bafis  AH ,  bafc  AG,  ma-  hi^.trbm 
jor.  Eadem  ratione  major  erit  AH,  quam  AF: 
Item  AG ,  major,  quam  AF.  Quare  linea  pro- 
pinquior  ci,  quae  per  centrum  ducitur,  major  eft 
Hnea  remotiore. 

Rurfus  5  quia  in  triang^ulo  AGK ,  reda  AK, 
€  minor  eft  duabus  AC ,  CK ;  fi  auferantur  a&-  fi%%.gM 
quales  BK,  CK:  rcmanebit  adhuc  AB,  minor, 
quam  AC.  Simili  rationc  crit  AB,  minor,  quam 
AD  y  &  quam  AE.  Quare  AB ,  omnium  luiea- 
rum  cxtra  circulum,  quas  ex  A,  ducuntur,  minima  eft.  ,; 

Ruriiis  ,  cum  intra  triangulum  ADK,  cadant 
du£  reSs  AC ,  CK  ,  ab  cxtr^mitatibus  lateris 
AK;  ^crunt  AC ,  CK  ,  minorcs,  quam  AD,  dlii./rM| 
DK.  Sublatisigituraequalibus  CK,  DK,  rcmancbit  ^  "  ii 
adhuc  AC ,  minor,  quam  AD*  Pari  ratione  crit 
AC,  minor,  quam  AE  ,  itcm  AD,  minor  quam 
AE.  Quare  linea  propinquior  minimae  linea  AB, 
miBor  cft,  quam  remotior  ab  cadem. 

Poftremo  fiat  angulo  AKC ,  angului  AKL , 

«qualis ,  &  ducatur  re<Sa  AL.    Quoniam  igitur 

latera  AK,   KC ,  trianguli  AKC  ,  xqualia  fiint 

latcribus  AK,  KL,  trianguli  AKL;  Sunt  autcm 

&  anguli  AKC,  AKL  ,  didis   lateribus  contenti 

aquales;  ^  crunt    reSae   AC  ,  AL,  «s  utraquc  ^  ^lrrfcil 

parte  minimae  AB  ,  vel  maximas  AI  ?  i«ter  fe  ae- 

quaJcs.    Quod  autem  nulla  alia  his  poflit  cfle  ae- 

qualis  ,   conftat.    Nam  fi  cx  A ,  ducatur  rcfta 

cadens  ultra  L,  cric  ipfa,  cum  fit  rejnotior  i  mi- 

^nima  major  quam  AL.    Quod  fi  cadat  inter  B^ 

^jSc  jL,  erit  ea,  cum,  fit  rainimae  propinquior,  mi-         :  i 

;^orr,qaam  AL,  ut  Qftenfum  cft.     Puas  igitur  fo- 

lunl  redas  lineae  ^qaaks  ad  utrafcjuc  partcs  mi- 

niiflp  ,;  vel  .maxi^ia? .  cadunt.    Si  igitur  cxtra  cir- 

*  culum  fan^ur  ;:pui3^(3um  .  quodpianrt  ,  ab  coque 

'puridio    ad  circulum  deducantur   rcftac   quaedam 

.lipt^jl  quarum.  uaa  quidfcm  per  ccntrum- proten- 

,4amj:V^»  .QuQii  erat  demoaftr^adam. 

r : :  H  THEOIL 


Digitized 


byGoogle 


«f4  £C/CL/2>fJ    GE^METRIM. 

m  T  H  E  O  R,   8.    P  B.  O  P  0  S.  9. 

Si  in    drculo   acceptum    fucrit  puuftum 
aliquod»  &  ab  eo  pundlo  ad  circulum  cadant 
-  plures ,  quam  duae ,  redlas  linese  eequales ;  ac- 
.cq)tiun  punftum  centrum  eft  ipfius  circiili. 

IdB.  X.   A    P^i*^  aifiimpto  A  ,  in  circulo  BCD,  ca- 

Jf^,  ^iiSk  '  *^  ^^^  plures  reftae ,  quam  duse  ,  AB  ,  AC, 

AD ,  inter  ft  «quales.    Dico  A  ,  pundlum  cflc 

ceatrum  ckmVu    Conneaantur   cnim  punfta  B, 

'  C,  D,  feAis  BC,  CD;  quibus  divifis  bifariam  m 

hio-fHmi  E ,  &  F,    i  ducantur  cx  A  ,   reftsB  AE  ,  ^F. 

Quoniam  igjtur  latera  AE,  EB,  trianguli  AEB, 

«qualia  futft  lateribus  AE ,  EC,  trianguli  AEC; 

&  bafcs  AB  ,    AC  ,    ponuntur  etiam  atquales  ; 

ft  i.primi  a  erunt   anguli  AEB  ,  AEC  ,   aquales  ,   ideoque 

iteOtA.    Eodem  modo  o^cndcmus,  angulos  ad  F, 

.cfle  reftos,    Quarecum  rcdtas  AE,  AF,  dividant 

^rcQas  BC,  CO,  bifariam,  &  ad  angulos  reftos, 

tranfibit  utraque  produ(9:a  per  centrum  crrculi , 

.per  xorollarium  propof.   i.  hujus  lib.    Punftum 

^gitur  A  ,   in  quo  fe  mutao  fecant,  centrum  crit 

circuli.     Sf  enim  efTet  aliud  pundum  centrum.^ 

.non  tranfiret  utraque  per  centrum.    Si  itaque  ia 

circulo    acceptum   fuerit    punftum ,   &c.    Quod 

dcmonflrandum  erat. 

7AB.  Xh     Aliter.    Si  pundum  A,  non  eft  ccntrum  cir» 

fg,  I.       culi ,  J?  &t   centrum    invcntum  E  ,   cx  quopcr 

bi./m«.  A,  agatur  diameter  FG.    Quoniam  igitur  in  dia- 

~  metro  jFG  ,  praeter   ccntrum  acccptum-  cft  pun- 

,  @um  A  ,  i  quo  in  circumfcrcntfam  cadunt  rcdat 

c  j.$irtn%  AD,  AC  ;  ^  erit  rcfta  AD,  qu»  propioquior  cft 

-(fedas  AG ,  per  centrum  £ ,  dud»  major,  auam 

/f^Ska  AC,  remotior  ab  AG,  quod  eft  abmrdum. 

,         ^PofitflE.  umt  enim  sBqualcs  rcaae  AD,  AC.    Idem 

^lurdom.  fcquctur ,  &  aliud  pundum  preter,  A» 

,x«mcum  iK>natur. 

'.    Qupd  u.quando  rcda  pcr  centnim  E^  &  pun- 
Gtum  A.k.;fluAa  coincidat  cum  um  trfmn  Mtm* 
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lium  datarum ,   ut  fi  dicantur  jcqualcs  trcs  AB, 
AF ,  AC  5  ubi  EA  ,   coincidit,  cum  AF  ;  d  crit  d  ^f^ 
AP  5   omnium  a  pundo  A  ,  cadentium  minima, 
atc^uc  adco  minor ,  quam  AB,  &  AC,  qupd  cft 
ablurdum^    Ponitur  enim  utrique  sequalis. 

T  H'  E  O  R.    9.    P  R  O  P  O  S.    lo.        ie 

Circulus  circulum  in  pluribus,  quaiti 

duobus  ,  punflis  noa  fecat.  '     /'*, ; 

SEcct  cnim,  fi  fieri  poteft,  circulus  ABCpEF^  TAB.Xl. 
.cisculum  AGBPHE,  in  pluribus,  quam  duo^  iSr*  ^* 
bus,  punftis  A,  B ,  &  D ,  quae  iuE^;intur  rcdis 
AB,  6D  :  quibus  a  bifariam  divins  in  I ,  &  K»  nio.primi 
^  educantur  ex  I,  &  K,  ad  ABj  &  fiD,  per^  bu.pr^; 

fendiculares    IL  ,    KL.    Quoniam   igitur    re^t^ 
L  ,   KL  ,  fecant  redtas  AB ,    BD  , .  jn  circuk) 
AGBDHE  ,    bifariam  ,    &    ad  augulps  i-c^ps  ;  .^ 

tranfibit  utraque ,   ex  corollario  propoif.  i.  hujus 
lib.  pcr  centrum  ipfius.    Quarc  pupaum  L^^.iq 

3U0  fc  dividunt ,  erit  centrum  didi  citculi.  !Cq- 
em  modo  demonftrabimus  ,  punQupi  L  ,  tfle 
ccntrum  circuli  ABCDEF.  Duo  igiiur  circuli 
fc  mutuo  fecantes  idem  poffident  centrum,  ^quod  cf.ierfSi 
^ft  abfurdum.  Circulus  ergo  ^irculum  in  pluri- 
bus ,  quam  duobus  ,  punftis  non  fe^rat.  Quod 
crat  dcmonftrandum. 

Aliter.    Sccent   fe   iidem   duo  cir^^li,    fi    fieri  r^B.  xil 
potcft  ,  in  tribjus  pundis  A,  B,  ^  D.    dluytn^  fg,  j, 
tum  autem  fit   I,  centrum  circuU  ACjBDHE,  di^/^-lal, 
a  quo  ad  di<!ia  tria  punSa  ducantur  fed«  lA, 
IB,   ID,    qux  per  defin.  circuli  aequales   erurit 
JAtcr  fe.  Quoniam  igitur  intra  circuium  ABCDEF, 
aflumptum  cft  punAum  I ,  i  quo  cadunt  in  cir- 
cumfcrentiam  plure$,quam  dus  redx  squales ,  e  erit  e 9.  tirfOi 
1,  ccntrum  circuli  ABCDEF.    Erat  ai^tcm  idcm 
pundum  I ,    ccntrum  circuli  AGBDHE.    Duo 
ergo  circuli  fe  mutup  fccantei  habcnt  idem  ccn- 
ttum.   /Quod  cft  abfurdum.  ff.fert0^ 

.     H  »  THEQR- 


Digitized 


byGoogle 


«6  EUCLIDIS    GEOMETRIJE. 

y(i     ,  T  H  E  O  R.    lo.    P  R  O  P  O  S.    ii. 

^  Si  duo  drculi  fe  fe  intus  contingant  ^  aeque 
accepta  fuerint  eorum  centra  ;  ad  eorum  cen- 
tra  adjunfta  refta  linea  ,  &  produ6ta,  in  con- 
taftum  drculorum  cadet. 


,^ 


TJM.  XU  *TrAng*t  circulus  ABC,  circulum  ADE,  intus 

^.4.        -■*    in  A  ,   &  fit  F  ,  ccntrum  circuli  ABC,  & 

G ,   ccntrum  circuli  ADE  ,   quod  necefrario  ab 

illo  diYerlum  erit ,  cum  duo  circuli  intcrius  fc 

g  ^,'ler/^.  tangcntcs  y  tf  ilon  poffint  idem   ccntrum   hab«rc. 

Dico  reSam  extcnfam  pcr   G ,  &  F ,  cadere  in 

contadhim  A.    Si  enlm  non  cadit  fecet  utrum- 

que  circulum  in  punSis   D,    B,  C  ,  E,  &  ex 

contaftu   A ,  ad  centra  F,    G,  reSas  ducantur 

AF,  AG.    Quoniam  igitur   in  triangulo  AFG, 

fcta/iwrfduo  latcra  GF  ,   FA,  ^  majora  funt  latcre  GA; 

Eft  autem  GA,  refta  rcdtae  GD,  aequalis;  (quod 

G,   pofitum  fit  centrum  circuli  ADE)   crunt  & 

"GF ,  FA  ,    reftae   majorcs  rcfta  GD.    Dempta 

igitur  communi    GF  ,    remanebit  FA  ,  major  , 

quam  FD.    Quare  cum   F A ,    aequalis    fit   ipfi 

•'  •  FB ;  (quod  F,   pofitum  fuerit  centrum  circuli 

ABC,)  erit  &  FB  ,    major,    quam  FD  ,    pars 

quam  totum,  quod  eft  abfurdum. 

Quod  fi  quis  vclit  contendcre  F,  cflc  centrum 

.'  '.   '1        circuli  ADE,  &  G,  c<Kitrum  circuli  ABC,  in- 

ftituetur  argumentatio  hac  rationc.    In  triangulo 

"cit>.^Ww*AFG,  4uo  latera  FG,  GA,  e  majorafunt  latcre 

FA  :   Ett  autcm  reda  FA  ,  reftas  FE,  aequalis, 

'-(cum/F  ,  ponatur  centrum  circUH  ADE.)  Igitur 

'reaae  FG,  GA,  majores  funt  rcfta  FE.  Dcrapta 

"crgo   comniuni    FG ,-    rcmanebit    GA  ,  mftjor , 

'       ^ '    quam    GE.    Quia    igftur  G A  ,   aequalis    cft  ipfi 

'GC:  (^roptcrea  quod  G,  ponilup  efle  centrum 

'circuli  AiBC,)   ent  quoque  GC ,  major,  quaan 

"GE  ,    pars    quam   totum ,   quod  cft  abfurdum. 

*'     '  -^  *    Jdem    abfurdum    fequetur  ,    fi  <:entr^.  majoris 

•dcculi  extra  minorcm  ponatur.    Non  ergo  reda 

FG, 
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FG  ,   extenfa  utrumqup  circulum  fccabit,  fed  in 
contaaum  A  ,   cadet.    Quare  fi  duo  circuli  feft  *^ 

intus  contingant ;,    &c.    Quod  crat    demonftrau- 
dum. 

T  H  E  O  R.   11.    P  R  O  P  O  S.  11.     i  ^ 

Si  duo  circuli  fefe  cxterius  contingint, 
linea  refta ,  quae  ad  centra  eormn  adjungi* 
tur,  per  contaftum  tranfibit.  ,    ^^ 

/^lrculi  duo  ABC ,   DBE  ,   tangant  fe  cxterius  JM.XL 
^^  in  B,   &  centrum  circuH  AfiC,  fit  F,  cir- ft.  j-. 
culi  vcro  DBE  ,   centrum   fit   G.    IJrco  rcaani 
extcnfam  per  F,   &  G  ,  tranfirc  per  contaaum 

B.  Si  enim  non  tranfit ,  fecet  circumftrcntias  in 

C,  &  E,  ducanturque  a  centris  F,  G,  ad  B, 
contaftum  reftae  FB  ,  GB.  Quoniam  igitur  in 
triangulo  FBG  ,  latera  duo  ffi?,  BG,  ^majora  tio.frM 
ant  latere  FG:  Ett  autcm  reda  BF,  reftae  FC, 
a^oualis :  (quod  F,  ponatur  ccntrum  circuli 
ABC,)  &  reda  GB,  rcftae  GE,  aequalis;  (quod 

G  5  ponatur  ccntrum  circuli  DBE,)  erunt  &  reftae 

FC ,  GE  ,  majores  quam  reda  FG,  pars  quam 

totum  ,   (cum  FG  ,  tontineat  praeter  FC,  GE,  -^ 

rcdam  adhuc  CE,)  quod  cft  abfurdum.    Si  igi- 

tur  duo   circuli   fefe    eyterius    contingant ,    &c. 

Quod  crat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.    12.    P  R  O  P  O  S.    13.   [   kaj; 

Circulus  circulum  non  tangit  in  pluribus  .> 

pun^lis ,  quam  uno ,  five  intus ,  five  extra 
tangat. 

'rTAngant  fcfc  circuH  ABCD,  AECF,  intus,  fi  TjiB,  Xh 
'*'    ficrl  poteft,  in  plurjtus  punSis,  quam  uno,  fr  6. 
A,  &  C  :  AflTumantur  autcm  centra  norum  cir- 
culorum  G,  H,  4  quae  diverfa  erunt,  pcr  qu«  9L$.t0tL 
wft»  GH,  in  utranique  partemtxtindatur,  quam  * 

^  *  H  3  neccflc       -     ^ 
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fci  liiwf^f.  necelTe  cft  b  cadere  in  contaaus  A,  &  C    Ixtr 

que  cum  G .   fit  centrum,  &  reaa  AGHC,  dia- 

meter ,  dividetur  AGHC ,  bifarfam  in  pun<ao  G. 

Simili  ratione  dividctur   eadem  AC  ,   bifariam  ia 

H ,  quod  cft  abfurdum.    Una  enim  rcda  in  uno 

,   V     dunkaxat  pundo    dividitur    bifariam.    Si   namque 

GC ,    eft    dimidium  totius    AC ,    erit  neceflTario 

HC,  dUnidio  minor,  cum  fit  pars  dimidii  GC. 

74M  XI      Quod  fi  quis  dicat  redam  GH ,   extenfam  ad 

fg.  ;.      partes   quidcm   G  ,  caderc  in  contaftum  A ;  At 

vcroadpartcs  H,  minime  pertingere  ad  contaftum 

.    .       C^  fed  fecarc  utrumguc  circulum  in  I,  &  K, 

ut  in  7ma  figura  perlpicuum  eft :   (Dicere  enim 

'        quis  poffet,  in  praccdenti  propof.  oftcnfum  effe^. 

redam  per  duo  centra  circulorum  fefe  intus  tan- 

*  gentium  4^^Sam  caderc  in  unum  duntaxat  con-^ 
taSum ,  non  ,autem  in  alterum,  quod  tamen  ne- 
mo  reae  affirmare  potcrit  ,  cum  demonftratio 
pratcedentis  propof.  utrique  contadhii  conveniat. 
Sed  quicquid  dicat  aliquis,  oftendemus,  abfurdum 
aiud  effe:)  ducendae  erunt  cx  centris  G  ,  H,  ad 
cqntadum  .C  ,  rea»  GC  ,  HC.  Ponatur  igkur 
primp  G,  ccnirum  circuli  ABCD  :  &  H,  cen- 
triim  circuli  AECF.    Et  quia  in  triangulo  GHC, 

kxo,frinH  duo  latera  GH,   HC  ,  ^majora  funt  latere  GC:. 

Sunt  aiitem  reaas  GH  5   HC,  aequales  ipfi  GK:' 

(qubd  HC,  HK  ,   ex  centro  H,  fint  aequales, 

&  GH,  communis)  &  rcda  GC  ^  rea»  G\  ; 

(quod  fint  cx  G,  centro,)  erit  quoque  rs<aa  GK , 

;    major  quam  Gl ,    pars  quam   totum ,  qupd  eft 

abmrdum.    Ponatur  fccundo  G,  ceiitrum  circuli 

^AECF;  &.H,  centrum  circuli  ABCD.    Quoni- 

%  10. frmi\m  igitur  rfe£taB  HG  ,  GC,  ^/majores  funt  rrfta 

HC ;  Eft  autem  HC,  aequalis  reaat  HA:  {tnm 

utraque  duSa  fit  ex  ccntro  H,)   erunt  q^ttoquc 

HG  ,  GC ,   majores  reda    HA.    Quare  dempta 

^pippEiuui  HC^,  erit  GC,,inajor,  quaift  GA)  ^uckI 

cft  abl^rdujn,  cum  utraque  ex  centpo  G\  duc^ 

*  tur.   l^on  \gil\xi  circuli  intuftfc  tangent"  in  piurK 
Ihis  pun^is,  quam  uno.      ^  . 

7An.  XI.     Tang.aRt  Xe  jam  circuli  AB  y  CB ,  qtftariui  m. 
*!  »2      . :       ■  ,     W  pluribuf 
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L  I  B  S  R    T  E  Rf  IV&:     tx^ 

fj^laribus  pun<ftis ,  quam  uno  prope  P.    Ducatut 

cx  D,  centro  circuli  AB,  ad  E,  centrum  circuH 

GB,  reSa  DE ,  rqu»  per  contadiim  F,  necefra-  tii^tm^ 

rio  tranfiWt.    Si  igitur  ctiam  in  aKo  pundo  pl^* 

tcr  F ,   fe  tangunt ,   tangant    fefe  irt  B^    Duftii 

igitur  rcdiisDB,  EB,  eruntteftas  DB,  EB,  aequa*' 

les  reftis  DF  ,  EF  ,   hoc  eft  ipfi'  DE^;  /Sunt  au^  fsa.>U{ 

tem  &  majorcs  ,  quod  cft  abfurdumi    Non  erg« 

fe  tangent  circuli   exterius    in  pluribus 'punftifc^ 

quam  uno.  .      .  ^  .  .v  ' 

Aliter.  Si  circuli  AB,  CB,  ^xtferiui^le  tangant 
in  duobus  punftis  B,  &  F;  dufta  re^a^  BP,  ca* 
det  ipfa  intra  unum  circulorum,  p&*  r.  propofi 
hujus  tertii  lib.  &  ideo'  extfa  stUam  ,  quod  eft 
contra  eandcm  propof.  Quare  circuhiS  circulum 
non  tangit,  &c.    Quod  erat  demohffraiidum. 

T  K  E  O  R.    13.    P  R  O  P  O  S.    14.       xir: 

In  circulo  aequale^  reftae  liheae  sequaliter. 
diftant  a  centro.  Et  (juae  aequalitp;:  diftant 
a  centro ,  sequales  funt  mcer  fe.  ■'  " 

Clnt  in  circulo  ABCD,  cujus  centrum  E,  dua  iaB  XL 
^  rcftas  aequales  AB,  CD.     Dico  ipfas  aequaliter  y^.  9, 
diftare  i  centro  E.    Ducantur  enim  ex  E,  cen- 
tro  ad  reSas  AB,  CD,  duas  perpendiculares  EF^ 
EG,   &  conjungantur  rcclae  EA,  ED.    dStcZ'  %%.m$kh 
bunt  rea»  EF,  EG,  reftas  AB,  CD,  bifariara. 
Quarc  cum  totae  AB  ,  CD,  aequalesponantur^ 
erunt  &  dimidia  earum^  redae  videlic^t  AF,  DG^ 
aequalia.    Quoniam  igitur  quadrata  teaarum  EA^ 
ED ,  aequaliuni ,  inter  fe  fiint  aqualit^  Quadrai 
tum^utem  itQs&  EA ,  h  asquale  eft  quadratis  re-  h^j.prliA 
ftarum  AF,  FE ;  &  quadratum  re^Sbe  ED,.quii- 
dratis  reaarum  DG ,  GE  :  Erunt  quoaue  qua* 
drata  reaarumr  AF,  FE,.  aequalia:  quadratis  recia»^ 
rum  DG,  G£.    Ablatis  ergo  quadmis  aequalibut 
«qualium  rcaarum  AF ,  DG ,  remanebunt  quar- 
drata  reftwum  FE ,  GZ  ,  aequaKa ,  ideoquc  fc 
MtSm  EFi  £G  %  squales^  erunt..  Dxftant  igitur 
H4^    i  B* 
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UO  El/ClfDrS   GBOmSTRIM. 
per  4.  defia*  h^jui  lib.  redaB  AB,  CD,  attquaiitcf 
a  centro  £.  ^ 

_  ^         Rurfus  diftent  rcftas  AB,  CT),  aequalitcr  i  ceij- 

tro  E.     Dico  cas  inter  fc  eflTe  aquales^    Ducan- 

tur  emm  iterum  ex  ccntroE,  ad  AB,  CD,  pcr- 

pcndicukrcs  EF,  EG,  quae  per  4.  defin.  hujus 

tyiirtU.  lib.  aBquales  erunt;  r dividentque  reftas  AB,  CD, 

..     -         bifariam.    Duftis    igitut  reais  EA  ,  ED ,   erunc 

.  ^ '    '  ^     carum  quadrata  aBqualia  :  Eft  autem  quadratum 

a47./mw  reftae  EA,  irf  aequalc  quadratis  rc<aarum  AF,  F£; 

&  quadr^tum,  rcdae  ED ,  aequale  quadratis  reda- 

rum  DG,  GE.    Igitur  &  quadrata  reftarum  AF, 

pE  ,  acqualia  funt  quadratis  reftarum  DG,  GE  ; 

Kieoque  ablatis  aequalibus  quadratis  asqualium  re- 

(iarum  EF ,  EG ,  rcmanebunt  quadrata  redarum 

AF,  DG,  acqualia;  atquc  adeo  redae  AF,  DG, 

ac  propterca  earum  duplae    AB  ,  CD ,  aequales 

^uoquc  crunt.    Itaque  in  circulo  asquales  rcdae 

Imeae  aequaliter  diftant  a  centro  &c.    Quod  erat 

demonftrandum» 

^'•:        T  H  E  O  R.    14.    P  R  O  P  0  S.    15. 

.-  In  circulo   maxima  quidem  linea  efl:  dia- 

'       meter ;  aliarum  autem    propinquior  centro, 
remotiore  femper  major. 

TJB.Xl  TNcirculoABCDEF,  cujus  centrumG,  diameter 

jftr  « o?     '^  fi^  AF ;  &  tefta ei  propinquior HI ,  remotior  au» 

fem  CD.  Dico  omniumcflremaiimam  AF,  &Hf^ 

majorem,  quam  CD.    Ducantur  cuim  ex    G, 

ccntro  reftaK  GK,  GL,  perpendicularcs  ad  CD, 

HI.    Et  quia  remotior  cft  CD ,  i  centro,  quam 

•  HI ,  ctit  GK,   major  quam  GL,  per  4.  defin. 

hujus  lib.    Abfcindatur  cx  GK,  rcfta  GM,  w& 

GL ,  aqualis ,  atque  per  M  ,  ^ducatur  BME  , 

perpcndicularis  ad  GlC ,  &  connedantur   reaa^ 

GB,  GC,  GD,    GE.    Quoniam    igi^ur  rcdae 

pcrpcndiculares  GM  ,  GL,  aequalcs  funt,  aequa-: 

Ifter  diftabunt  loStx  BE ,  HI ,  i  centro,  pcr  4. 

it4^$ertH.  defin.  hujtts  lib.  .4&  ideo  inter  fe  aequales  eruat^ 

liio.^r;iwi  JLurfus  quia  reft»  GB ,  GE,  ^majorcs  quidem 

funt 
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fant  fecla  BEj^iequalcf  autein  dfamctrcy  AF;  crit     -    \-\  !> 

&  diameter  AF,  major,  quam  BE'.    Eadem  ra- 

tionc  oftendetur  AF,  major  omnibus  aliis  lineif.' 

Deinde  guia  latcta  GB,    GE,  trianguli  BGE, 

aequalia  lunt  tatcribus  GC,  GD^  trianguli  CGD;       \  .  h 

&  anguluf  BGE  ,  major  eft  angulo  CQD;  ^crit  C14./1M 

rcda  BE,  major  guam  CD  ;  atquc  adco  HI  , 

quas  sequalis  oftcnfa  fuit  ipfi  BE,  major  quoque 

crit  quam  CD.    In  circiilo  igitur  maxima  quidem 

linea  eft  diameter  y  &c.    Quod  erat  dcmonftran- 

dum. 

T  H  E  O  R.   15.    P  R  O  P  O  S.    16.       xri. 

Quae  ab  extremitate  diametri  cujufque  cir*» 
culi  ad  angulos  reflos  ducitur ,  extra  ipjRim 
circulum  cadet ;  &  in  locum  ijiter  ipfam  re- 
ftam  lineam,  &peripheriam  comprehenfum, 
altera  refta  linea  Hon  cadet :  &  femicircull 
quidem  angulus.,  quovis  angulo  acuto  refiii» 
Imeo  major  eftj  reliquus  autem  minor. 

TN  circulo  ABC,  cujus  centrum  D ,  diamctcr  TJB.  Xi^ 
-*•  fit  AC,  ad  quam  cx  A,  punSo  extrcmo  per-J^:*  *■• 
pcndicularis  ducatur.    Dico  hanc  lincam  perpen- 
dicularcm   nccciTaria  cxtra  qirculum  cadere.    Si 
cnim  cadit  intra  ipfum  ,  qualis  eft  AB ;  duSa 
DB,  tf  erunt  duo  anguli  DAB,  DBA,  aquales ,  a  f./fW 
led  DAB ,  reftus  cft,  per  conftru(9:ionem :  Igitur 
&  DBA,  rcau$  crit,  cpiod  eft  abfurdum.    Duo 
cnim  anguli  in  triangulo  ^minorcs.  funt  duotm&bif./nlpf 
teftis.    Non  ijitur  eadet  perpcndicularis  intra  cir- 
culum :  nequ^  candem  ob  caufam  in  ipfam  cir- 
cuniferemiam,  ftd.extra,  qualis  cft  EF.    Dico 
iam  ex  A  y  'mcx  AE,  r^ftam,  &  circ^n;iferenti- 
am  AB,  nonpoffe  c;aderc  alteram  r«ftam.  Cadat 
TOim,  a  Am  poteft ,  refia  AG,^^  ^P?^  ^^  D, 
ducgtj^r  Rerpeud*c\M^is  DH„  fecans  circumferen- 
tiam  in  J ,  quae  necelfario  ad  part^s  anguli  acutl 
P^G,  cadet^  ex  coroll.  2.  propof.  17.  Hb.  i. 


Digitized 


byGoogle 


5er  4.  defia*  hujus  lib.  redaB  AB,  CD,  aequalitci 
ccntro  E. 
_  ^         Rurfus  dlftent  rcfl:»  AB,  CT),  aequaliter  i  ccijt 
tro  E.     Dico  cas  inter  fc  effc  aquales^     Ducan- 
tur  enim  iterum  ex  ccntroEj  ad  AB,  CD,  pcrr 
pcndicukrcs  EF  ,  EG,  quae  per  4.  defin.  hujus 

ti.iirt^'  l»b-  aquales  erunt;  r dividentque  reftas  AB,  Ct), 

bifariam.    Duftis    igitur  reftis  EA ,  ED,   erunc 

.  ^ '    '  ^     earum  quadrata  aBqualia  :  Eft  autem  quadratum 

a^r./fww  i"e<aae  EA,  irfaequale  quadratis  rcdarum  AF,  FE; 
&  quadr^tum,  rcdaB  EI) ,  aequale  quadratis  refta- 
rum  DG,  GE.  Igitur  &  quadrata  reftarum  AF, 
pE  ,  acquaHa  funt  quadratis  reftarum  DG^  GE  ; 
Kleoque  ablatis  aequalibus  quadratis  asqualium  re- 
(iarum  EF ,  EG,  rcmanebunt  quadrata  reSarum 
AF,  DG,  «qualia;  atquc  adeo  reSae  AF,  DG, 
ac  propterca  earum  duplae  AB  ,  CD ,  asquales 
^upque  «runt.  Itaque  in  circulo  aequales  rcdae 
Imeae  aequaliter  diftant  l  centro  &c.  Quod  erat 
demonftrandum» 


^'•:        T  H  E  O  R.    14.    P  R  O  P  0  S. 


15- 


In  circulo    maxima  quidem  linea  efl:  di^ 
'       meter ;  aliarum  autem    propinquior  centro, 
remotiore  femper  major. 

rJB.Xl.  TNcirculoABCDEF,  cujus  centrumG,  diameter 

jft-  »0-    '^  fitAF;  &ieaaeipropinquiorHI,  remotior  au» 

f em  CD.  Dico  omnium  effe  maiimam  AF ,  &  Hf  ^ 

majorem ,  quam  CD.    Ducantur  cnim  ex    G , 

ccntro  reftaK  GK,  GL,  perpendicularcs  ad  CD, 

HI.    Et  quia  remotior  cft  OD,  i  centro,  quam 

'  HI ,  ctit  GK,   major  quam  GL,  per  4.  defin. 

hujus  lib*    Abfcindatur  cx  GK,  rcfta  GM,  wR 

GL ,  aqualis ,  atque  per  M  ,  ^ducatur  BME  , 

pcrpendicularis  ad  GK ,  &  connedantur   reaa^ 

GB,  GC,  GD,    GE.    Quoniam    igi^ur  rcftae 

perpcndiculares  GM  ,  GL,  aequalcs  funt,  aequa-: 

Ifter  diftabunt  reaae  BE ,  HI ,  i  centro,  pcr  4. 

Mt4^fertil  defin.  hujtts  lib...4i&  ideo  inter  fe  aeguales  eruQt^ 

iiio./rxmi  ILurfus  quiai  refts  G^  >  G£,  ^majorcs  quidem 

funt 
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iiinx  tecla  BE,^iBqualcf  amem  dfamctrcy  AF;  crit     -     -  ^ 
&   diameter  AF,  major,  quam  BE.    Eadem  ra- 
tionc  oftendetur  AF,  major  omnibus  aliis  lineit.' 
Deinde  guia  latfcta  GB ,    GE ,   trianguli  BGE, 
aequalia  lunt  tatcribus  GC,  GD^  trianguli  CGD;  .  ^ 

&  angulus  BGE  ,  major  eft  angulo  CQD;  ^erit  ca4./rW 
rcfta  BE,  major  guam  CD  ;  atquc  adco  HI  , 
quas  sequalis  oftcnia  fuit  ipfi  BE,  major  quoque 
crit  quam  CD.  In  circiilo  igitur  maxima  quidem. 
linea  cft  diameter  >  &c.  Quod  crat  dcmonftran- 
dum. 

T  H  E  O  R.  15.    P  R  O  P'0  S.    16.       xri. 

Quae  ab  extremitate  diametri  cujufque  cir*» 
culi  ad  angulos  reftos  ducitur ,  extra  ipjRim 
circulum  cadet ;  &  in  locum  ijiter  ipfam  re- 
ftam  lineam,  &peripheriam  comprehenfum, 
altera  refta  linea  Hon  cadet :  &  femicirculf 
quidem  angulus ,  qiiovis  angulo  acuto  reOi» 
Imeo  major  efl;  reliquus  autem  minor. 

TN  circulo  ABC,  cujus  centrum  D,  dhmcter  TJB.  xi^ 
-*•  fit  AC,  ad  quam  ex  A,  punfto  cxtrcmo  per-Jft:*  >"• 
pcndicularis  ducatur.    Dico  hanc  lincam  perpen- 
dicularcm   ncccflario  cxtra  qirculum  cadere.    Si 
enim  cadit  intra  ipfum  ,  qualis  eft  AB ;  duSa 
DB,  ^erunt  duo  anguli  DAB,  DBA,  aqualcs ,  a  f./fW 
led  DAB  ,  rcaus  cft,  per  conftru(9:ionem :  Igitur 
&  PBA,  rcduj.crit,  cpiod.cft  abfurdum.    Duo 
cnim  anguli  in  triangulo  ^minores  fi^nt  duotm&bif./nlpf 
teais.    Non  ijitur  cadet  perpendicularis  intra  cir- 
culum :  nequ^  eandem  ob  caufam  in  ipfam  cir*. 
cunaferentiam ,  fc4  octra ,  qualis  cft  EF.    Dico 
jam  ex  A  ,  iimqr  AE,  r^ftam,  &  circi^nfiferenti- 
am  AB,  non  po(&  c;adere  alteram  rcftam.  Cadat 

Spim,  a  ieri  pot^ft ,  rcfia  AG,  ^d  qu^m  ex  D, 
ucgt^r  R^endic^y ^is^  DH„  fecans  circumferen-^ 
tiam  in  J ,  qua  necelfario  ad  part^s  anguli  acutl 
HAG,  cadet^  cx  coroll.  2.  propof.  17.  h'b.  i. 
•  ^  ^  'H  j  Quo^ 
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per  4.  defia*  h^juf  lib.  redaB.AB,  CD,  aequalitcf 
a  ccntro  E. 

f   .  ,.        Rurfus  diftent  rcftas  AB,  O),  aequaliter  i  ccd^ 

tro  E.     Dico  cas  inter  fc  eflTc  aquales^^    Ducan- 

tur  enim  iterum  ex  ccntroE,  ad  AB,  CD,  pcr- 
pcndicularcs  EF,  EG,  quae  per  4.  defin.  hujus 

^i.tirtH.  lib.  asquales  erunt;  r dividentque reftas  AB,  CD, 

..  -  bifariam.  Duais  igitur  reftis  EA ,  ED,  erunc 
.  ^ '    '  ^     carum  quadrata  agqualia  :  Eft  autem  quadratum 

a^r./fww  reftae  EA,  irfaequalc  quadratis  rc<aarum  AF,  F£; 
&  quadr^tum,  rcaae  Ei) ,  aequale  quadratis  reda- 
rum  DG,  GE.  Igitur  &  quadrata  reftarum  AF, 
FE  ,  acqualia  funt  quadratis  reftarum  DG^  GE  ; 
Meoque  ablatis  aequalibus  quadratis  asqualium  re- 
(iarum  EF,  EG,  rcmanebunt  quadrata  reaarum 
AF,  DG,  acqualia;  atquc  adeo  reaae  AF,  DG, 
ac  propterca  earura  duplae  AB  ,  CD ,  aequales 
^uoquc  ^runt.  Itaque  in  circulo  asquales  rcdae 
Imeae  aequaliter  diftant  l  centro  &c.  Quod  erat 
demonftrandum. 

^^        T  H  E  O  R.    14.    P  R  O  P  0  S.    15. 

•  In  circulo    maxima  quidem  linea  efl:  dia- 

'       meter ;  aliarum  autem    propinquior  centro, 
remotiore.  femper  major. 

rJB.XL  TNcirculoABCDEF,  cujus  centrumG,  diameter 

fg.  I o.    ^*"  fit  AF ;  &ieaa ei  propinquior  HI ,  remotior  au» 

fem  CD.  Dico  omnium  cflremaiimam  AF,  &HI^ 

majorcm,  quam  CD.    Ducantur  cnim  ex    G, 

ccntro  reftaK  GK,  GL,  perpendicularcs  ad  CD, 

HI.    Et  quia  remotior  eft  OD,  i  centro,  quam 

'  HI ,  ctit  GK,   major  quam  GL,  per  4.  defin. 

hujus  libi    Abfcindatur  cx  GK,  rcfta  GM,  bfi 

GL ,  aqualis ,  atque  per  M  ,  ^ducatur  BME  , 

pcrpcndicularis  ad  GlC ,  &  connedantur   rcStx 

GB,  GC,  GD,    GE.    Quoniam    igi^ur  rcftae 

perpcndiculares  GM  ,  GL,  aequalcs  funt,  aequa* 

Ifter  diftabunt  reaae  BE ,  HI ,  ii  centro,  pcr  4. 

it4^tertH.  defin.  huitts  lib.  -4&  ideo  inter  fe  aequales  erugti 

fcio.^r;iwi  JLurfus  quia  reftaB  G^ ,  GE,  ^  majorcs  quidem 

funt 
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fant  refta  BEj^iBqualcf  amcin  dfamctra  AF;  crit    ^    \:  j 
&   diameter  AF,  major,  quam  BE*.    Eadem  ra- 
tionc  oftendetur  AF,   major  omnibus  aliis  lincit.' 
Deinde  guia  latm  GB,    GE,   trianguli  BGE, 
aequalia  lunt  tateribos  GC,  GDy  trianguli  CGD;  .  h 

Sc  angulus  BGE  ,  major  eft  angulo  CQD;  cetit  ci4.frimi 
rcfta  BE,  major  guam  CD  ;  atquc  adeo  HI  , 
quae  aqualis  oftenla  fuit  ipfi  BE,  major  quoquc 
crit  quam  CD.  In  circiilo  igitur  maxima  quidem- 
linea  eft  diameter  y  &c.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

THEOR.   15.    PROPOS.    16.       xri. 

Quae  ab  extremitate  diametri  cujuique  cir*» 
culi  ad  angulos  reflos  ducitur ,  extra  ipjfum 
circulum  cadet ;  &  in  locum  ijiter  ipfam  re- 
fitam  lineam,  &peripheriam  comprehenfum, 
altera  refta  linea  Hon  cadet :  &  femicirculi 
quidem  angulus  ,  guovis  angulo  acuto  reOi» 
lineo  major  efl;  reuquus  autem  minor. 

TN  circulo  ABC,  cujus  centrum  D ,  diamctcr  TJB.  Xl^ 
-*•  fit  AC,  ad  quam  cx  A,  pundo  extrcmo  per-Jft:-  >«• 
pendicularis  ducatur.    Oico  hanc  lineam  perpen- 
dicularcm   nccciTaria  extra  qirculum  cadere.    Si 
«nim  cadit  intra  ipfum ,  qualis  eft  AB ;  duSa 
DB,  tf  erunt  duo  anguli  DAB,  DBA,  aqualcs ,  a  r/f« 
fed  DAB  ,  reaus  cft,  per  conftraaioncm :  Igitur 
&DBA^  rcdus.crit,  cyiod  eft  abfurdum.    Duo 
cnim  anguli  in  triangulo  ^minores  fi^nt  duotm&bif./nlpf 
teftis.    Non  ijitur  cadet  perpendicularis  intra  cir- 
culum :  ncqu^  candcm  ob  caufam  in  ipfam  cir- 
cunafercmiam,  ftd.  extra,  qualis  cft  EF.    Dico 
iam  ex  A  ,  iniqr  AE,  rcftam,  &  circ^njiferenti- 
am  AB,  nonpoffe  cjaderi.alteram  reftam.  Cadat 
coqn,  a  fieri  potieft ,  reda  AG,  ^d  qu^  ex  D, 
duc^r  Rerpend|c\M^is^DH„  fecans  circumferen-, 
tiam  in  J,  qua  neceflario  ad  paft^s  anguli  acutl 
D^G,  cadet^  cx  coroll.  2.  propof.  17-  lib.  i. 
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iij.f^i  Quoiiiam  igitur  in  triangulo  DAH  ,  c  duo  anguli 
DHA  ,  DAH  ,  minores  funt  duobus  redisj  & 
DHA,  redus  eft,  pcr  conftruftionem,  erit  angu- 
lus  DAH,  refto  minor,  ideoque  reda  DA,  hoc 

ii9.^/wfieft,  refta  illi  aequalis  DI,  i^major  erit ,  quam 
DH,  pars  quam  totum,  guod  cft  abfurdum.  Non 
igitur  intercipietur  redta  uiter  AE,  &  circumfe- 
rcntiam  AB:  fed  quEcunqucex  A,  ducatur  infra 
AE,  eafecabitcirculum.  Dicodeniqueangulumfe- 
micirculi,  contentum  diametro  AC,  &circumferen- 
tia  AB,  majorem  eflTeomniacutoangulo  redflineo; 
reliquum  vcro  angulum  contingentiae,  qui  continetur 
reda  AE  ,  &  circumferentia  AB,  minorem  effc 
omni  acuto  angulo  rcdilineo.  Quouiam  enim 
oftenfum  eft  ,  omnem  redtam  ex  A,  duftam, 
fnfra  pcrpcndicularcm  AE,  cadere  intracirculum, 
fecict  necelFario  ea  linca  cum  AC,  angulum  re- 
ftilineum  acutum  minorem  angulo  femicirculi*, 
at  vcro  cum  AE  ,  angulum  rediUueum  acutum 
majorem  angulo  contingentiae,  cum  ille  fit  pars 
anguli  femicirculi  ,  hic  vero  totum  quodpiam 
refpedu  anguli  contingentiae.  Id  quod  liquido 
conftar  ,  dufta  refta  AB,  quomodocunque  infra 
AE.  Nam  cum  haec  linea  AB  ,  intra  circulum 
'^  cadat  ,  ut  demonftratum  eft,  erit  angulus  redili- 
neus  acutus  CAB  ,  minor  angulo  femicirculi 
contento  fub  diametro  AC  ,  &  circumfercntia 
ABC ,  cum  irie'  hujus  fit  pars  :  Angulus  vero 
contingentiiE  contentus  fub  tdngerite  linea  AE  , 
"  -  &  circumferentia  ABC  ,  minor  angulo  reaiHneo 
acuto  BAE ,  quod  ille  hujus  pars  fit.  Eademque 
ratio  eft  de  omnibus  aliis  angulis  acutis  re^aili- 
^'  '  •  neis  ,  cum  omnes  eontineantur  a  diamctro  AC, 
vcl  tangente  AE  ,  &  reftis  ex  A  ,  fub  AE,  du- 
ftis  ,  quae  omnes  intra  circuTum  cadent  ,■  ut  de-* 
monftravimus.  Angulus  igitw  femicirculi  majof 
cft:  omni  acuto  angulo  reailineo,  reliquus  autem 
angulus  comingentis,  minor,  Itaque  quae  ab  ex- 
tremitate  diametri  cujufque  circuli  ad  angulor 
Kftos  ducitur,  &c,    Quod  €ra,t  oftcudcuduin» 
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C  O  R  6  h  L  A  R  l  U  M, 

Hinc  maoifeiltim  cd  ,  rc6bm  i  diaraetri  ctrculi  c  Jirt^ 
jtoitace  ad  an^uioa  n€to%  du£!am  »  ipium  circulum  taa-^ 
^ere.  Oft<;Bfuni' entni  eft  ,  ipiam  cadcre  extra  crrculom;' 
Quare  folufH  ia  piio^l»  Ulo  diametri  ezircmo^circokioi 
acfint^it. 

Quare  fi  jubeamur  p?r  datum  pun^um  A  >  in  circum-  ^jiB.Xt 
ferefHia  circuli  AB,  rv^am  lineam  duccre,  qu«  circtrfom  ^     *     • 
tanjp^at  in    A  ,    ^uicemu*   ex   A  ,  ad  centrum  C,  r  <9:am;^'  ^  ^  ' 
AC,  8c  ad  eam  excitabimifs  pirpendicuUr.m  DA&.   Hacc 
enim  circoldm  tatiget  m  A»  nt  demonilratum  tft. 

P  RO  BU   li-    Pjl  OP  t)  S.    17.         ^ 

'    A  d&to  ptMifto  refl:ani,^linea!m  ducero, 

quae  datum  tangat  circulwn.  ;     > 

EX  punfto  A,  ducenda  fit.linca,  qux  taiBgatr^  X6 
cirquium  BC ,  cujiis  centrum  D.  Ducatur/T^.  ij, 
refta  AD  ,  fecans  cjrculumBC,  in  B.  Detndo 
cemro  D,  jn4:erval}o  autefn  DA,  dcfcribatur  cir- 
culus  AE,  &  ex  B,  educatiir  BE ,  perpendicu- 
laris  ad  AD  ,  fccans  cirGulum  AE,  in  E.  I^- 
da  denique  refta  ED,  fccante  circulum  BC,  ia 
C ,  conitcftatur  reda  AC :  quam  dico  tan^e 
^circulum  BC,  iit  C.  Cum  enim  duo  latcra  DE, 
^DB,  trianguli  BDE,  aequalia  fint  duobus  latcribu» 
DA,  DC,  trianguli  CDA,  utrumque  utrique,  ut 
conltat  ex  circuii  definitionc ;  an^lufque  D, 
comentus  diftis  lateribus  fit  communis  :  Erunt 
a&  bafes  BE,  CA,  &  anguli  DBE^  DCA  r  fu-  a  4.  frmi 
per  ipfiii  ,  a&qualel  Eft  autem  DBE  ,  re3us  ex 
cionftiuttfone.  Igitur  &  DCA.,  reftus  crit.  Ita^^ 
qufe  CA,  GiIhi^pcrpendfcuHirwdud^a  ad  G,  ti'^ 
tremum  femidiametri  CD,  tangct  clrc«lunfll ,  ^pei^ 
coroilarium   praecedentis    propofitiouis.    A   dato 

dUumrBOf  ia  G)  quodrfacieiKluiQ  crat»      >    ^     .^i 

•    .;.  ;^     .:  '  :r'\  .       ..:,...   .  ..    .  ...    <  ^iU 

•  THEOR, 
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sYiil»      T  H  E  O  R.    1(5.    P  R  OV  O  S.    i8. 

'Si   circulum  tangat  reft^i  quaepian^  linea, 
a  centro    autem    ad    conta£lum    adjungatur 
rie£ta    quaedem  linea ;  quas   adjimfU  fuerit ,  . 
ad  ipfam  contingentem  perpendicularis  erit. 

tAnxi  t>  Efta  linca  AB ,  tangat  in  C  ,,  circulum  CD, 

h^^  ^  cujuf  centrum  E ,  &  cx  E  ,  ad  C  ,  refta 
ducatur  EC.  .Dico  EC,  perpendtcularem  eflead 
AB.  Si  enim  non  eft  ,  ducatur  EF,  perpendicu- 
laris  ad  AB,  fecans  circumferentiam  in  D.    Quo«* 

ii^fpM  niam  igitur  in  triangulo  CEF,  ^duo  anguli  ECF, 
EFC ,  minores  funt  duobus  re4is  ;  Et  eft  EFC, 
redus,  ei  conftrudi^ne :  erit  ECF,  minor.  Qua- 

\i^.fflmixt  ^major  erit  reflia  EC,  hoc  eft ,  ED,  quam 

EF,  pars  quam  totum,  quod  eft  abfurdum.    Eft 

,^7:  ^  "^igitur  EC,  perpeddicularit  ad  AB.'    Quare  fi  cir* 

P       culum  tangat  reda  quspiam  linea,  &c    Quod 

demonftraudum  erat. 

Aliter.  Si  EC,  noneft  pcrpendicularis  ad  AB, 
erit  alter  angulorum  ad  C,  obtufus,  &  alter  acu-« 
tus.  Sit  ergo  ECB,  acutus,  qui  cum  major  fit 
aiigulo  femicircuU  ECD ,  crit  angulus  fcmicircuU 
Btmor  angulo  aliquo  acuto:  quod  eft  abfurdum. 

ct6Jtrttt'  Qiimis  fiquidem  angulus  femicicculi  c  major  eft . 
omui  acuto. 


XWIIJ. 


THEOR.    17.    PROPOS.    19. 

-  '  Si  circulum  tetigerit  refla.  quaepiani  linea, 
3.  contaftu  autem  refta  linea  ad  angidos  re- 
£ios  ipfi  tangend  excitetur :  In  excitata  erit 
eeiitrum  circuli. 

tdB.Xh  T^Angat  refta  AB,  Circulum  CDE ,  in  C;  & 

fi.  if.     •*•    cx  C,  ducatur  CE  ,  perpendicuUiws  ad  ABi 

'    Dico  in  CE ,  cffc  ccnirum  circuli.    Si  cnim  eft 

extra 
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«tta  CE^  fit  Fj  ccntrum;^  quo  «d  C*  ducatur 
reda  FC,  que  tfperpendkularis  erit  ad  AB.  Qua*  «i8*f#r«W 
rc  redus  angulus  FCB ,  rcfto  angulo  ECB,  » 
^ualis  erit ,  part  toti :  quod  eft  iri>(urdum.  Noa 
igitur  extra  C£  \  centrum  circuH  exiftet.  Itaque 
fl  circulum  tec^erit  reda  quspiam  linea,  occ. 
Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.    i8.    P  R  O  P  O  S.    20.        mz2 

In  circulo ,  angulus  ad  centrum  duplex  eft 
anguli  ad  peripneriam ,  cum  fuerit  eadem 
peripheria  ba^fis  angulorum. 

TN  circulo'  ABC,  cujus  ccntrum  D,  fiiper  ba-  YjfB,  XL 
•*-  fin  BC,  conftituatur  angulus  BDC.  ad  cen- j^^  i^.^^ 

trum  ;  &  fiiper.  eandem  baun  angulus  BAC,  ad 
peripheriam.    Dico  angulum  BDC,  duplum  eflc 
anguli  BAC.    Includam  enim  primum  du»  AB, 
AC  ,  duas  DB,  DC  ;  &  per  cenirum  D,  re<aa-   ■--    ' 
extendatur  AE.    Quoniam  igitur  redae  DA,  DB, 
aequales  funt,  ^crunt  anguHDAB,  DBA,  xqua-  a  f.frimi 
les:  Eft  autcm  externus  angulus  bDE,  ^xqualif  b3t.;rfwl 
duobus    angulis  intcrtiis  DAB ,    DBA  :    Quarc 
BDE  ,    duplus    erit   alterius  eorum,    ut  anguH 
DAB.    Eodem  modo  duplus  oftcndctur  angulua 
CDE  ,   anguli  DAC.    Quapropttr  totus  BdC, 
duplus  erit  totius  J5AC.  Quando  enim  duae  mag-  ' 
nitudines  duarum    funt  duplas ,   fingulae  fingula^ 
rum  ,   cft  quoque  aggregatum   ex  illis    aggregati 
cx  his  duplum.    Coiillat  ergo  propofitum. 

Deindc   non  includant  redae  AB,  AC,  peftas  tjiA  J&t. 
DB  ,   DC,   fed  AB  ,    pcr    ccntrum    cxtendatur.  ^^^,1  r^;.,. 
Quoniam  fgitur  externus  ang;ulus  BDC.^3Bquali$  031.^^ 
cll  duobus  intcrnis  DAC,  DCA:  Hi  autem  duo 
si  inter^  fe  funt  asqUalcs ,  quod  latcra  DA^  DC,  if^.fhki 
'fint  aequalia;  erit  angulus  BDC,  duplus  altcrius 
eorum  ,  nenipe  anguli  BAC.    Quotl  eft  propofi- 
tum.  * 

Tcrrio   rcfta  AB ,  fccct   rcftam   DC,  &  P^r  j^jjf/^ 
ccutrum   D  ^    cxtendatur  redta  AE.    Quoniam  y^.  i^ 

igitur 
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j&tw  «nmluf  SDCyrtd  cci»$run|,;  &  angtilttf 
£AC)  ad  pcripl^erlaqai,  l^abent  eanckm  bafin  EC^ 
iS^  reda  A£,  €;j[t^ditur  per  ccntrumi  erit  angu^ 
jus  EDC ,  duplus  anguli  EA^y  ut  Qtteafujai  eft 
in  fcGunda  parte.  Simili  modoieritangulus  EDBy 
daplus  anguli  £Ai3;  habeiu^nti^  )u  anguli  ean^ 
dem  bafin  EB.  Reliquus  igiiiur  ^ngulus  BDC, 
9i^.ffm  duplus  erit  religui  anguli  BAC  e.  Quando  enim 
totum  totius  ed  duplum,  &  ablacum  ablati;  eft 
&  rcliquum  reliqui  duplum.  In  cirCulo  igitur 
angulus  ad  centrum  duplcz  eft^  &c.  Quod  erat 
demonftrandum. 

axi.        T  H  E  O  R.    i^,    P  R  O  P  O  &   21. 

In  circulo ,  qui  in  eodem  legmcnto   funt 
smguli ,  funt  inter  fe  aequales. 

r>#B.X//*TN  clrculo  ABCD,  cujus  ccntniin  E,  cxiftant 

Hg,  1.       *  anguli  A  ,  &  B,  in.  fcgmento  DABC    Dico 

^      ^  cos   cffe  aequalcs.    Sit  enim  fcgmientum  DABC, 

j,  •  priftium  fcmicirculo    majus  ;  &    ducantur   rcdac 

^     jDE  ,  CE  i  ad  ccfltrum  E.    Quoniam  igitur  ari- 

%ic4ifttt.  gulus  DEC,  ad  centrum ,  ^duplus  eft  tam  an-^ 

£uH  DAC,  quam  DBC ,  ad  pcriphcriam ,  cum 

omncs  habcant  candcm  bafiu  uC  ;  erunt  anguli 

.  by./rmivA,   &  B,  dimidiata   partes  anguli  £•    ^Quare 

intcr  fe  aequalcs  erunt.  Eademque  rationc  oinnes 

alii  anguli  exiftentes  in  fegmcnco  DABC,  oftcn- 

dcntur  cfle  «qualcs. 

ff4]f^jpiK     Sit  deinde  fegmentum  DABC ,  vcl  fcmicircu- 

Jk»i  h  4'  ^^^ '  ^^^  femicirculo  minus.     Ducantur  pcr  cen- 

,    ,      trum  E ,  rcaae  AF,  BG,  &  in  fcgmcnto  minori 

'^      conncdlantur  reftaB   DE ,  CE.    Quoniam    igimr 

^•a^riu.  angulus  DEF,   ad  ccntrum ,  ^duplus  cft  anguli 

*  ^      DAF ,  ad  pcriphcriam  :  Similitcr  angulus  CEF, 

.Wguli  CAF;  ac  proinde  duo  anguH  fimul  DEFj 

CEF,   duorum  angulorum  fimul  DAF ,  CAF, 

„  .   .    ^    diipii  eruntr,  hoc  eft ,  totius  atoguli  DAC:  Sunt 

•'   .N-,    nutem   anmli    DEG  ,   GfiF,  aquajes    angulo 

'     *  DJEF: 
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sYii),      THEOR.    16.    PROPOS.    i8. 

^Si  circulum  tangat  reft^i  quaepiaiQ  linea, 
a  centro  autem  ad  conta£lum  adjungatur 
rie£la  quaedem  linea ;  quas  adjimfU  fuerit , 
ad  ipfam  contingentem  perpendicularis  erit. 

tAn.Xl  t>  Efta  linca  AB ,  tangat  in  C  ^  circulum  CD, 

H-  '♦•  -*^  cujuf  centrum  E ,  &  cz  £ ,  ad  C  ,  refta 
ducatur  £C.  .Dico  £C,  perpendicularem  eflead 
AB.  Si  enim  non  cft ,  ducatur  £F,  perpendicu- 
laris  ad  AB,  fecans  circumferentiam  in  D.    Quo<* 

kij^ffkm  niam  igitur  in  triangulo  CEF,  ^duo  anguli  EC^F, 
EFC ,  minores  funt  duobus  re4is  ;  Et  eft  EFC, 
redus,  ei  conftrudibne :  crit  ECF,  minor.  Qua- 

\i^.fflmixt  ^major  erit  reflia  EC,  hoc  eft ,  ED,  quam 

£F,  pars  quam  totum,  quod  eft  abfurdum.    Eft 

,^7:  ^  ^igitur  EC,  perpendicularit  ad  AB."    Quarc  fi  cir* 

-       culum  tangat  reda  quspiam  linea,  &c.    Quod 

dcmonftraudum  crat. 

Aliter.  Si  EC,  noncft  pcrpendicularis  ad  AB, 
erit  altcr  anguiorum  ad  C,  obtufus,  &  alter  acu-« 
tus.  Sit  ergo  £CB,  acutus,  qui  cum  mafor  fit 
aiigulo  femicircuU  ECD ,  crit  angulus  fcmicircuU 
BUfior  angulo  aliquo  acuto:  <juod  eft  abfurdum. 

ct6.tirtii.  Q^nis  fiquidcm  angulus  femicicculi  c  major  eft . 
omui  acuto. 


struij. 


T  H  E  O  R.    17.    P  R  O  P  O  S.    19. 

-  \  Si  circulum  tetigerit  refla.  quaepiani  linea, 
a  contaftu  autem  refta  linea  ad  angulos  re- 
£ios  ip(i  tangend  excitetur :  In  exciuca  erit 
eeiitrum  circuli.      : 

tdB.Xh  T^Angat  refta  AB,  circulum  CDE  ^  in  C;  & 

fe  ij.     •*•    cx  C,  ducatur  CE  ,  pcipeiidicaUius  ad  ABi 

'    Dtco  iii  CE|  dfc  ccntrum  cifculi.    Si  enim  eft 

cxtra 
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^xtta  CE^  fit  Fj  ccntrum;i  quo  «d  C,  ducatur 
reda  FC,  que  tfperpendkularis  erit  ad  AB.  Qua*  ai8*f#nyi^ 
re  redus  angulus  FCB ,  redo  angulo  £CB,  mh. 
^ualis  erit ,  j^t  toti :  quod  eft  abfurdum.  Noa 
igitur  extra  CE  ,  centrum  circuK  exiftet.  Itaqu« 
fl  circulum  tctigerit  reda  quspiam  linea,  occ. 
Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R-    i8.    P  R  O  P  O  S.    20.        ta; 

In  circulo,  angulus  ad  centrum  duplex  eft 
anguli  ad  peripheriam ,  cum  fuerit  eadem 
peripheria  bajQs  angulorum. 

TN  circulo*  ABC,  cujus  ccntrum  D,  fuper  ba-  y4B.  XU 
-*-  fin  BC,  conlKtuatur  angulus  BDC.  ad  cen- j^^  1^.^^ 

trum  ;  &  fiiper.  eandem  bann  angulus  BAC,  ad 
peripheriam.    Dico  angulum  BDC,  duplum  eflc 
miguli  BAC.    Includam  enim  primum  du»  AB, 
AC  ,  duas  DB,  DC  ;  &  per  cenirum  D,  re<aa-    -  ^     ' 
extendatur  AE.    Quoniam  igitur  redae  DA,  DB, 
aequales  funt,  ^crunt  anguliDAB,  DBA,  «qua-  a  f./rW 
les:  Eft  autcni  externus  angulus  BDE,  ^«qualif  b3t.;rfwl 
duobus    angulis  intertiis  DAB ,    DBA  :    Quarc 
BDE  ,    duplus    erit   alterius  corum,    ut  anguli 
DAB.    Eodem  modo  duplus  oftcndctur  angulua 
CDE  ,   aiiguli  DAC.    Quaproptcr  totus  BdC  , 
duplus  erit  totius  J5AC.  Quando  eniiii  duae  mag-  '         " 
nitudines  duarum    funt  duplae ,   finj^ulae  fingula^ 
rum  5   cft  quoque  aggregatum   ex  illis    aggregati 
cx  his  duplum.    Coiillat  ergo  propofitum. 

Deinde   non  includant  redae  AB,  AC,  pcftas  tjiAjSt. 
DB  ,    DC,   fed  AB  5    pcr    ccntrum    extendatur.  J/f^/,  r^;.,. 
Quoniam  igitur  exterfius  angulus  BDC.  ^ aequalis  ci%.frM 
cll  duobus  intcrnis  DAC,  DCA:  Hi  autem  duo 
si  inter^  fe  funt  asqUalcs ,  quod  latcra  DA^  DC,  'i'^:fnki 
'fint  aequalia;  erit  angulus  BDC,  duplus  altcrius 
eorum  ,  nempe  anguli  BAC.    Quod  eft  propofi- 
tum. 

Terrio   rcfta  AB ,  fecet   rcftam   DC,  &  P^r  j^jjf/j; 
ccutrura    D  ^    cxtendatur  redta  AE.    Quonlafh  y^.  ^ 
^ '  ^  igitur 
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jgiias  «ngtalus  £DC  y.  td  cci»$rum ,;  &  angi|4ff 
£AC)  ad  pcripl^crlaqai ,  l^ibent  eanckm  t^ain  EC, 
iS^  reda  A£ ,  c;j[tisnditur  per  ceiitrumi  erit  angu^ 
jus  EDC ,  duplus  ani^li  EA^y  ut  ptteofuzn  eft 
in  fecunda  parte.  Simili  nKvdoieritangulus  EDB^ 
daplus  anguli  EAB;  halx^t^  ^nti^ Ju  anguli  ean^ 
^  dem  bafin  EB.  Reliquus  igiiH^r  angulus  BDC, 
9ic.ffm  duplus  erit  rcligui  anguli  BAC  e.  Quando  enim 
totum  tottus  ell  duplum,  &  ablatum  ablati;  eft 
&  reliquum  reliqui  duplum.  In  cirCulo  igitur 
angulus  ad  centrum  duplcz  eft^  &c.  Quod  erat 
demonftrandum. 

axL       T  H  E  O  R.    19.    FKOP  O  S.   21. 

In  circulo ,  qui  in  eodem  fegmcnto   fuilt 
anguli ,  funt  inter  fe  aequales. 

r>#B.X//*TN  circulo  ABCD,  cujus  centru;»  E,  cxiftant 

Hg.  1.    '  ■*'  anguli  A  ,  &  B,  in.  fegmento  DABC.    Dico 

^      ^  cos   cffe  «qualcs.    Sit  enim  fegmientum  DABC, 

/,  t  priftium  fcmicirculo    majus  ;  &    ducantur   rcdac 

'     JDE  ,  CEl  ad  centrum  E.    Quoniam  igitur  ari- 

ni^4if0n.  pilus  DEC,  ad  centrum ,  ^duplus  eft  tam  an* 

£uH  DAC,   quam  DI\C  y  ad  periphcriam ,  cum 

omnes  habeant  candem  bafiu  DC  ;  erunt  anguli 

.  h  f.frm.A  j   &  B,  dimidiata   partcs  anguli  £.    ^Quare 

intcr  fc  aequales  crunt.  Eademque  ratione  oinnes 

alii  anguli  exiftcntes  in  ftgmenco  DABC ,  oftcn- 

dcntur  elfe  «quales. 

^f,;/A     Sit  deinde  fegmcntum  DABC ,  vcl  fcmicircu- 

ju^  i   4,  lus  ,  vel,  femicirculo  minus.     Ducantur  per  ccn- 

,      ,  , ,      trum  E ,  redaB  AF,  BG,  &  in  fegmento  minori 

"•      conne<aantur  reftaB   DE ,  CE.    Quoniam    igitur 

§^9an^.  angulus  DEF,   ad  ccntrum,  ^duplus  cft  anguli 

'  ^  ^      DAF,  ad  pcriphcriam:  Similiter  angulus  CEF, 

.Wguli  CAF;  ac  proinde  duo  anguH  fimul  DEFj 

CEF,   duorum  angulorum  fimul  DAF ,  CAF, 

.,  ,   .    ^    diipif  eruutr,  hoc  eft ,  totius  atoguli  DAC:  Sunt 

"     N    -   «utcm   an^uli   DEG  ,  GEF,  a^uajes   angulo 
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DEF  :  cwM  quoquc  trcs  imgtitiTDEG,  GEF, 
FEC  ,  fimi^l  4upU  an^iili  DAC.    Eadcm  ratiobc 
crunt  iidem  tccs  iaiiguli  dupli  anglliDBC.  WQuiH  d  r.ffw»: 
rc  apquaks  ct\im  aimufi  DAC,  DBC.  ,^  ^v 

AlV..    Scccnjt  ftlc  Bca»  AC,  BD,  in  F,  «c  Tjii.xir. 
conncaatur  i«6ka  AB.    Quoniam  igitur  trcf  an-  /^.  jr,  tf. 
guli  tiianf^li  AFD  ,  aequfllcs  funt  tribus  angu$is 
trianguili  BFCi  quoniam  tam  illi ,  quam  hi/«-  fja./r^ 
quale«  funt  <i^€>)Hi$  redis  ;  Si  aufcrantur  aD|fu^i 
AFD  ,  BFC_4  ^<qui  acqualts  ftnt ;  erunt  rclfCjAi  g  tffriml 
ADF,  33AF,  reliquis   BCF^  QBF  ,  aaquaUs. 
Atgui  &;^;an5uH  AD!F,  BCF,  asqualesfum  o(teA- 
fi  m.  fegmepio  wajQri  ADGB.    Exgo  &  aagitir     V  • 
ncliqui  DAC,  DBC,  «quales  fiiBt.  ' 

AlW.  DuaijrcfiasDF,  CF,  adpunauminck-  TjiB.xrt^ 
cumi&rcptia  quodvis    F  ,   iacludentibus  ccntruAi  /i«  7»  8. 
E,  ita  ut  tam  DABCF,  quam  FDABC^  fit  feg- 
mcntum  majus ;  jungantur   quoquc  rcaae  AF, 
BF.    Quia  igitur  anguli  DAF^  DBF^  in  eodem 
fegmento  majori  DABCF  ,    aequales   funt ;  nec 
non  &  anguH  FAC,  FBG,  in  fi^mcBto  etiam  ^ 
majori  FDABC  ,   exiftentcs;  fi  hi  ilHs  addantuff, 
fict  totus  angulus  DAC ,  toti  angulo  DBC,  i- 
qualis.    Itaquein  circulo,  quilpeodem  fegmen- 
to  funt,  &c»    Quod  crat  oftehdendum. 

T  H  E  O  R.   2o.    P  R  O  P  O  S.   iii.       xiij: 

Quadrilatci?orum    in   cirailis  delcrii)torum  « » 
^gufi ,  qui  ex  adverfo ,  duobus  reftis  Itmt 
«quales. 

IN  circulo,  cujus   centrum  E,  infcdptum  fit  7<49^X/^ 
-*-  quadrilaterum    ABCD.    Dico   duos    tngulos  )^  j^  !•• 
oppofitos  ABC,   CDA  :  Itcm  BCD,  DAB,  as- 
quales  cife  duttbus  redis.    Duais  cnim  diamc*. 
tris  duabus  auadrilatcri  AC,  BD,  « crunt  duo  ^ai^^BII^ 
anguH  ABD,"^  ACD,  in  cpdem^egmentoABCD, 
«qualcs.  SimtKttfrcrliBtduo  aflguH  CBD^  CAP, 
in  codem   iegmento  CBAD,    a^qu^les.    Qfi%f€ 
4luo  anjuK  ASD,  CB0,  Wc  cft,  toms  angulus 

ABG^ 
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.ABC ,  acqttalis  cft  duobtts  angulis  ACD,  CAD. 
Addito  igitur  communi  angulo  CDA,  erunt  duo 
anguli  ABC,  CDA,  squalestribusangulisACD, 

i)3i./rM  CaD  ,  CDA.  b  Sed  hi  tres  squales  funt  duo- 
^ui  redis.  Igitur  &  duo  ABC,  CDA  ^  duobus 
crunt  redlis  squalas.  Eodem  modo  oftendemus, 
angulos  BCD ,  DAB  ,  duobus  efTe  re^s  squa- 
les.  Nam  rurfiis  duo  anguli  ABD,  ACD^  liint 
acquales  :  Item  duo  fiCA  ,  BDA ;  ac  proinerea 
totus  angulus  fiCD  «  duobus  angulis  ABD , 
BDA,  sequalis  erit.  Addito  igitur  conununi  an- 
gulo  BAD;  erunt  duo    anguH  BCD^  BAD  , 

c}t./rM^squales  tribus  angulis  ABD,  BDA,  DAB.  rSed 
hi  tres  funt  xquales  duobus  redis.  Igkur  & 
duo  BCD ,  DAB ,  duobus  re&is  squales  erunt. 
Quadrilatcrornm  igitur  ,in  circulis  defcriptorum, 
&c.    Quod  demonftrandum  erat. . 

S    C   H    0    L    I   U   M. 

jinguli  injifientes  arcubus  circulorum  fimilibus 
five  ad  centra ,  five  ad  circumferentias ,  funt  ih- 
ter  fe  dqudes.  Et  c$ntra ,  arcus ,  qi^ms  anguU 
dquales  five  ad  centra  »  fiv§  ad  circumferentias 
infifiunt ,   fimiles  funt. 

TAB.XU.      •^'•^  ^^  circulis  ABCD  ,  EPGH^  quorum  centra 
fg.   II.    ^f  ^  t  fTimum  arcsu  JimiUs  BCD  ,  FC//,  quihus 
0d  centra  infiftant  anguli  fjfC^ad  circumferentias 
vero  an^uli  A^  E*     Dico  tam  illos  ^  qu^  bos  inter 
fe  4tquales  effe.     Conftituantur  entm  in  illis  arcubus 
anguli  C,  G,  ^ui  ex  defin,  ffgnfentorum  fimiliam  ^ 
YxgSertti^quaUs  ertint.     k  Sunt  autem  tam  'duo   anguJi  C  , 
*'    ^  A\  qu^m  dao  G^  E^  duobus  reSlis  aquales.     Abla" 

iir  ij^iiur  4tquahbns   C^    G  ^erunt   quoqae  reUqui 
\%o.ttrtn  A%  Ey  4tqnaUs.    Quofum  \cum  dupli  funK^sngultl^ 
^  tBt^Pf^u*  /^^  hierunt  hi  quoque'  itquaUs,     Quod  efi.  propofisum. 
c^     Deinde  Jint  iam  dnguli  I  ^  K^  quam  A^  Ey  ise* 
fiftentes  arcuhus  BCD\  PGH,  inter  fe  dquaUs.  Dico 
esresis  BCD ,  FGH;  #  fimiUs.   Nmji  A^^B, 
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Jmt  djmales  c  fiftt  n  autem    tam  Jf/o  anguH  A^C^  tLwtmi^ 
fMdm   duo  £  ,    <r  ,  duobus  rectis.  aquales  i  erunt  isf 
reliqui  C  ^  G  ^    aquales  ;   ac  propterea  ,   ex    defin. 
fimthum  fe^mentorum  ,   arcus  BCD  ,   FGH^  quihus 
auj^uli  ^quales     /f  ,   E  ^  ad  circumferentias  iujtftunt  y 
/imiles.     Si  vero  an^uli  1  ^  K^  ad   centra  fint  ^qua-    . 
les ,  O  eruut  quuqite  eorum  dimidia  dqualia ,  hoc  eft ,  o  J^frtif^ 
anguli  A^  E.     Quare  ut  priuty  arcus  BCD^  FGrl^ 
fimiles  funt.    Quod  erat  oftendendum. 

T  H  E  O  R.   21.    P  R  O  P  O  S.   13.       uig, 

Super  eadetn  refta  linea,  duo  fegmenta 
circulorum  fimilia ,  &  inaequalia ,  non  con- 
ftituentur  ad  eafdem  partes. 

CI   cnim  fieri  poteft ,  lupcr  rcfia  AB,  conftitu-  TjtB.Xit. 
^  antur  ad  cafdem  partcs  duo  fegmcnta  fimilia,/^,  i»,  ' 
&  inaBQualia  ACB,  ADB;  Pcrfpicuum  cft  autem, 
quod  le  folum  intcrfeccnt  in  punftis  A,  &  B; 
iiCirculus  cnim   circulum  non  fccat  in  plufibus  iio./m& 
punSis ,  quam  duobus.    Undc   periphcria  unius 
fegmenti    tota    erit     extra    periphcriam    altcrius. 
Ducatur  igitur  reda  AD,  fccans  circumfcrcntias 
in  C ,  &  D  ,   &  counedantur  reaae  CB ,  DB. 
Quoniam  igitur  fegmenta   ponuntur  fimiHa,  crit 
per  10.   defin.  hujus  lib.  angulus  ACB,  aqualis      ; 
angulo  ADB,   externus   interno  :  ^quod  clt  ab- bii.ffW 
furdum.    Non  igitur  fegmenta  funt  fimilia:  Qut- 
re  fuper  eadcm  re<fti  linea,  &c.    Quod  crat  de- 
monftrandum. 

T  H  E  O  R.    22,     P  R  O  P  O  S.    £4.       ^^ 

Super  ffiqualibus  re£tis   lineis  ,  fimilia  cir* 
culorum  fegmenta  fant  inter  fe  aqualia.  -2 

CUpcr  rcftis  lineis    xqualibus  AB,  CD,  confti- n^AXW 
^  tuta  fint  fcgmcnta  fimilia  AEB,  CFD.    Dico  fy.  i^. 
ca  intcr  fc  cifc  squalia.    Linex  eium  AB^  CD^ 

I  cum 
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cum  fint  ssquales  ,  congruent  inter  fe,  fi  altera 
alteri  fupcrponatiK.  Dico  igitur  &  fegmcntum 
A£B,  fcgmento  CFD ,  congruere.  Si  enim  non 
congruit )  cadet  aut  extra,  aut  intra,  aut  partim 
cxtra ,  partim  intra.  Quod  fi  extra  cadat ,  aut 
.  intra ,  conttituentur  fupcr  eadem  rcda  CD ,  duo 
fegmenta  AEB,  AFB,  fimiiia,  &  inaequalia, 
quorun^  unum  totum  extra  aliud  cadit ,  quod  cft 

iilJirtil  abfurdum.    ^Dcmonttratum  enim  cft  contrarium, 

Quod  fi  partim  cxtra  cadat ,  partim  intra,  feca- 

: . ,     bunt  fclc  in  pluribus  pundis ,  quam  duobus  n*i- 

'     *     mirum '  in    A  ,    B  ,    G.    Quod    eft    abfurdum. 

hxo4irtiU  hCxtcuM  cnim  non  fc  fecant  in  pluribus  pundtis, 
quam  duobus.  Congruct  igiturfegmentumAEB, 
legmenro  CFD ,  atque  adeo  ipfa  inter  fe  aequalia 
erunt.  Quocirca  fyper  aequalibus  rcftis  lincis  , 
&c.    Qubd  erat  demonftrandum. 


«?:         P  R  O  B  L.    3.    P  R  O  P  O  S.    25. 

Circuli  fegmento   dato  ,   defcribere   cir- 
culum ,   cujus  efl:  fcgmencum. 

TjiBXn.  CI^   fcgmentum    circuli   ABC ,    quod   perficcre 

gg,  ij^    Y  oportcat.    Subtendatur  reda  AC;  ^    quas  blfari- 

ani  fecetur  in  D  ,  punito ,  per  quoa  perpendicu- 

laris  ducatur  DB,  conne^^aturque  AB.    Angulus 

igitur  DBA  ,  vel  major    eft  angulo  DAB ,  vel 

«quaiis,  vel  minor.     Sit  primuni  major ,   (quod 

quidern  continget ,    quando    fegmeiuum    ABC , 

minus  fuerit  femicircufo  :  Tunc  cnim  ,  quia  BD, 

tranfit  per  centrum,  ex  coroUario  propof.  i.  hu- 

;^:         jus  lib.  quod,  eft  extra  fegmentum,  cum  ponatur 

cfFe  mfnus  ;  erit  DA ,   major,  quam  DB,  cum 

kjtferth.  DB ,  perficiens  diametrum  afn  omnium  minima, 

quas  ex  pundo  D  ,   in   circumfercntiam  cadunt. 

tii* frimt  Quare  angulus  DBA,  ^major  crit  angulo  DAB) 

.  ^  ^        .fiatquc  angulus  BAE,  acgualis  angulo  DBA,  & 

fecet  fe<aa  AE ,  feaam  bD  ,  produftam  in  E. 

''-'    -<    DiCo  E,  cflfc  centAim  circuli,  cujus  fegmcntum 
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ABC.    Dufta  enim  reSa  EC,  crunt  latera  AD, 
DE  5    trianguli    ADE ,    aqualia  hitcribus   CD , 
DE,  trianguli  CDE ,  &   anguli  contenti,  reai. 
^Quarc     bafes     EA  ,     EC  ,     «qualcs    crunt  ;  c  4.^ 
d  Eft  tutem  &  EA,  aequalis  ipfi  EB,  quod  angulid  ^.^nwrf 
EAB ,  ^  EBA  ,    acquaks    fint.    Igitur    trcs   lincaB. 
EA,  EB,  EC,  a;qualcs  erunt,  ^  ac  preptcrca  E,  c^.tirHt. 
ccntrum  erit  circuli  ABC ,  quandoquidem  ^cx  E, 
plurcs  quam  duK  redtae  aquales  cadunt  in   cir*. 
cumfcrcntiam. 

Sit  deinde  angulus  DBA ,  angulo  DAB ,  «-  ^-^j  ^j^ 
qualis  :  (Quocl  demum  contingct,   quando  f^g-/^   i|.^  * 
mcntum  ABC,  femicirculus  fuerit»    Tunc  cnim^'    ^* 
crit  AC^  diametcr ,   &  D  ,  centrum,  atquc  adeo    * 
reftaeDA,  DB,  xquales;  quarc/&  anguliDAB,  f  f.prlmi 
DBA,  aequales  crunt.)  ^Erunt  igitur  redaB  DA,  g6»frimi 
DB,  aequales  :  Erat  autem  &  DC,  ^qualls  ipfi 
DA  ,  quod  reda  AC ,   fcda  fit  bifarianx    Qua- 
propter  cum  tres  reda  DA,  DB.  DC,  cadant 
cx  D,  in  circumferentiam  ,  /&erit  D,  centrum.     h^^urtH. 

Sit  tertio  angulus  DBA,  angulo  DAB,  minor,  r^B  Jf/i:. 
(quod  quidcm  evcniet,   fi  fegmentum  ABC,  fc^fg.  16./ 
micirculo  majus  exftiterit.     Tunc  enim,  quoniam 
BD  ,  tranfit  per  centrum ,    ex  corollario  propof. 
I.  hujus  lib.  quod  quidem  intra  fcgmcntum,  cum 
inajus  effe  ponatur ,  cxiftit;  /crit  DBy  omnium,  iy,  ggrtn: 
quas  ex  D,  in  circufnfercntiam  cadunt,  maxima; 
major  igitur  prit  quam  DA  ,  jfidcoque  angulus  ki8./ni«l 
DAB  ,    major  angalo   DBA,^  fiatquc  angulus 
BAE,  xoualis  anguio  DBA,  &  fccct  refla  AE, 
rcdam  BD  ,   in  E,  pundo,  quod  oftcndetur  eflc 
centrum  eodem  modo,  quo  id  ipfiim  oftcndimusf 
quando  angulus  DBA,  major  erat  angulo  DAB, 
ut  conftat  ,   fi  reda  ducatur  EC     Circuli    igilur 
lcgmcnto  dato ,  defcripfimus  circulum  y  cujus  cft 
fegmentum.    Qupd  faccre  oportcbat» 
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^-    ;T  H  E  O  R.   23.    P  R  O  P  O  S.    26. 

In  aequalibus   circulis  ,   ^quales  anguli  ae- 
^    qualibus  peripheriis  JnQftunt,  five  ad  centra, 
five  ad  peripherias  conftituti  infiftant. 

rdB  XIL  T^  circulis  aqualibus  ABC ,    DEF  ,    quorum 

ife    17*  '        centra  G,  H,  conftituti  fint  primum  ad  cen- 

'**  tra  angUli  xqualcs  AGC,  DHF.     Dico  periphc- 

.  .  "  ^     tfai   AC,  DF,  quibus  infidunt,  five  fuper  quas 

, . .       afcenderunt ,   effc    acquates.    Sumancur   enfm    in 

peripheriis  ABG  ,  DEF  ,  duo  punfta  B,  E,  ad 

quas  rcftas  ducantur  AB ,  CB,  DE,  FE,  con- 

'    neaanturque  reaae  AG ,   DF.    Quoniam  igitur 

kttt-rcttH.  iranguli  B,  &  E,  dimidii  funt  aequalium  angulo- 

rum  G  ,  &  H  ;  erunt  &  ipfi   awmalcs  inter  fe* 

Quare  ex  definitione   fegmcnta  AbC,  DEF,  fi* 

fhilia  crunt.    Et  quia  latera  AG  ,  GC ,  trianguli 

^    AGC,  aequalia  funt  laterlbus  DH,  HF,  trianguli 

DHF,  propter  circulorum  aBqualitatem ;  &  angu- 

•^'       li,   quos  continent,    Gy  H,  asqualcs,  cx  hypo- 

h4frMthc6;  icrunt  bafes    AC ,  DF  ,  asquales.    Cum 

igitur     fegmenta    fimilia    ABC  ,     DEF  ,    fint 

ci^tertil  fuper   lineas    «quales   AC  ,   DF  ,    r  erunt    ipfa 

..     -  -;    inter  fc  3squah'a.    Quare  fi   a  circulis  3Eguah'bus 

dcmantur,   rcmanabunt  &  fegmenta    AC,  DF, 

.        inter  fc  aequah*a;  atquc  adco  pcriphecix  AC,  DF. 

Quod  cft  propofitum. 

'  Sint  dcinde  ad  periphcrias  conftituti  duo  anguH 
aequalcs  B  ,  &  E  ;  Dico  rurfu??,  pcripherias  AC, 
DF,  fupcrquas  afcendcruftt,  efle  aequales.  Erunt 
enim,  ut  prius  ,   fcgmcnta  ABC,  DEF,  fimih*a. 
<jum  igitur  fint  fuper  aequales  lincas  AC,  DF: 
^io-tertiu  (cumenim  anguH  G,   H,  squalcs  fint,  ^quod 
fint  dupli  angulorum  aequalium^,  &  E;  erunt, 
ci4»/<r//A  ut  prius  redtae  AC  ,   DF,  aequales)   ^  erunt  ipfa 
inter   fe  «qualia.    Sl   igitur  a  circuh's  aegualibus 
detrahantur ,  rcmancbunt  &  fegmenta  AC  ,  i)F  , 
«qualia.    In  aequah'bu«  itaque   circulis ,  aequalcs 
an^uli,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 
•  THEOK* 
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T  K  E  O  R.    24.    P  R  O  P  O  S.    27.      xxfiL- 

In  sequalibus  circulis  ,  anguli ,  qui  eequa- 
libus  peripheriis  infiftunt ,  funt  inter  fe  ae- 
quales  ,  five  ad  centra ,  five  ad  peripherlas 
conftituti  infiftant. 

TN  circulis    aequalibus    ABC ,   DEF  ,   quorum  TjiB-XIIt 
-*•  ccntra  G,  H,  infiftant  primum  anguli  ad  cen- jSp*  !-• 
tra    AGG  ,    &   DHF  ,    xqualibiis»   periphcriis 
AC  ,    DF.    Dico    angulos    AGC  ,    &   D^F,      '^ 
asquales  cflTe.    Si  enim  non  funt  aqualcs  ,  fit  an* 
gulus  G,  major ,  fiatque  angulus  AGI  ,  aqualis 
angulo  DHF.    ^ Erunt  igitur  peripheriae  AI,  DF,  ^^CJtrsUi 
xquales.    Cum    igitur    peripheria  AC*,    aqualis 
ponatur   pcripherix   DF  ,  crunt   pcripherix  AI  , 
AG,  inter  fc  aequales,  pars,  &  totum  ;  guod  eft 
abfurdum.    Sunt  ergo  anguli  AGC ,   DHF  ,25- 
quales. 

.  Infiftant  deinde  cifdcm  pcrlphcrlis  xqualibus 
AC,  DF,  anguH  B,  &  E,  ad  pcriphcrias:  quos 
rurfus  dico  acqualcs  cffc.  Nam  fi  arier,  ut  ABC, 
major  cft;  fiat  angulo  E,  aqualis  angulus  ABI, 
^eruntque  pcriphcrias  Al,  DF,  aequalcs.  Quarcj^  biC^tertsp 
ut  (  prius ,  erunt  pcriphcriaB  AI ,  AC  ,  acqualcs  ; 
pars  &  totum  ;  quod  cft  abfurdum.  Sunt  crgo 
anguli  ABC ,  DEF  ,  aequales.  In  xquah*bas 
igitur  circul/s  ,  anguli  ,  qui  a&quah*bus  peri- 
pheriis  infiftunt  ,  &c.  Quod  demonftrandum 
erat. 

SCHOLIUM. 

Si  vero  fntpbersa  fMerint  imequaleSy  infiftet  fnajori 
WMJor  an^uluiifive  Mdcentrum^  five  adcircumferemiam  ^ 
quamminori.  SitperipberiaAC  y  major^  quamperipbe'  J^V** 
ria  DF.  Dico  anguhm  AGC ,  majorem  effe  angulo  W*  *-^  ^ 
DHF^  ^  angulum  ABC^  majorem  angulo  DEF^ 
Si  enim  fiat  peripberia  CI »  ^equalis  peripheria  DF^ 
I  3  ducan^ 
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ducoMturque  reSd  IG  f  IB  ^  erunt  ut  ejienfum  ejt\ 
tsm  un^uls  ad  eemrum  CGI ,  DHF^  (}uam  anguU 
ad  esrcumferentiam  CBI  ^  DEF^  dqualcs.  Quare 
€5?  an^ulus  AGCf  angulo  DHF,  ^  angulus  ARC^ 
anguto  DEF^  erit  major. 

Liftea  reSla  ,  qud  ex  medio  purtflo  peripherU 
alicujus  ducitur  tangens  circulum ,  parallela  eji  re- 
(Id  Unedj  qud  peripheriam  illam  fiibtendit. 

TAM.XIU       ^^  csrcul\  ABC  ,   cujus  centrum  D ,   ducatur  ex 

fg'  h       "^  •  pun^So  mtdio  ferspberid  BAC ,  linea  EF^  tan- 

gens  csrculum.     Dsco  £F,  parallelam  ejfe  reBd  BC  , 

arcum  BAC  ,  fubtendenti*    Duita  enim  ex  centroD\ 

ad  pun^km  contaSlus  A^  reSa  DA  ^  fecante  re^am 

hijJertsi,  BC  ,  in  (?,  connexifque  reSis  DB  ,  DC  ,  h  erunt 

an^uli  ADB^  ADC^  circumferentiis  dqualiius  AB  ^ 

JC  ,  injijleutes  ,    aquales  :  Sunt  autem  i^    Jatera 

BD  ,   DG  ,  trianxuli  BDG ,  lateribus  CD,  DG , 

i  4'.frimi  trianguli  CDG  ,  ds/ualia,  utrumque  utrique,     i  /^/- 

tur  ^  anguli  ad  G  ^  dqualef  funt  fupex  bafes  GB , 

GC  ,  ac  propterea  reSi.  *  Igitur  tr  AGB  ,  AGC  ^ 

illis    deinceps  ,  reSi  funt  :  Sunt  autem    £5*    anguti 

Viix.frmsGAE^  GAF^  reSi.   kquod  DA ^  pcrpendscularis  fit 

ItZ.frsmSad  EF.     1  Ergo  EF^  BC  ,  paralleld:  funt.     Quodeft 

propojitum. 

jingulus  reBt4sin  centro  injiftlt  quadramiy  acii- 
ius  vero  arcui  epuadrante  minori  ;  O*  obtujus 
drcui  ^uadrante  majorL  Et  contm  ,  anmlus  in 
€entro  quadranti  injiflensj  relhts  ejl;  infitferts  vero 
arcui  quadrant^  minori  ,  acutus ;  O*  drcui  tjua- 
drante  mafari ,    obtufus. 

rjtmrm  ^^^tis  angulus  ABC  ^  injijtat  arcui  AC^  in  cew 
^  1  /ro  5,  circ^i  ACDE.  Dico  arcum  ACj  duadrdu^ 
^'  *•  tem  efe,  (:fc.  ProduSis  enm  r^Ois  AB^  CB^ 
ad  D^  E^  erunt  juofue  anguii  ABE,  CBD^  reSh 
ABC  ^  deimeps,  reai^  ex  dejin.  10.  //*.  I.  necnon 
mif.trbni  ^    dngulus  DBE  ,   reiiusi  m  cum  djualis  Jit  reS» 

angulo 
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mngtJ^  ABC  %  ad  vertictm*  Omnts  trgo  quatmor 
mngtdi  ad  ctntrum^B  %  ^quaUs  funt^  uqf$tt  reAi: 
ac  propterea  narcns  AC  ^  CD  %  DE^  E4  ^  quUms  tnit^iPfftl 
inffiunt^  aqnales  erunt.  Quilibet  igitur  eorum  qua^ 
drans  efi.  Et  qnoniam  reSa  cum  AB^  in  Bj  fon-- 
Jiituens  angulnm  acntum^  caMtinaresam  AC  :  reSa 
vero  cum  eadem  AB  ^  in  B^  continens .  angulum  oi'* 
tufum  9  cadit  in  arcum  CD\  liquido  conjiat^  ^'^** 
lum  acutum  injijlere  arcui  quadrante  numri^  obtw^ 
fum  vero  majori. 

Sed  infifiat  jam  quadranti  AC  ^  angulus  ABC^ 
tn  centro  B.  Dico  angulum  ABC  ,  ejfe  reSum , 
&fr.  ProduSis  enim  rurjus  reilis  4B  ,  Cfl  ,  ad 
Di  E3  quoniamtamCAE^  quam  ACD^  ^  AED 9 
femicirculus  efl  ,  ejlque  AC  ,  qH^drqns  i  erit  tam 
AE  I  quam  CP  ^  quadrans  qtioque ,  ac  proinde  ijf 
DE,  tn  femicitculo  AED^  quadrans  erit:  Sunt  ergo 
quatuor  arcus  AC  ,  CD  ,  DE^  EA  9  aquales^  oae  o%JM9fli 
proinde  anguH  ad  cenprum  J3  »  iUis  iMfiJl^ntes  ^  aqna-^     u    >7 

•  les  erunt.  Qjiare  cum  omnes  quatuor  fint  quatuor 
rectis  sejuales  ,  erit  eorum  qwUhet  rectus^  Et  quis 
recta  cum  AB  ,  auferens  mmorem  arcum  quadrante 
AC^  facit  in  centro  B  %  cum  AB  ,  ntinorem  angulum 
recto  angulo  ABC  ;      reetavero  ctfmeadcmAByaufe" 

^  rens  majorem  arcum  quadrante  AC  %  confiitsiit  in 
centro  B  9  angulum  recto  angulo  ABC »  majoremi 
perfpicuum  efi^  angulum  mi^pri  arcui  quadrante  in* 
fifientem^  eJJe  acutum\  majori  vero^  obtufum*  Quod 
efi  propofitum» 

T  H  E  O  R.    25.     P  R  O  P  O  S.    28.      xxviv; 

In  apqualibus  circulis,  aequales  re6laB  lineae 
aequales  peripherias  auferunt,   majorem  qui-  ' 
4em  majori,  minorem  autem  minori. 

1N    circuHs   aqualibus   ABC ,  DEF ,  quorum  TAB.XM 
ccntra  G,  &  H^  fint  redaaequaks  AC,  DF.  fy.  f. 
X)ico  majorcm  peripheriam  AiJC,  «qualcm  eflc 
inajori  DEF  ,    &   minorem   AC,   mfnori  DP. 
Puais  cnim  rcftis  AG,  GC,  DH,  HF;  crunt 
I  4  Utera 
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latera  AG«  GC,  trianguli  AGC,  aequalia  lateri- 
bas  DH,  HF,  trianguli  DHF.    Ponuntur  autcm 

t.&./fW  &  bafes  AC,  DF,  «quales.  Igitur  rtanguli  G, 
&  H,   «qualcs  erunt :  Ac  propterca  periphcri» 

hi6>ter$H.  AC ^  I>F,.  quibus  infiftunt,  ^xquales  erunt;  quac 
ablats  ex  totis  asqualibus,  relinquent  etiam  ssqua- 
les  ABC  ,  DEF.  In  asqualibus  ergo  circulis 
aequalcs  redts  lineas ,  &c.  Quod  erat  demcn- 
ftrandum. 

SCHOLIVM. 

Quoifi  fuerint  Uned  indijuales  in  circuUs  ajujli" 
hms  ,  auferet  major  linea  ,  majorem  peripheriam , 
fuam  minor^fi  (oquamur  de  [egmentis  circuli  mtm' 
ribus  femicirculo.  Nam  fi  de  fegmentit  circuli  ma^ 
joribus  fermo  haieatur ,  major  linea  auferet  minorem 

lABXllhperipheriam^  auam  minor.     In   circuiis  enim  ^equali- 

fy.  6.  bus  ABC  j  DEF^  quoruin  cemra  G,  ^  H  ^  fit 
recta  AC^  major^  quam  DR  Dico  peripheriam  AC  ^ 
femicircuh  minorem  ,  majorem  effe  peripberia  DFi 
At  peripberiam  ABC  ,  minorem  peripheria  DEF^ 
Ductis  enim  rectis  AG  ^  GC,  DH,  HFt  erunt  la- 
tera  AG  9  GC  ^  trianguli  AGC  ^  aqualia  lateribus 
DH  %  HF^  trianguli   DHF,     Pouitur  autem  bafis 

eif-frhuiAC^  major  bafe  DF.  Igitur  cangulus  AGC ^  ma-- 
jor  erit   anguh   DHF.     Fiat  angulus  CGI  y  omgHlo 

Qi$4erttu  DHFy  dqualis  ;  eritque  propterea  Aperipheria  CI^ 
perijpherid  DF^  ^quaftsi  Ac  proinde  peripheria  AIC  ^ 
•  major  ^  quam  peripheria  Dpl  Ideojue  reliquaAliC  ^ 
minor^  qumn  reliquaDEF^ 

a^ix.     T  H  E  O  R.    26.    P  R  O  P  O  S.    29. 

In  aequalibus  circulis ,  aequales  peripheri* 
as , .  aequales  reftae  lineae  fubtendunt. 

TAvut^^  circiilis  eiiaem  aBqualibus  ponantur  asquales 
^»x///.X  peripherias  ABC ,  DEF;  Itcm  AC,  &  DF. 
^'  ^*     Dico  redas  AC,  DF,  qu«  eas  fubtendunt,  eflc 
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a&qualcs.  Duftis  enim  lincis.  ut  prius ,  erunt 
latera  AG,  GC,  trianguli  AGC  ,  asqualia  lateri- 
bus  DH ,  HF  5  trianguli  DHF :  Sunt  autem  & 
anguli  G,  H,  i^psgualcs,  quod  aequalibusperiphe-  AijJirtU. 
riis  AC,  DF,  inuftant.  Igitur  /rbafes  AC,  DF,  b  ^.fnm 
aBquaks  erunt.  In  aequalibus  ergo  circuHs  ,  ae- 
qualcs  periphcrias,  &c.    Quod  crat  ofteadendam. 

S    C    H    0    L    I    V    M. 

Si   autem  fuerlnt  peripherU   inaijuaUs  ^  fubtendet 
majorem  major  linea^  quam  minorem^  ji  de  fe^men* 
tis  femicirculo  minorihus  fat  fermo^     Namfi  de  fear- 
mentts    majoribus    femicirculo    lofuamur  ,  fubtendep 
majorem   minor  Jinea  ,  ^uam  minorem.     In  circulit 
enim  dqMalibus    ABC  ^   DEF  ^   quorum  centra  C,  lABXUU 
ijf  //,  Jint  peripherix  femicirculo  minores  AC ,  DF\  fif^.  4. 
^tfue  AC  ,   major  ,  quam  DF ;    Ac  proinde  ABC 
mtnor^  quam  DEF.     Dico  lineam  AC  9  majoremejje^ 
quam   DF.     Ducti^   enim  rectis  AG  ,    GC  »    DH^ 
HF\   erit   angulus    AGC  ,   major  angulo  DHF^  ex 
fcholio  fropof    27.    hujus    Ub.     Cum    igitur   latera 
AG  »    GC  >    trianguli  AGC  ,    a^fualia  Jint  lateribus 
DH  ^  HF^  trian^uli  DHF,  Ceris  bajis  AC^  major  cti- frimi 
iafeDF,     ^c. 

P  R  O  :B  L.  -4.    P  R  O  P  O  S.    30.       XXX. 

Datalh  peripheriam  bifariana  fecare. 

Slt  periphcria  ABC,  fecanda  bifariam.    Ducatur^  .^^,.. 
rcfta  fubtcndcns  AC ,  oua  divifa  bifariam  in  ^  ^ 
D ,  crigatur  pcrpcndicularis  t)B ,  quae  peripheriam  '^'  '* 
ABC,  bifariam  fccabit  in  B.    Duftis  cnim  rcStls 
AB,  CB,  erunt  latcraAD,  DB,  trianguh"ADB, 
«quaha  latcribidei  €D,  DB,  trianguli  CDB:  Sunt 
autexn  &  anguH  ad  D  ,  xqualcs  ,  uempe  redti. 
Igitur  a  &  b^es  AB ,  CB  ,  aEquaks  erunt ;  Ac  a  4^frkd 

{ropterca  b  pcripheriac  AB ,  CB  ,  crunt  acqualcs.  hi&tgrtii. 
)atam  crgo  peripherianibifariamiccuimus.  Quod 
erat  faciendum. 

I  5  THEOR- 
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latcra  AG,  GC,  trianguli  AGC,  aequalia  lateri- 
bus  DH,  HF,  trianguh  DHF.    Ponuntur  autcm 

kZ^trtmic  bafes  AC,  DF,  «quales.  Igitur  rtanguli  G, 
&  H ,   acqualcs  crunt :  Ac  proptcrca  pcriphcn» 

hiSfersH.  AC,  I->F,.quibus  infiftunt,  ^gequales  erunt;  qu» 
ablats  cx  totis  aBquaJibus,  rcHnquent  etiam  aqua- 
lcs  ABC  ,  DEF.  In  xqualibus  crgo  circulis 
xqualcs  rcft»  linc» ,  &c.  Quod  erat  demcn- 
ftrandum. 

SCHOLIVM. 

Quod  fi  fuertnt  line^  in£i]uales  in  circulis  ^uali-- 
hus  y  auferet  major  linea  ,  majorem  peripheriam , 
quam  minor^fi  toquamur  de  fegmentis  circuli  min'.- 
ribus  femicirculo.  Nam  fi  de  fegmentit  circuli  ma-^ 
joribus  fermo  habeatur  ^  major  linea  auferet  minorem 

IMXllhperipheriam^  quam  minor.    In   circulis  enim  ^equali^ 

fy.  ^  bus  /iBC  y  DEF^  quorum  centra  Gy  ^  H  ^  fit 
recta  AC^  major^  quam  DR  Dico  peripheriamAC  ^  , 
femicircuh  minorem  ,  majorem  ejfe  pertpberia  DFi 
At  peripberiam  ABC  ,  minorem  perspheria  DEF^ 
Ductis  enim  rectis  AG  ^  GC^  DH^  HF^  erunt  la-' 
tera  AG  9  GC  ^  trianguli  AGC  ^  aqualia  lateribus 
DH  %  HF  %  trianruli   DIIF,     Ponitur  autem  bafis 

CiffrMAC^  major  bafe  OF.    Igitur  cangulus   AGC^  w^- 
jor  erit   anguh   DHF.     Fiat  angulus  CGI  y  anguU 

Qk€>tertti,  DHFj    etqualis  \  eritque  propterea  Aperipheria  CI^ 
peripberia  DF,  etquattsi  Ac  proinde  peripheria  AIC  ^ 
'    major  ^  quam  peripheria  DF\  Ideojue  reliquaAliC  ^ 
minor^  qumn  reliquaDEF^ 

tiix.     T  H  E  O  R.   26.    P  R  O  P  O  S.   29. 

In  aequalibus  circulis ,  ^equales  peripheri* 
as ,  acquales  reftae  lineae  fubtendunt. 

T^vm  T^  circulis  eiiacm  aequalibus  ponantur  asqualcs 
^X///.  X  pcripheria  ABC ,  DEF;  Itcm  AC,  &  DF. 
^'  ^*     Dico  redas  AC,  DF,  qu«  cas  fubtendunt,  elTc 
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atqualcs.  Duftis  enim  lincis ,  ut  prius ,  erunt 
latera  AG,  GC,  trianguli  AGC  ,  asqualia  lateri- 
bus  DH  5  HF  5  trianguli  DHF :  Sunt  autem  & 
anguli  G,  H,  i^asqualcs,  quod  aequalibusperiphe-  AijMrtu. 
riis  AC,  DF,  intfftant.  Igitur  /rbafes  AC,  DF,  b  ^,fnm 
aquaks  erunt.  In  aequalibus  ergo  circulis  ,  ae- 
qualcs  periphcrias,  &c.    Quod  crat  oftendendum. 

S    C    H    0    L    I    U    M. 

Si  autem  fuennt  peripherU   inxijualej^  fubtende^ 
majarem  major  linea^  ^uam  minorem^  ji  de  fej^men* 
tis  femicirculo  minoribus  fiat  fermo^     Kamji  de  fear- 
mentis    majoribus    femicirculo    loquamur  ,  fubteudep 
majurem   minor  linea  ,  quam  mimrem.     In  circulis 
enim  dqualibus    ABC  ^   DEF  ^   quorum  centra  C,  lABXUU 
ijf  //,  Jint  peripberix  femicircuh  minores  AC ,  DF\  fif^.  ^. 
Jitque  AC  ,    major  ,  quam  DF  %    Ac  proiude  ABC 
mtnor^  quam  DEF,     Dico  lineam  AC  9  majoremejfe^ 
quam   DF.     Ductis    enim   rectis  AG  ,    GC  »    DH^ 
HF  \   erit   angulus    AGC  ,   maj^r  angulo  DHF^  ex 
fcholio  propof     27.    hujus    Ub.     Cum    igitur   latera 
AG  ,    GC  y    trianguli  AGC  ,    ajualia  Jint  lateribus 
DH  y  HF.  trianguli  DIJF,  cerit  bajjs  AC^  major  cn^frmi 
bafeDF,     i*fc. 

P  R  O  :B  L.   4.    P  R  O  P  O  S.    30.       XXX. 

Datam  peripheriam  bifariana  fecare. 

Slt  periphcria  ABC ,  fecanda  bifariam.    Ducatur  -.^«  v/ff 
rcat  fubtcndcns  AC,  qua  divifa  bifariam  ^^^  j 
D .  crigaiur  pcrpcndicularis  t)B ,  quae  peripheriam  '^*  '" 
ABC,  bi&riam  fccabit  in  B.    Dudlis  cnim  rcGis 
AB,  CB,  erunt  latcraAD,  DB,  trianguliADB, 
«qualia  latcribtli  CD^  DB,  trianguli  uDB:  Sunt 
autcxn  &  anguK  ad  D  ,  xqualcs ,  uempe  redti. 
Igitur  a  &  b^es  AB ,  CB  ,  aEquaks  erunt ;  Ac  a  ^.prM 

{ropterca  b  pcriphc^riss  AB ,  CB  ,  crunt  aequalcs.  hi&tgrtu* 
)atam  crgo  peripheriambiftriamfccuimus.  Quod 
erat  faciendum. 
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xvd.     T  H  E  O  R.   27.    P  R  O  P  O  S.    31. 

In  circulo  angulus ,  qui  in  femicirculo  , 
reftus  ell :  qui  autem  in  majore  fegmenco  , 
minor  re£lo :  qui  vero  in  minore  f^mento, 
major  cfl  refto.  Et  infuper  angulus  majo-^ 
ris  fegmenti ,  re6lo  quidem  major  eft  :  mi- 
noris  autem  fegmenti  angulus  minor  eft  re6to. 

r^gjtOT /^lrcuU  .enira  ABC,  cujus  centrum  D,  diame- 
fg,  B.  ^  ter  fit  AC ,  conllituaturque  in  femicirculo 
angulus  ABC  ,  exiftetque  angulus  BAC,  in  ma- 
jori  fegmcnto  CAB.  Conftituatur  quogue  in 
CEB,  minoti  fcgmento  angulus  BEC.  Dico  aa- 
gulum  ABC  ,  m  femicirculo  rcSum  efle;  angu- 
lum  vcro  BAC,  in  majori  fcgmcnto,  minorcm 
rcdo,  &  angulum  BEC,  in  minori  fegmento , 
mtjorem  redto.  Item  angulum  majoris  legmcnti 
comprchenfum  recfta  BC,  &  pcripheria  BAC,  effc 
teSto  majorem.  At  angulum  minoris  fegmenti 
comprchcnfum  refta  BC  ,  &  peripheria  BEC,  re- 
,  &o  minorem.  Ducatitir  enim  refta  BD  ,  ad  cen- 
trum,  &  extendatur  AB  ,  in  F.    Quoniam  igitur 

t  f.^i^/ rea»  DA  ,  DB,  aequales  funt ,  /»  prit  angulus 
DBA,  angulo  DAB ,  «quj^.  Eadem  rationc 
crit  angulus  DBC,  angulo  DCB,  aqualis,  ideo- 
que  totus  angulus  ABC  ,  duobus  angulif  BAC, 

bjx.^r«wi  BCA ,  aqualis  erit.  ^Eft  autem  &  angulusFBC, 
cxternus  eifdem  duobus  internis  angulife.  BAC, 
,  BCA,  in  triangulo  ABC,  aequalis.  Quarc  aequa- 
lcs  crunt  inter  fe  anguli  ABC,  FBC ;  ac  proptc- 
rea  uterque  reSus.  Reftus  igitur  eft  aogulus 
ABC;  quod  eft  j^imum. 

C17 prhMi     Quoniam  vcro  in  triangulo  ABC,  ^duo  anguU 

ABC,  &  BAC,  funt  duobus  rcdis  minores  ;  Et 

eft  angulus  ABC ,  oftenfus  reft^s  :  Erit  anguluf 

,BAC  ,  in  legmcnto  majorf,  rco»  minor;  quod 

cft  fecundum.   ; 

Rurfus  quia  in  quadrilatcro  A3EC,  iittra  cir* 

culum 
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culum  defcripto ,  ddxio  anguU  oppofiti  BAC ,  &  ixuerti^ 
BEC  5  funt  duobus   rcdis  aequales  ;  Et  angulus 
BAC ,  oftenfus  eft  redo  minor:  Erit  BEC,  an- 
julus  in  fegmcnto  minorc,  tc&o  major;  quodeft     » 
tertium. 

AmpHus  cum  angulus  reftus  ABC ,  pars  Gt 
anguli  fegmenti  majoris  ABC,  qui  comprehendi- 
€ur  refta  BC ,  &  periphcria  BAC  ;  erit  angulus 
fegmenti  majoris,  re<fto  major,  quod  eft  quartum. 

Poftremo  ,  cum  angulus  fegmenti  minorts  , 
comprehcnfus  rc^a  BC,  &  pcripheria  BEC,  pars 
fit  quoque  aoguli  redli  F6C;  Erit  angulus  frg- 
menci  minoris ,  reAo  minor  ;  quod  eft  quintum. 
In  circulo  igitur  angulus  ,  qui  in  femicirculo, 
re<aus  cft,  &c.    Quod  erat  demonftrandum., 

COROLLARIUM* 

.  Hinc  mamfefttixn  eift  ^  quod  angulus  triangu^i,  qui  re- 
liquis  iSuobus  sequalis  cxiftit »  re^us  cft.  eo  quoj  illi 
conriguus  (qui  produdh)  laterc  extra  triangulum  Hr)  eif- 
dim  ik  sequalis. 

T  H  E  O  R.    28.    P  R  O  P  O  S.    32.     mit 

Si  circulum  tetigerit  aliqua  re£la  linea  ,  a 
contaftu  autem  producatur  quaedam  refta  li- 
nea  circuJum  fecans :  Anguli ,  quos  ad  con- 
tingentem  facit  ,  aequales  funt  iis ,  qui  in 
alternis  circuli  fegmentis  confiftunt,  angulis. 

'Tp Angat  refta  AB,  circulum  CDE,  in  C,  pun-  TABJXJll 
-*•    fto  ,  a  quo  ducatur  refta  CE,  dividens  cir- A«  ft 
culum  in  duo  fpgmenta ,  in  quibus  fiaat  anguli 
CGE,  CDE,    Dico  angulum  ACE  ,  asqualeni 
cfle  angulo  CGE,  in  altcrno  fegmento;  &  angu* 
.lum  BCE,  aiipjdo  CDE,  m  alterno  qiiogue  ftg-. 
mento.    Tr»ieat  enim  ptimum,  refta  CE ,  ppr " 
centrum.    aliit  igitur  utcrquc  angulus  ACfE,  aiJt/^fiJlj 
BCE,  reaus:  iSunt.autcm   &  anguli  CGE,b|i./^«t 
CD£,  ia  femicifculis  redi.  Igitur  angulus  ACE, 

angulo 
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«gulo  CGE  ;  &  angulus  BCE,  angulo  CDE  , 

«qualis  eft.  ^ 

T^tJf///.  ^  Npn  tranfeat  jam  CE,  rcfta  per  centrum.  Du- 

fg.  lo.     fta  igilur  refta  CF,  per  ccntrum ,   connedatar 

ciS Jirfii.  reda  EF  :  reritque  CF,  perpendicularis  ad  AB, 

diuerfii.d8c  angulus  CEF,   rcdus  ;    ac  propterca  reliqui 

anguli  ECF  ,  EFC,  aqualcs  erunt  uni  refto,  ut 

angulo  rcdo  ACF.     Dempto  ergo  communi  an- 

gulo  ECF,   erit  rcliquus  ACE ,   rcliquo  CFE, 

e  11  tirtH.xqaalxs:  eEtt  autem  angulo  CFE,  aequalis  quo- 

2ue  angulus  CGE  ,  cum  uterque  fit  in  fegmento 
:GE.     Quare  angulus  ACE,  amrulo  CGE,  ae- 
3ualis  erit.  Quoniam  vero  in  quadrilatcro  CDEG, 
__, uo/anguli  CDE  ,  CGE,  duobiis  funt  rcdis  ae- 

gi3./f/»»igualcs  :  ;fSunt  autem  &  duo  anguli  ACE,  BCE, 
duobus  redlis  aequalcs  ;  fi  auferantur  aBOuales  an- 
guli  ACE,  CGE,  rcmanebit  angulus  BCE,  an- 
gulo  CDE  ,  aBqualif .  Si  circulum  igitur  tetigcrit 
aliqua  reda  linea,  l  contaftuautcm,  &c.  Quod 
erat  oftendendum, 

„xiij,       P  R  O  B  L.    5.    P  R  O  P  O  S.    33. 

Super  data  re6la  linea  defcribere  fegmen- 
tum  circuli ,  quod  capiac  angulum  sequalem 
dato  angulo  re£}:ilinco. 

TjfBJCUl  13  Eda  data  fit  AB  ,  &  datu^  angulus  primum 

fy.   II.    -^^  reftas   C.    Oportet    igitur  fuper  AB  ,  feg- 

mentum  defcribere ,   in  quo  angulus  exiftens  fit 

aequalis  angulo  rcdo  dato  C.    Divifa  AB  ,  bifa- 

f.         riam  in  D  ,  defcribatur  ccntro  D,  intervallo  au* 

temDA,  vel  DB,  femicirculus  AEB ;  failumquc 

aihtertii.  erit.    quod  proponitur.    Nam   n  angulus    AEB, 

jn  aefcripto   femicirculo  reftus  eft, ,   ideoquc  a&- 

qualis  angulo  C,  reao. 

7AM.XUI     Sit  deinde  angulus  datus  acutus  C    Ad  pun- 

fis.il.    ftum  A,  fiat  aiigulus  DAB  ,.aKquaHs  angulo  C, 

acuto ;  &  agatur  ad  DA ,  perpendicularis  AE, 

quae  cadct  fupra  AB.    Fiat  deindc  iangulo  FAB, 

«qualis  angulusFBA,  fccetqucBF,  te&im  AE, 

.    .  in 
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m  F.  *  Erunt  igitur  tt&st  FA  ,  FB,  aquates.  b  ^frmi 
Quare  fi  ceiitro  F  ,  &  intervallo  FA ,  circulus 
defcribatur  AGB,  tranfibit  is  pcr  B.  Dico  igitur 
angulum  in  fegmcnto  AGB  ,  quod  defcriptum 
cft  fupcr  AB ,  cffe  aequalcm  angulo  G.  Fiat 
enim  angulus  in  diSo  fegmento  AGB.  Quia 
igitur  AE,  pcr  centrum  F,  tranfit,  &  ci  pcrpen- 
dicularis  cft  DA,  tangct  DA ,.  refta  circulum  in 
A  ,  per  coroll.  propoC  16.  hujus  lib.  Quaprop- 
ter  rangulus  DAB  ,  hoc  eft,  angulus  datus  U,  c}i*/ini. 
aequalis  erit  angulo  G  ,  in  fcgmcnto  altcriio 
AGB. 

Sit  tertio  angulusdatus  H,  obtufus.  Fiat  rurfiis 
anguloH,  aegualisanguluslAB,  &agaturadIA, 
perpendicularis  AE,  quae  fupra  AB,  cadet.  Rc- 
liqua  omnia  fiant ,  ut  prius ,  defcriptumque  erit 
fupcr  AB ,  fegmcntum  AKB  ,  in  quo  angulus 
K ,  aqualis  eft  angulo  dato  obiuu)  H.  Nam 
angulus  lAB  ,  hoc  eft  ,  .angulus  datus  H,  ^ae-  AixJertlk 
qualis  eft  angulo  K ,  in  altcrno  fegmento  AKB. 
Eadem  enim  cft  demonllratio.  Itaque  fupcr  data 
rcda  linea  defcripfimus  fcgmcntum ,,  &c.  Quod 
efScicndum  crat. 

P  R  O  B  L.    6.     P  R  O  P  O  S.    34.        xxm. 

A  dato  circulo  fegmentum  abfcindere  ca- 
piens  Ingulum  sequalem  dato  angulo  reftili- 
neo. 

'pXatus  ciFculus  fit  ABC,  a  qup  auferre  opor-  TAnjilH 
-*^  teat  fcgmentum  ,    in  quo  angulus  cxiitcns  fg,  ij* 
xqualis  fit  dato  angulo  D.    /^Ducatur  refta  EF,  aij-tettM.^ 
tangens    circulum    in   A.    Fiat    deinde    angulus 
FAB ,   a:qualis  angulo  dato  D.    Dico  igitur  an- 
gulum   AGB ,  in  fcgmcnto  ablato  ACB,  asqua* 
kra   cfre    dato  angulo  D,    Eft  enim  if  angulus  hix4irtB 
FAB  ,  aequalis  angulo  C  ,  in  alterno  fcgmcnto 
ACB.     Cum  crgo    angulo    dato  D  ,  faftus  fit 
«qualis  angulus  FAB,*  erit  quoque  angulus  C, 
angulo  D  ,  «qualis.    A  dato  crgo  circulo  abfci-     '        J 
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difiias  fegmentum  ACB)  &c.    QuOd  eratfacien-^ 
doin*  ' 

tm.      T  H  E  O  R.    ap.    P  R  O  P  O  S.  35, 

Si  in  circulo  diiae  rcftfle  lineae  fe  fe  mu- 
tuo  fecuerint  ,  reftangulum  comprehenfum 
iub  fegmentis  unius ,  aequale  eft  ei ,  quod 
fub  fegmentis  alterius  comprehenditur ,  re- 
ftanguk). 

JjifXlF'     In    circulo  ACBD  ,'   fecent  fe  mutuo  TcBix 

fg.  i.  AB,  GD,  in  E.  Dico  reSangulum  comprehen- 
fum  fub  fegmentis  AE,  EB,  aequale  effe  redan- 
gulo  comprehenfo  fub  fegmcntis  CE,  ED.  Aut 
enim  utraque  linea  tranfit  per  centrum ,  aut  una 
tantum ,  aut.  neutra.    Traufeat  primum  utraque 

-  ;  ^  per  centrum.  Quoniam  igitur  omnia  quatuor 
f^menta  inter  fe  aequalia  funt,  perfpicuum  eft^ 
redangulum  vcomprehenfum  fiib  duobus  unius 
lincsB  aequalc*cire  ei,  quod  liib  duobus  alterius 
lineae  comprehcnditur  ,  r^angulo  ,  ex  iis,  qu« 
ad  initium  lib.  2.  fcripfimus. 

/jf.vi*  Tranfeat  dcinde  CD  ,  fola  per  centmm  F,  di- 

t  yttrtiu  vidatque  primum  redtam  AB,  bifariam,  4ac  prop- 
tcrca  ad  angulos  redtos,  conjungaturque  re6b  BF. 
Quoniam  igitur  CD ,  divifa  eft  per  aequalta  in  F, 

b  pfit'    &   per   insequalia  in  E  ,   />  erit    i:e(9:aiigulum   fub 

CE5  ED  ,  una  cum  auadrato  reftae  EF,  a&qualo 

?         quadratp  redas  FD,  iacoque  quadrato^redae  FB, 

cum.  f.edas  FD ,   FB ,  fiiit  aequales  :  Eft  autem 

<47^«»' quadrmm  redtas  FB,  rxquale  quadratis  reaamm 
FE; ,  EB.  Igitur  reftangulum  fiib  CE  ,'  ED  , 
una  cum  quadrato  reftae  EF  ,  a&quale  quoque 
ejrit  quadratis  redarum  FE  ,  EB.  .  Quare  ablato 
.  i  commuhi  quadiato  re<^ae  FE,  remanebit  redaa- 
I  gulum  lub  CE,  ED,  aequale  quadrato  reSacEB, 
hbc  eft ,  reflikngulo  fub  AE ,  EB ,  cum  AE, 
EB ,  rea»  fint  acquales :  ac  proinde  reftangulum 
iub  eis  comprehenfum ,  fit  quadraium^  ex  iis^ 
quft  ad  defin.  i.  lib*^.  fsripfimus.  Divi* 


Digitized 


byGoogle 


Digitized 


d  by^Google 


Digi 


3itizedbyG00gle 


L  I B  a:  k  T  E  R  r  i  V  s.     143 

Dividat  jam  CD,  tranficns  pfr  ccntrum  rcftam/^.  j,  j^ 
AB ,  non  bifariam.    Sccctur  era©  AB ,  bi&riam 
in  G,  ducanturque  rcetx  FG,  FB,  ^critqueFG,  j  j,ii,^g^ 
perpendkularis  ad  AB.    Quoniam  vcro  rcQangu- 
lum  fub  CE,  ED,  una  cum  quadrato  reftas  rE| 
e  aequale  cft  qaadrato  rc6l«  FD,  hoc  clt,  qua- e  f.y^; 
drato  rcdac  FB:  Eft  autcm  quadratum  rcdac  FE, 
Jacqualc  quadratis  rcftarura  FG  ,  GE,  &  quadra-f^^.^ntol 
tum  rcftaB  FB ,  asquale  quadratif  reftarum  FG  y 
GB  :    crit   quoquc  rcSangulum  liib  CE  ,  ED, 
una  cum  quadratis  rectarum  FG  ,  GE,  xqualc 
quadratis    rcftarum   FG  ,     GB.     Dempto    crgo 
communi  quadrato  rccSaf  FG,  rcmanebit  rcftan- 
gulum  fub  CE,  ED  ,  una  cum  quadrato  tcStx  .    ,. 
GE  ,   aequale  quadrato  rc6t»  GB.    Atqui  ctiam 
rcdangulam  fubAE,  EB,  una  cum   quadrato 
re<9:a5   GE  ,  ^  acquale  cft    eidem  ouadrato  rtStx  g  ^.  yj^. 
GB :  propterea  guod  rcdta  AB,  fecla  eft  biftriam       *     ' 
in  G ,  &  non  bitariam  in  E.     Igitur  rcdangulum 
fub  CE,  ED,  una  cum  quadrato  rcdae  GE  ,  at- 
quale  eft  redangulo  fub  AE,  EB,    una    cum 
quadrato  ejufdcm  rcQJe  GE.    Quarc  ablato  com- 
muni  quadrato  rtftje  GE,  remancbit  reftangulum 
fub  CE  ,  ED  ,  aequale  rtftangulo  fub  AE,  EB. 
Quod  eft  propofitum. 

Tcrtio  ncutra  per  centrum  tranfeat ,   five  una  jC^^  ^ '^' 
illarum  bifariam  dividatur  ,  five  ncutra.     Ducatur  ' 

pcr  centrum  F ,  &  pundum  feftionis  E  ,  rcfta 
GH.  Quoniam  itaque  ultenfum  cft ,  reftangulum 
fubAE,  EB  ,  ae^uale  cffe  reftangulo  fub  GE, 
EH:  fivcAB,  dividatur  bitariam,  fivenon:  Item 
redangulum  fub  CE ,'  ED  ,  xquale  efle  quoquc 
cidcm  rcftangulo  fub  GE,  EH  ;  five  CD  ,  feda 
fit  bifariam ,  five  non  ;  Erit  rcdangulum  fub 
AE,  EB,  aequalc  redangukJ  fubCE,  ED,  quod  ;  .'. 
cft  propofirum.  Si  in  circulo  igitur  duae  reftac 
lineas  fcft  mutilo  fecent ,  &c.  Quod  demon- 
ftrandum  erat.  '  .        '      ' 
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tuiu     T  H  E  O  R.    30.    P  R  O  P  O  S.    3(S. 

Si  extra  circulum  fumatur  pun6him  ali- 
quod  j  ab  eoque  in  drculum  cadant  duae  re- 
ctse  lineae ,  quarum  altera  quidem  circulum 
iecet ,  altcra  vero  tangat ;  Quod  fub  tota 
fecante ,  &  exterius  inter  pun6lum  &  con- 
vexam  peripheriam  afllimpta  comprehenditur 
re6langulum  ,  aequale  erit  ei ,  quod  a  tan- 
gente  defcribitur ,   quadrato. 

T^Bjr/r.  TJ  Xtra  circulum  ABC,  punaum  fumatur  D, 

/f.  7-  ..  -*^  a  quo  linca  ducatur  DA  ,  fccans  circulum 

^i^4ir$tt.  \x\  Cj  /z&  linea  DB  ,  circulum  tahgens  in   B- 

Dico  reftangulum    fub   DA ,  DC  ,  asquale  effe 

quadrato  rcda  DB.    Tranfeac  enim  primum  refta 

^Aitrttt.  DA,  percentrumE,  &  jungatur  redla  EB,  ^qua& 

perpendicularis  erit  ad  DB.    Quoniam  igitur  CA, 

divifa  eft  per  «qualia  in  E,  &  ei  addita  in  re£ium 

c  6*fiC'    &  continuum  CD ,   c  erit  redangulum  fub  DA , 

DC,  una  cum  quadrato  xzQx,  EC,  hoc  cft,  cum 

Juadrato  reftas  EB  ,  squalc  quadrato  refiae  DE : 
\\  autem  quadratum  reftac  DE,  «^«quale  qua- 
dratis    reftarum  EB  ,    BD.    Quarc  rettangulum 
fub  DA,  DC,  una  cum  quadrato  rcftas  Ed  ^  x- 
qualc  crit  quadratis   redarum  DB,  BE.    Ablato 
igitur  communi   guadrato  reftae  BEj   rcmanebit 
rcdangulum  fub  DA  ,  DC,  quadrato  rcftae  DB, 
a&oualc.    Quod  cft  propofitum. 
jjii^Xiy^     ^^^^  tranfeat  jam  DA ,  fecans  per  centrum  E. 
ii  if  9*  Divifa  ergo  AC ,  bifariam  in  F,  ducantur  reftac 
Vi8./#r/»  EB,  EC,  ED,  EF;  ^eritque  EB,  ad  BD,  per- 
f  i.iirtsi.  pendicularis  ;  /&  EF,  ad  AC    Quoniam  igitur 
CA,  divifa  cft  per  aequalia  in  F,  &  ei  addita  refta 
g6.fif.   CDj  j[  erit  redatiguliim  liib  DA,  DC,  una  cum 

Juadrato  xeStx  CF  ,  aecjuale  quadrato  rcftx  DF. 
iddito  igitur  communi  quadrato  reftac  FE,  crit 
rcaangulum  fub  DA  ,  iJC,  una  cum  quadratU 
rcdbuwQ  CF^  F£,   s&quale   quadratis  reaarum 

DF^ 
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DF,  FE:  Eftautcm  quadratis  reaarum  CF,  FE, 

>&aequale  quadratum    reda  EC ,    ideoque  &  qua-  h^^^frhtA 

dratum  reft»  EB  ;  Et  /quadratis  rcflarum  DF,  i  47.^/», 

FE,   aquale   cft    quadratum    reflae  DE.    Quarc 

redangulum  fjb  DA  ,    DC,  una  cum  quadrato 

reftae  EB,  aqualc  crit  quadrato  refiasDE.    Cum 

igitur  quadratum  reftae   DE,  iaequak  fit  quadra-   k^j./nm 

tis  rcftarum  DB  ,  BE  ;  erit  &  reftangulura  fub 

DA,  DC,  una  cum  quadrato  rcftae  EB  ,  «quale 

quadratis  redtarum  DB,  BE.    Ablato  ergo  com- 

Kiuni  quadrato  redas  BE,  remanebit  redangulum 

fub  DA,  DC,  quadrato  reftae  DB,  aequalc:  quod 

cft  propofitum.    Si  igitur  extra  circulum  fumatur 

pundium  aliquod  ,  &c.    Quod  crat  demonftran- 

dum. 

G  O   R   O  L  L   A  R  I  U  M.    L 

Hicc   manifcftum  eft  ,    fi  a  pundo  quovls  extra  circo^ 
lum   aiTuiupto  plurims?    linos    rc^»    circulum    iecaotcs 
ducantur  »    re^^n^ula   comprehenfa   fub   totis  Jineis  ,  & 
partibus   cxterioribus    inter  fe  tfle  a?qualia«     Ut  fi  cx  A  ,    JMXir 
ducJiDtur  redtx   AC  ,   AD  ,    AE  ,   fecantes    circulum  in  fg^  i©,  ^ 
F  ,  G  ,   H  ^  crunt    rcftargula   fub  AC^  AFj  Itcm  (ub 
AD  ,   AG  ;    &    fub   AE,  AH,  aequalia  inttr  fe.     Nam    . 
du<aa    AB  ,    tangenre    circulum  ,    /ciunt    quadrato  rtdae    '3^^^r///, 
AB  ,   sequalia    (ingula   iila   ridangula  >  quar<?  &  intcr  & 
omoia  aequalia  erunt. 

C  O    R    O  L   L    A  R   I   U   M.    11, 

Condat   eti:m  ,   duas  rc^bas  ab  eodcm  pun£lo  dufbs» 
qux   circulum    tangant  ,    inter   fe    clTe  asquales.     Ducan- 
tur    enim    fx    A  ,    rcdta;  AB  ,  AC,  tangentes  circulum ':   TjSB,X1F 
qu3s  dico  cfls  xquales  inter  fe.     Du£):a  enim  refta  AD,   fg^  *,,,  ' 
qux   circulum  kcet   in  E  ,    erit   tam   quadratum    fc^ae 
AB  ,   quam  quadratum    redbe   AC,  i»aequale  rcdVangulo   m26Jirgil 
fub  AD,  AE.    Quarc  quadrata  n&arumAB»  AC,  inter 
fe  zqualia  erunt ,  ac  proptcrea  rcdae  AB  >  AC»  atqualea 
^uoque  erunt. 
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COROLLARIUM.    lU. 

Pcrfpicuura  quoque  eft  ,  it  eodem  punffco  cxtra  circu^ 

lum  ailumpCo  ,   duci  tantum  pofTe  duas  lineas  ,  quae  cir- 

jjtBXIf^.^^^^^  tangar^t.  ^  Si  enim    praetcr   duas    AB  ,    AC,  duci 

fy.  la.      poflic   tertia    AD,  circulum  eundem  tangens  ;   dudiis  re- 

ni2^irtk.  0:18  EB ,  ED/  ex  ccntro  £,  »erunt  anguli  ABE ,  ADE:, 

red:i  ,   tdeoque   sequalcs  ;   quod  eft   abfurdum.     Nam    fi 

9%i,primiducatvtt  ref^a  AE ,    «erit  angulus  ADE  ,   ma')or  angulo 

.ABE. 

Alitcr.  Si  tertia  AD  ,  circulum  eii^^m  targat  i 
erunt  dux  tangentcs  AB,  AD  ,  xquales  ,  ur  oftfnlum 
cft  5  quod  cft  abfurdum.  Du£h  namque  r<6ti  AE,ad 
^S./m».  centrum  E  ^  qua:  circulum  f«?cet  in  F,/>t:r»t  AD,  cum 
fit  propinquior  minimx  AF  ,  minor  ,  quam  AB*,  qux 
a  minima  AF  ,  rCmotior  cft.  Vel  lic.  Si  AB,  AD, 
funt  sequalcs  ;  additis  aequalibus  EB,  £D,  erunt  quoquc 
AB,  BE,  ipfis  AD;  D£  ,  aequales,  quod  cft  abfurduroJ 
qt  i.^ito*  f  Sunc  enim  majores  AB  ,  B£.  Solum  igitur  duae  redhe 
ducentur  4  pun^o  A,  qu»  circulum  tangant  :  Quocf  e$ 
propoiicum. 

C  O   R  O  L  L  A   R   I   U   M,    IV. 

Illud  deniqu^  conftat  etiam  ,   fi    du^  redlae  aequales  ex 

pundlo  quopiam    in    convexam   peTipheriara   incidant,  & 

earum    una   circulum   tangat ,   alteram    qu«  quc   circulum 

-.^jj,  Y^^  tangcre.     Ut    G,    dux   rcdoe    AB  ,    AC  ,   fint   aequalcs , 

s     j,    '  &    AC  ,   tangat  circulum    in  C  ,    fan^et   quoque    AB  , 

•^^'       '     eundem   circulum   in   B.     Si  enim    non   tan^at,  ducatur 

AD,  tangens,  eruntque  ex  i.  ci>rolI.  AC ,  AD,  aequales. 

Cum  crgo  8c  AB ,  ipfi  AC  ,    «quills  ponatur  ,  ducenrur 

ircs   red^as  aequalec    AB  ,  AC,  aD,  quod  tft  abiurdum. 

t  ^*  tiftB»  f  Dux  enim  tanium  duci  poflunc. 

TMXIV/    Aliter.     Ponanrur   duae   rc^x  acquahs   DB  ,    DF  ,   & 

fi*  ij»     DB  ,   circulum   tan^at  ,    in    B*     Dico   8c    DF  ,  eundem 

tangere   in   F.     Du<ais   enim  re<Elis  EB,  EF,  ex  centro, 

erunt    duo   latera    DB  ,   BE,  duobus  lateribus  DF,  FE, 

s  8«  pritni  a^qualia  ,   Sc    bafis   DE  ,   communis.     s  Igitur   aneuli  B , 

tii, terfii.  P»  «qualcs  erunt:  ^Scd  B,  rc£tus  eft.     Igitur   &  F,  re- 

£^us  erit  ,   atque  idcirco  DF  ,   circulum  tangct  in  F ,  ex 

corotl.  propof.  i6.  hujus  lib. 
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T  H  E  O  R.    31.    P  R  O  P  O  S.    37.      >x.  j. 

Si  extra    drculum   fumatur   punftum  ali- 
quod  3    ab   eoque  pundlo   in  circulum  cadant 
duae  reftae   lineoe ,    quarum    altera    circulum 
fecet  ,    altera  in    enm   incidat ;  fit   autem  , 
quod   fub    tota    fecante  ,    &    exterius    inter 
punclam,  &  convexam  peripheriam  afTump- 
ta  ,     comprehenditur    reftangulum  ,    ^quale    ' 
ei ,   quod  ab   incidente   defcribitur ,  quadra- 
to  ;    Xncidens  ipfa  circulum  tanget. 

"pXtra  circulum  ABC,  cujus  centrmn  E,  pun-  7,- ..r' 
^  dum  fumatur  D,  a  quo  ducatur  refta  DA,  f.    i^  ' 
cjrculum  fecans  in  C  ,  &  recfta  DB,  incidens  iii  "        '* 
circulum  ejufque  pundumB;  iitque  redangulum 
fub  DA,  DC,   sequale  quadrato  rcftae  DB.    Dico 
DB,    circulum    tangere   fn  B.    ^  Ducatur  enimar-.- 
DF  ,  tangens  circulum,  &  jungantur  re6ta&  EB, 
EF.    Quod  fi  DA,  fecans  non  tranfeat  per  cen-  f.    ,4 
trum  E  ,  jungatur  quoque  refta  DE.    Quoniam 
3gitur  reftangulo  fub  DA,  DC,  ^^quale  eft  qua-  h<r,trfii 
dratum  retftx  tangentis  DF:  Ec  cjdem  reftangulo     '   ^ 
lub  DA  ,  DC,   squale  ponitur  quadratum  redte 
DB:  erunt  quadrata  reftarum  DF,  DB,  intcr  fc 
^xqualia ,  idcoque  &   redas  DF  ,    DB  ,   asquales 
inter  fe  erunt.    Itaquc  quia  latcra  DF,  FE,  tr>- 
anguli  DFE,  squalia  funt   lateribus   DB  ,  BE, 
trianguH  DBE  ;  &  bafis  DE,  communfs,  rerunt  ^  r  ,_ 
anguHDFE,   DBE,    a:qualcs.    ^Atqui  angulus  ^;-:.J:; 
DPE,   rcdus  eft  ,   quod  DF  ,   circulum  tangar.       *    " 
Igitur  &  angulus  DBE,  rcdus  erit.    Quapropter 
per  coroll.  propof.  i6.  hujus  lib.    DB,  circulum    , 
taiiget ;    quod  eft  propofitum.     Si  ergo  extra  cir-    ''     *'''' 
culum    fumatur   punclum    aliquod ,  &c.    Ouod 
crat  dcmonftrandum. 
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EU  CLI  D  I  S 

ELEMENTUM 

Q  U  A  R  T  U  M. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    L 

Figura^  rcftilinea  in  figura  re6tilinea  in- 
fcribi  dicitur  ,  cum  finguli  ejus  figurae ,  quae 
infcribitur  ,  anguli  fingula  latera  ejus  ,  in 
qua  infcribitur ,  tangunt. 

Gens  Euclides  quartc  hoe  libro  de  varHs 

infcriptiomhm  jigurarum  re^ilinearum  in 

^   circulo ,    O*    earundem    circa    circulum 

difcriptionihus  :    Item   de  infcriptionius 

€irculi  in  eifdem  figurisj  C^*  circuli  defcriptionihus 

circa  eafdem :  exponit  paucis  definttionibus ,  qmd  fit 

figuram  infigura  infcribi^  aut  circa  figuram  defcri- 

tt ,  incipiens  a  reSHlineis  figuris  :  Si  igitur  anguli 

7AB*XIV'J^9  -H,  F^  trianguli  interni  DEF  ^  tangant  latera 

ft  ii'#     jiB  ,  AC ,  BC ,  trianguli  externi  ABC ;  dicetur 

triangulum  DEFy  in  triangulo  ABCj  ejfe  infcrip-^ 

fg.  itf.    tum.     At  cpimiam  angulus  M^  trianguli  KLM^ 

non  tangit  latus  HI  y  trianguli  GHly  nondicetur 

triangulum    KLM ,    infcrtbi  in  triangulo  GHI , 

quamvis  totum  illud  fit  intra  hoc  ,    duoque  anguli 

JC,  L,  tangantduo  UteraGH^  GI. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IL 

Similiter  &  figura  circum  figuram  defcri- 
fei  dicitur ,  cum  iingula  ejus  ,  qu«  circum- 
lcribitur  ,  latera  fingiJos  eius  figujse  angulos 
tetigerint,   circum  quam  illa  defcribitur. 

"P  Contrario  dicetwr  triangulum  JiBC  ^  defcribi  TAMXIK 
"^  circa  triangulum  DEF;  quoniam  fingulalaterafls^S'^^*' 
illius  finguUs  hujus  angulos  tangunfj  ^t  triangulum 
Ctil ,  non  dtcetur  defcriptum  ejfe  circa  triangulum 
KLM  y  propterea  quod  latus  illim  HI  ^  angulum 
hujus  M  ,  non  tangit.  Idem  intelligendum  efi  de 
injcriptionibus  ,  ac  circumfcriptionibus  aliarumfigu^ 
rarum  reHilinearujn. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     III. 

Figura  refijilinea  in  circulo  infcribi  dicitur, 
cum    finguli    ejus    figurae^   qiiae  infcribitur  , 
anguli  tetigerint  circuli  peripheriam. 
T]Tfi  tangantanguli  ji^  By  C^  trianguli  ABC^  TJBXK 

peripheriam  circuli  ABC  ^  dicetur  triangulum  f^'  *- 
in  circulo  ejfe  infcriptum,     Quodfi  vel  unus  tantum 
angulorum  non  tangeret  peripheriam  ,  non  diceretuT 
triangulum  ejfe  infcriptum  in  circulo. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IV. 

Figura  vero  reftilinea  circa  cir£ulum  de- 

*  fcribi  dicitur ,  cum  fingula  latera  ejuS  ,  quae 

circumfcribitur ,  circuli  peripheriam  tangunt. 

h^verofilatera  trianguli  jiBC^  fingtda  tangani  ja^XK 

peripheriam  circuli  DEF  j  dicetur  triangutum  U-  »• 
^kca  cirfulum  efe  defcriptum. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    V. 

Similiter  &  circulus  in  figura  reflilinea 
infcribi  dicitur,  cum  circuli  peripheria  fin- 
gula  latera  tangit  ejus  figurae,  cui  infcri- 
bitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VI. 

Circulus  autem  circum  figuram  defcribi 
dicitur ,  cum  circuli  peripheria  fingulos  tan- 
git  ejus  figur»  ,  quam  circum  fcribit ,  an- 
gulos. 

/  /'  TP'.  \fJci!f^^  dicetur  circulus  DEF ,  infcriptus  tjfe  in 
(.    /i/  triangulo   ABC  :   uit  vero    circulus  ABC^ 

defcriptus  ejjfe  circa  triangulum  ABC  Idem  judi* 
cium  habeto  de  aliis  figuris  refiilineisy  qudt  in  circulo 
dicuntur  infcribi  ,  vel  circa  eundeni  defcribi;  Aut 
in  cpiibus  circulus  dicitur  tnfcribi ,  vel  circa  ^uas 
defcribi  circulus  dicitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    Vir. 

Rc£la  linea  in  circulo  accommodari ,  feu 
coaptari  dicitur ,  cum  ejus  extrema  in  cir- 
culi  peripheria  fuerint. 

'm.XKTJT  reHa  linea  AB  ,  quoniam  ejus  extrema  A^ 
»-S    i»  &  t  ^  in  feripheria  circuli  ABCj  exiflunt^ 

coaptata^  feti  accommodata  in  diflo  circulo  ejfe  dice^ 
tur:  NoH  autem  reila  £,  vel  CD;  quia  hdc  alte^ 
rumduntaxat  extremorum,  nempeC^  habes  inperi-^ 
pheria  cir0ili\  Illa  vero  neutrum. 
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EU  CLI  D  I  S 

ELEMENTUM 

Q  0  A  R  T  U  M. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    L 

Figura  rc6HIinea  in  figura  re6tilinea  in- 
fcribi  dicitur ,  cum  fmguli  ejus  figurae  ,  quae 
infcribitur  ,  anguli  fingula  latera  ejus  ,  in 
qua  infcribitur ,  tangunt. 

Gens  Euclides  ^uarto  hoe  libro  de  variis 

[    irtfcrtptionibus  figurarum  refiilinearum  in 

l  circulo ,    Cr    earundem    circa    circulum 

defcriptionihus  :    Item   de  infcriptionikus 

€irculi  in  eifdem  figuris^  Cr  circuli  defcriptionibus 

circa  eafdem :  exponit  paucis  definttionibus ,  quid  fit 

fguram  infigura  infcribi^  aut  circa  figuratn  defcri- 

ht ,  incipiens  a  reHilineis  figuris  :  Si  igitur  anguli 

7M*XlV'J^y  -E,  F%  trianguli  interm  DEF  ^  tangant  latera 

ft  ^T*     ^B  ,  ^C  y  BC  y  trianguli  exterm  ABC ;  dicetur 

triangulup$  DEF,  in  triangulo  ABC,  tfe  infcrip- 

fg.  itf.    tum.     At  ijuoniam  angulus  M,  trianguli  KLM^ 

non  tangit  latus  HI  y  trianguli  (?///,  non  dicetur 

triangHlum    KLM ,    infcribi  in  trianguh  GHI  ^ 

^uamvis  totum  illud  fit  intra  hoc  ,    duoque  anguli 

Kt  L.  taniamduolateraGH^  GI. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IL 

Similiter  &  figura  circum  figuram  defcri- 
bi  dicitur ,  cum  iingula  ejus  ,  qu«  circum- 
fcribitur  ,  latera  fingulos  ejus  figujp  angulos 
tetigerint ,   circum  quam  illa  defcribitur. 

•p  Contrario  dicetur  triangultm  ABC  ^  defcriti  TAMXIK 
-^  circa  triangulum  DEF;  quoniam  fingula  latera  ft'}S*^^\ 
illius  finguUs  hujus  angulos  tangunt;  ^t  tridngulum 
Gtil  y  non  dtcetur  defcriptum  ejfe  circa  triangulum 
KLM  y  frofterea  quod  latus  illim  HI  ^  angulum 
hujus  M  ,  non  tangit,  Idem  intelligendum  efl  de 
injcriptionibus  ,  ac  circumfcriptionibus  aliarumfigu* 
rarum  reililinearum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     III. 

Flgura  refijilinea  in  circulo  infcribi  dicitur, 
cum    finguli    ejus    figurae,   quae  infcribitur  , 
anguli  tetigerint  circuli  peripheriam. 
JIT fitangantanguli  A^  5,  C,  trianguli  jiBC^TJB.XK 

peripheriam  circuli  ABC  ^  dicetur  triangulum  f^*  ■- 
in  circulo  ejfe  infcriptum.     Quodfi  vel  unus  tantum 
angulorum  non  tangeret  peripheriam  ,  non  diceretur 
triangulum  ejfe  infcriptum  in  circulo. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IV. 

Figura  vero  reftilinea  circa  cir£ulum  de- 

'  fcribi  dicitur ,  cum  fingula  latera  ejuS  ,  quae 

circumfcribitur ,  circuli  peripheriam  tangunt. 

^^ vtro  fijatera  trianguli  jiBC^  fingula  tangani  jaM^XK 

peripheriam  circuli  DEF  ;  dicetur  trianjrutum  U*  »• 
Wca  cirfulum  efe  defcriptum. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    V. 

Similiter  &  circulus  in  figura  reftilinea 
ilifcribi  dicitur ,  cum  circuli  peripheria  fin- 
gula  latera  tangit  ejus  figurae,  cui  infcri- 
bitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VI. 

Circulus  autem  circum  figuram  defcribi 
dicitur ,  cum  circuli  peripheria  fingulos  tan- 
git  ejus  figur»  ,  quam  circum  fcribit ,  an- 
gulos. 

/  /'  YP'.  ^^^^^P^  dicetwr  circulHS  DEF ,  wfcriptus  tjfe  in 
j_.  ,/i.'  triangulo   ABC  :   u4t  vero    circulus  ABC^ 

defcriptus  ejfe  circa  triangulHm  jiBC  Idem  judi-' 
cium  habeto  de  aliisjiguris  refiilineisy  cfUdt  in  circulo 
dicuntwr  infcribi  ,  vel  circa  eundenf  defcribi;  Aut 
in  efuibus  circulus  dicitur  infcribi ,  vel  circa  ^uas 
defcribi  circulus  dicitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    Vir. 

Rcfta  linea  in  circulo  accommodari,  feu 
coaptari  dicitur,  cum  ejus  extrema  in  cir- 
culi  peripheria  fuerint. 

'^.n.x/:TTT  reHa  linea  AB  ,  quoniam  ejus  extrema  A^ 
l-^    i»  tr  B  ^  in  feripheria  circuli  ABC^  exiflunt^ 

coaptata^  ftu  accommodata  in  difto  circulo  ejfe  dice^ 
tur:  NoH  amem  reHa  £,  vel  CD;  quia  hac  alte^ 
rumduntaxat  extremorum^  nempeC^  habes  inperi-^ 
fhetia  cir0ili\  Illa  vero  neutrunu 
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P  R  O  B  L.    I.     P  R  O  r  O  S.     I.  j, 

[  In  dato  circulo   reftam  lineam  accommo- 

i         dare  sequalem  datre  retla^  lineee  ,  quae  circuli 
diametro  non  fit  major. 

IN  circulo  ABC ,  coaptanda  iit  redli  linca  ac-  7AB.XK 
qualis  reclai  lincas  datae  D^  quse  tamen  major  /f-  4- 
non  fit  diametro  circuli  dati.    (Jum  enim  diame-' 
ter  aHt  omnium  rcdarum.  In  circulo  maxinm,  fi  z%fXertiu 
data  reda  diameiro  major   forct ,  non  poflet  in 
circulo  aptari    illi    una   aequalis.    Ducatur    ergo 
diameter  BC.     Itaque  fi    daia  refta  D ,  aequalis 
fuerit   diametro  5  aptata  erit  BC,  illi  aequalis:  Si 
vero  D,  minor  fuerit  diamctrb,  ir  abfcindatur  BE,  bj./rmd 
aequalis  ipfi  D  ,  &  ccntro  B  ,   fntervallo  autem 
BE ,   circulus  defcribatur  EA ,   fecans  circulum 
ABC  ,  in  A,  du<9:a  igitur  rcda  BA,  crit  ea  j^- 
tata    in    circulo    ABC  ,   aequalis    datae   rcft^ '  D. 
tfEft  enim  BA  ,   aequaiis  ipfi  BE,  &  D,  aequalis  c  if.def. 
eidem  BE  ,   pcr  coiiftruftioncm.     Quare  AB  ,  &  frimi. 
D  ,   inter  fc  aequalcs  quoquc  crunt.     In  dato  er- 
go  circulo  reftam  lincam  accommodavimus,  &c. 
Quod  faciendum  crat. 

P  R  O  B  L.    2.     P  R.O  P  O  S.     2.         ih 


In  dato  circulo  triangulum  defcribere 
dato  triahgulo   a^quiangulum*.  * 


Slt  in  circulo  ABC  ,  dato  defcribendum  trian-  TAn.Xf. 
gulum  aeguiangulum  triangulo  dato  cuicun-  fl^  f* 
que  DEF.  Ducaturrcda  GH,  tangcn^  circulum 
m  A,  fiatque  angulus  GAB,  angulo  F,  aequa- 
lis,  &  angulus  HAC ,  angulo  E,  atque  exten-' 
dantur  redae  AB ,  AC ,  ad  circ^rpfcrentiam  uf- 
que  in  punfla  B ,  &  C  ,  conjungaturque  refta 
BC.  (Non  cadet  autcm  fcfta  AC,  in  rcftam 
AB,  ¥cl    inter  re^as  AB,  AG:  prop^crea  quo4 
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«17.^/«/ anguHGAB,  HAC,  hoceftanguli  F,  E,  «niino- 

bijfr^ires  funt  duobus  reftis.  ^  Eifent  autem  duobus 
re(fti$  aequales,  fi  AC,  inAB,  caderet;  velmajo- 
res  duobus  rciftis,  fi  iuter  AB,  AG,  caderet.) 
Dico  triangulum  ABC,  circulo  dato  infcriptum, 
cffe  aequiangulum  dato  triaugulo  DEF.    Eltcnim 

cjhtiftn,  angulus  C  ,  c  aqualis  angulo  GAB  ;  &  eidem 
angulo  G^B ,  aequalis  eft  angulus  F ,  ex  con- 
ftruftione.  Quare  anguH  C,  &  F,  inter  fe  quo- 
que    erunt    aequales.    Similiter  quia   angulus  B, 

dji./^r/i>yaBqualis    eft    angulo    HAC  ;  &    eidem    angulo 

HAC,  aequalis  eft,  per  conftruttlonem ,   angulus 

E,  crunt  etiam  anguH  B,  &  E,  inter  fe  asquales. 

.    Cum  igitur  duQ  anguli  B,  &  C,  trianguli  ABC, 

«quales  fint.duobus  angulis  E ,  &  F,  trianguli 

cji.^f«»i  DEF,  ^erunt  quoque  reliqui  anguli  A,  &  D, 
acquales.  ^quiangulum  til  ergo  triangulum 
AliC ,  tri^n^uio  DEF.  Ouare  in  dato  circulo 
triangulum  defcripfimus  ,  &c.  Quod  faciendum 
crat. 

iij;  P  R  O  B  L.    3.    P  R  O  P  O  S.    3. 

Circa  datum  circulum  triangulum  delcri- 
bere    dato    triangulo    sequiangulum. 

TM.Jty.  /^lrca  circulum  datum  ABC,  defcribendum  fit 
fg  9»  10'  triangulum  aequiangulum  dato  triangulo  DEF. 

Produflo  latereEF,  utrinque  ad  G,  &  H,  fump- 
toque  centro  circuli  I ,  ducatur  rcfta  utcunque 
AI,  &  fiat  angulus  AIB,  aegualis  angulo  DEG, 
&  angulus  BIC,  angulo  DFH.  Deinde  ex  A, 
B,  C,  educantur  ad  AI  ,  BI,  CI,  perpendicula- 
res  KL ,  LM ,  MK  ,  quas  circulum  tangent  in 
pun6Hs  A,  B,  C,  per  coroll.  propof.  16.  lib.  3. 
coibuntque  in  punftis  K,  L,  M.  Si  enim  du<:e- 
fetur  reda  AC,  fierent  duo  anguli  KAC.  KCA, 
duobus  redis  minores ,  ac  proinde  AIC ,  CK, 
^ijr^#»J  coibunt,  dScc.  Nam  rciSa  haec  duSa  AC,  ca- 
deret  liipra- reftas  AI ,  GI ,  quod  hae  angulum, 
coiiftltuftnt.id.I.  Cum  «nim  Ipatium  ckca  I, 
:^  *  «qualc 
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aequale  fit  quatuor  rcftis  ex  coroll.  2.  propof.  15*. 

lib.  i.hoc  eft,  quatuor  angulisadE,  &  F^,  fint-  hii frttj^ 

iue  duo  anguli  AIB  ,  CIB ,  duobus  angulis 
>EG ,  DFH ,  aequales  ;  erit  reliquum  fpatiura 
AIC,  rcliquis  duobus  angulis  DEF,  DFE,  ae- 
quale:  Sed  ^hi  minores  funt  duobus  redis.  Igi-  utj^fnnH 
tur  &  fpatium  AIC ,  minus  erit  ducbus  redis, 
ac  proinde  angulus  erit  AIC.  Alias  fpatium 
illud  cilet  vcl  xquale  duobus  tcStls ,  fi  nimirura 
AI ,  CI ,  unam  reclam  lineam  conltituercnt ;  vcl 
majus  duobus  redis  ,  fi  reda  AI,  produfta,  ca- 
deret  fupra  iC.  Cadit  igitur  neceffario  AI,  pro- 
duda  intra  CI,  atque  idcirco  angulus  fiet  AIC, 
ad  partes  K ,  &  du6ta  rcfta  AC ,  faciet  cura 
AK,  CK,  duos  angulos  minores  duobus  redis, 
^  ideoque  redlx  AK  ,  CK,  coibunt  in  K.  Nongij^^fMi, 
fecus  oftendemus ,  AL  ,  BL  ,  coire  in  L  ,  & 
CM  ,  BM  ,  in  M:  quia  duftas  re<a^  AB,  BC, 
facient  cum  AL  ,  BL,  CM,  BM,  angulos  mi- 
norcs  duobus  redtis.  Dcfcriptum  eft  igitur  circa 
circulum  triangulum  KLM  ,  quod  dico  efle  as- 
quiangulum  triangulo  DEF.  Quoniam  cnim  om- 
nes  anguli  in  quadrilatero  AIBL  ,  xqualcs  fant 
guatuor  redis,  ut  ad  31.  propoC  lib.  i.  oftenfum 
mit,  &  anguli  lAL,  IBL,  funt  duo  redli,  erunt 
rcliqui  AIB,  &  L,  duobus  redis  asquales.  Cura 
igitur  b&i  anguli  DEG,  DEF,  fint  duobus  rcctis  hi  i.frimi 
aequales ;  fi  auferantur  xquales  AIB,  DEG,  re- 
mancbit  angulus  L,  angulo  DEF,  aequah's.  Pari 
ratione  oftendemus  angulum  M  ,  ^qualem  efle 
angulo  DFE.  ^RcKquus  igitur  angulus  K,  reli-  civfrim 
quo  angulo  D,  acqualis  erit;  atque  idcirco  trian- 
gulum  KLM  ,  accjuiangulum  triangulo  DEF. 
Circa  datum  ergo  circulum,  &c.  Quod  cfficien- 
dum  crat. 

P  R  O  B  L.   4.    P  R  O  P  0  S.  4.  .v: 

In  dato  triangulo  circulum  infcribere. 

Clt  d^fcribetidus  circulus  in  dato  triaoguIoABC^  TM.XP^ 
^  Divifis  duobus  tngulis  ABC,  ACB^  bifari^m  fr.  ii. 
Ks  reais        ^^ 
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b  ^,ff'tm  reftis  BD,  CD  b^  quas  intra  triangulum  coeaiit  \n 
D,  ducantur  ex  D,  ad  tria  larera,  perpendicula- 

ci t'prmi  rcs  DE,  DF  ,  DGf.  Quoniam  igitur  duo  anguli 
DBE ,  DEB,  triangtili  DBE,  acquales  funt  duo- 
bus  angulis ,    DBF,  DFB,  trianguli  DBF,  uter- 

ti(S,primi' V^^  utrique  ;  &  latus  BD ,  commune  ;  ^crunt 
quoque  latera  DE ,  DF  ,  aegualia.  Eademquc 
ratione  aequalia  erunt  latcra  L)F,  DG ,  in  trian- 
gulis  DCF,  DCG.    Cum  igitur  tres  vc&x  DE, 

DF,  DG,  fint  aequales;  circulus  cx  D,  ad  inter- 
vallum  DE ,   defcriptus  tranlibit  per  reliq^ua  pun- 

d  if.def,^^  ^5  Sc  Gd;  tangctque  lateratrianguliinE,  F, 

^fnl^        G  ,    pet   coroll.  propof.   16.   lib.  3.   quod  latera 

perpcndicularia  iint  ad   femidiamctros  DE,  DF, 

DG.  In  dato   trgo   triangulo  circulum  delcrip- 
fimus.    Quod  crat  efficicEdum. 

V.     ,    P  R  O  B  L.    5.    P  R  O  P  0  S.    5- 

Circa  datum  triangulum  circulum  defcribere. 

Slt  circulus  defcribendns  circadatumtriangulum 
sjji..^r.        ABC.     Dividantur  duolatera  AC,  AB,  (qu» 
fig,ii$  iji  in  triangulo  reftangulo  ,  vel  obtufangulo  fumen- 
^  ^^»  da  funt  facilitatis  gratia,  circa  redum,  vel  obtu- 

fum  anguluin  ,  quamvis  hoc  non  fit  omnino  nc- 
ccflarium ,  fed  duo  quaevis  latera  bifariam  poflint 
tio.prmi  fecairi)  bifariarninD,  &  E^  ,  pundis,  cx  auibus 
educantur  DF ,  EF,  perpendiculares  ad  diaa  la- 
tera,'  cocuntes  in  F.  .(Quod  enim  coeant,  pa- 
tet.  Nam  fi  diida  eflet  reda  DE,  fierent  anguU 
FDE  ,  FED ,  duobus  reftis  minorcs^  eritque  F , 
vcl  i»tra  triangulum ,  vel  in  latere  BC,  vel  ex- 
tra  triangulum.  Ducantur  redx  F A  ,  FB,  FC. 
Quoniam  igitur  latera  AD,  DF,  trianguli  ADF, 
aqualia  funt  lateribus  BD,  DF,  trianguli  BDF, 
^  ^ffln^  &  anguli  ad  D,  redi;  tf^runt*  bafes  rA,  FB, 
aequales.  Eodem  modo  erunt  FA ,  .FC,  aequa- 
les.  Gum  ergo  tres  reSas  FA ,  FB,  FC,  fint 
«qutles ,  circulus  dffcriptus  cr  F ,  ad  interval- 
'     .    lum  FS)l  >  tr^nfibit  quoque  per  punda  B,  &  C; 
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Circa  datum  ergo  triangulum  circulum  defcripfi- 
inus.    Quod  crat  faciendum» 

COROLLARIUM. 

Hioc  mamftftum  eft  ,   fi  centrum  intra  trian^ulum  ca- 
dat  9  ^omnes  angulos  ifTe  acutos,  qttoniim   omncs  fuot  bliJertU, 
in    maiori    ieamento   circuli  :   fi    vcro  iir  in  latere  BC » 
ran^ulum    BAC  »   ei    latcri  oppontum,  efte  rcdlum  quod  ciiJertU. 
fit   in   femicirculo  :    Si    dtnique  cadat  extr^i  trian^ulum  » 
i/angulum  cppo[itum   BAC  ,   obtufum   effe  ,  cum  lit  in  iliJertik* 
minori  fegmento  circuli. 

Contra  vero  perfpicuum  cft  ,  fi  triangulum  fuerit  acu» 
tangulum  >  centrum  cadere  intra  triangulum :  fi  rtfhn- 
gulum,  in  latus  rtdlo  an^ulo  oppofitum  :  ii  denique  ob- 
tuf«ngulum  fucrit  ,  extra  triangulum.  Quod  quidem 
facile  ofteadetur,  ducendo  ad  incommodum  aliquud,  five 
abfurdum.  Quia  C\  \n  acutangulo  caderet  centrum  in 
unum  latus  ,  efFct  angulus  ei  oppoiicus  red^us :  ii  vero 
extra  ,  cfTet  idem  angulus  obtuibs.  Item  ii  m  rcdan« 
gulo  centrum  caderct  intra ,  effcnt  omnes  anguli  acuti ,  ii  vero  .  , 
cxtra,  cfTcT  an^ulusoppofitusobtufus.  Denique  fiin  trian- 
gulo  obtufangulo  caderet  in  un«m  latus  ,  cflet  an^julos 
ei  oppofitus  ,  re£tus  ,  fi  vero  intra,  omncs  an^uli  efTent 
acuti.  Quae  omnia  ex  priori  parte  hujus  coroll  colli- 
guotur,  fic  pugnant  cum  b)pothefi. 


;P  R  O  B  L.   6.    P  R  O  P  O  S.    6. 

In  dato  circulo  quadratum  defcribere. 


vi. 


TAB.Xm 


Slt  in  dato  circulo  ABCD ,  cujus  ceatrum  E ,  ^-^4  XI 
infcribendum  quadratum.  Ducantur  duac  dia-  «?•  ^fi 
mctri  AC,  BD ,  fccantcs  fe  fc  ad  angulos  redos 
in  centro  E,  &  jungantur  rcSx  AB,  BC,  CD, 
DA.  Dico  ABCD  ,  cffe  quadratum  infcriptum 
ia  dato  circulo.  Nam  quia  latera  EA,  EB,  tri- 
anguli  AEB ,  sequalia  liint  lateribus  EC ,  EB, 
triangul?  CEB ,  cum  omnia  fint  ex  centro  ;  & 
anguli  contenti  funt  refti;  ^erunt  bafes  AB,  BC,  t  4t'f^ 
'  acQuales.  Eadem  ratione  acquales  erunt  refl»5 
'BC,  CP :  lt«ni  reft^s  CI),  DA,  5;  rcase.DA, 
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AB.    Omnia   ig?tur    latera   quadrilateri   ABCD, 

«qualia  inter  fc  funt.    Quod  brevius  ita  conclu- 

demus.    Quoniam  guatuor  anguli  ad  E,  aequales 

^iC^tertu.  funt ,  nimirum  redi ;  ^crunt  quatuor  arcus,  qui- 

€t^'terttu  bus  infiftunt,  aequales:  rac  proinde  &  redlae  qua- 

tuor  fubtenf»  xquales  erunt.    Omnfa  ergo  late- 

ra  quadrilateri  ABCD  ,  inter    fe    acqualia    funt. 

Ai^Jertth  Sunt    autem  dSx,  anguli  refti,  cum  omnes  in  fe- 

e  19.  W.  micirculis  exiftant.  Quarequadratumerit  ABCD^, 

frhnu       proptereaque  in  dato  circulo  quadratum  dcfcripfi- 

mus.    Quod  erat  faciendum. 

fij,  P  R  O  B  L.    7.    P  R  O  P  O  S.    7. 

Circa  datum   circulum  quadratum  de- 
lcribere. 

TAB^KP"^  Clt  drca  datum  circulum  ABCD,   cujus  cen- 
fg.  i6*    ^  trum  E,   defcrlbendum  rquadratum.     Ducaii- 
tur  duac  diametri  AC  ,  BD ,   fecantes  fc  in  E, 
centro  ad  aiigulos  rcdos ;  &  per  A,  B,  C,  & 
D,  educantur  ad  diametros  lineac  perpendiculares 
FG ,  FH ,  HI,  IG,  coeuntcs  in  punftis  F ,  H, 
iilfnn.  I ,  G.    <^Quod  enim  coeant  AF  ,  BF,  patet  ei 
co,  quod  duda  reda  AB,  faciat  cum.  AF,  BF, 
duos  angulos  duobus  reclis  niinores  ;  atquc  ita 
dc  reliquis,   Dico  FHIG  ,  effe   quadratum  circa 
circulum  datum    defcriptum.    Cum  enrm  anguii 
-jg.^i  AEB,  FBE,  fint  redi ,  ^arunt  FH,  AC,  paral- 
lclaB  ;   fimilkerque    crunt    GI  ,  AC,   parallelaB. 
bjo./«»i  ^  Quare  &  FH^   GI ,  parallelac  erunt.    Eodem 
modo  paralilelaB  erunt  FG,  HI.    Qiaaiuatin  igitur 
cj4.^««/  parallelogtiaminum  cft  ACHF,  reruot  latera  op- 
pofita  AC ,  FH ,  «qualia  ^    «   anguli    oppofiti 
-ACH,  AFH,  aquales:  Sed  ACH,  cft  reaus. 
Igitur  AFH,  rccius  crit.    E^m  ratione  often- 
demus  angolos  H,  I,  G,  ceftos  effe:  &  latcra 
:HI  ,  IG,  GF,  atqualia  cffe  diamctris  BD ,  AC. 
Quare  cum  ^iametri  fint  aegualcs ,  erunt  &  qua- 
tuor  latcraFG,  FH,  HI,  IG,  «qualia,  idcooue 
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FGIH,  quadrttum  crit;  cujus  quidem  latera  cir-       ;  ,  - 
culum  tangunt,  per  cprollarium  propof.i6.1ib.3, 
Circa  datum  igitur  circulum  quadratum  deferip* 
fimus.    Quod  erat  efficiendum. 

P  R  O  B  L.    8.     P  R  O  P  O  S-    8.  vlir?  * 

In  dato  quadrato  circulum  defcribere. 

Clt  in  dato  quadrato  ABCD,  infcribendus  cir-  jjiB^Xf^ 

^  culus.    Divifis    lateribus    bifariam    in    E,  F,  yi^.  i^,  * 

G,  H,  ducantur  redlae  EG,  FH,  fecantes  fc  in 

I.    Quoniam  igitur  AD  ,   i3C  ,    rc6lac   aquales 

funt,  &  parallelac  ,  erunt  &  dimidiae  earum  AH, 

BF  ,   aequales  &   parallelae.    /^Quarc  &  AB,  pz- ^iffrtmi 

rallela  eft ,  &  acqualis  ipfi  FH.    Eadem  rationc 

crit  DC  ,  parallela,  &  aequalfs  eidem  FH:  Item- 

cjue  reftas  AD  ,  BC,  parallelx  erunt,  &  aequales 

ipfi  EG-    Sunt  igitur  parallelogramma  AI ,  IB, 

CI,  ID,  ideoquc  reftae  lE,  IF,  IG,  IH,  aequa- 

les  crunt  r^dis  AH ,   EB,  DH,  AE:  Sunt  au- 

tem  hae   inter  fe  aequales  ,   cum  fint  femiflTes  ae- 

qualium  AD ,  AB  ,  &c.     Quare  &  reftae    lE, 

IF^,  IG,  IH,  a^qualcs  erunt,  ac  propterea  circu- 

las  defcriptus  ex  I  ,  ad  intervallum  lE,  tranfit)it 

quoque  per  piincfta  F,  G,  H,  qui  cum  coniingat 

latera  AB ,   BC ,   CD,  DA,  per  eoioll.  propof. 

i6.  i:b.  3.    /^quod  anguii   ad  E,  F,  G,  H,  fint  ^^9'frimi 

rcdi ,   defcriptus   erit  in  quadrato  AC.     In  dato 

ergo     quadrato    circulum    defcripfimus.     Quod    , 

cfficiendum  erat. 

P  R  O  B  L.    9.    P  R  O  P  O  S.    9.  ixJ 

Circa  datum  quadratum  circulum  defcribere, 
.  ■  ♦_ 

Sltdefcribcnduscirculuscircaquadiatum  ABCD.  V^^^^' 
DucanturdiametriAC,  BD,  fecantes  fe  in  E,  f^'  ''• 
Quoniam  igitur  latera  AB,  AD,.trIanguli  ABD, 
«qualia  funt  ^erunt  anguli  ABD,  ADB,  aequa-  ^  S  t^ 
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li^iilfrhm  \cs  :  Eft  autem  angulus  JJAD ,  redus.    iQuare 

ABD,  ADB,  femireftt  erunt.    Similiter  oftea- 

demus  ,  reliqrios  omnes  angulos  ad  A,  B,  C, 

;I),  efle  femireftos  ,    &  idcirco  inter  fe  acquales. 

Cum  ergo  anguli   EAD ,  EDA  ,  fint  gequales  ; 

c  ^^rto^^erunt  reaae  EA,  ED,  aequales.  Eadem  ratione 
EA,  EB  ,  aeouales  erunt  ;  ncc  non  EB,  EC. 
Item  EC  ,  ED.  Quare  circulus  ex  E,  defcrip- 
tus ,  imervallo  EA  ,  tranfibit  per  reliqua  punfta 
B,  C,  D.  Circa  datum  ergo  quadratum  circu- 
lum  defcripfimus.    Quod  erat  faciendum. 

S    C    H    0    L    I    V    M. 

TABXVl  .Qj^^^  fi  ^^^^^  datum  chculmm  EFGHy  defcribatur 
fz*  «•  '  q^i^dratum  ABCDy  isf  in  eodem  circuio  aliud  ^ua^ 
dratum  EFGH,  infcribatur  ^  erit  (j^uadratum  circum'' 
fcriptum  AdCD^  quadrati  infcriptt  HEFG^  dnplum. 
Qttoniam  enim  latus  AB  ^  quadrati  circumfaripti 
aquale  eft  diamelro  HF^  circuli  ,  ut  ex  7.  propof, 
hujui  Uh.  covftat  ,  hoc  eft  ,  diametro  HF^  quadraii 
infcripti  HEFG  :  quadratum  vero  diametri  HF  ^ 
duplu^^.  eft  quadrati  HEFG  ,  cujus  eft  diameter^  ut 
Hd  47.  propof  iib,  I.   oftendimus;  Conftat  propofitum. 


k. 


P  R  O  B  L.    10.  ,P  R  O  P  O  S.  10. 

Hcorceles  triangulum  conflituere  ;  quod 
habeac  utrumque  eorum ,  qui  ad  bafm  funt , 
aiiguloruin  ciaplum  reliqui. 

-^^^XUmatur     quaevis    refla    linea  ,    AB  5    quae 

i    ^^      *^  tfdividatur  in  C,  ita  ut  reftangulum  fub  AB, 

%  \%*fec.^^  ^)   «Quale    fit    quadrato   reftac    ACi,.   Deindc 

centro  A,  intervallo  vero  AB,  circulus  defcri- 

hi^^mrt.  batur ,  in  quo  ^acconlmodetur  refta  BD,  asc^ua- 

lis  ipfi   AC,  jungaturque  refla  AD.    QuoBiam 

autem  redlae  AB,  AD ,  aequalcs  funt,  erit  tnan- 

gulum  ABD  ,  Ifofceles.    Dico  utrumque  angu* 

lorum  ABD,  ADB,  duplum  effe  rcliqui  anguli 

A. 
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A.    DuQa  cnim  rcfta  CD  ,  c  defcribatur    circa  ^f.^fim: 
triangulum    ACD  ,    circulus   DCA.    Quoniam 
igitur    redangulum   fub   AB,    BC  ,    aequalc  eft 

Suadrato  reas;  BD,  &  rcfta  AB,  fccat  circulum 
>CA  ,   d  tanget  redta  BD  ,    eundem   circulum  diytntsK 
DCA ,   in  D.    Quare  angulus  BDC ,  ^aqualis  cji./tfrrii 
eft  angulo  A ,  in  alterno  fegmento  CAD.    Ad- 
dito  igitur  communi  CDA ,  erit  totus  angulus 
ADB,  asqualis  duobus  anguiis  CAD ,    CDA  : 
Sed  his  eifdem  /asqualis  eft  etiam  angulus  cxter- f  Ji-^w 
nus  BCD.    Angulus  ergo  BCD  ,    aequalis   erit 
angulo  ADB  ,    hoc  eft  ,  angulo  ABD  ,  g  cum  ^  j.prmd 
ABD  ,  ADB,  asquales  fint ;  ac  propterea  hvcQiX  h  6,prhm 
CD,   BD  ,   aequales   erum:  Eft  autem   BD ,  ae- 
/qualis  pofita  redss  AC     Igitur  &  CD,  ipfi  CA, 
aequalis  erit*;  lac  propterea  anguli  CAD,  CDA,  i  f.frimi 
aguales.    Angulus    igitur    ADB  ,    qui   asqualis 
oftenfus  eft  duobus  angulis  CAD,  CDA,  duplus  . 

erit  alterius  eorum  ,  anguli  nimirum  A.  Quare 
&  angulus  ABD,  duplus  erit  ejufdem  anguh*  A. 
Ifofceles  ergo  Triangulum  conftituimus,  habcns, 
&c.^uod  erat  eflBciendum. 

COROLLARIUM. 

Quoniara  vero  tres  anguli  trianguh*  ABD  ,  kxqui^cs  kii.frtmi 
funt  duobus  reftfs  ,  hoc,  eft  ,  quinque  quintts  duorum 
reftorum  :  pcrlpicuum  eft  ,  angulum  A  ,  effc  quintam 
parttm  duorum  rcdlorum  ;  utrumlibet  autem  B,  D,  duas 
quintas  partes.  Item  A  ,  cfle  duas  quintas  partes  unius 
r«.6ti,  &  urrumvis  B,  D,  quatuor  quintas  partes;  quan- 
doquidcm,  omnes  tres  /sequalcs  funt  duobus  redis  ,  hoc^J*'^w« 
•ft,  dccein  quintis  unius  rcdi. 


XI, 


P  R  O  B  L,    II.    P  R  O  P  O  S.    n. 

In  dato  circulo,  pentagonum  aequilaterum, 
&  aequiangulum  infcribere. 

Clt  in  dato  circulo  ABCDE,  infcribendum  pen-  TAB-XFl 
*^  tagonum     «quilatcrum  ,      *     «quiangulum.  A»  h 
I  a  Con- 
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itp^mt.  aCon&ru^t  triangulum  Ifofcelcs,  FGH,  ita  ut 
uterque  aRgulorum  G,  H,,<iupluJ  fit  reHqui  F, 

hiqndrt.  &  >n  circulo  ^infcribatur  triangulum  ACD,  ac- 
quiangulum  triangulo  FGH,  &  uterque  angulo^ 

c  ^fnmi  rum  ACD,  ADC,  r  biferiam  dividatur  reftis  CE, 
DB,  atque  reda^  jungantur  AB,  BC,  CD,  DE, 
EA.  Dico  pcntagonum  ABCDE  ,  in  circulo 
dato  infcriptum ,  efle  aquilaterum ,  &  xquiangu- 
lum.  Cum  cnim  utcrque  angulorum  ACD  , 
ADC,  duplus  fit  anguli  CAD,  &  divifus  bifa- 
riam;  crunt  quinque  anguli  ADB,  BDC,  CAD, 

ii6ur$tt,  DCE  ,  ECA  ,  asquales.  ^Quare  arcus  AB,  BCj 
CD,  DE,  EA  ,  fuper  quos  afcenderunt,  atque 

tt^tmiu  idcirco  ^&  reaae  AB ,  BC,  CD,  DE,  EA,  «- 
quales  erunt ,  asquilaterum  eft  igitur  pentagonum 
ABCDE.  Rurliis  quia  arcus  AB ,  ED ,  aequa- 
lcs  funt ;  addito^  communi  BCD ,  fient  aequalcs 

f  17./«^«.  ABCD  ,  EDCB.  fAnguli  ergo  AED  ,  BAE, 
dictis  arcubus  infiftentes,  acquales  erunt.  Eodem 
modo  aequales  erunt  cuilibct  horuni  angulorum 
reiiqui  anguli.  Infiftunt  cnim  asqualibus  arcubus, 
quorum  fingiili  cx  ternis  arcubus  aequalibusT  com- 
ponuntur.  ^quiangulum  eft  *er|^o  pentagonum 
ABCDE.  Quare  cum  &  aequilaterum  efle  fit 
ofteufum  ,  infcriptum  erit  dato  circulo  pentago- 
num  ^quilaterum  ,  &  asquiangulum.  Quod  fa- 
cicndum  erat. 

COItOLLARIUM. 

S  quitur  biVc  ,  angulum  Pcntagoni  sequilat^n  ,  & 
xquuiip^uli  complc£li  trcs  quintas  pa^^res  duorum  r  dtirun^s 
mtlJirtiu  ^*"*  ^^^  quintas  unius  rt^i.  g  Cum  enim  trcs  ai^^uli 
■  '*  *  BAC,  CAD^  D\£,  aequales  lint ,  utpote  qui  afqualibus 
arcubus  BC  ,  CD  ,  DE,  infiftant,  lit  autcm  CAD  ,  per 
coroll  prsecedentis  propof  quinta  pars  ,  duorum  re£lorura  , 
vel  dux  quintae  unius  rt&i:  erit  totusBAE»  trcs  quintae 
duorum  rcd:orum »  vei  fex  quintx  unius  redi. 
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Circa  datum  circulum  ,   pentagonum  aequi- 
laterum ,  &  aequiangulum  defcribere. 

Slt  circa  datum  drculum   ABCDE,  djefcribcn-  TAB,XVI» 
dum  pentagoniim  aequilaterum,  &  aequiangu- ft- 4 
lum.    ^  Infcribatur  in   eo  pentagonum  xquilate-.  •M*'^''^ 
rum ,  &  aequiangulum  ABCDE  ,  &  ex   centro  ^ 
F  ,   ducantur   redae  FA  ,  FB,  FC,  FD,  FE,  ad 
quas   ducantur    perpendiculares   GH ,  HI ,  IK , 
KL,  LG^  coeuntes  in  G,   H,  I,  K,  L.     Cum 
enim  anguli  GAE  ,    GEA  ,  duobus  fint  r^ftis 
minores  ,    partes    nimirum  angulorum  reftorum 
FAG,  FEG  ;  h  coibunt  reftae  AG,  EG,  ad  par-  bi^.^f»; 
t€s    G,   &  fic  de  aliis.    Et  quia   ipfas    tangunt 
circulum,  per  coroll.  propof.  i6.  lib.  3.  erit  de- 
fcriptum  pentagonum  GHIKL  ,  circa  circulum; 

£uod  dico  efle  aequilaterum  atque  aequiangulum. 
\\ia.\%  enim  reftis  FG  ^  FH  ,  FI ,  FK ,  FL, 
erunt  quadrato  reft-e  FH,  ^aequaliatam  quadrata  c47-^iwl 
.  redlarum  FA.,  AH ,  quam  redarum  FB,  BH. 
Quare  quadrata  reflarum  FA  ,  AH  ,  «qualia 
erunt  quadratis  reftarum  FB  ,  BH.  DemptiJ 
igitur  quadratis  aequalibus  rcdarum  asqualium 
FA  ,  FB  ,  remanebunt  quadrata  redlarum  AH  , 
BH,  aequalia;  ideoque  &  re(9:ae  AH,  BH,  aequa- 
les  erunt.  Quod  etiam  conftat  ex  coroll.  2. 
propof.  36.  lib.  3.  cum  AH ,  BH ,  ex  eodem 
puncT:o  H,  ducaneur  circulum  tangentes  in  A, 
&  B.  Quoniam  crgo  laicra  AF  ,  FH ,  trianguli 
AFH,  ajqualia  funt  lateribus  BF,  FH,  trianguH 
BFH.  Ert  autem  &  bafis  AH,  bafi  BH,  aequa- 
Ifs,  ut  oftenfum  eft;  Jerunt  anguli  AFH,  BFH,d8.^/wf/ 
aequales.  Igitur  e  &  anguli  AHF ,  BHF.  Du-  e  ^.pr/jwi 
plus  igitur  ett  angulus  AFB  ,  anguli  BFH ,  & 
angulus  AHB  ,  anguli  BHF.  Eodem  modo 
oftendemus,  angulum  BFC,  duplum  eflfe  anguli 
13FI ,  &  angulum  BIC,  anguli  BIF.  Cum  igi- 
tur/anguli  AFB,    BFC,  fim  sequales,  quod  'm^iii.urm 
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gi8./^/«r.  fiftant  drcumferentiis  AB ,  BC ,  ^quas  aequales 
funt^  cufti  i  re(9is  aequalibus  fubttndantur  AB, 
BC  ;  erunt  &  dimidii  eorum  BFH,  BFI,  aequa- 
les.  Ou^jrca  cum  duo  anguii  BFH ,.  HSB  , 
trianguli  BFH^  aouales  fint  duobus  angulisBFI, 
IBF,  tridRguh  IFB ,  &  lalus  illis  adjacens  com- 

h»tf.#««»t  munc  BF  ,  ierum  &  latera  BH,  BI,  aequalia, 
&  ari^li  BHF ,  BIF  ,  squales.  Dupla  eft  ^rgo 
.  r^a  HI ,  tcWt  HB.  Eademquc  ratioiie  oftende- 
ftta^  GH,  teaarti  duplam  elfe  reaae  AH.  Sunt 
iutetn  oftcnGs  asquales  HB,  HA.  Igitur  &  ea- 
rtim  duplae  HI  ,  HG ,  aequales  erunt.  Similiter 
^6nftt^irf3us ,  reftas  IK ,  KL,  LG.  aequales 
dffe  Cuiribct  redlarum  HI  ,  HG.  iEquilaterum 
etgo  feft  penVagonum  GHIKL.  Rurfus  quoniam 
oftdnfunl  ell,  angulos  BHF,  BIF,  aequales  effc, 
ac  ftmiffds  aiiefulorum  BHA,  BIC;  erunt  &  co- 
mtii  dupli  BHA,  BIC,  aequales..  Eademque  ra- 
trone  ariguli  iKL  ,  KLG,  LGH,  acquales  erunt 
omlfbet  angulorum  BHA  ,  BIC  iEquiangulum 
igituT  eft  peiitagonum  GHIKL.  Quapropter  cum 
&  «c^uirateVulm  fit  oftenfum*,  d^fcriptum  erit  cir- 
'  'c^  d^ruto  circulum  pentagonum  aequilaterum,  & 
aqaiang^ulum.    Quod  efficiendum  erat. 

fcbROLLARIUM. 

Sequitiir  cx  bnjtts  problematis  demonftratione  ;  fi  io 
oitialo  ^afcunque  figura  «quilatcra,  &  aiqulffligula  de- 
imbafur ,  &  ad  ^trema  fcmidiametrorum  tt  ccntro  ad 
a^iilos  .  dtidai^um  exciteotur  lincje.pcrpcodiculares  :  bas 
p^rpsntficiriares  conftituere  aliam  figuram  toridem  laterum, 
Cc  afa^tilo^um  afqualium  circulo  circumfcriptam.  Eadem 
cDim  !kniper  'ratione  demonftrabitur  ,  illas  perpcndiculares 
conairrere,  ahgdloique  confictre  aequales  ,  H  nimrrum  ab 
illis  ad  centi^um  d^cantur  rt<a«,  ut  in  pentagono  faftum 
,  c*t;  quae  i}uidtm  ipfos  angulos  bthriam  fecabunt,  quc- 
nudmodutti  ib  pcn«igono  hic  prdbaium  cft,  &c. 
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S    C    H   0    L    I  V    M. 

In  figiira  dftilatera  ,  cr  MqmaugiUay  fi  ^uidem 
arfgularum  numerus  impar  efty  refta  lineaex  quovis 
artgulo  demijfa  fecnns  oppofitum  latus  bifariam^  Mivi^ 
dit  quoque  angulum  bifariam  ;  Et  cpntra ,  KeHa 
linea  dividens  angulum  bifaria0j  fecat  q^oq^ie  latus 
cppofitum  bifarism  :  Si  v^o  numerusangsdarum  efi 
par^  re^a  linea  ex  quovis  angulo  ad  oppofitum  oh^ 
gulum  duiia  fecat  utrumcjue  angulum  pifariam:  Et 
contra  ,  relta  linsa  fecans  quemvts  angulum  bifariam 
,fadit  in  eppofiiMn  angulum,  eumque  bifarkm  quoq^e 
/Hvidit. 

Sit  primum  fixura  dijmHatera^  atfuioi^eda^pte  m" 
parsum  laterum  dBC  DEFG ,  &f  ex  an2/Uo  4 ,  demiffa  TjtB.XFl' 
reSa  AH ,  feeet  latsis  oppofitum  S£ ,  ij^ariam.  fig.  f. 
Dico  oMgulum  qmque  BAG  ,  fe&um  e^e  irfariam* 
Dudit  enim  ex  A  9  reSis  /id  omues  oMguhs  mon 
froximos  ;  quoniam  duo  laitra  iBJ^  BC  ^  duobus  ta- 
teribus  GA  ,  GF  ^  aqualia  funt  astgulofque  contipeut 
^quales  ,  ex  bypotbefi  ;  1  erunt  i^  bajej  AC  ,  AF^  i  4.  f^. 
aquales ,  ^5'  ^am  anguU  BAC^  GAF^  quam  BCAy 
CFA  :  ac  ptoinde  cum  ioti  anguli  BCD  ^  GFE^ 
ponantur  aquaies  i  erunt  quoque  teliqui  4CD^  AFE^ 
^quales.  Quia  igitur  rurfus  duo  latera  CA^  CD^ 
duobus  lateribut  FA  ^  FE,  aqujoliafunty  continemP' 
que  angulos  ^quales  ^  ut  ofienfum  eft  i  k  er^nt  ^  k  j^ftwd 
bnfes  AD  ,  AE  ,  aqsi^les  ,  fs?  tam  auguli  CAD , 
FAE^  quam  CDA  ,  FEA.  Atque  ita  procedendum 
erit ,  dontc  ad  liUus  oppajitum  perventum  fit.  Ubi 
quia  rurfus  toti  anguli  CDE  ,  FED  $  aquales  funt; 
erunt  quoque  reliqui  ADH^  AEHy  aquales.  Quate 
cum  duo  latera  DA  ^  DH  ^  duobus  lateribus  EA^ 
EH,  aqualia  fint  9  an^ulofque  'aquales  contiueant  ^ 
lerunt  etiam  anguti  DAH  ^  EAH^  ^quales.  Quo-  l  At^ 
cifca  cum  quotvis  anguli  BAC^  CAD^  DAH^  tO" 
ttd^9^  df^uks  GAFy  FAE^  EAH  ^  fint  squales  ^ 
lU  Jmgulis ;  trit  qmque  totus  angulus  BAH^ 
L  %  toti 
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tott  angulo  GAH  afualis  ;  ac  froinde  angulus  BAG^ 
feSus  erit  Hfariant.    Quod  tft  propofitum. 

Sed  jam  reSa   AH^  fecet  an^ulum  BAG^  bifari" 

am.     Dtco  eam  fecare  tfuoqHe  Fatus  oppojiuim  DEy 

bifariam,    Si  enim   dicatur   latus   Dsi^    non  fecari 

bifariam  ^  fi  ex    A  %  dusatur  alia  reda  fecans  Z>£, 

bijartam  ^  fecabit  eaJem  ^  angulum  BAG^  bifanarn^ 

ttt  jam   oftendimus,     Du<£  igitur  reSia  eundcm  an- 

gulum  BAG^  fecabunt  bifanam^  quodeft  abfurdum^ 

.  etsm   una  niedietas  major  effet  cjuam  ahera.     Keda 

'  ergo   AHf  fecans    angulum   BAG  ,  btfariam  ^  fecat 

^  quoque  latus    DE  ,   bifariam.     Quod  eft  fropofitum, 

Sit  deinde  figura  aquilatera  ,  ^  aquianguia  pa- 

TABXn  rium  laterum   ABCDEFGH,  {^   cx  angulo  A ,  ad 

fiS'  ^*       angulum '  oppofitum  £,    ducatur    re^a    AE/    Dico 

reSam  AEy  fecare  tam  angulum  BAH^  quamDLF^ 

bifariam,     DuSiis  enim    ex  A  ^    ad    omnes  angulos 

-non  pr&ximos  reBis  ,  demonftrabimus  y  ut  in  antece» 

l\.:  dente  figura  ^   quotvis  angulos  BAC,  CAD^  DAE ^ 

:  totidem  anguiis  HAG  ^  GAFy  FAE^  effea^qualesfingu-^ 

iosfimgulis  ;  ideoque  totum  angulum  BAE ,  toti  angulo 

HAEy  aqnalem  effe  ,   nec  non  isf  angulum  DEA , 

-  FEA ,  efie  aqualem.     Uterque  igitur  angulus  BAH^ 

DEF^  fecatur  bifarram.    fluod  eft  propqjitum. 

Sedjam  reSia  EA ,  fecet  angulum  BAH^  bifariam. 

Dico  eam  cadere  in  angulum  oppofitum  E  ,  eumque 

,  dividete  bffariam.     Si   enim   non  dicatur  cadere  im 

E,  fi  ex  A  y  ad  E  ^   ducatur  alia  reda^  fecabit  ea 

.  angulum  B  AH^  bifariam ,  ut  jam  oftendimus.,     Du4t 

-igitur  re^£   eundem  angulum  BAti^  bifariam  feca" 

bunt  j  quod  eft  abfurdum.     lieSia  ergo  AE^Jecans 

anguium    BAH  ^    bifariam  ^    cadit   in    E^  fecatque 

propterea  ,    ut  demonftratum   e/l  prtfxime  ,  angulunt 

DEFi  bifariam  qnoque,     Quod  e/i  propofitum» 

xiij.  P  R  O  B  L.    13,    P  R  O  P  O  S.    13. 

In  dato  pentagono  aequilatero  &  aequi-^ 
^  angulo.  circulum  infcriberc. 

TAB,xyi'  Clt    infcribendus    circulus   in    dato    pentagono 
//.7.      '^  ABGPE.   Dividantur  duo  ejus  anguH  BAE, 
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ABC  ,   proximi  bifariam  /ireais    AF,   BF  ,   quK  ^^  p  p^j 
coeaut  in  F.     Cum  enim  ex  fcholio  praecedentis 
propofitionisreftaeAF,  BF,  fecent  oppolita  latcra 
CD,  DE,  bifariam,  neaelle  cfl,  duas  redas  AF, 
BF  5   le   mutuo   intra  pentagonum  fecare,  priuf- 
quam   redis  CD  ,  DE,  occurrant.    Conneftan- 
tur  deinde  rcfts  FC,  FD,  FE.     Quoniam  igitur 
latera  AB  ,  BF,  trianguli  ABF,  aequalia  funt  la- 
teribus  CB  ,  BF,  trianguli  CBF:  Sunt  autem  ex 
conftrudione  ,    &  anguli  iplis    contemi  aequal^         .^  " 
ABF  ,.  CBF  ^  ^erunt  bafes  AF  ,   CF,  &  anguli  b  4.^ 
BAF,"BCF,  agquales.    Cum  igitur  anguli  BAE, 
BCD  ,   ponantur  aequales,  &  BAF,  dimidium  fit 
anguU  BAE  ,   per  conflruaiojiem  ;  erit  &  BCF , 
dimidium  an^uli  BCD.    Divifus  cft  ergo  angu^ 
lus  BCD  ,  bifariam.    Simili   modo  oftendemus , 
reliquos  duos  angulos  CDE,  DJEA,  divifos  ciTe 
bifariam.    Ducantur  jam  ex  F,  ad  fingula  Pen- 
tagonilatera  perpendiculares  FG,  FH,  FI,  FK, 
FL.    Quoniam  igitur  duo  anguli  FGA,  FAG, 
trianguli  FAG  ,    aequales  funt   duobus  angulis  , 
FLA,  FAL,  trianguli  FAL;  eftque  latus  AF, 
fubtenfum  uni  aequalium   angulorum    commune 
^erunt  &  reSae  FG,  FL,  aequales.    Similiteroue  cid^r*"»^ 
ottendenturreliqupe  perpendiculares  FH,  FI,  FK, 
aquales    cuilibct    iftarum.     Circulus    igitur    de- 
fcriptus  ex  centro  F  ,  &  intervallo  FG,  tranfibit 
per  pundla  quoque  H,  I,  K,  L.    Quoniam  vero 
latera   gentagom    circulum    hunc    tangunt ,    per 
coroll.  ^ropof.  16.   lib.   3.   eo  quod  angulos  re- 
.aos  faciant  cum   femidiamctris   FG  ,  FH ,  &c. 
crit  circulus  in  dato  pentagono  infcriptus.    Quod 
faciendum  erat. 

T  H  E  O  R.    14.    P  R  O  P  O  S.    14.        xlf. 

Circa   datum  pentagonum  sequilaterum  , 
•        &  aequiangulum  circulum  defcribere. 

Clt  circa  pentagonum  ABCDE  ,  aequilaterum ,  TABJVl. 
^  &  aequiangulum ,  circulus  defcribendus.    Di- /if.   8* 
L  3  vifis 
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%  p.^n?w  vifis  duobus  angulis  BAE,  ABC,  bifariam  ^reftiS 
AF,  BF,  quas  coeant  tn  F,  intra  pentagonum, 
ut  in  antecedcnte  propol*.  demonltratum  eft;  & 
conjundis  redis  FC,  FD,  E£,  oftendcmus,  ut 
ia  pracedenti  problemate,  reliquo?  ctiam  angulos 
BCD ,  CDE ,  DE A.  feaos '  efl^  bifariam.  Erunc 
crgo  oipnes  -anguli  difnidii  inter  fe  aequales ,  quod 
toti  anguli  aequales  ponantur.  Quoniam  igitur 
fa    triangulo    AF^ ,    duo    arfguli    a&quales    funt 

a  6'frhn9  ^^  ^  FBA  ;  a  erunt  redas  FA  ,  FB,  aquales. 
EademqUe  ratione  cruat  reliquae  FC,  FD,  FE, 
cuilibet  iftarum  asquales.  Quare  circulus  defcrip-^ 
tus  cx  centro  F,  intervallo  autem  FA,  tranflbit" 
quoque  per  punfta  B  ,  C  ,  D  ,  E.  Circn  datum 
crgo  pentagonum^  &c.    Quod  faciendum  erat. 

xr:         P  R  O  B  L.    15.    P  R  O  P  O  S.    ij, 

In  dato  circulo  ,  hexagonum  &  aequila- 
teriim  &  aequiangulum  infcribere. 

TMXPI  ^^^  ^^  ^^^^  circulo  ABCDEF ,   cujus  centrum 

J^^      O  Q^  irifcribcndum  hexagonum  aequilaterum,  & 

'^*  ^'      aquiangulum.     Dufta  diametro  AD,  defcribatur 

circuTus   ex   centro  D,  intervallo  vero  DG,  qui 

fecet    circulurti    datum  in  punftfs*  C  ,  &  E ,   e 

quibus  per  centrum  G  ,  redaB  cxtehdantur  CF, 

EB.    Si  igitur  conneftantur  reftae  AB,  BC,  GD-, 

DE  ,  EF  ,  FA  ,  infcriptum   crit  in  dztb  circulo 

hexagonum  AfeGDEF  ;  quod  dico  effc  &  a^^J^ 

laterum  &  aequiangulum.    Cum  enim  refta  dC, 

aequalis  fit  reftae  GD\  &  recla  DC,  «quaHs  el- 

dem  reftas  DG  ,   ex  definitione  circuli:  erunt  & 

rcftas  GC  ,  DC  ,  aequales  inter  fc;  Ideoque  tri- 

k  r  Prkui  angulum  CDG  ,  erit  aequilaterum.    Quare  <f  tres 

^'^       anguli  CGD,    GDC^  DCG,  «quales  lar^  fe 

b}i.Ar«wi^^unt  :    qui  cum  ^asquales   fint  duobus  redis , 

erit  quinbet  illorum ,  nenipe  *CGD  ,  tertia  pars 

~     duorup  rcftorum.    Eodeni  .modo.  e;rit.  an^ulj^s 

"DGE,  tertia  pars  duorum  rqdomm:  Suht  autem 

'  tres 
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tt^%  anguli  CGD,  PGE  ,  lEGF,  ^aBqualc*  duor  cij.^rM 

bus  redis.    R^liquus  igitur  ^^gulus  EGF  ,.  tertia 

quoque  pars  eric  duorum  r^orum.    Suut  ergo 

tres  anguli  CGD ,    DGE^  EGF,  intcr  fe  aequtr 

les;  quibus  cum  etiam  ^&quales  fint  a4  verticera  An^prim       ^ 

anguli  FGA  ,  AGB,  BGC;  erunt  fex  ao£uli  ^      ^ '^ 

centrum  G  ,  aequales.    e  Quare  cjrcumferentiK  ,  e  %6Jertit 

Juibus  infiftunt,  /ac  prpptcrpa  reQ^  AB,  BC^Iif^tf. 
D,  DE,  EF,  FA,  «qualcs  ^unt.  Quai>roptcr 
a^uilatcrum  eft  hcxagonum  ABCDEF.  iurfus 
quja  jCircumferentia  hC ;  esqualis  eft  circumfe»- 
rentiae  AF  ;  fi  add^tur.  conn?)yn|s  CDEF ,  erunt 
circumferentias  BCDEF,  AFEDC,  aBquaks.  A^ 
guli  igitur  ipfis  infifteQtes  BAF,  ABC,  ^»qualc8  gxjJiftH. 
^  erunt.  Similiterquc  oftiendeiifHis,  reliquos  mgulos 
BCD,  CDE,  DEF,  EFA,  ajqjjajes  eOi  cuiiibet 
iftorum,  quia  aimiruiTi  quilibet  infiftit  arpud  conv- 
pofito  ex  quaXuor  arcubus  lequaUbus ,  nimirum 
ex  tpt,  quot  latera  contiaet  figura  infcripta, 
4iemptis  dupbus.  Ek  quo  fit,  angulos  omoies 
^uaiibus  orcubus  infiftere,  Qjuare  «quiangulum 
quoqu^  eft  hcx^gonum  ABCDEF.    I*n"dat6  ei^o  ' 

circulo  hexs^onum  aequilaterufti,  &  flequiangulum 
def^r^^fimus.    Quod  ti^cicadium  erfiit. 

C   O   R  O  L  L  A   a   I   U  M. 

mUifmfitQ  «circ^Ii,    Nara  PC  ,  J#tui  hmgpni»  leqaale 
^  &a»i4itDi«trQ  DG ,  ^:i^  d^&ni^oaf  dtcxi\. 

» 

P  R  O  B  L.    1(6.    P  R  O  P  O  S.    16.        xW. 

bt  4ato  x^ottlo ,  qttintidecagonum  .&  sp- 
quilatcrum  ,  &  aequiangufum  defcribere. 

Slt  in  dato  circulo   ABC,  infcribendum  Qnin- y^gj^^^ 
tidecagorfum   sequilaterum  ,  &  aequiangulum-.  y^-    ,0^  * 
Conftituto  triangulo  aequilaterO  D,  quod  ex  co- 
rol.  propof.  5*.  Hb.   i.    erit  etiam  aequiangulum; 
liinfcribatur  ei  ssquiangulum    triangulum   ABC.  %%.tpiart< 
^  L  4  in 
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.  >•   in  dato  circulo ,   quod  etiaiti   erit   sequilatemm? 

b  %6.njel^^  coroll.  propof.  6.  Hb.  i.   ^eruntque  tres  arcus 

%8»$erfii.  AB,  BC ,   GA  ,   aequales,  vel  propter  tres  reftas 

AB,  BCj  CA,  aequalcs,  vel  proptef.tres  asquales 

.    angulos  A ,    B ,   C ,    trianguli  ABC.    Qualium 

igitut  partium  aequalium  quindecim  ^ll  eircumfe- 

rentia  tota  ABC,  talium  quinque  erit  arcus  AB, 

ciJ.fiMrl.  qui  tcrtia  pars  eft  totius  circumferentix.    ^lnfcri- 

batur  rurfus  in  dato  circulo  penta2;onum  aequila- 

^  terum ,   &  aequiangulum  AEFGH ,  applicans  u- 

d  18 /«•/«•  ^mm  angulorum  ad  pundlum  A,  ^eruntquequin- 
mie  arcus  AE ,  EF  ,  FG,  GH,  HA,  asquales. 
•Qualium  igicur  partium  aequalium  quindecim  cft 
tota  circumferentia  ABC,  talium  trium  erit  arcus 
AE ,  quinta  pars  exiftens  totius  circumferentiae- 
Itaque  cum  arcus  AB ,  contineat  tales  partes 
quinque,  &  arcus  AE  ,  tres;  contfnebit  reliquus 

e}o-//r^ii' arcus  EB,  duas.  ^Divifoergo  arcu  EB,  bifarisfm 
in  I  ,  erit  arcus  BI  ,  pars  decima  quinta  totiuS 
circumferentiae.  Quare  du<3a  refta  BI,  fubtendet 
decimam  quintam  partem  totius  circumferentias; 

f  i.quart.  cui  fi  aliae*  quatuordecim ,  /aequales  in  circulo 
accommodentur ,  fnfcriptum  erit  in  circulo  quiu- 

gtyjertii.  tidecagonum  aequilaterum  ,  quod  ^  &  aequiangu- 
lum  eft,  cum  ejus  anguli  fubtendant  arcus  aequa- 
les,  compofitos  videlicet  ex  i^.arcubus  aeqiialibus 
omnes,  ut  perfpjcuum  eft,  In  dato  igitur  circulo 
quintidecagonum,  &c.    Quod  faciendum  erat. 

Similiter  autem  per  ea,  quae  dicfta  funt  de  pen* 
tagono  fupra,  propoC  la.  13.  &  14«  defcribemus 
circa  datum  drculum  auintidecagonum  aequilate-. 
rum,  &  asquiangulum.  Item  in  dato  quintideca- 
gono  aequilatero  ,  &  aequiangulo  circulum  infcri- 
,bemus  ;  &  tandem  circa  datum  quintidccagODum 
defcribemus  circulum. 
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ELEMENTUM 

Q  U  I  N  T  U  M. 

\Git  in  amecedentihus  ^untHor  lihris  Euclidei 
de  quantitate  contmua  ahfolute  conftderata; 
Nunc  vero  duohus  fequentihus  de  eadem 
difputat  non  ahfolutey  fed  prout  una  ad  aliam  refer^ 
tur  y  hoc  eft ,  cjuatenus  comparata  cum  alia  pro^ 
portionem  aliquam  habet.  Hoc  quidem  quinto  Ithro 
docet  provortiones  quantitatum conttnuarumin  gepercy 
'  non  defcendendo  ad  ullam  quantitatis  fpeciem  ,  u^ 
ad  lineam^  fuperficiem^  vel  corpus  aliquod.  Sexto 
vero  libro  ofiendit  infpecie^  quamnam  proportionem 
haheant  inter  fe  linent ,  anguli  ,  circumferentia  cir^ 
culorumj  trianguUy  Cr  aliajigura  pland.  Ut  igi^ 
tur  infHtutum  fuum  firvet  ,  defmt  prius  vocahuia, 
^ud  ad  demonfirationes  proportionum  adhihentur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

Pars  efl:   magnitudo   magnitudinis ,  minor^ 
'majoris ,  cum  minor  metitiu:  majorem. 

XTaque  ait  magnitudinem  illam  minorem  ^  qud  mohTABJ^fT^ 
'-  pre^q^anfpm^magnitf^^  dppellt^ifii*  'l? 

-panmi^  zUt  qumam  magnitudo  A  ^  mf^impfa , 
4  .i  L  5  met}tuf 


Digitized 


byGoogle 


f70    EUCLIDIS    GEaMETRIM. 

metitur  magnitudinem  B  ,  fexies  autem  fumpta  ^ 
magnitudinem  C,  iicww  magmudo  ^,  fars  mag'- 
-nitudinumBj  &  C.  'j4t  vera  tfuia  magnitudp  Dy 
mn  metitur  magnitudimf  E^  &  F^  ftdfkmfna  his^ 
excedit  magnitudinem  E  ,  C^  fumota  ter^  dejicit  k 
magnitudine  F,  fumpta  aufem  qus(fer,  eandem  fu" 
ferat  i  non  f^^labi$tir  wMgnitmU  S,  pars  magtti* 
iudinum  E^  cr  f. 

D  E   F  I  N  I   T  i   O.     IL 

Multiplex  autem   eft  ipajcH-    minoris , 
cum  minor  metitur  majorem. 
TAB'Xyt»  T  IT  in  fuperiori  exemplo  tam  magnitudo  B,  qu^m» 
H*   '*•  magnitudo  C  ,   multiplex  efi  magnitudinis  A  ^ 

^ubniam  hdc  utram^ue  illam  metitur.  At  vera 
neque  maffniiudo  Ey  necjue  magnitudo  F  ^  multiplex 
efi  dicenda  magnitudinis  D  ,  propterea  quod  h^c 
neutrani  illarum  metitur.  Itaque  pars  ad  multiplex 
refertur ,  C^  muttiplex  ad  partem  ,  ita  ut  minor 
iquantitas  menfurans  majorem ,  dicatur  pars  majoris  ;. 
Major  vcro  menfurata  a  minori ,  dicatur  minoris 
multiplex, 

C^terum  quando  dud  magnitudines  minores  duas 
alias  mnjores  dque  metiuntur,  hoc  efl^  unaminor  tn 
una  majore  toties  continetur  ,  quoties  alterd  minor  in 
altera  majore  ;  dicuntur  dua  hd  majores  duarum  //- 
larum  minorum  dquemultipUces.  Quod  idem  dices^ 
fiplures  minores  dque  metiantur  plures  maj^res. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    III. 

Ratio  efl:  duarum  magriitudinum  •  ejufaem 
generis  mutua  quaedam  fecundum    quantita- 
,..,.  -.  ^  jiem ,  .habituda  \ 

yK.mnmif  du4iimtj,  dudftf^^cias^  dmf^ 
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da  ,  Crc.  inter  fs  comparantwr  fecundum  quantita^ 
tem  ,  hoc  efiy  fecHndum  cfuod  unamajor  efi^  ^uam 
alteray  velminor^  vel^qualis'^  appellaturhHJufinodi 
comparatioi  feuhahtiuiemktHa^  Ratio^feu  {ut  aliis 
placet)  Proportio.  Itacjueji  comparetur  linea  aliqtu^ 
cum  fuvetjicie  tjuapidm  f  velnumefus  cum  linea^  non 
dicetur  ed  comparatio  propoHio  ,  ejuod  rieque  linea^ 
CT  ^uperficies\  necfUe  numerus^  (T Itnea  fint  ejufdem 
^eneris  cjuantitatis,  Similiter  fi  conferatur  linea 
ahcjua  cum  dlia  linea  fecundum  cfHalitatem ,  hoc  e/l 
fecundum  tjuod  und  efi  alha  ,  Cr  Mtera  nigra ;  an^ 
cjtiod  una  e^  ciilida  y  (y*  alterafngiday  crc,  quam^ 
vis  amba  fint  ejufdem  generis  j  non  dicetur  ea  comp4m 
ratio  proporno ,  quia  nonfit  fecundum  quantitateln. 

Quamquim  autem  in  folis  quantitatibus  proprii 
reperttur  proportio  ,  tamen  omnia  alia ,  qud  aliquo 
modo  naturam  fapiunt  quantitatis ,  cujufmodi  funt 
tempora  j  foni  y  voces^  leca,  motus,  pondera,  ty* 
potenttd ,  proportionem  quvque  dicmtur  habere  ,  fi 
eorumhabituao  confideretur  fecundum  quantitatem^ 
Ut  cum  dicimus  ,  tempus  tempore  ejfe  majus ,  vet 
minus  ,  vel  duo  tempora  tfe  ^quatia ,  Crc.  t^pella^ 
hitwrejufmodihabitudo ,  proportio  j  quoniam  temporA 
tunc  confiderantur  j  veluti  quantitat^s  quddam, 

Cdterum  iti  omni  Jprt^Wtiofte  ea  quantitas ,  quit 
ai  aliam  refertur^  aicitur  ab  Euclide,  cr  Geome^  ' 
Wsaliisa^etedenSproportionis;  JEaveroj  adquam 
aite?  ^^f^^\t(mjepms  propdrtionis  dicifolet.  life 
iii  "^^riW^ytsheJt  6,  palmorum  ad  limam  j.  pid^ 
Wtdriim}  f^l^^i^/  palmorum  dicisur  antecedens pro^ 
pirtP90p\  "^j^Wf  ?  f  p$lmdri4>9^ ,  proporttoms  confe^* 
^iitl^s.  /^^^f^  conjidetetitr  jnroforth 

lv/^¥i^^Mt^\tihrieam1S:piilmorum^  appeUa^ 
iitur  antecedens  linea  ^.palmcrumf  confequens  vera 
linea  6.falmorum^  &  fic  in  cateris. 
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Proportio  vero  eft  rationum  fimilitudo. 


Q 


% 


iUod  hoc  loco  interprei proportionemappeHat  j  iUfid 

GrdCts  dvokKoyiA^  plerifjne  autem  Latims  pro^^ 

^portionalitas  dicitur.     QHemadmodum  igitwr  compa» 

ratio  dnarum  cjHantitatHm  inter  fe ,  dicitur  proportio  ; 

Ita  comparatfo  dnarum  ,   vel  plurium  proporttonum 

iltter  fe ,  proportionalttas  folet  nuncHpart.     Ut  Ji  pro^ 

TAB.  po^^to  (juantitatis  A  ^  ad  qHOntttatem  fi,  fimilisfue' 

XVIU       rit  proportioni  fAantitatis  C,  ad  cjuantitatem  D ,  di- 

fS'  ^  •      cetur  hahitudo  inter  has  proportiones ,  proportionalttas, 

fg.  %•       Eodem  modo  ,    fi  fimilis  fuerit  proportio  E^  ad  F^ 

proportioni ,    F  ^  ad  G,  appellabitur  hdc  ftmilitudo 

proportionalitas. 

Eticltdes    de  fola    Geometrica    agit   hc^  ltbro\ 
jud   qtiidem  duplex   efl  ,    continua  altera  ,    in  cfua 
jinguU  qmntitates   intermedid   ^is  fumuntu»  ,    ita 
ut  nulla  fiat  proporttonum   tnterruptio  ,  fed  cfHdtli^ 
het  quantitas  intermedia  fit  ^  antecedens^  C^  con» 
feijHens;  Antecedens  quidem  ejuantitatis  fubfequentis  ^ 
fis*  *•       confequens  vero  cfttantttafis  antecedentis»     Ut  ft  dica- 
tur  ,    (jua.  efl  proportio  £,  ad  F ,  eaefl  F,  ad  G  , 
.  vocabitur  hdc  proportionalitas  j   continua.     jiltera 
vero   difcreta ,  feu  non  continua  ,   in  ijtia  finguU 
quantitates  intermedid  femel  tantum  accipiuntur ,  ita 
ut  fiat  proportionum  interruptio\  nullaque  quantitss 
fit  Cr  antecedenSf  CrconfequenSj  fed  vel  antecedens 
/%•  '•      tantum  j  vel  confequens  tantum.     Utfidicaturj  qujt 
proportio  A  ,   ad  Bj^ea  efi  C,  adD^  dppellahitwr 
jproportionalitas  hxc  ^  difcreta  f  five  tifon  ContirtHa. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    V. 

Rationem  habere  inter  fe  magnitudines  cfi- 
cuntur  5  quae  poffunt  multiplicatae  fe  fe  mutuo 
fuperare. 

QUomam  Euclides  in  tertia  dejinitione  hahitudinem 
.  duarura  mafnitndinHm  ejufdem  generiSy  voca-» 
verat  rationem  ,  qnam  nos  cum  aliis  auBoribus  fro-» 
portionerh  dia/nus  '^  explicat  nunc  dejinitione  hac  J, 
^uidnam  retjuirant  dua  quantitates  ejufdem  generis^ 
ut  proportionem  dicfantur  habere,  jiit  igitur^  illas 
magmtudines  dici  vroponionem  httbere  inter  fe ,  ifua* 
rttm  utxavis  multipVtcata  ha  augetur ,  ut  alteram  tan-^ 
dem  fuperet ,  itde^  ut  ji  alterutra  q^iantumvis  mnlti-^ 
plicata  nunqtinm^  alteram  excedat ,  nulla  ratione  pro* 
fortionem  haUre  dicantur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    Vr. 

In  eadem  ratione  magnitudines  dicuntui* 
efle  ,  prima  ad  fecundam  ,  &c  tertia  ad 
quartam ,  cum  primae  &  tertiae  aeque  multi- 
plicia ,  a  fecundaj  &  quartae  ajque  multipli- 
cibus  ,  qualifcunque  fit  haec  multiplicatio , 
utrumque  ab  utroque  vel  una  deficiunt,  vel 
una  aequalia  funt  ,  vel  una  excedunt ;  fi  ea 
fumantur  ,   qua;  inter  fc  refpondent. 

"P  Xplicat  hoc  loco  Euclides  ,  qmC^i^m  conditiones 
requirant^  apud  Geomemni ,  magnitHdines^  ut 
eandem  dicantur  habereproportionem.  Quod  ut  exe-* 
quatur^  cogitur  confugere  ad  earum  ^quemultipUcia  ^ 
ut  compleElatur  omnes  proporiiones  magnitudinum  i 
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tam  mmfiles^  quamirrationales.  Sim igitt^ (jmuor 
rAU.  ^nagnitudmes  A  ^  frhm%  2?,  fscmdd-^  C,  tertiai 
XVII.  '  ^  -P  >  qHortaifumanturque  prima,  O'  tertid  atjuemul^ 
fy.  J.  tipliciaqu^cunque;  JB,  quidemipfius  A-^  & F^  ipftus 
C:  Item  fumantur  fecundd  ^  Cr  quartd  alia  qudcun-- 
que  xquemultiplicta  i  Gy  quidem  ipfiuslB;  Cr  //', 
iffius  D  ,  five  kdc  duo  pofieriora  fint  ita  multipliciq 
fecundd^  Cr  quartd  j  ficut  priora  duo  multfphcia. 
funt  prima ,  C^  tertia  ,  five  n$n.  Quod  fi  jam 
interfe  jcor^erantur  fumpta  dque  mubiplicia^  ea^  qu^ 
inter  fe  rejpondent  ^  ut  multiplex  primd^  Cr  multi- 
flex  fecunda  inter  fe  ^  hoc  efiy  £,  crC?;  Item 
tmtltiplex  tertidy  &  multiplex  quarta  interfe^  hoc 
efj,Fi  Cr  H;  deprehenfumqi^  ft^erit  perpetuo^, 
fa  ita  inter  fe  habere  ,  ut  fi  E  y  multiplex  prim^ 
magnitudinis  A  ^  minusfuerit^  qnam  G  ^  multiplex 
fecunda  magnitudinis  B  ;  etiam  F,  multiplex  tertia 
magnitudinis  C y  minusfitquam  Hy  multtplex  qHor» 
td  magnkt$dinis  D  :  Aut  fi  E  ,  aqu^e  fuerit  ipfi 
G;  etinm  F  ,  Aquale  fit  ipfi  H:  Aut  denique  fi  £, 
maJMsfuerit  qudm  G;  etiam  f ,  majus  fit  quam  H: 
(quod  efi  utrumque  ab  utroque  vel  una  deficere ,  vel 
una  ^qualia  elfe  ,  vet  una  excedere)  ita  ut  in  nullo 
genere.mjtltipliciumcontrarium  pojfti  reperiri^  idefi^ 
ut  nunqmm  E  ,  minus  fit  quam  G  ,  q^in  &  F^ 
mintts  fit  quam  H  \  C^  ut  nunquam  £,  aqualefit 
ipfi  G  ,  ^qmn  Cr  Fy  ipfi  H,  fit  aquale.  DsniqHe 
ut  nnnquam  E ,  majus  fit  quam  G ,  qnin  Cr  F, 
mnjus  fit ,  quam  H.  Si  inquam  deprehenfum  fuetit  ^ 
^que  muittplicia  quavis  accepta  ,  perpetuo  fefeit^ 
babere  ,  ut  difium  eft  ;  dicetur  eadem  ejff  proportio 
primd  magnitudinis  A,  adfecundam  ^agnitudjmm 
•B.9  qud.eftproportio  tertid  magnitudinisCy  adquarm 
tam  magnitudinem  D.  Quodfi  deprehenderetur  aliU 
AHondo^  etiaminfotounogeneremultiplicium^  mul* 
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lifkx  Ey  d^iare i  mHltifiiei  G  ,  nm  m$tm  m$d' 
tifhx  F,  deficm  k  muUfliei  H\  Attt  E,  dqualt 
4e  ipf  G,  at  F,  nm  ^e^e  iffi  H;  Attt  deniqm 
E,  excedereipfHmG,  *tF,  nmextedereipfum  H, 
quamvts  in  infinitts  aliis  muHiflicihus  condmo  prd- 
diHa  reperiatur,  nulla  ratiene  dicemur  quamitatet 
fropofitd  eandem  hcAere  proportionem ,  feddiverfas, 
utexdefin.  8.  fiet  perfptcuum. 

Itatfuemdemanfirmione  oliqua,  perhane6.  defini- 
tionem,  ctncludanturtpuauorquamitmeseandemhabert 
fnporttonem,  vfiendendum  erk,  {tjuod  quidem  dili- 
gemer  ab  Eucltde  cr  hec  ylih.  cr  in  nliis  fervatnr) 
^uMunqtu  dtjuemultipUciaprimd,  Cr  tertue  eollata 
£um  quihufcunque  4iqtte  muliiplicihus  fecundd  ,  cr 
tftarta  ,  hahene  femper  conditionem  fr^HBam  de- 
feSlus,  ^qualimts,  ant  exceffus-;  ita  m  nunquam 
contrarmm  e^us  tnvYntrt  pojfu,  SimHiterfi  quatuor 
qua«ttmes  ctncedantttr  eandem  Merepropmionem, 
eencedatur  ^pOque  necefe  eft  ,  qttatihet  ^que  multi- 
pltttapnmit,  Cr  tarti^t  ctllata  cum  quibusUhet  aque 
tnulttjlteihus  feeund^  ,  Cr  quarta,  h^ere  eandem 
drfeaw,  aquaUtatis^^mvejfiiseondititnem. 

D  E  F  i  ^  i  T  I  O.    VII 

Eandem  autem  habentes  Tationera  magni- 

tudines;  Proportionales  vocentur.  .,  - 

IJT  fi  magnitudinum  A^   S^   C,  D,  eademftt      t^.9. 

proportt,  A ,  ad  B,,  ^tea  C,  ad  D,  dicentur  Y"- 
ed  magmtudtnes  proportionaUs.  F^demrattpne  ,  S  '«•  '*  ** 
tademfit^propmio  E,  odF,  qud  F„  ad  G,  dicen- 
tur  magnitudines  E,  F,  G,  frtpmitnaks.  Sunt 
«utem  quddam  magnitudines  prtportienales  cominud 
mer  quas  r.eperiturspr.tportiomilitas  eontinua,  qualet 
fmtma^nitudinesE,  F,  G:  Quadam  vero  propor. 

tionales  /  • 
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tionales  fmt  nan  cantinue ,  jtd  difcrettj  cujufmodi 
fum  magnitudines  ^  ^  B  ,  C  ^  D.  In  his  enim 
ijlterruptio fit  proportionum  i  in  Hlisifero  nequaquamf 
ut  d/flum  efi  in  4.  definitione. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VIIL 

Cum  vero  aeque  multiplicium  multiplex  pri- 
m^  magnitudinis  exceflerit  multiplicem  fe- 
.cundae  ; ,  At  multiplex  tertiae  non  excefferit 
mukiplicem  quartae  ;  tunc  prima  ad  fccun- 
dam  majorem  rationem  habere  dicctur,  quam 
tertia  ad  quartam. 

'YSEciarat  hic  Euclides^  quamnam  conditionem  ha- 
here  deheant  cjuatuor  magnitudines  ^  ut  majorem 
dicatur  hahere  proportionem  prima  ad  fecundam  , 
^uam  tertia  ad  quartam  ,  dtcens.  Si  fumpta  fint 
aque  multiplicia  prima  C^  tertia ;  Item  alia  dtfHe 
mdtiplicia  fecundd  ZT  qHortd^  deprehenfumepie  fue~ 
rit  aliquando^  {licet  nonfemper)  multiplex  prima 
rmjtis  ejfe  multiplice  fscunddt^  multiplex  autem  tertia^ 
non  ejfe  majus  multiplice  quarta^  fed  vel  minuSy  vel 
aqtiale;  dtcetur  major  effe  proportto  primx  magnitu- 
dinis  ad  fecundam ,  quam  tertia  ad  quartam :  ut 
perfpicuum  efi  in  appofito  exemplo  ,  in  quo  prim^ 
TAB,  ^'^''ig^^^^^dtms  u4  ,  &  tertid  C  ^  fumpta  funt  trtplicia 
XVIK  E  .  O"  F  ;  fecunda  vero  B  y  O'  quartA  Dy  qua- 
/^n  4.  druplicia  G  ^  cr  H.  ^Et  quoniam  E ;  multiplex 
prirna  majusqutdem  efi  quam  G ,  multiplex  fecundd ; 
^t  F  y  muhiptex  tertid  majus  non  efi  quani' li  % 
multiplex  quarta  ,  dicetur  major  ejfe  proportio  A  ^ 
frtmiH,  magnitudinis  y  ad  Bj  fecundam ;  quam  C  , 
tertidy  ad  D,  quartam, 

>    Non  efi  autem  necejfe,-  ut  quatuor  magnitudinum ^ 
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ffimdMdficundam  dkmurfmajoremhabmfrfifpfiipne^ 
quam  tertia  ad  t/Hartam  ,  ^^ue  multiflieia  fecundum 
quamvis  multiplfictuionem  ftcfe  habere^  ut  fnultiplex 
quidem  primd  excedat  mttltiplex  Jecunddy  at  multi^ 
plex  tertid  non  excedat  multiplex  quartd ;  fed  fatis 
^fi  y  ut  fecttndum  alicjuam  multiplicatienem  ita  fe 
habea^t,  Fotefi  mmque  interdumjieri^  uttammul'^ 
tiplex  primd  majus  Jit  multiplice  fecundd  ,  quam 
multiplex  tertid  mtdtiplice  ^uartd.  Jttm  ut  O*. 
multiplex  primd  minus  fit  multiplice  fecundd^^  4^ 
niultiplex  tertid  multiplice  cjuartd :  Tamen  qiiia  hu 
non  contmgit  in  omm  multiplicatione ,  fed  aliquonda , 
tnultiplex  prima  fuperat  quidem  multiplex  fecundd^ 
at  multiplex  tertid  vel  minus  efiy  vel  dcfuitle  multi-^ 
flici  quartd  :  prepterea  majorem  dicetur  haherepro^ 
fortionem  prima  mttgnitudo  ad  fecundam^^  qtutm 
tertia  ad  quartam  y  non  autem  eandem»  . 

Jtaque  ut  quatuor  magnitudines  dicantur froportii^ 
nsleSy  necejfe  eff  ^  ut  d^ue  multiplicia  earum  j  juxta 
quafvis,  multiplicationes  accepta ,  vel  una  deficiant^ . 
vel  una  dqualia  fint  ,  vel  una  excedant  ,  ut  in  6. 
def.fuit  expofiturn :  Ui  autem  majorem  dicatur  hahe^ 
re  proportionem  prima  ad  fecundam^  quam  tertiaad 
.  quartamj  fatis  ejfy  ut  fecundum  aliquam  multiplica* 
ttonem^  multiplex  primd  excedat  multiplex  fecundd^ 
.  multiplex  vero  tertid  non  fuperet  multiplex  quartd 
quamvis  juxtainnumeras  alias  multiplicationes  ^  dque 
multiplicia  primdj  ac  tertid  una  excedant  dque  mul-^ 
tiplicia  fecundd ,  C^  qu  irt^. 

Quod  fi  quando  e  comrario  multiplex  primd  defi" 
ciat  A  multiplice  fecunddj  non  autem  multiplex  ter» 
tid  d  multiplici  qtiorid^  dicetur  prima  magnitudo  ad 
fecundam  minorem  habere  proportionem,  quam  tertia 
*ad  quartam :  quOmvis  ficundum  plwrimas  alias  mul-^ 
Hplicationes^  dque  mnltiplicia  frima  C^  tertid  ^n^ 
-   -^    '   •  M  ^^      '     defi^^ 
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Jeficim  iJ^  dque  multiplkibus  fecwutd  »   Cr  fHsr^ 
U. 

DEFINITIO.    IX. 

Proportio  autem  in  tribus  terminis 
pauciflime  confiftit. 

QV^niMm  omnis  Analogia  ,  feu  prop$rtionalitas  ^ 
^quam  interpres  ,  u$  difium  efi ,  proportionem 
nominat ,  fimilnudo .  efl  duarum  ^  vel  plurium pro^ 
fortlonum  ;  omnis  autem  proportio  habet  O^  antece^ 
.demem  terminum j  O*  confecjuentem ^  necejfeejiy  in 
pmni  proportionalitate  reperiri ,  ta  minimum ,  duos 
[  terminos  antecedentes  ,  ac  duos  confequentes.  Quare 
fi  proportionalitas  fuerit  non  continua  ,  requirentur 
faltem  quatuor  termim^  five  magnitudines\  At  vera 
fi  fuerit  continua,  erunt  cum  minimum  tres  termini; 
quonism  terminus  medius  his  fumitur »  cumfit  confe^ 
quens  terminus  unius  proportionis  ^  O*  antecedens  al^ 
terius :  jitaue  hic  ek  minimus  numerus  terminorum 
froportionalitatis.  Nam  in  duobus  terminis  quiiuf' 
cunque  folum  proportio ,  non  autem  proportionalitas 
reperitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    X. 

Cum  autem  tres  magnitudines  proportio- 
nales  fuerint ;  Prima  ad  tertiam  duplicatam 
raiionem  habcre  dicitur  ejus ,  quam  habet 
ad  fecundam  :  At  cum  quatuor  magnitudines 
proportionalets  fuerint ;  prima  ad  quartam  tri- 
plicatam  rationem  habere  dicitur  ejus,  quam 
habet  ad  fecundam  :  Et  femper  dcinceps, 
xmo  amplius ,  quam  diu  proportio  extiterit. 

TAB.  XTHuti  fi fint  magnitudines  Jt^  5,  C,  i>,  £, 
J^^^'  cmihne  proportionaks  9  ita  ut  ea  fit  propartio 
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A  ^  id  B  ^  quA  By  ad  C;  Cr  Cy  odD:  CrD^ 
ad  E :  pfopomo  A  ,  magnitudinis  primd  ad  C^ 
magnittidinem  tertiam  ,  dicitur  duplicata  ejus  pro-* 
portionisy  ejuam  habet  A  ,  magnitudo  prima  ad  B^ 
magnitudinem  fecundam :  ejuomam  inter  A^  O*  C^ 
dua  proportiones  rsponuntur  ,  qud  dquales  funt  pro-* 
porttoni  A  j  ai  R  '^  nimirkm  proportio  Ay  ad  B^ 
&  B^  adCy  ut  propterea  proportio  A  ^  adC,  in^ 
tercipiat  quodammodo  proportionem  A,  ad  B,  du^m 
plicatam  ,  id  efij  his  ordine  pojitam.  At  proportia 
A^  magnitudinis  primd  ad  D  y  magnitudinem  quar-^ 
tam^  dicitur  tripUcata  ejusproportionisy  quam  habet 
A ,  magnitudo  prima  ad  B ,  magnitudinem  fectm^ 
dam:  quiainterA^  crDy  reperiuntur  tres  propor*^ 
tiones^  qud  dquales  funt  proportioni  Ay  ad  B\  ni^ 
mirum  proportio  A^  ad  B;  B^  ad  C;  C^  Cy  ad 
D  ,  atque  idcirco  proportio  A  y  ad  D  y  includit 
quoda/ftmodo  proportionem  A  ^  ad  B  y  triplicatam  ^ 
td  efiy  ter  ordine  pofitam:  Sic  quoqpie  froportio  A^ 
ad  Ey  dicitur  quadruplicata  proportionis  Ay  adB: 
propterea  quod  quataor  proportiones  interjiciunturinter 
A  y  Cr  E  /  qud  dqmles  funt  proportioni  Ay  ad 
By  crc. 

Quod  fi  e  contrario  ea  fit  proportio  E  y  ad 
Dy  qud  D  y  ad  C  i  €r  C,  adB;  Cr  By  ad 
A'y  dtcetur  proportio  E  ^•ad  C,  duplicata  propoT'^ 
tionisEy  ad  Dy  At  vero  proportio  Ey  adBy  di^ 
cetur  triplicata  proportionis  £  ,  ad  D  ;  [ic  quoque 
proportio  Ey  ad  Ay  dicetur  quadruplicata  proportio-^ 
nis  Ey  ad  D,  C7"c. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XI. 

,  Homologae,  feu  fimiles  ratione  magrdtu- 
dines ,  dicuntur  antecedentes  quidem  ante- 
cedentibus  ,  confeqaences  vero  confequen- 
tibus. 

Y^Ejimvit  fupra  'proponiortalitatem  ,  proportiomm 

ejfe  Ji/nilittidinem,     Docet  jam  ,  non  folum  in 

froportionalitate   tjmvis   proportiones   dici  ftmiles; 

f^erumetiMm  terminos  ipfos^  feu  quantitates^  fimiles 

dieiy  homologafve^  dicens ,  a^teeedentes  magnitudi' 

nes  appellari  homologas ,  feu  fimdes  proportione  inter 

fe^  nec  non  confeijuentes  tnter  fe^   ut  tntelligeremus 

in  qtutm  plurimis  demonffrationihs ,  cjudnam  latera 

jiqurarum  inter  fe  comparata  ,    antecedentia  debeant 

effe  preportionum  j    Cr  qndnam  confequentia  y  utin 

TAB.   6.  lib.  perfpicuum  fiet.     Si  igitur  efl  proportio  A^ 

^^^^'        ad  S,  quiC  Cy  ad  D  ^  dicetur  quantitas  A,  fimtlis 

^^*  ®*       iquantitati  C^  O^  B^  fimilis  ipfi  D.     Propter  fimi- 

litudinem  enim  proportionum  y   necejfe  efi^  utram- 

que   magnitudinem  antecedehtem  vel    dcjualem  effe 

utritjue  confequenti  »  vel  eodem  modo  majorem ,  aut 

minorem:  Alias  non  haheret  utraqne  antecedens  ai 

utramquc  confecjuentem  proportionem  eandem.  Exem  - 

plum  habes  in  magnitudtnihus  propofitis ,    in  quihus 

antecedejjtes  majores  funt  eodem  modo  confequentibus. 

Aliud  exemplum  vides  in.  magnitudtnibus  £  ,    F", 

t?  ,  continWe '  proportionalibus  ,    ubt  tam  £,  <T  F^ 

homologd  funt  ^  quam  F,  &  G  ^  tu  conftat.     At^ 

cfue  hanc  ob  caufam  Euclides  in  defin,   6.    C^*  8. 

jujfit  accipi  dque  multiplicia  primd  CP^  tertid  magni^ 

tudtnum  ,    hoc  efi  ,    antecedentium  :   Item  alis  d^tie 

multipiicia  fecundd  , "  C/*  quartd  magnitudinum ,  ni- 

mirum  confequentium.     Hd    enim  fimiles  funt    in 
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magnitudimhus  frQportionalibus  ,  u$ex  hac  definitione 
conftat :  in  magmtHdinibus  vero  non  fropertionalibns 
dijJimiUs^ 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XII. 

Akerna  ratio  ,  ed  fumptio  antecedentiJs 
ad  antecedentem ,  .&  confequentis  ad  confe- 
quentem. 

\Lt€rnaigiturfeufermutataproporti<fy  inquity  efi^ 
cumpropoptis  ejHotuor  magmtudinibus  proportio-* 
nalibusy  infertur  eandem  ejfe  proportionem  anteceden^ 
tis  prioris  proportionis  ad  antecedentem  pojieriorts^ 
quam  habet  confequens  illius  ad  confequmem  hujus.    • 
Ut  fi  ponamus  proportionem  A^    ad  B  ^    quam  C,     taB. 
ad  Dy  cr  propterea  concludamus^  eandem  ejfe  pro^  XJ^ 
portionem  A  ,   ad  C  ,   qua  efi  B,  ad  D  y  dicemur  fiS'*'7r 
argumentari  4  permutata  proportione.     Gr^ci  fcrip^ 
tores  in  hac  wrgumentatione  utuntur  hoc  fere  modo 
hquendi:  Ut  efi  A  ^  adB^  ita  C,  ad  D^  Igitur 
permntando  ,  feu  viciffim  ,    erit  quoejue  A^  ndC^ 
^t  B,  ad  D.     Ftrmam  autem  ejfe  hujufmodi  illatio^ 
nem,  'demonflrabitur  prdpof  i6,  libri  hujus.     C^- 
terum  in  hoc  modo  argumentandi ,  necejfe  efi^  omnes 
mafuor  magnitudines  ejfe  ejufdem  generis ,  ut  inter 
linasututaffumptasproportiQeJfe^paJfit. 

D  E  F  IN  i  T  I  O.    XIIL 

Inverfa  ratio  ,  ert:  furaptio  conlequentis, 
ceu  antecedentis ,  ad  anteccdentem ,  telut 
.ad  c6;ifequeatein.       , 

infermm^  \ifi^  #.?.,  M^7^  ^r^i>  ati^j  f^t' 

M  3  ^        **#^^;  ?{ 
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hoc  eftf  cmtfeifHmes  ad  anteceimes  referamus:,  di-' 
cemur  argimentari  ab  inverfa  propor$iofge.  In  hac 
argumentatione  Jic  fere  locjUHntiir  auBoreSs  Ut  ejl 
ji  ^  ad  B  j  itaCy  ad  D;  Igitwr  convertendo^  vel 
i  contrario ,  erit  quoque  Bj  ad  ji^  ta  D^  ad  C; 
Quem  quidem  modum  argumentandi  certum  ejfe , 
cflendetur  in  coroll,  propof.  4.  hujus  lib.  Porro  du^ 
friores  magnitudines  pojfunt  *ejfe  unius  generis  ,  &* 
pojteriores  alteriusS 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XIV. 

Compofitio  rationis ,  eft  fumptio  antece- 
dentis  cum  confequente ,  ceu  unius ,  ad  ip- 
fam  confequentcm. 

TAB.  S''^  proporiio  AB  ,  ad  BC^   qud  DE ,   ad  EF; 
XVII  Si  igitur  ex  hoc  colligatur  y  eam  quoque  ejfe  pro^ 

H^  8r  portionem  totius  AC^  nempe  antecedentis  cum  confe* 
ijuente  ,  ad  BC ,  confequentem  ,  quam  habet  tota 
DFy  antecedens  nimirum  cum  confequme^  ad  EFy 
confequentem  ;  dicetur  hujufcemodi  argumentati^ 
compofitio  rationis  ,  eo  quod  ex  antecedente^ ,  O^ 
confequente  componatur  aliud  rtovum  antecedens» 
Jflunc  autem  modum  dicendi  apud  Grdcos  fcriptores 
reperiesinhac  argumentatione ;  UtABy  adBC^  ita 
D£,  dd  EFf  componendo  ergo  erit  C^  ACy  ad 
BCy  ut  DF  j  ad  EF.  Demonfirabitur  hic  modus 
argumentandi  hoc  lib.propof.  i8. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XV. 

Divifio  rationis  »,    eft  fumptio  exceflus  , 
quo  confequentem  fuperat  antecedens' ,    ad 
ipfam  confequentem. 
TAB*  T  X^  fi  dicatur ,  qu4  propoftio\  efi  iotnu  jAB^  ad 
Xm.    ^   CS.ea<efltotiusVE;idF£i  Ig^ 
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jlCy  excelfus,  ijuo  aniecedens  confe^uef^em  fupirtit  i 
adCB,  vonfetjuentem  ,  ut  DF  j  exceffus^  ^«#r«»- 
feq$tentem  exceditantecedensy  dd  FEy  confequent^. 
In  divtfione  autem  hac  rationis  italotjuuntnr  fiuilores; 
ergo  dividendo  ,  €^c.  Hdc  forro  illatio  ofiendetUT 
.  fropof   1 7 .  huJHS  lik 

D  E  F  I  N  I  T  I  O-    XVI; 

Converfio  rationis  ,  eft  fhmptia  antece- 
dentis  ad  excefllim ,  quo  fuperat  antecedens 
ipfam  confequentem. 

iUod  fi  colligamus  hoc  modo^     SictH  eft  tota  ma^^ 
^    nitudo  AB  ,  ad  CB  ,  ita  tota  DE,  ad  FEi      TAB. 
Jgitur  ita  etiam  eriteadem  AB^  odAC^  excejfnm^  ^^^' 
tjHo  confequentem  fuperat  antecedens  ,   lU  DE  y  ad*^^*  ^* 
DF;  Dicemur  per  cqnver^onemrationisargi$mentari. 
Vndefic  fere  loqHuntur  fcriptores.     Igitttr perconver^ 
fionem  rationiSf  C^c.     Confirmahitur  autem  hic  arr 
guneentandi  modus  in  coroll.  propof  19.  hujus  lib. 

• 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XVII. 

Ex  aequalitate  ratio  eft  ,  fii  plures  duabus 
.fint  magnitudines ,   &  his  ali^e   multitudiner    ^ 
pares,  quae  binae  fumantur  ,    &  in  eadem    /. 
ratione ;  cum  ,ut  in    primis   rnagpitudinibus  * 
prima  ad  ultimftmy  fic  &  in  fecundi^  mag* 
laitadinibus  prima  ad  ultimam  fefe  habuerit. 
Vel   aliter.    Si^mptio   extremorum  ,    p^r 
"lubduftionem  jnediorum. 

Klnt  plures  magnitudines  dudus  Ay  J?  ,  C^  &      TAB. 
toUdefnD l  Ey  F ,  ftntque  bind ac  bind in  ia-  ^^\\ 
demjpropormif-looG-ep,  A.  ad  B,  ut  P,  adl"^'     - 

I  ;  ^  M  4  Ef 
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^  JB ,  &  B^  MdCj  ut  E,  adF.  Si  i^twr  infera- 
tftry  frefterea  eam  ejfe  prop$rtionem  ji  ^  adCy  pri^ 
fnd  ad  fdtimam  in  primis  magmtudinibus  ,  ^ud  eft 
D,  ad  F  ^  primd  magnitudinis  ai  ultimam  infe^ 
eundis  magnitudinibus  ;  dicetur  hujufmodi  argumen- 
tandiformula  defumpta  ex  a<juo ,  five  ex  dcjualitate^ 
in  qua  fcilicet  extremd  magnitudines  ^  fHhdtiilis  me- 
diisl  colliguntur  habere  unam  ^  eandemque  inter  fe 
froportionem ,  ut  in  altera  defnitione  exprimitur» 
Quoniam  vero  duobus  modis  ex  dqualitate  licet  argu^ 
mentari  in  proportionibus ,  uno  quidem ,  qnando  fu-^ 
mimus  binas  ac  binas  magnitudines  in  eadem  propor^ 
tionCf  ordinate  procedendo  ,  dltero  vero  ,  cum  ordo 
invertitur  ;  explicat  Euclides  duabus  fequentibus  ^- 
'  finitionibus  y  quid  fit  Ordinata  proportio  y  Cr  quid 
frofortio  Perturbata. 

D  E  F  P  N  I  T  I  O.    XVIIL 

Ordinata  proportio  ell ,   cum  fuerit ,  que- 
madmodum    antecedens    ad    confequentem  , 
ita  antecedens  ad  confequentem  :   fuerit  cti-  . 
am ,   ut  confequens  ad  aliud  quidpiam ,  ita 
confequens  ad  aliud  quidpiam, 

TAB.  TJT quando  fuerit  Ay  ad  B  ■  ut  Dy  ad  E\  Itur^ 

^^^^*  fus  ut  B  y   eohfequens  ad  aliud  quidpiam  ,  ut 

**•  "•     adC  ^   ita  Ey  confequens  ad  F,   aliud  -quidpiamy 

dicetur  talis  proportio  ,   Ordindta:  quia  idem  orda 

iam  in  primis  tribus  magnitudinibusy  quam  infeeuH" 

^  dis  fervatur ;  cum  utrobique  conferatur  primum  pri- 

ma  cum  fecundai  deindefecundacw^tertia^*  Quak'* 

.  doergo  in  m$do  m^umentandi  ex  dqua/itate  fervattfr  ' 

Ordindta  proportio  y   demonfirdiur  pr^of  iz^'hMJHS 

Itkeamarfujgfcritafionemehfonatl^^^        '    "    r 

DEFI- 
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D  E  F  I  N  1  T  I  O.    XIX. 

Perturbata  autem  proportio  eft ,  ,  cur^  tri- 
bus  pofitis  magnitudinibus  ,  &  aliis  ,  quae 
fint  his  multitudine  pares  ,  ut  in  primis  qui- 
dem  magnitudinibus  fe  habet  antecedens  ad 
confequencem  >  ita  in  fecandis  magnitudini- 
bus  antecedens  ad  confequentem  :  Ut  autem 
in  primis  magnitudinibus  confequens  ad  aliud 
•quidpiain  ,  fic  in  fccundis  magnitudinibus 
aliud  quidpiam  ad  antecedentem. 

C7  atitem  Jit ,    quemadmodum  A  ^   ad  B  ^  ita  E^      TAB. 

ad  F;   Deinde  ut  in  primis  magnitHdimbtts  5,  J^^* ' 
confequens  ad  C  ,   alikd  (jmdpiam  ,    ita  in  fecnndis^^*  '' 
magnitndinibus  aliud  cjiiidptam  D  ,^  ad  E,  antece-    • 
dentem  magnitudinem  ,    nuncupabitur   hujcffcemodi 
proportio ,   Perturbata :  quod  non  fervetur  idem  ord^ 
in  proportionibus  magnitudinum ',  ijuippe  cum  inpri^ 
mis  maimtudinibus  conferatur  prima  cum  fecnnda , 
at  in  ^ecundis  fecjmda  cum  tertia\  deinde  in  primis 
fecundacum  tertia,  a$  in  fecundis,priina  cum  fecun* 
4a.     Quando  igitur  inmodo  arguwentandi  ex  aqua-* 
litate  fervatur  PertHrbayt  proportio  ,   demonjiratur 
eam  argumentationem  ejfe  bonam ,  propof  z  j .  hujns  lih. 

T  H  E  O  R.    I.    P  R  O  P  O  S,   i.        ^ 

Si  (int  qudtcunque  magnitudlnes  quotcun- 

que  magnimcfimim  aequalium  liumero,  lihgu- 

Ise  fingulardm,  aeque  multiplices  ;•  quam  miil- 

'tlplex  eft  iiniu^  una-magnitudo ,  •  tam  iriulti- 

plices  erunt  &  omnes  omniimi:     '?   v '     - 

:  15^^^  quotcunque  ]  mj^gnrt;uc}iaes, . AB ,  CD ,  t<jti-^^  ^  XA^: 
;^:)dfm  magnitudlpum  E,  Fji.a^i^e  muUipHces.  j?:jpa[ri;'  ' 
1  M  f  '       Dico%*^T 
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Dico  magnitudincs  AB ,  CD  ,  fimul ,  tam  efle 
multiplices  magnitudinum  E,  F,  fimul,  quam 
cft  multiplex  AB,  ipfius  E,  velXD,  ipfius  F. 
Cum  enim  AB,  CD,  fint  aeque  multiplices  ipfa- 
rum  E,  &  F,  fi  AB,  dividatur  in  magnitudines 
AG,  GH,  HB,  ipfi  E,  aequalcs,  &  CD,  quo- 
que  in  magnitudines  CI ,  iK,  KD,  ipfi  F,  z- 
quales  ;  (Uividi  autem  poterit  quaelibet  in  partes 
omnino  aequalcs ,  cum  AB ,  CD  ,  fint  ipfarum 
E,  F,  aeque  multiplices,  atque  ideo  toties  E,  in 
AB,  perfede  contineatur,  quoties  F,  in  GD,  ut 
ex  iis  ,  quas  in  defin.  2.  nujus  lib.  (fcripfimus, 
confliat)  erunt  magnitudines  AG,  GH,  HB,  tot 
numero ,   quotfunt  magnitiidines  CI,  IK,  KD. 

-  Quoniam  vero  AG,  &  E,  atquales  inter  fe  funt, 
t't,j^.'fi  ipfis  addantur  asquales  CI,  &  F,  ^erunt  AG, 

CI,  fimul,  aBquale$|ipfisE,  &  F,  fimul.  Eodem 
modocrunt  GH ,  &  IK,  fimul  aequales  ipfis  E, 

-  &  F,  fimul  ;.  Nec  non  HB,  &  KD,  cifdem  E, 
-&  F.    Quoties  igitur  E,  in  AB,  vel  F,  in  CDy 

■continetur,  toties  &  E,  F,  fimul ,  in  AB,  CD, 
.fimul  comprehenduntur  :   Ideoque ,  quam  multi- 

plex  cft  AB  ,  ipfius  E',  tam  funt  multiplices 
'AB,  CD,  fimul,  ipfarum  E,  &  F,  fimul,  ut 

conftat  ex  iis,  quas  in  defin.  2.  lib.  huju^  fcripfi- 

tnus.  Quare  fi  fint  quotcunque  Tnagnitudines 
'  quotcunquc  magnitudinum  ,  &c.  Quod  erat  de- 
.  jnonftrandum. 

M*         THEOR.    2.    P  R  O  P  O  S.    2. 

''  Si  prima  fecundae  aeque  fuerit^miiltiplex, 

.  atque  tertia  quartae  ;  fuerif  auteni  &  guinta 
.  fecundae  xqae  rmultiplex  ,  ^fi^^QXtB,  quy- 
-tae,  erit  &  <?ompoiita  prim^  cum  cjuinta, 

fecundae  aeque  multiplex,  atque  tertia  cmn 

fexta,  quartae. 

•^-  vT>#r.  ^lt  magnkuiao^ptliTla  AB, ^ t«m  nitfWpRx-fecdii- 
*^-'  *^  dae  C',  quam  efttnjultipIex^5E,  tfrfi»>  qtiar- 
fs^  h.  c  tas 
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tae  F;  Rurfus  tam  fit  multlplex  BG,  miinta  ^p- 
fius  C,  fecuiida^ ,  quam  multiplex  eft  EH,  fcxta 
ipfias  F,  quattae.  DicoAB,  primam  cum  BG, 
rquinta  compofitam ,  tam  multipliccm  clTc  fecLin- 
dae  C,  quam  multiplex  eft,  DE,  tertia  compv./i- 
ta'  cum  fexta  EH,  ipfius  F,  quartae.  Cum  cnim 
AB,  &  DE,  fint  a^que  multipliccs  ipfarum  C, 
F,  erunt  in  AB  ,  tot  magnitudines  ipfi  C,  c-e- 
quales,  quot  funt  in  DE,  aequales  ipfi  F.  Ead_m 
ratione  erunt  &  in  BG  ,  tot  asqualcs  ipfi  G  , 
quot  funt  in  EH  ,  aequales  ipfi  F.  Si  igitur  ae- 
qualibus  multitudinibus  AB  ,  DE ,  addantur  ae- 
quales  multitiXdines  BG  ^  EH,  erunt  totae  multi- 
tudines  AG,-  DH  ,  aequales.  Quare  totics  com- 
prehenditur  C,  in  AG,  quoties  F,  in  DH:  Iclco- 
quc  tam  multiplex  eft  AG  ,  (prima  compcfita 
cum  quinta)  ipfius  C,  fecundae,  quam  multiplex 
eft  DH  ,'  (tcrtia  compofita,«cum  lexta)  ipfius  F, 
quartas.  Si  prima  itaque  fecundse  fucrit  multipkx, 
&c.    ^^uod  erat  oftend^ndum. 

T  H  E  O  R.   3.    P  R  O  P  O  S.   3.        ig; 

Si  fit  prima  fecundae  cCque  multiplex  ,  at- 
que  tertia  quartae  ,  fumantur  autem  aeque- 
multiplices  primae  ,  &  teriige  :  Erit  &  ex 
aequo ,  fumptarum  utraque  utriufque  aeqiie 
multiplex  ,  altiera  quidem  fecundae  ,  alcera 
autem  quartae. 

Clt  prima  magnitudo  A,  tammultTplex  fccundae     TjiB. 
^  B ,   quam  multipkx  eft  C  ,  tertia  quartae  D  ;  XFUT^ 
liimantur'que  E  ,   F ,  aeque  multiplices  primaB  &  A*  4> 
tertiac  A,   &  C.     Dlco  ci?  aequo  tam  multipH- 
ccm  efiTe  E,  ipfius  B,  fecundfie,   quam   eft  F, 
ipfius   D ,  quartas.    Nam    cum   E ,   &  F  ,    fint 

-  aeque  miiltiplices  ^farum  A,  .&  C;  fi  diftraiian^.  ^   . 

•  tur  E  ,  &  F,/iji  .magnitudin£s  ipfis  A,  &  €,'^-35-   . 
quales,  «tinEG,  GH,  BI^  &:FK,  Ki,  LM,  .> 
erunt  tQt  partes  ia  £,  aequal^scqiii  A^  quot<foit 
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in  F,  aequales  ipfi  C.    Quoniam  yero  EG,  FK, 

aequales  funt  ipfis   A,  &  C;  funt  autem  A,  & 

C,   asque  multiplices  ipfarum    B,  &  D,  ex  hy- 

pothefi;  Erunt  &  EG,  FK,  earundcm  B,  &  D, 

aeque  muitiplices.     Pari  ratione   erunt   GH,  KL. 

Item  HI  ,    LM ,  aeque  multiplices  carundemB, 

&  D  ;  Quoniam  igitur  EG  ,  prima  magnitudo, 

,tam  ell  multiplcx  fecundae  B,  quam  eft  multiplex 

FK ,  tertia  quartas  D  ;  Item  GH ,    quinta  tam 

^multiplex  eft  ejufdem  fecundae  W  ^  quam  multi- 

ai.jfw/w/.  plex   eft  KL  ,  fexta  cjufdem  quartae  L),  aExxt  & 

.  EH,  compofita  ex.  prima  &  quinta,  tam  muUi- 

-plcx  fecundae  B,   quam  eft  multiplex  FL,  com- 

.pofita  ex  tertia  &  lexta,  quartae  D.    Rurfus  cum 

.  fit  EH ,  prima  tam  multiplex  fecundae  B ,  quam 

:  multiplex   eft  FL  ,  tertia  quartac  D  ,  ut  proxime 

demonftratum  eft  ;   fit  autem  &  HI,  quinta  tam 

,  multiplex  fecundas  B,  quam  eft  LM,  lexta  mul- 

hi,  qmnt,  tiplex  quartae  D;  irErit  &  EI,  compofita  ex  pri^ 

ma  &  quinta ,   tam  muWplex  fecundae  B ,  quam 

cft  FM,  compofita  ex  tertia  ac  fexta  ,  multiplex 

quartae  D.    Eadcmqu«  eft  ratio,  fi  plures  fuerint 

partes  in  E  ,   &  F.    Si  fit  ergo  prima  fecundas 

5eque  multiplex,  atque  tcrtiaquartae,  &c»    Quod 

oftendendum  crat.  ^ 


IV' 


T  H  E  O  R.   4.    P  R  O  P  O  S-   4. 


i      Si  prim^    ad   fecundam  eandem  habuerit 

rationem  ,   &  tertia  ad  quartatn  :  -  Etiam  ae- 

que  multiplices  primae  &  tertiae ,  ad  aeque 

;^.,,  ';^7Uiiltiplices  fecundae  &  quartae ,  jdxta  quaiti- 

^^'\'t'v '^vis  multiplicationem,  candeni  liabebunt  ra- 

.  dqneni  ,    li.  prout  inter  fe.  jclfjoiident ,  ita 

/fumptaB  fuerint.  ;  .. 

7'An,  Clt  proportio  A,  ad  B,  quse  Cvad  D,  fuman- 

XVllh  •        turque  prima  A  ,  !&  terti»  C,,  aque  multipdi-. 

f^,  f.  ,  ces   E,  &  F  ;  Item  fecundae  B,  &^uartaB  I>, 

:  «que  multfplices  G ,  &  H,  juxta  q^iamvis  muU 

u'  RtiplJ- 
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riplicationcm  :  fivc  E,  F,  ita  naultipHccs  fint  ip- 
larum  A  ,  C,  ficut  G,  H,  ipfarum  B,  D,  five 
non.  Hi^  pofitis  conftat  ex  defin.  6.  hujus  lib. 
fi  E,  deficit  aG,  etiam  F,  deficcre  ab  H*;  Et  fi 
E  ,  asqualis  cft  ipfi  G  ,  etiam  F  ,  aequalem  eflfe 
ipfi  H  :  Et  dchique  fi  E,  exccdit  G,  ctiam  F, 
excedere  H.  Alioquin  non  eflet ,  per  defin.  6. 
cadem  proportio  A  ,  ad  B ,.  guas  C  ,  ad  D,  fi 
earum  aeque  multiplicia  non  lempcr  ita  fc  habe- 
rent.  Dico  jam,  multipligia  primae  ac  tcrtias  non 
folum  una  dcficere  a  multiplicibus  fccundat  ac 
quartae,  aut  uoa  a&qualia  eflTc,  aut  una  excederc, 
lit  diximus ,  Xed  eandem  quoque  inter  fe  propor- 
tioncm  habcre,  nimirum  ita  eire  E ,  multiplicem 
primae  A,  ad  G,  multipHcem  fecundae  B,  iit  F, 
multipHcem  teriiae  C,  ad  H,  multiplicem  quartas 
D.  Hoc  eft  fi  riirfus  E  ,  ftatuatur  prima  magni- 
tudo  ;  G,  fecunda  ;  F,  tertia,  &  H,  quarta; 
fumanturque  ipfarum  E  ,  F  ,  aeque  multiplicia 
qualiacunque ;  Itcm  ipfarum  G,  H,  quascunque 
ctiam  aeque  multiplicia  ;  Multiplicia.  ipfarum  E, 
F,  i  muitiplicibus  ipfarumG,  H,  vel  una  defi- 
cere,  vel  una  aequalia  cfTc,  vcl  uiia  cxcederc,  ut 
Tult  definitio  6.  Idem  namque  cft  ,  quatuor 
magnitudiaes  eandem  habere  proportioncm ,"  & 
earum  aeque  multiplicia  fumpta  diximus,  vcl  una 
deficere,  vel  una^qualia  elTb,  vcl  nna  cxcedcre. 
Capiantur  enim  rurfas  I  ,  K,  ipfarum  E,  F,  .^  - 
aeque  multjplices;  Item  L,  M,  aeque  multipliccs  •  \ 
iplarum  G  ,  H.  Qaoniam  i^itur  tam  multiplex  c 
eft  E,  prima  iplias  A,  fecundse,  quam  F  ,  tertfa 
ipfius  C,  qutoae;  fumptai  funt  autem  &  I,  K, 
aeque  mulnplices  ipfarum  E,  F,  primae.  ac  tertiae;  . 
^irunt  quoquc  cx  xqiio  I  ,  K,  aequc  fnultipli-  hi^^umt. 
ces  iplarum  A ,  C  ,  lecundas  &  quartas.  Eadem 
rationc  erunt  L ,  M ,  ipfarum  B ,  D ,  aeque  mul- 
tipliccs.  Et  quia:ponitur  proportio  A,  primae  ad 
B  ,  fecundam ,  quas  C,  tertias  ad  D,  quartam, 
oftcnfaeque  funt  I  ,  K  ,  asaue  mukiplices  primat 
&  teri!»  A,  C.  Item  L  ,  M*,  awju^  multiplices 
fccundae  &  quarta^  B,  D ,  ^fit  ut  fi  I^  multiplex  c  6.  i^ef. 

•>'•'■  '-^  ■  primac  y«/»/i. 
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pnmas  deficit  ab  L  ,  maltiplici  iecunoUs ,  etitsi 
K ,  multiplex  tertias  nccellario  deficiat  ab  M  , 
multiplici  quartas :  &  fi  I,  aecjualis  eft  ipfi  L, 
etiam  K ,  ipfi  M ,  fit  neceffario  asqualis.:  &  de- 
iiique  fi  I  ,  cxcedit  ipfiim  L  ,  etiam  K,  excedat 
ueceflario  ipfum  'M :  Idemquc  oftendetur  in  qui- 
bufcunque  a&que  multiplicibus  magnitudinum  E, 
&  F  5  nec  noh  magnitudinum  G  ,  &  H :  quia 
lemper  haec  aeque  multiplicia  ,  quaecunque  finty 
<lt  qm$*  ^a^uemultiplicia.quoquecrunt  magnitudinum  A, 
j-y^  *  C,  &  B,  D.  Itaque  cum  I ,  &  K,  fint  aeque 
multiplices  primae  E,  &  tertiae  F;  Item  L,  & 
M  ,  aeque  multiplices  fecunds  G,  &  quartae  H; 
oftenfiimque  fit  ,  fi  I,  niultiplex  primae  miuor 
fuerit,  quam  L,  multiplex  fecundae,  multiplicem 
tertia&  K!,  minorem  quoque  efle,  quam  M,  mul- 
tipiicem  quartas ,  &c.  atque  hgc  contmgcre  in 
•  6.  flBff.  quacunque  multiplicatione ;  ^Erit,  ut  E,  prima 
fumsu  ad  G  ,  fecundam  ,  ita  F,  tertia  ad  H,  quaccam. 
Si  prima  igitur  ad  fecundam  eaudem  habu^rit  ra- 
vionem,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Hinc   fadle   demonftrabitur   invcrfa  ratio,  quam  Eucl!- 

<ks  defin.    ij.  expKcavitj  hoc  eftfi  quatuor  mai^nitudines 

fucrint  proporrionalcs  ,   eafJem  8c  cootra,  ftu  invcria  ra- 

TjiB    ^^^^^  proportionales   tfTe.     Sit  enim  A ,  ad  B  >  ut  C»  ad 

XyHL*     ^'     ^'^^  ^^^  convertendo  »   ut  B,  ad  A  ,  ita  D,  ad  C 

£g    /       Sumptis  cnim  E>  F  ,  asque  multiplicibus  ipfarum  A,  C, 

"»*     '       primae  ac  teniagj  ItemG,  H,  aequc  mulriplicibus  ipUrum 

B  ,    D  ,   fccundac   &   quartae:  quoniam  ex  eo,  q«od  A, 

prima  ad  B  ,  fccundam  fe   habet  ,  ut  C  >   tertia  ad  D  , 

f  6.  iif^  quartam  ,  /ncceflirio  fequirur  ,    (i  E  ,    multiplcx  prioose 

muinti'       niinor  fuerit  quam  G  ,  multiplcx  fecundx,  vcl  a^quilis, 

vel  ma)or  >   etiam  F  ,   multiplicem  tertiae  minorem  eife, 

vt\  xqualem  vel  maiortm ,  quam  H,  multiplicem  quarrae^i 

Pbrfpicuum  eft ,  fi  ^  conr  rario  G ,  major  fuferit  quam  E  >  vd 

aequalis  >  vel  n^inor  >  etiam  H  ,  maiorem  fore  >  vel  aequalem » 

vei  minofem  >  qutm  F  >  f<:cuodum  quamounque  mult^li- 

oitioocm    fint    fumpu    hasc  aeque  maltiplicia.     Nam  fi 

utraqae   E>  F  >  minor  eft  ,  quam  utraque  G>  H>  crit 

contm  utraque  G»  Ht  major  quam  utraque  E»  F ,  Scli 

utraque 
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titfiqim  E  »  F  9  «quilti   ^  utrique.G  #  K»  erit  i  cxm^ 
narto  •    utniaue  G  »  H>  utrique  E»  F  »  qu€X|ue  asqualis: 
£c  denique  h  utraque  E  »   F  ,   ina)or  cft ,  quam  utraque^ 
G  •  H  »   erit  vice  verfa  >    utraque  G »  H  ,  minor»  quam, 
utraque  £,  F.     Itaque  auoniam  primae  B»  Sc  tertix  D» 
fumpta  funt ,  .seque  multiplicia  G  »  H ;  Item  fecundae  A  t 
&  quartse  C  ,   xque  multiplicia  E,  F  ,  oftenfumque  eft,     " 
G  ,  H  ,   vc!  una  excedtre  E  ,  F  ,   ? el  una  orqualia  eflfe^ 
vel  una  deficere ,  fecundum  quamcumque  multiplicationeoi^      : 
ea  multiplicia  fumantur  $  g  erit   ut  B  ,  prima  ad  A »  fb^  g  ^*  dtf, 
cundam »  ita  D  »  tertia  ad  C  »  quartam.    Quod  crat  de*  fuM. 
monftran|ium. 

T  H  E  a  R.   5.    P  R  O  P  O  S.  5.         t: 

Si  magnitudo  magnitudkiis  aeque  fuerit 
multiplex  ,  atque  ablata  ablatae  ;  Etiam  reli-' 
qua  rcliquae  ita  multiplex  erit,  ut  totatotius.. 

T TamultiplexfittotaAB,  totius  CD,  ut  cft  mulf      ^^^* 
-^  tiplex  AE,  ablata  aWatK  CF,  five  AE,  CF|,  ^^^"' 
ablata  fint  totis  AB,   CD,  commenfurabiles,  ut/«'7»^*- 
in  7ma  figura,  fivc  inoommcnfurabiles,  utin  8va 
figura.    Item  five  AE ,  CF ,  compofitae   fint  ex 
eifdem  partibus  y  cx  quibus  totae  AB,  CD,  com- 
ponuntur,  ut  in  yma  figura,  five  non  ex  cifdenK 
ut  in  Sva  figura.     Dico  rcliquam  EB,  ita  cfle 
multiplicem  reliquae  ¥D  ,   ut  eft  tota  AB,  totiuf 
CD.    Ponatur  enim  EB,  ita  multiplex  cujulpiam 
magnitudinis  ,  videlicct  ipfius  GC  ,  ut  eft  AE, 
multipkx   Ipfius   CF,   vel  tota  Ao,  totius  CD. 
(^uoniam  igitur  AE  ,  EB,  gequc  funt  multipliccs 
ipfarum  CF ,   GC  ;  a  erit  tota  AB  ,  totius  GF,  a  i.^fuhiti 
ita  multiplex,  ut  AE,  ipfius  CF^  hqc  eft  omnes 
omnium,  ut  una  unius:  Sed  tam  multiplex  etiam 
ppnitur  A^,  ipfius  CD,  quam  ett  multiplex  A£,   ,  ., 
ipfius  CF.    igitur  AB,   taui   eft  multiplcx  ipfius 
GF,   quam  multiplex  cft  ipfius  CD.;  ^atque  id*  l^f /m» 
circo    aequale?   fuat    GF  ,   CD.    AbJata   igitur' 
communi^  CF,  aegualcs  crunt  GC  ,  FD/  T^ 
mul^iple^^  igitur  crit.  EB,  ipfius  FD,  quam  mul- 
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tit>lcx  eft  ipfiiis  'GC.    Sed  ita   multiplcx    pofita 
ftiit  EB,  ipfiiis  GC,  ut  AE,  ipfius  CF,  hoc  eft,. 
lit  tota  AB ,  tQtius   CD.    Quare  tam  multiplcx 
^ft  reliqua  EB ,  reliquaeFD^  quam  eft  tota  AB, 
totius  CD,  (Juod  eft  propofitum. 
TAB.  '  Aliter.    Sit  ita  ihaitiplex  tota  AB,  totius  CD, 

Xyill'    *  ^^  ablata  AE^^   ablat»  CF.    Dico  reliquam  EB, 

jlr.«/io.  leliquas  FD,*  efll^    fic    multiplicem ,  ut  eft   cota 

-  totius.     Pofita   enim    GA  ,    ita   multiplici  ipfius 

.  ED  ,   ut  eft  AE  ,  )ipfius  CF  ,  vel  ut   tota  AB  , 

totius  CD  ,   quoniam  AE ,  GA ,  «que  multipH- 

c  uqmu  ccs  funt  ipfarum  CF  ,  FD  ;  ^erit  tota  GE  ,  fic 
multiplex  totius  GD ,  ut  AE  ,  ipfius  CF  :  Sed 
ita  quoque  multiplcx  eft  AB ,  ejufdem  CD,  ut 
AE,  ipfi^us  CF  ,   ex  hypothcfi.    i-^qj^  multipli- 

d  6« /!*«*•  ces  funt  igitur  GE  ,  AB  ,  ipfius  CD  ;  ^  atque 
adeo  inter  fe  asquales.  Quare,  dcmpta  commuai 
AE ,  asquales  erunt  GA  ,  Ed  ,  Ideoque  aeque 
multiplices  ipfias  FD  ;  cum  GA ,  fit  multiplcx  . 
pofita  ipfius  FD  :  Atqui  ita  eft  multiplcx  pofita 
GA,  ipfius  FD,  ut  AB,  ipfius  CD.  Igitur  & 
EB,  rcliqua  fic  cri^  multiplex  ipfius  FD,  reliquae 
utAB.,  tota  totius  CD  ;  quod  eft  propofitum. 
Si  magnitudo  itaque  m^gnitudiai?  »que  fuerit 
multiplex,  &c.    Quod  erat  dcmpnftrandum. 


VI. 


T  H  E  O  R.    6.     P  R  O  P  O  S.    6. 

Si  ducB  magnitudines    duarum    magnitudi- 

num    fmt    aeque    multiplices  ,     &   detrato 

'quaedam  fint  earundem  aeque  niultipUces  :  & 

reliquae   eifdem.   aut  aequales  ftmt ,  aut  aequc 

ipfarum  mukiplices. 


iccs 
earun- 


TAh:  Clnt  magnitudines  AB,  CD  ,  aeque  muUipli 

XW//.      ^  ipfarum  E,  F;  &  detraftae  AG  ,  CH,  earu» 

fil^  II.    dem  E,  F,    acque   multiplices.    Dico    rcliquas 

GB,  HD,  aut  effc  aquales  cifdem  E,  F,  aut 

certe  earundem    seque    multiplices.    Cum    cnim 

AB  ,  fit  multiplex  ipfius  E ,   &  ablata  quoque 

AG, 
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AG ,  cjufdcm  E  ,  multipkx  ;  crit  reliqua  GB, 
vel  aequalis  ipfi  E,  vel  ejus  multiplex;  alias  inae- 
qualis,  vcl  non  multiplcx  magnitudo  addita  mul-  ' 

tiplici,  componeret  multiplicem,  quod  cft  abfur- 
dum.  Sic  igitur  primum  GB  ,  sequalis  ipfi  E. 
Dico  ctiam  HD,  ipfi  F/.cfle  aqualem.  Ponatur 
enim,  CI  ,  a;qualis  ipfi  F.  Et  quia  prima  AG, 
tam  eft  multiplcx  fecundse  E,  quam  CH,  tertia 
multiplex  eft  quartae  F  ;  &  quiiita  GB ,  xc^uajis 
cft  fecundae  E  ,  ficut  &  CI  ,  fexta  3cqualis  ett 
c^uartx  F;  acrk  AB,  prima  cumquinta,  ita  ihul-  at.quint: 
tjpleX  fccuRdse  E  ,  ut  HI  ,  tertia  cum  fexta ,  *  * 
multiplex  eft  quarts^  F  :  Atqui  CD  ,  ipfius  F, 
erat  quoque  tam  muMii^lex,  quamAB,  multiplex 
cft  ipfius  E.  j£q^3Ci|ultiplices  igitur  lunt  HI , 
CD,  ipfius  F.  /»lde^^J^4-^4U^^cs  inter  fe,  Quare  b  tf^/fM^ 
dempta  CH  ,  communi  rcmanebunt  Cl  ,  HD, 
/«quales.  Cum  iKitur  Cl  ,  pofita  fit  aequalis  ipfi 
^F,  ciit  quoque  HD  ,  eidem  F.,  aequalis.  Quod 
eft  propofitum. 

.Slt  deiude  GB,  multiplex   ipfius  E.    Dico   ita       ^T-rfB. 
quoque    efTe  miltiplicem  HD  ,   ipfius  F.     Pofita  XFlll. ' 
"  namque  CI ;    ita  multiplici  ipfius  F,  ut  eft  mul-  fii'  »*• 
tiplcx  GB,  ipfius  E;  reritut  prius  AB,  ita  mul-  ci*^»^; 
tiplcx  ipfius   E  ,  ut  HI,  multipkx   eft   fpfius  F. 
/^Quare  iterum  aequales  erunt   HI  ,   CD  ;  atque  i6.frnL 
adeo  dempiacommuni  CH,  &  reliquae  CI,  HD., 
aequales  erunt  :  Sed  CI  ,   cft  ita  milltiplcx  ipfius 
F,  ut  GB,  ipfius  E,  multiplcx  eft,  cx  hypothefi. 
Ii>itur  &  HD,  tam  multiplcx  erit  ipfius  F,  quam 
GB  ,   ipfius   E,   multiplex  tft,  quod  eft  propofi- 
tiim.    Si  duae    itaque  magnitudines  duarum  mag- 
nitudinum    fint    aeqie    multiplices  ,    &c.    Quod 
oftendendum  crat. 

T  H  E  O  R.  7.    P  R  O  P  O  S.   7.  ^'K 

iEquales   ad'  candcm  ,    eanderii  habent 
rationem  :  Et  eadem  ad.  s^uales. 

Clnt  duae  magnitudines  A  ,  B ,    aequales  inter  T^XIX- 
*^  fe,  &  tertia  quaevis  C*    Dico  A,'  &  B;  ha-  /^.  i* 
N^  bele 
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bere  eandem  proportipnem  ad  C.    rtem   C,  vi? 

ciffim  ad  A,  &  B,  eandemquoque  proportionem 

habere-    Sumantur  D  ,  E,  aeque  mul^ipHces  ipfa* 

ad#^«.Vrum  aequalium  A,  Brtferuntque  D,  E,  asqualcs 

,  inter  fc.    Capiafur  rurfias  F,  utcunque  multiplex 

ipfius  C.    Quoniam  igiturD,  E,    a^quales  funt, 

'fit  ut  utraque  vel  mioor  fit,  qutim  F,  vel  aequa- 

lis,  f  el  major ,  juxta  quamcunque  multiplicatio- 

nem  ea  multiplicia  llimantur!    Quare  cum  D , 

E,   aeque  multipHces  primas  A,  &  B,  tertiae  mi- 

.  iiores  fint  ipfa  F ,  multiplice  fecundae  &  quart^ 

C,   (eft  enim  C  ,  inftar  duarum  magnitudinum, 

b  tf.  def.  &c.)  vel  aequales  ,  velmajorcs;  /;erit  ea  propor- 

yUnti.    '  tio  primae  A  ,  ad   C  ,  fecundam,  quae  tertiae  B, 

.  ',     ad  C,  quartam. 

' "'  '        Eodem    pafto    oftendemus    F  ,    vel  minorem 

effc  litraque  D  ,  E ,   vel  utrique  asqualem  ,   vel 

majorem.    Igitur  cum  F  ,   multiplex   primae   & 

tertiae  C  ,  una  deficiat  i  D,  &  E ,  aeque  Inulti* 

plieibus  fecundae  A,  &  quartae  B,  vel  una  aequa- 

c  6.  ^lis  fit ,   vel  major  ;   ^Erit   quoque  ea  proportio 

tiumti.      primas  C ,  ad  fecundam  A ,  quae  tcrtiae  C  ,  ad 

auartam  6;  quod  eft  propolitum.    Poffet  brevius 

lecunda  haec  pars  ofteiidi  pcr    coroll.  4.  propof. 

ex    inverfa    ratione.     Cum    enim    oftenfum  jam 

fit,  effe. A,  ad  C,  ut  B,  ad  C,  erit  convertendo 

C  ,   ad  A  ,  ut  C,  ad  B.    jEquales  ergo  ad  can- 

dem  ,  eandcm  habcnt    rationem  :   Ec   eadem  ad 

iequales.    Quod  erat  demonftrandum. 

/  S    C    H   0    L    I    U    M. 

Eodem  fere  wodo  ojlendemus  ,  aquales  magnitHdi* 
nes  ad  alias  inter  fe  acj^aies  ,  eandem  habere  ratio-^ 
net^^  fi  loco  mititiplicis  F  ,  fumantur  dudi  ^fue 
multipliees  :  quod  Euclides  ,  oh  facilitatem  omtfit , 
tititttr  tamen  eo  nonnunquam  in  iis ,  qua  fequuntur » 
perinde  ac  fi  in  hac  propof  y,  ejfet  demonfiratum. 
TMXfX»^^^  ^ftim  tam  A^^  B^interfe  aquales^  quam 
fg'  a.  C^  5s?  D,  inter  fe.  Dico  effe  /t,  ad  C,  ut  B,  ad 
P.    Sumptis  enm  E\  £3?  F,    ajue  muhipUeibus 

ipfarum 
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ipfarnm  A  ^  ^  B  ^  prim^ »  &'  tertif.     lum  Q^ 
^  H,    aque    muhiplicshus  ipfarnm    C\  ^  D^  fir 
tund€  isf  quarta  j    d  eruftt  tam  £  ^  ^  F^  inter  fe  d  ^ffffClfl 
aijuales  y   (juam  C  ,  ^  H^  inter  \e.     Quare  fi  £, 
muhipUx  prim£  d*.'ficft   a   G  ^  ^ultiplice  fecuudaj^ 
etiam  F,   mithiplex  terti^c  ,  ab  H^  muhiphce  quar* 
t^  deficiet  5    Jjf  ft    <tqttahs  ,    stquahs  j  Jff  fi  fuperat^ 
fuperabti.     tEaUem  ergo  eft  proporiio  A  ,  prima   ad  e  6.  i$fl 
C,  fecimdum\  qua  B,  terti^  ad  D^  quartam.  Quod  fuinti. 
eft  propjfitum» 

T  H  E  O  R.    8.    P  R  O  P  O  S.    8*         fiij? 

Inasqinliiim  magnitudinnm  major  ad  ean- 
dem  ,  majorera  rationem  habet  ,  quam  mi- 
nor  :  Et  eadeni  ad  minorem  ,  majorem  ra- 
tionera  habec ,  quam  ad  majorem. 

Srm  maf^nitudincs  inscquales ,  AB ,  major  &  TARXiX. 
C  ,  minor  ,  tcrtja  auiem  quaelibet  D.  Dico  fl*  h  4*' 
proportionem  AB ,  ad  D  ,  majorem  eflc  propor- 
tionc  C  5  ad  D-  At  e  converfo ,  majorcm  efle 
proportionem  D,  ad  C,  quam  D,  ad  AB.  In- 
f^lligatur  enimin  AB,  magnitudine  majore,  mag- 
nitudo  AE  ,  aequalis  minori  C  ,  ut  fit  re^iqua 
EB.  Utruque  dciude  EB ,  AE,  acqualiter  multi- 
pliGetur  ,  hac  lege,  ut  GF,  multiplex  ipfius  EB, 
major  quidem  fit  ^  quam  D  ;  At  HG,  multiplex 
ipfias  AE,  non  fic  minor  eadem  D,  fed  vel  ma- 
jor  ,  vcl  aequalis.  In  ^tia  figura  necefle  fuit  fu- 
mere  GF ,  HG  ,  triplas  iplarum  EB,  AE;  quia  • 
dupla  ipfias  AE  ,  effet  minor,  quam  D.  Loco 
triplarum  potuiilent  accipi  quascunquc  alix  aeque 
muitiplices  majores.  In  4ta  autem  figura  fatis 
-eft,  fumere  ipfarum  EB ,  AE,  duplas  GF,  HG; 

?uia  utraque   GF  ,  HG ,   major  eft ,  quam  D. 
oflrent  tamen  pro  duplis  fumi   quascunque    alias 
majorcs  asque  inultipHces.    Quoniam  igitur  duae 
FG,  GH ,  aeque  maltipliccs  funt  duarum  BE, 
£A;  actit  &  tota  FH,  ita  multiplex  totius  AB,  ai.jafetf^ 
N  z  ut 
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ut  GH,  ipfius  AE ,  hoc  eft,  ipfius  C,  cum  ac- 
quales  fint  pofitae ,  C ,  &  AE.  Capiatur  quo- 
<}ue  ipljus  •£)  ,  multiplex  IK,  quae  proximc  ma* 
jor  fit ,  quam  HG ,  nempe  dupla  ,  ut  in  ^tia 
figura.  Quod  fi  dupla  major  non  fucrit  quam 
HG  ,  fumatur  tripla  ,  vel  quadrupla  5  &c.  In 
4ta  figura  accepta  eft  IK ,  ipfius  D,  quadrupla, 

Juia  tam  dupla  quam    tripla  minor    cft  ,   quam 
IG,  at  quadrupla  jam  major  eft.    Abfciira  ergo 
LK,  quac  aequalis  fit  ipfi  D,  non  cric  IL,  major 

Suam  HG,  (alias  IK ,  non  effet  multipkx  ipfius 
)y  proxime  major  quam  HG;  fed  &  IL,  major 
<}uoquc  cflTct  quam  GH.  Quod  fi  IK ,  dupla  fit 
ipfius  D,  perfpicuum  eft,  IL,  non  effemajorem, 

fuam  HG,  cum  HG,  pofita  fit  non  minorquam 
)  ,  hoc  eft  quam  IL,)  &  idcirco  HG,  erit  vel 
aequalis  ipfi  IL,  vel  major.  Et  quia  FCj,  major 
cft  pofita  quam  D;  LK,  vero  aequalis  cidem  D; 
erit  quoque  FG ,  major  quam  LK.  Cum  crgo 
HG,  non  minor  fit  quam  IL  ,  ut  dcmonftratum 
■'  eft  ,  fcd  vel  asqualis  ,  vel  major  ;   erit  tota  FH, 

major  quam  IK.     Itaque  cum  FH  ,  HG ,   fint 
a&que  multiplices  primae  AB,  &  tertiae  C;  atque 
IK,  multiplex  ipfius  D,  mx  inftar  cft  fccun- 
dae    &   quartae :  fit    autem  FH  ,  multiplex    pH- 
mae ,    major     quam    IK  ,    mult^plex    iccundae ; 
At  HG ,  multiplex  tertiae,  non  fit  major,  quam 
IK  ,  multiplex  quartac  ,  immo  minor  ,   ex  hypo- 
thefi  ;  (fumpta  enim  ett  IK,  multipkx  ipfius  D, 
h  ^  tUf  ^"^J^^   quam  HG,)  ^erit  major  proportio  AB  , 
timn$i       P^™3c  ad  D,  fccundam,  quam  C,  terciae  ad  D, 
^  '      quartam. 

Quoniam  vero  h  contrnrio  IK ,   multiplcx  pri- 
mae  D,  (ponatur  enini  nunc  D,  prima  ac  tertia; 
At  C,   fecunda  &  AB  ,  quarta)  major  cft  quam 
,  HG  ,  multiplex  lecundas  C;  At  IK,  multipicX 
'tertiae  D,  major  non  eft  ,  quam  FH,  muUiplex 
quartx  AB ,  immo  minor  ,  cum  FH,  major  fit, 
c  8./^/.  quam  IK,  ut  oftenfum  cft  ;  «•erit  major  propor- 
Hntnti.      tio  D^  primae  ad  C,  fecundam,  quam  D,  tertias 
ad  AB,  quattam  :  quod  elt  propofitum.    Inac- 
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gualium  igirur  magnitudinum 'major  ad  candem, 
&c.     Quod  erat  oftcndcndum. 

T  H  E  O  R.    9.     P  R  O  P  O  S.   9.         ix; 

•Qiiae  ad  eandem  ,  eandem  babent  ratio- 
nem ,  aequales  funt  inter  fe :  Et  ad  quas 
eadem  candem  habet  rationem  ,  eae  quoque 
funt  inter  fe  aequales. 

HAbeant  primum  A  ,  &  B ,  eandem  rationem  TAB,XiX 
ad  C;  Uico  A,  &  B,  effe  intcr  fe  aequalcs.  fii-  f* 
Sit  enim  ,    fi  fieri  poted  ,  altera,  nempe  A,  ma- 
jor  &  B,   minor.    aEv'\t  igitur  major  proportio  1 8. yaw^; 

A,  majoris  ad  C  ,  quam  B,  minoris  ad  eandem 
C  ;  quod  eft  contra  hypothefin.  Non  ergo  inae- 
quales    funt  A,   ^  B ,  fed  aequales. 

Habeat  dcinde  C,  eandem  proportionem  ad  A,  &  B; 
Dico  rurfus  A,  &B5  cffe  aequales.  Nam  fialtera  , 
nempe  A,  effet  major  ,  &  B,  minor;  ^haberet  b8.j«»r. 
C  ,  ad  B ,  minorem  ,  majorem  proportionem , 
quam  ad  A,  majorem;  quod  cft  contra  hypothe- 
hn.    Non  igitur  major  erit  A,  quam  B,  fed  as«  ' 

qualis.  Quas  igitur  ad  eandem  ,  candcm  habent 
rationcm,  &c.    Quod  demonftrandum  erat* 

T  H  E  6  R.    10.    P  R  O  P  O  S.    10.       X. 

Ad  eandem  magnitudinem  rationem  ha- 
bentium  ,  quae  majorem  ration^m  habet  , 
illa  major  efl :  Ad  quam  autem  eadem  ma- 
jorem.rationem  habet ,  iUa  minor  eft. 

HAbeat  primum  A,  ad  C,  majorem  proportio-  taB-XIX 
ncm,  quam  B  ,    ad  candcm  C.    Dico  A ,  /^.  6« 
majorem  elie ,    quam  B:  Si  enim  A,  forct  ipfl 

B,  aequaHs,  ^habcrent  A,  &  B,  eandem  propor-  ay.^f* 
tioncm  ad  C  :  Si  autcm  A  ,  minor  cffet,  quam 

Bj  ^hjtberct  B,  major  td  C,  proportionem  ma»  hi.iuinu 
N  3  jorem, 
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jorcmj  quam  A,  minor  ad  eandcm  C,  quod  eft 
contra    hypothefin.    Non    eft  igitur  A ,  asquatis 
vel  minor  quam  B,  fed  major. 
HabeatfecundoC,  adB,  majoremproportionem, 
quamadA.  DicoB,  minoren>  effc  quam  A.    Non 

c^.qmnt.  enimaequaliscritB,  ipfi  A ;  ^alioquihabcrctC,  ean- 
dem  proportionem  ad  A,  &  B;  quod  elt  contra 
hypothefin.    Neque  vcro  B,  major  erit  quam  A, 

^i,qmn$.  ^  alias  haberet  C,  ad  minorem  A,  majorem  pro- 
poriionem  quam  ad  B  ,  majorem  :  quod  magis 
eft  contra  hypothcfin.    Minor  igicur  clt  B,  quam 

A,  ^uod  eft  propofitum.  Ad  eandcm  igitur 
majjnicudincm  rationem  habemium ,  &c.  Quod 
crat  demonftrandum. 

xi,        TH  E  O  R.    II.    PRO  P  O  S.  II. 

QuaB  eidem  funt  eaedem  rationes , 
&  inter  fe  funt  eaedem. 

TABX1X  ^^^  proportioncs  A,  ad  B,  &  C,  ad  D,  ese- 
fg,  l^  "^  dem  proportioni  E  ,  ad  F.  Dico  &  propor- 
'  '   tiones  A,  ad  B,  &  C,  ad  D,  eafiem  clfi  iiitcr 

fe ,  iccundum  definitionem  6.  hoc  eft  fumptis 
aque  multiplicibus  ipfarum  A  ,  C  ;  Item  seque 
multiplicibus  ipfarum  B,  D;  lcmper  contingere, 
Ut  multiph*ces  ipfarum  A ,  C  ,  a  m-ultiplicibus 
ipfarum  B,  D,  vel  una  deficiant,  vel  una  aequa- 
lcs  fint ,  vcl  una  excedant,  Sumantur  enim  ad 
omnes  anteccdentes  A,  C,  E,  aique  multipHccs 
guxcunquc  G,  H,  1,  &  ad  omncs  confequetitcs 

B,  D,  F ,  aliaB  quaecunque  aeque  multipHces  K, 
L,  M^  jQuoniam  igitur  ponitur  effe  A,Aprima 
ad  B,  fccundam   ut  E,  tcrtia  ad  F,  quartam; 

m  6  ^fif^  a^t  ut  fi  G,  multiplex  primae  4efidt  i.k,j  muK 
j«i«//.    ,  ^iph*ce  fecundae  ,  deficiat  quoque    I ,    niu4tiplcx 

tjerti»  ab  M  ,  multipUce  quartae;  Et  fi  G,  fequa- 
^  .^  -  .  l>s  eftjipd  K,  ycl  major,  aequalis  quoq^Crik  1, 
b  i'  ief  }r>fi  ivi,  v^l  major:  ^Sed  (ut  qodem  modpoften- 
jfiu^iV;     detur^   fi  I,  minor  eft^  quam  M,  vel  «q^ah's, 
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vel    major  eft  quoque  H,  minor  guam  L,  vcl 
;squalis ,  vel  major  ;  propterca  ouoa  ponitur  eflTe 
E,  prima  ad  F  ,  fecundam ,  ut  C  ,  tertia  ad  D, 
guartam.    Quare  G  G  ,  multiplex  primae  A,  dc- 
ncit  z  K^  multiplicc  fecundae  B,  deficiet  qUoque 
H,  multiplcx  ttrtiae  C  ,  ab  L,  multiplicc  quart^ 
D.    Et  fi  G  ,  tEqualis   cft,  vel  major  quam  K,   . 
etiam  H  ,   asqualis   erit ,  vel  major  quam  L.    I-     / 
demquc  oltcndctur  accidcre  in  quibuLcunque  aliis    ^ 
aeque  multiplicibus.    c  Quaproptcr  erit  A  ,  prinia  c  6.  Jef. 
^d  B,  fecuadam ,  ut  C ,   tcrtia  ad  D  ,  quartam.  f«w/i. 
Quae  igitur  eidem  funt  eaedcm  rationes  ,   &  inter 
fe  funt  exdem.    Quod  crat  oftcndendum. 

T  H  E  O  R.    12.    P  R  O  P  O  S.    ja.       xlj.; 

Si  fint  magnitudines  cjuotcunque  propor- 
tionales  :  quemadmodum  fe  habuerit  una 
i^ntecedentium  ad  unam  confequentium ,  ita 
fe  habebunt  omn^s  antec^dentes  ad  omnes 
confequentes. 

QUod  m  propof.  i.  de  proportione  multiphci  TMJCIX, 
^demonftravit ,   oftendit  hic  de  omni  genere /%•   8« 
proportronis  etiam  irrationalis.    Sint   ergo  quot- 
cunque  magnitudincs  A,  B,  C,  D,  E,  F,  pro- 
portionales  hoc  eft  ,  fit  A,  ad  B,  ut  C,  ad  D, 
&  E,  ad  F.    Dico  ut  eft  una   anteccdentium  ad' 
«nam  confequentium ,    nimirum   A  ,  ad  B ,   ita 
feflTe  omnes  antecedentes  ftmul  A,  C,  E,  ad  om- 
nes  confcquentes  fimul  B,  D,  F,     Sumptis  cnim 
C,  H,  r,  asque  multfplicibus  antecedcntium ;  & 
l^,  L,  M ,   «qpe  multiplicibus  confcquentium, 
i^erunt  omnes  G,  H,  I,  fimul  omnium  A,  C,  ai. ?»/»/• 
'E,  fimul  ita  miiltiplices ,   ut  una  unius,  nempe 
iit  G  ,  ipfius  A  ;  &  omnes  K  ,  L,  M,  fimul 
^mnium  B,  D,  F,  fimul  ita  multiplices,  ut  una 
Unius,  nimirum  ut  K ,  ipfius  B.    Quoniam  vero 
ponitur  eflTc  A  ,  prima  ad  B ,  fecundam  ,  ut  C^ 
tertia  ad  D,  quartam,  &  ut  aliaE;  tertia  ad 
/    ^    N  4  ahanj 
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h  6*  ief'  aliam  F,  auartam;  ^fit  ut  fi  G,  multiplex  prlmas 

tfmntu       deficit  i  K,  muUiplicc  fecundae,  dcficiat  quoque 

H,  multiplex  tertias  ab  L,   multiplicc  quartac,  & 

I,  ab  M  :   Et  fi  G ,  aequalis  clt  ipfi  K,  vel  ma- 

jor,  aequalis  quoque  fit  H,  ipfi  L,  &  I,  ipfi  1V[> 

vel  major.    Ac  proinde  fi  G  ,   minor    eft ,  vel 

aqualis  ,  vel  major  quam  K,  &  omnes  G,  H, 

I,  fimul  omnibus  K,  L,  M,  fimul  minorcs  fint, 

c  6.  ief.  vel  aequales  vcl  majores.    «^Quocirca  ut   ett  A, 

tpunth       prima  ad  B,   fccundam  ita  eric  A,  C,  E,  tertia 

ad  B,  D,  F,  quartam.    Si   fint  itaque  magnitu- 

dines    quotcunque   proportionales  ,    &c.    Quod 

demonftrandum  erat. 

t\ii,       T  H  E  O  R.    13.    P  R  O  P  O  S.    13. 

"  Si  prima  ad  fecundara  eandem  habueric 
rationem ,  quam  tcrtia  ad  quarcam  ;  tertia 
vero  ad  quartam  majorera  rationem  habue- 
rit ,  quam  quinta  ad  fextam  :  Prima  quoque 
ad  fecundam  majorem  rationem  habebit  , 
quam  quinta  ad  fextam. 

TAKXIX^  Ql^  prima  A,  ad  B,  fecundam,  ut  C,  tertia  ad 
fig^  ^.  *  '^  D,  quartam:  fit  autem  proportio  C,  tertiae  ad 
D,  quartam  major  ,  quam  E,  quintx  ad  rjr,  fc£- 
tam.  Dico  fic  proportionem  A,  primae  ad  B,  Cr- 
cundam  eflfe  majorem  quam  E,  quintae  ad  F, 
fextam,  fecundum  dtfinitionemS.  hoc  eft ,  fump- 
tis  aeque  multiplicibus  ipfarum  A,  E;  Item  aeque 
multiplicibus  ipfarum  B,  F,  contingerc  pofle,  ut 
multiplex  ipfius  A  ,  excedat  multiplicem  ipfius- 
B  j  at  multiplex  ipfius  E,  multiplicem  ipfius  F^ 
non  excedat.  Sumptis  cnim  G ,  H  ,  I ,  «QUf 
multiplicibus  antecedcntium  ;  Et  K,  L  ,  JW , 
aeque  multiplicibus  confequcntiumi  cum  fit.A» 
prima  ad  B ,  fecundam  ,  ut  C  ,  tertia  a4  D  > 
,a  6.  def  c^uartam ;  ^ifit  lit  fi  G,  multiplex  primae  eiceffcr 
e[mnti,  rit  K,  multiplicem  fecundas,  excedat  quoquc  H^ 
xnultiplex  certias    ipfam  L  ,  muitiplicem  t^uarts. 
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&c.    At  quando  H,  cxcedit  ipfam  L,  ^non  ne- b  8.\«5f* 
celiario  I,  excedit  ipfam  M,  fed  aequalis  aliqaan- ^««w^. 
do  erit,  vel  minor;  quod  major  ponatur  propor- 
lio  C,  primae  ad  D,  fecundam,  quam  E,  tertiae; 
F,  quartam.     Igitur   R  G,    cxcedit   K,  non  ne- 
ccffiirio  I,  excedit  M.     ^Major  eit  ergo  propor-  c  ^*  def. 
tio  A,  primae  ad  B,  fccundam  ,  quam  E,  tertiae  f«»*^«« 
ad  F,  quartam.    Quamobrem  fi  prima  ad  lecun- 
dam  eaiidem   habuerit  rationem  ,   quam  tertia  ad 
quartam,  &c.     Quod  oltcndendum  crat. 

T  H  E  O  R.    14.    P  R  O  P  O  S.    14.       «>. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habucrit 
rationem ,  quam  tertia  ad  quartam  ;  Prima 
vero  quam  tercia  major  fuerit  ,  erit  .&  fe- 
cunda  major  quam  quarta.  Quod  fi  prima 
fucrit  aequaiis  terciae  ;  erit  &  fecunda  cequa- 
lis  quarcgp .   Si  vero  minor  ,  &  minor  crii:. 

Clt  enim  A,  prima  ad  B,  fccundam  ut  C,  tertia  tmxix 
*^  ad    D  ,   quartam.     Dico  ii  A,    major   fii-rit  yf^,io,if. 
quam  C,   fore  quoque  B,   majorem    quam  D.  n. 
Quod  fi  A,  aequalis  rueric  ipfi  C,  aequacm  quo- 
que  cflTe  B  ,    ipfi  D :  Si  deniquc  A ,  miuor  fucrit 
quam  C  ,   minorem  quoque  eife  B,  ipfa  D.     Sit  ^.  le.' 
primum  A,  major  quam  C,   ^eritquc  propterea  aS.fnw/. 
proportio  A  ,   majoris  ai   B ,    maior   quam  C, 
minoris  ad  eandem  B.    Quoniam  i^itur   cft  C , 
prima  ad  D,  fccundam  ut  A,  tertiaad  B,  quar- 
tam  ,  proportio  autem  A ,  tertiae  ad  B,  quartam 
jnajor  eft ,  ut  oftendimus  ,   quam  C,  qumt»  ad 
B  ,  fextam  :  ^Major  quoque  erit  proportio  C,  bi|.f«^;; 
'primae  ad  D,  fecundam,  qu^m  C,  quintae  ad  B,   . 
iextam.    r  Minor  eft  crgo  D,  quamB;  Idcoquccio^ai»/.' 
B,  major  erit  quam  D.    Quod  cft  propofitum. 

Sit  deinde  A,  aequalls  ipfi  C ;  ^eritque  idcirco  fig-  1 1  r 
A,  ad  B,  ut  C,  ad  B.    Quoniam  igitur  propor- d 7» 5«««/.; 
tionc*  C,  ad  D,  &  C,   ad  B  ,  eaedem  funt  pro- 
portioni  A,  ad  B,  <f  crunt  quoque  intcr  fe  eaedem  en.^xtf; 
•      '  N  j  pro- 
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f9-f#^'  proportiones  C,  ad  D,  .&  C,  ad  B;/Ideoquc 
^equales  erunt  B,  &  D.    Quod  eft  propofkum. 

fi'  •»•         Sit  tertio  A  ,    minor  quam  C,    ^  eritque  ob 

g8.fi»»^.  hoc  major  proportio  C,  majoris  ad  B,  quam  A, 
minoris  ad  B ,  eaudem.  Quoniam  igitur  eft  C, 
prima  ad  D  ,  fecundam  ,  ut  A ,  tertia  ad  B, 
quartam ;  eft  autem  proportio  A ,  tcrtiae  ad  B, 
quartam  minor  ,  quam  C,  quintas  ad  B,  fcxtam; 

bij.fvn^*  bMmox  quoque  crit  proporiio  C  >  primae  ad  D, 
fecundam  ,    quam  C  ,   quint£  ad  B ,    ftxtam  ; 

iio.fMi^.  /  Ideoaue  B ,  miiior  erit ,  quam  D  ,  quod  cft 
propomum.  Si  prima  igitur  ad  fecundam  eandem 
habuent  ratiouem,  &c.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 

xr.         T  H  E  O  R.    15.    P  R  O  P  O  S.    15. 

Partes  cum  pariter  mukiplicibus  in  eadem 
fimt  ratione,  fiprout  libi  mucuo  refpondent, 
ita  fumantur.  

TAB.XX*  Clnt  partium  A  ,    &  B,  gque  multiplices  CD, 

/%.  I.  ^  &  EF.  Dico  ita  cffe  CD  ,  ad  EF  ,  ut  A, 
ad  B.  Cum  euim  CD  ,  &  EF  ,  fint  xque  muN 
tipliccs  ipferum  A  ,  &  B,  ccintiaebitur  A,  toties 
in  CD,  quoties  B,  in  EF.  Dividatur  zx%o  CD, 
in  partes  CG  ,  GH ,  HD,  asquales  ipfi  A,  & 
EF,  in  partes  EI ,   IK ,   KF,  aequales  ipfi  B, 

%j.fm$.  4  eritquc  CG  ,  ad  EI  ,  ut  A,  ad  B,  quod  CG, 
&  A  ,  «quales  iiiter  fe  fint,  nec  nou  El,  &  B, 
Eadem  ratione  erit   GH,  ad  IK,  &  Hu  ,  ad 

hii.fdnt.  KF,  ut  A,  ad  B,  ^idcoque  CG,  GH,  HD,  ad 
^  EI,  IK,  KF,  eandem  habebunt  proportioncmt 
'    Quocirca  ut  CG,  ad  EI,  hoc  cft,  ut  A,  ad  B, 

fii.jfMv/.  rita  crit  CD ,   ad  EF,  nemF*c  omncs  CG^  GH, 
*       HD,   fimul  ad  omnes  EI  ,  IK ,   KF  ,  fimul, 
quod  eft  propofitum. '  Partes  'itaque  curii  paritct 
xtiuUiplicibus,  &c.    Quod  crat  demonftrandum. 
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T  11  E  O  R.    16.     P  R  O  P  O  S.    16.       iMl 

Si    quatuor     magnitudules.  proportionales 
fuei-iiic ,   &  viciliim  proporcionales  erunt. 

HIc  demonftratur  alterna ,  five  permutata  pro-  TAM,XT. 
portio,  fcu  ratio  ,   qua^  defin.   12.   eiplicata  ;fe*  1.. 
eft.    Sit  enim  A,   ad  B,  ut  G,  ad  D.    Dieo  vi- 
ciflim  ,   feu  permutando  ,  efle  quoque  A,  ad  C, 
ut  B  ,   ad   D.    Sumantur  eaim  iplarum  A ,   B, 
prims  ac  fecundas,  asque  multiplices  E,  F.     Item 
ipiarum  C,  D,  tertiie  &  quartas  aeaue  multiplic^ 
G,  H  ;  a  eritque  E  ,  ad  F  ,  ut  A,  ad  B,  cum  uf,jmia. 
E ,   &  F  ,  fint  pariter  multiplices  partium  A ,  & 
B.    Eadcm  ratione  erit  G  ,   ad  H ,   ut  C,  ad  D. 
Cum  igitur  proportiones  E,  ad  F,  &  C,  ad  D,- 
fint  eaedem  pr«ponioni  A  ,  ad  B;  erunt  &  ip& 
^intcr  fe   easdcm.     Rurfus  quia  proportiones  E,  hwmtintl 
ad  F,  &  G  ,  ad  H,  eaedem  funt  proportioni  C, 
ad  D  ;  rerunt  &  ipfae  caedem  inter  fe;  hoc  eft,  ciuqmnt. 
Ut   eft  E  ,  prima  ad  F  ,   fecundam ,  ita  erit  G , 
tertia  ad  H,  quartam.    i/Quare  fi  E,  prima  ma-  di^.quint* 
jor  eft  quam  G  ,  tertia,  vel  ^qualis,  vel  minor, 
erit  quoque  F,  fecunda  major  quam  H,  quarta, 
vel  aequalis,  vcl  minor,  in  quacunque  multiplica- 
tione  accepta  fint  aeque  multiplicia  E,  F,  &  ae- 

2ue  multiplicia  G,  H.  rEft  igitur  A,  prima  ad  ®  ^\^^f\ 
;,  fccundam,  ut  B,  tertia  ad  D,  quartam  (cum  f***^'- 
E ,  &  F ,  fint  aeque  multiplices  primae  A  ,  ac 
tertiae  B;  At  G,  &  H,  aecjue  multiplices  C,  fe- 
cundae  &  D  ,  quartae ,  &  illae  ab  his  una  defici- 
ant  ^  vcl  una  aequalcs  fint ,  vel  una  excedant  y 
6cc.)  quod  cft  propofitum.  Si  quatuor  igitur 
magnitudines  proportionales  fuerint,  &  viciffim 
-proponionales  erunt.    Quod  oftendendum  erat. 
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,,5,       T  H  E  O  R.    17.    P  R  O  P  O  S.    17. 

Si  compofitap  magnitudines  propoftionales 
fuerint  ,  hae  quoque  divife  proportionales 
erunt. 

TAB.XK.  TJOc  loco  demonftrat  Euclidcs  Divifionem  ra- 

J%«  y  -^  tionis,  quam  defiii.  15-.  explicavit,  Sint  enim 
compofitas  magnitudines  AB ,  CB,  &  DE,  EF, 
proportionales,  hoc  eft,  fit  AB,  ad  CB,  utDE, 
Ad  EF.  Dico  &  divifas  cafdem  proportionales 
,€fre ,  hoc  eft  ,  ut  eft  AC  ,  ad  CB,  ita  effe  DF, 
,:-  ff^d.  FE ,  in  co  fcnfu  ,  quem  definitione  6.  expo- 
j^iipus.  Ipfarum  cnim  AC,  CB ,  DF,  FE,  ae- 
,qtlc    multiplices    capiantur  eodcm    ordine  GH , 

^uqmnupl^  KL,  LM ;  ^eritquc  Gl,  ita  multiplex  ipfius 
■AJP?   nt  elt   GH,   ipfius  AC  ,  l^c  eft,  ut  KL, 

huqmnt^  ipuus  DF,  b\iz.  quoque  multiplex  eft  KM,  ipffus 
PE.  -^quq  multiplict^s  ergo  funt  GI ,  KM  , 
■  ^j  'Jpifarum  A^,  DE.  Capiantur  rurfus  IN,  MO, 
'a^que  multiplices  ipfarum  CB ,  FE.  Quoniam 
,  4gi!?ur  fic  eft  multiplex  HI  ,  prima  lecundae  CB, 
ut  LM  ,  tertia  quartae  FE:  ItLin  tam  eft  multi- 
j»lcx  IN  ,   quinta  fccund^   GB ,  qqam  multiplex 

ci»5»»t^*^eft  MO ,  lexta  quartae  FE  ;  ^erit  &  HN,  fic 
.multiplex   fecundae  CB ,  ut  LO  ,    muftipkx   eft 

Spartae  FE.    Iiaque  cum  fit  AB  ,  prima  ad  CB, 
ecundam ,  ut    DE ,    tertia    ad    FE ,  quartam; 
fiimptacque  fitit  g^que  multipliccs  Gl,  KM,  prl- 
mae  ac  terciae.  AB,  DE:  Item  fecundae  &  quartas 
d  6.  def.CB^  FE,  asque  muUiplices  HN,  LQ,  ^fit  ut  fi 
fitfw/i»      ^GI,  multiplex   primas  AB,  deficit  ab  HN,  mul- 
.^tiplice  fecundae  %^By  etiam  KM,  multiplex  tertiaB 
DE,  deficiat  ^  LO,  multiplice  quisirtas  F£;  & 
fi  aequalis,  acqudis;  &  ilexcedit,.  eiccdat.  Ouod 
fi  deficiat  tam  GI,  ab  HN,  quam  KM,  ab  LO, 
ablatis  communibus  HI ,  LM  ,  dcficiet  quoque 
GH,   ab  IN,   &  KL  ,  ab  MO.    Et  fi  GI,  ae- 
quafis  fuerit  ipfi  HN,  &  KM,  ipfi  LO,  ablatis 
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commuiiibus  HI>  LM,  crft  &.GH,  aequalis  ipfi 
IN  ,  &  KL  5  ipfi  MO.  Et  jG  deniquc  GI,  cxt  . 
cefferit  ipfam  HN  ,  &  KM  ,  ipfam  LO  ,  ablatls 
communibus  HI  ,  LM  ,  cxcedct  qubque  GH  y 
ipfam  IN  ,  &  KL  ,  ipfam  MO.  Quam  ob  rcm 
cum  GH  ,  KL  ,  fumpt^  fint  aoue  multiplices 
primae  AG,  &  terti»  DF:  Itcm  IN,  MO,  aequc 
multiplices  fecundae  CB ,  &  quartae  FE ,  often- 
fumque  fit  ,  (in  (jUacunque  multiplicatione  iUaB 
aequc  multiplices  fucrint  acceptae)  asquc  multi-  , 
plices   primac  &  tcrtiae  ab  aequc  multiplicibus  fe- 


quod  eft  propofitum.  Si  compofitae  igitur  mag- 
iiitudincs  proportionales  fucrint  ,  &c.  Quod 
pftendcndum  erat.  • 

T  H  E  O  R. .  r8.    P  R  O  P  O  3.    18.        xfiij, 

Si  divifae  magnitudines  fait  proportionales, 
hae  quoque  compofitne  proportionales  erunt. 

DEmonftrat  hoc  loco  Euclides  compofitioncm  TABXXi 
rationis  ,     quam   definitione    14-    dcftripfit.  fig.  4. 
Siut  eniradivife  magnitudines  AB,  BC,  &  DE, 
£F  ,   proportionalcs ,  hoc  eft  ,  AB  ,  ad  BC,  ut 

DE ,  ad  EF.    Dico  &  compofitas  proportionalcs 
effe,  hoc  eft,  ut  eft  AC,  adBC,  itaeffe  DF,  a.d     .. 
EF.    Si  cnim  non  cft,  ut  AC,  ad  BC,  ita  DF,- 
ad  EF,   habebit  DF  ,   ad  aliquam  magnitudinem 
ininorem  ipfa  EF,  vcl  majorem,  candem  propor- 
tionem  ,  quam   AC  ,    ad    BC.     Habeat  primum 

DF ,  ad  GF  ,   minorem  fpfa  EF ,  fi  ficri  poteft,, 
candem  proportionem,  quam  AC ,  ad  BG.  Quo-, 
niam  igitur  eft,  ut  AC,  ad  BC,  ita  DF,  ad  GF'; 

a  Erit  dividcndo  quoque ,  ut  AB ,  ad  BC  ,  i^  «7.3«*«» 

DG,  ad  GF:  Sed  ut  AB,  ad  BG,  ita  propofita.  ..^^, 
quoque  eil  DE  ,  ad  EF..  ^lgitur  erit  ctiam,  ut  mhqmn. 
DG,  prim^  ad  GF,  fccundam,  ita  DE  ,  terjja 
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ad  EF  ,  quartairi.    Cum  ergo  DG  ,  prima  mtjor 
cu.4i^.  fit,  quatn  DE,  tertia,  rcritquoque  GF,  fecunda 
'^      major  ouam  EF  ,    quarta  ,  par$  quam   totum. 
Quod  eft  abfurdum. 

Habeat  deinde ,   fi   fier?  pottft  ,  DF,  ad  HF, 

majorem  ipfa  EF  ,  eandem  proportionem ,  quam 

AC  ,  ad  BC.    Ouoniam  igkur  eft  ,  ut  AC  ,  ad 

in,mM*  BC,  ita  DF,  ad  HF;^ent  dividendo  quoque  ut 

AB,  adBC,  ita  DH,-  adHF.  ^SedutAB,  adBC, 
tti.f«ml.  ItapofitaetiameftDE,  adEF.  ^lgitureritquoqueu, 

HtDH,  primaadHF,  fecundam,  itaDE,  tertiaad 

.  EF,  quattam-  CumergoDH,-primaiminorfit  quara 

DE,  tertia ,  «eritqucHF,  fecundamlnorquamEF, 

?uarta ,   totum  quam  pars ,  quod  eft  abfurdum. 
lon  igitur   habebit  DF  ,  ad   minorem  tpfa  EF , 
aut  ad  majorem  ,  eandem  proportiotiem ,  quam 

AC,  habet  ad  BC  Ergo  DF ,  ad  ipfam  EF , 
crit ,  ut  AC,  ad  BC,  guod  eft  propofitum.  Ita- 
que  fi  divifac  magnitudmes  fint  proportionalcs  , 

cc»    Quod  demonftrandum  crat. 


z 


xiu      T  H  E  O  R.    ip.    P  R  O  P  O  S.    19. 

Si  quemadmodum  totum  ad  ,.totum  ,  ita 
^Utum  fe  habuerit  ad  ablatum  ;  &  reli-' 
quum ,  ad  reliquum ,  ut  lotum  ad  totum , 
&  habebit. 

TAIkXXi  (^yJo^  5^  propof.  5*.  demonftratum  eft  de  mul- 

fg^  |.,    '  ^<    tiplici  proportione,  hoc  loco  de  omni  pro- 

portione,  etiam  irrationali  demonftratur.    Stenim 

tota  AB,  ad  totam  CD,  ut  ablata  AE,  ad  abla- 

tam  CF..  Dico  &    rcHguam  EB ,  efre.  ad  reli- 

quam  FD>  ut  eft  tota  AB,  ad  totam  CD.    Cum 

n6:v^.  cnim  fit  AB ,  ad  CD  ,  ut  AE,  ad  CF,  ^ erit  & 

*»7fW#-  pcrmutando  AB,  ad  AE,  ut  CD,  ad  CF.  *Di- 

Yidendo  ergo  erit  EB ,  ad  AE,  ut  FD,  ad  CF, 

.in&frtil.  rQuare  permutanflo  rurfus  erit  EB,  'ad  FD ,  ut 

AE ,  ad  CF  ,    hoc  eft ,  ut  tota  AB,  ad  totam 

CD ,  cum  pofita  fit  AB,  ad  CD ,  ut  AE,  adCF* 
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Si*  igitur  quemadmodum  totumi  ad  totum ,  &c. 
Quod  demonftrandum  erat'. 

COROLLARIUM* 

Hinc  facile  demonOrabttur  modas  ille  «rgumeDttndi  in 
proportionibus  >  qui  fumitur  a  conferiione  rationis ,  juzta 
16.  dcfin. 

Sit  cnim  .  ut  AB\  ad  CB  ,  ita  DE  »  ad    FE.    Dico  TAhxi. 
per  convtr/iopem  rationis  tffe  quoque  »   ut  AB  ,  ad  AC»  fg,  fi, 
ita  DE  ,  ad  DF.    Cum  enim  fit  ,   ut  AB  ,  ad  CB,  ita 
DE,  ad  FE  ,  d^txt  quoque  dividendo  ,  ut  AC,  ad  CB,  diilqwbit} 
ita  DF,   ad    FE      Igitur    &   convertendo  ,    ut  CB  ,   td 
AC  ,   ita   FE  ,  ad  DF,  ^ac  proptcrea  componendo  quo-  ci8.i^Knif» 
que  ,  ut  AB,  ad  AC,  ita  DE,  ad  DF.    Quod  eft  pro-       *' 
po/itum. 

T  H  E  O  R.    20.    P  R  O  P  O  S.    20.       x*; 

Si  fint  tres  inagnitudines  ,    &  alia  ipfis 
sequales  numero ;    quae   binae  &    in    eadem 
ratione  fumantur  ;    ex  aequo  autem  prima ,     , 
quam  tertia    major    fuerit  ,    erit    &    quarta 

fiuam  fexta  ,  <  major.     Quod  fi  prima  terti» 
uerit  aequaHs  ,   erit  &  quarta  aequalis  fextae: 
fin  illa  minor ,  haec  qtwquc  minor  erit. 

Slnt  trcs  magnitudincs  A.  B,   C,  &  totidem  rv»x»i 
D,  E,  F,  fitque  A  ,  ad  B,  ut  D,  ad  E;  &//  7:   ' 
B,  ad  C,  ut  E  ,  ad  F,  fit  autcm  primum  A, 
prima  major  quajn  C,  tertia.    Dico  &  D,  quar- 
tam  eflTe  majorem  F,   fexta.     Cum  enim  A,  ma* 
jor  flt  quam  C,  i^erit  major  proporrtio  A,  ad  rSijHfo 
B,  quam  C,  ad  B.    Ell  autem  iit  A,  ad  B,  ita     ^  .     ^ 
'P,    ad   E.   ^Major    igitur   pfoponfo   qubqQe  fcit  4irtff; 
crit  D  ,  ad  E  ,  quamr  C  ,  ad  B.    At  ut  C,  ad  " 

B,  ita  eft.  f ,   ad  E-    (Cum^im  flt  B,  ad  C, 
ut  £,  ad  F  ^  crit  c^nvertendo^ul  C,  ad  B,  jta 
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F  ,  ad  E.)    Major  igitur  quoque  proportio  crit 
cio.fimtf.  D  ,  ad  E  5  quam  F ,  ad  E,  ^,quare  D  ,  major 

erit,  quam  F.  Quod  eft  propomum. 
TABXK  Sit  deindc  A,  aequalis  ipfi  C.  Dico  &  D,  ae- 
/g.  8  quakm  elfe  ipfi  F.  Cum  cnim  A  ,  fit  ipfi  C  , 
dy.fitf»^  aequalis  ^erit  A ,  ad  B,  ut  C,  ad  B.  Eft  autem 
tii, fuint  ut  A  ,  ad  B,  ita  D,  ad  E.  rlgitur  erit  &  D, 
ad  E  ,  ut  C  ,  ad  B:  At  ut  C,  ad  B,  ita  eft  F  , 
ad  E  ,  per  inverfam  raiionem ,  uti  prius.  Quare 
ffp.fiw»^.  erit  quuque  D,   ad  E,  ut  F  ,  ad  E  : /Ideoque 

aequales  crunt  D,  &  F.    Quod  eft  propofitum. 

TjiB.XX.     Sit  tcrtio  A,  minor  quam  C.    Dico  &  D,  mi- 

fg  9  •     norcm  efle ,  quam  F.    Cum  enim  A  ,  minor  fit' 

g8.f«i»^quam  C  ,  j^erit  minor  proportio  A,  ad  B,  quam 

C  ,  ad  B.    Sed   ut  A  ,  ad  B,  ita  eft  D,  ad  E. 

Iiij.fw»/»  >  Minor  ergo   quoque  proportio  eft  D  ,  ad  E  , 

quam    C  ,   ad  B-     Eft  autem   convertendo  ,  ut 

prius  ,  ut  C  ,   ad  B,  ita  F,  ad  E.     Igitur  minor 

cft  quoque  proportio  D  ,  ad  E,  quam  F,  ad  E, 

iio,^/#«proptercaque  D  ,  minor  erit  quam  F.    Quod  eft 

propofitum.    Si  fint    itaque    tres    magnitudines , 

&  alias  ipfis  aequalcs  numero  ,   &c.    Quod  crat 

oftcndendum. 

XXI.     T  H  E  O  R.    21,     P  R  O  P  O  S.     21. 

Si  fint  tres  magnitudines  ,  &  aliae  ipfis 
:3cqiiales  numero  ,  quae  binae  ,  &  in  eadem 
racione  fumaatur  ,  fueritque  perturbata  ea- 
ruin  proportio  ;  ex  aequo  autem  prima  quam 
tertia  major  fuerit  :  erit  &  quarta ,  quam 
fexca ,  major.  Quod  fi  prima  tertiae  fucric 
aiqualis ,  erit  &  quarta  aequalis  fextas  ;  fin 
illa  minor ;  haec  quoque  minor  erit. 

'  TJBXX*  S"^"^  *^^^  magnitudines  A  ,   B  ,  C,  &  totidem 

^^  ,0.  *  *^  D,  E,  F,  quaBbiuae   &ineademrationcfumaa- 

'^  :        tur  ;  fitquc  carum  proportio  perturbata,  hoc  cft  , 

*  ^      ,  fit  ut  A  ,  ad  B  ,  ita  E,  ad  F,  &  ut  B,  ad  C, 

ita  D  ,  ad  E  :  Sit  autcm  primum  A,  primo  ma- 

jor  quam  C »  ^tertia.    Dico  inD  ^  quartam  efle 
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inajorcm   fcxta  ,    F".    Cam  cnim  A  ,  major  fit 

duam  C,  atiit  major  proportio  A,  ad  B,  quam  a^S.fdw^ 

C,  ad  B  :  Eft  autem  ui  A,  ad  B,  ita  E,  ad  F. 

h  Major  crgo   quoque   propoitio   cft  E  ,  ad  F ,  bij.f«w/; 

quam  C,  ad  B.    Quoniam  vero  ut  B,  ad  C,  ita 

eft  D  ,   ad  E  ,  erit  convertcndo  ut  C,  ad  B,  ita 

E,   ad  D.    Quare   major  quoquc  etit  prcportio 

E,  ad  F,  quam  E,  ad  D.    r  Ideoquc  major  crit  cioqutnt: 

D,  quam  F.    Qiod  cft  propofitum. 

Sit  dcinde  A  ,   ipfi  C,  aequalis.    Dico  D,  quo-  TjfB,XX: 
que  ipfl  F,    effj  icqualcm.     Cum  enfm  A ,   fit /^.   11.' 
aqualis  ipfi  C,  ^erit  A,  ad  B,  ut  C,  ad  B:  Sed  dj.^iiunti 
ut  A,  ad  B,  ita  cft  E,  ad  F.    i?lgitur  erit  ut  C,  cii.j»w/j. 
ad   15,  ita  E,  ad  F  ;   Eft   autcm  ex  inverfa  ratio- 
ne ,   ut  C  ,   ad   B  5    ita  E  ,   ad  D  ,  veluti  prius.. 
Igitur  erit  quoOic   ut  E  ,   ad   F  ,  ita  E,  ad  D;    . 
/atque  idcirco  D,  ipfi  F,  a^qualis  crit.    Quod  eft  i^-^mt, 
propofitum. 

Sit  tertio  A,   minor  ,   quam   C.    iDico  &  D,  TAB.XX: 
tnWrem  effc  quam  F.    Cum  enim  A,  fit  minorjfe-  i»- 
quam  C,  j^cric  mlnor  proportio  A,  ad  B,  quam  g8.f«wA 
C,  ad  B  :   Ut  autcm  A  ,  ad  B,  ita  cft  E,  ad  F. 
i&Minor   eft   ergo  proporiio  rE  ,    ad  F,  quam  C,  hii.quint: 
ad  B.    Quoniam  vjro  ,  ut    ante  ,   ex  inverfa  ra- 
tione  ,   eft  ut  C,    ad  B  ,  ita  E,  ad  D;  erit  quo^ 
t)uc  minor  proportio  E,   ad  F,    quam  E,  ad  D; 
/ac  propcerca  D  ,    m'uor  trit  quam  F  ,   quod  eft  iio.quiHtl 
propofitum.    S\   igitur   fint   tres  magnitudines,  & 
alix  ipfis  sequalcs  nuincro,  &c.     Quod  oftendeii* 
du:n  crat. 

T  li  E  O  R.    22.     P^R  O  P  O  S.  £2?         xxiji 

Si  lint  quotcunque  magnitudines  ,  &  aliae 
ipfis  aequales  numero  ,  quae  binee  in  eadem 
ratione  fiimantur:  Et  ex  sequalitate  in  ea- 
dem  ratione  erunt. 

JAm  hic  dempnflrat  Kaclides  modutn  argtimcn* 
tandi  iri  proportionibus  ex  «qualitate,  quando 
O  pr«* 
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proportio    eft    ordinat:!.    Sint   enim  priirium  trcs 

TABOCXl  i^J^g"5t^dincs  A,  B,  C,  &  alix  trcs  D,  E,  F: 

fig.  i.       fitque  A  5   ad  B ,   ut  D  ,   ad  E  ;   &  B,  ad  C, 

*       ut  E ,    ad  F.    Dico  quoquc  cx    sequalitate  cflo 

A,   ad  C  ,  ut  D,  ad  F.  .  Sumptfs  enim  ipfarum 

A,  D,   aeque  multipHcibus  G,  H:  Itcm  ipfarum 

B,  E  ,•  «que  multiplicibus  I,   K:  Itcm  ipfarum 

C,  F  ,  aeque  multiplicibus  L,  M;  cum  fit  A^ 
prima  ad  B,  fecundam,  ut  D ,  tertiaadE,  quar- 

%A,qmttt,  ^^^  ?  ^^^^^  quoque  G  ,  multiplex  primae  A  ,  ad 
I,  multiplicem  lecundje  B,  ut  H,  multiplcx  ter* 
tias  D,  ad  K,  multipliccm  quartae  E.  Eadem 
ratione ,   cum  fit  B  ,  prima  ad  C ,  fecundam ,  ut 

b4.f«i»/'  E>  tertia  ad  F,  quartam;  ^erit  I,  multipkx  pri- 

mx  B  ,   ad  L  ,  multiplicem  fecundae  C,  ut  K, 

multiplex  teftiai  E,   ad  M  ,  multiplicem  quartae 

•     F.    Quoniam   igitur    funt  trcs   magnitudincs  G , 

I,  L  ,   &  aliae  tres  H  ,  K,  M,  quae  binae  in  ca- 

cio.fnm^  dem  proportionc  fumuntur  ;  ^fit  ut  fi  G  ,  prima 
fuperat  tertiam  L  ,  fuperet  necelfario  quoquc  H, 

3uarta  fcxtam  M  ;  Et  fi  ^qualis ,  aequalis;  Et  fi 
cficit,  dcficiat.  Itaquc  cum  G,  H,  acque  Inul- 
tiplices  prinlae  A  ,  &  tertiai  D,  vel  deficiant  una 
ab  L  5    M  ,  aeque    niu!ti,)licibus   fecundae  C,  & 

3uart3c  F ,  vel  una  asqualcs  fint ,  vcl  una  exce- 
ant  :   in    quacunquc  rnultiplicatione  fumpta  fint 
d  6.  def,'^^  multiplici.i  :  .Vc.ic  A,  prima  ad  C,  fecundam, 
\umtL       ut  D  ,   tertia  ad  F ,  quartam.    Quod  eft  propofi- 
tum. 

Deinde  fint  plurcs  magnltudines  tribus  ,  ita  ut 
fit  ctiam  C ,  ad  N  ,  ut  F  ,  ad  O.  Dico  adhuc 
ctfc  ut  A,  ad  N,  it^  D,  ad  O.  Gum  enim  jam 
fit  oftenfum  in  tribus  magnitudinibus,  efle  A,  ad 

C,  ut  D,  ad  F  :  ponatur  autem  C,  ad  N,  ut 
F,  ad  O ,  erunt  tres  magnitudines  A,  C,  N,  & 
aliae  tres  D ,  F,  O  ,  quae  binae  in  cadcm  ratione 
fumuntur.  Ergo  cx  aequalitate  in  tribus  magni- 
tudinibus  oftenfa  ,   ruffus   erit ,  ut  A,  ad  N  ,  it^ 

D,  ad  O.  Eodemque  modo  idem  oftendetur  in 
quinque  magn'tudinibus,  per  qi^atuor;  ficut  id  in 
quatuor  demonftratum  fuit  per  tres  ;  Et  fic  dc 

pluri- 
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pluribus.    Itaque   G  fint  quotcunque  magnitudi- 
nes,  &c.    Quod  crat  cftendendwnv 

T  H  E  O  R.    23.    P  R  O  P  O  S.    23.     „n|: 

Si  fint    tres    magnitudines  ,    aliaeque  ipfis 
sequales   numero ,   quae    binae    in  eadem  ra-      :  , 
tione  fumantur ,   fuerit  autem  perturbata  ea- 
rum  proportio  :  Etiam  ex  aequalitate  in  ca- 
dem  ratione  emnt. 


D 


Emonftratur  hic  ratio  ex  aequalitate ,  quando 
proportio  eft  periurbaia.  Sint  enim  tres  mag- 
nitudines  A,  B,  C  ,  &  alix  tres  D,  E,  F,  fit.  TABXXJ 
que  perturbata  earum  proportio ,   hoc  eft,  fit  utfi*  *i 
A  ,   ad  B ,   ita  E  5  ad  F  ;  &   ut , B  ,  ad  C,  ita 
D  ,   ad  E.    Dico   quoque  ex   xqualitate  eflc  ut 
A,  ad  C,   ita   D  ,  ad  F.    Sumptis  enim  ipfarum 
^,  B,  D  ,  xque  multiplicibus  G,  H,  I;  Itcni 
ipfarum  C ,  E,    F,   seque   multiplicibus  K,  L, 
M.    ^Erit  ut  A,   ad  B,  ita  G,  ad  H,  cum  G,  tif.fmm: 
H,  fint  ipfarum  A,  B,  lEque  multipliccs:  At  ut 

A,  ad  B,  ita  eft  E,  ad  F;  ^lgitur  ut  G,  adH,  bii.^»/«r. 
ita  quoque  eft  E  ,  ad  F;  cSed  ut  E,  ad  F,  ita  c\$.qmnt. 
e(t  quoque  L,  ad  M,  quod  L,  M,  fint  ipfarum 

E,  F,  aeque  multiplices.    ^lgiiur  erit  quoque  ut  in.^iM»;* 
G,  ad  H,   ita  L  ,   ad  M.     Rurfus  quoniam  eft 
13,  prima  ad  C,   fecundam  ,  ut  D,  tcrtia  ad  E, 
quarcam  ;  cci\i  quoquc^ut  H,   mukplex    fi\mx,  t^qumt\ 

B,  ad  K,  multipiicem  fecundoe  C,  ita  I,  multi- 
pl':x  tcrti»  D,  ad  L  ,  multjpliccm  quartac  E. 
Quia  igitur  funt  tres  magnitudines  G,  H,  K,  & 
alias  trcs  I  ,  L  ,  M  ,  qu«  binae  in  eadcm  ratione 
fumantur ,  eftquc  earum  proportio  perturbata ; 
cum  oftenfum  fic  efle  ut  G  ,  ad  H  .  ita  L,  ad 

M  :  Et  ut  H,  ad  K,  ita  I,  ad  L;/fit  ut  fi  G,  fii.f««w* 
prima  fuperat  tertiam  K,  luperet  quoque  quarta 
I,  fextam  M  ;  &  fi  asqaalis,  aequalis,  &  fi  dcfi- 
cit  dcficiat.  Itaque  cum  G  ,  &  l/aeque  multi- 
pUcis  primsg  A,  ic  tertix  D,  ^  K,  &  M,  asque 
O  i  mul* 
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multiplicibiis  fecundje  C ,   &  quartas  F ,  vel  una 

^  deficiant ,  vel  ima  gequales   fint  5  vel  un-a  cxcc- 

g  6«  def.  dant;  j^erit  ut  A  ,   prima  ad  C ,   fecundam ,   ita 

jnw^i       D,  terrt^  ad  F  ,  quartam  ,  quod  e(l  propbfitum. 

Itaque  R  fint  tres  magnitudincs  ,  &c.    Quod  de- 

jnonftrandum  erat. 

«^•^     T  H  E  O  R.    24.    P  R  O  P  b  S.    24. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit 
rationem ,  quam  tertia  ad  quartam  ;  habue- 
rit  autem  &  quinta  ad  fecundam  candem 
rationem ,  quam  fexta  ad  quartam  :  Etiam 
compofita  prima  cum  quinta ,  ad  fecundam 
eandem  habebit  rationem  ,  quam  tercia  cuni 
fexta,  ad  quaftam. 

fcUod  propofirione  2.  demonftravit  Euclides  de 

^fola  proportione  multiplici ,   demonftrat  hoc 

loco  de  omni  proportione ,  etiam  irrationali.    Sit 

TA9-XXJi  enim  AB,  prima  ad  C ,   fecundam ,  ut  DE,  ter- 

fS^  3-       tia  ad  f* ,  quartam;  Jtcm  BG,  qiiinta  ^d  C,  fe- 

cundam  ,  ut  EH ,  fcxta  ad  F  ,  cjuartam.    Dico 

ita  efTe  AG  ,   compofitam    ex   prima  ac  quinta , 

ad  fecundatn  C ,   ut  cft  DH,  compofita  ex  tertia 

&  fexta ,  ad  qunrtum  F.    Cum  enim  fit  ut  BG, 

ad  C,  ita  EH,  ad  F,  erit  convertendo  ut  C,  ad 

BG  5  ita  F  .    ad  EH.    Quoniam  igitur  eft  AB, 

ad  G  ,  uc  DE  ,  ad  F,  &  C,  ad  BG  ,  ut  F,  ad 

aii.fi«w/.  EH,  ^erit  exaequalitatc  AB,  ad  BG,  ut  DE,  ad 

hiS.^umt,  £H.    ^Componendo  igitur  erit  ut  tota  AG ,  'ad 

BG  ,   ita  tota  DH,  ad  EH.    Itaque  cum  rurfus 

fit  AG,  ad  BG,  ut  DH,  ad  EH,  &  BG,  ad  C, 

ciiiuinf.  ut  EH,  ad  F:  ^-erjtcx  aequalitate  AG,  ad  C,  uc 

DH,  ad  F.    Quod  eft  propofitum.     Si  prima  i^i- 

tur  ad  fecundam  eandcm  habuerit  rationexn  ,  &c. 

Quod  erat  demonftrandum. 
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T  H  E  O  R.    25.     P  R  O  P  O  S.    25.       xx?; 

Si  quatuor  magiiitudines  *  proportipnales 
fuerint :  maxima  &  minima  reliquis  duabus 
majores  erunt. 

Slt  enim  AB,  ad  CD,  ut  E,  ad  F,  fitquc  AB,  TdhJCXl 
omnium  maxima,  &  F,  minima.     Dico  duas /g.  4. 
AB  ,  &  F  5   (imul   Mc  majores  duabus  CD  ,  & 
E  ,   fimul.     Auteratur  enim  ex  AB  ,  magnitudo 
AG ,    xqualis  ipii  E  ;   &  ex  CD  ,   alia  CH,  ae- 
qualis  ipfi   F.     Erit   igitur  AG  ,  ad  CH  ,  ut  Ej 
ad  F  5  hoc  e(l,  ut  AB,  ad  CD.    Quare  cum  fit 
fota  AB,  ad  totam  CD  ,  ut  ablata  AG,  adabla'- 
tam  CH;  ^jerit   quoqac  ut  tota  AB,  ad  totam  aip.fnri»/. 
CD  ,    ita    reliqua    GB  ,     ad    reliquam     HD  : 
Eft   autem    AB  ,    (  cum   fit  omnium  maxima )    . 
major ,  ^uam  CD.    Igitur  &  GB ,  major   erit 
quam   HD.    Quoniam .  ycro    AG  ,    &   E ,    ai- 

2uales  funt ;  i\  ipfis  addantur  aequales  F  ,  & 
H,  nimirum  F,  ipfi  AG,  5c  CH,  ipfi  E,  fienc 
AG,  &  F  ,  fimul  aequaks  ipfis  E  ,  &  CH,  fi- 
mul.  Additis  igitur  uijequalibus  GB ,  &  HD, 
ficnt  AB,  &  F,  timul  majores  quam  E,  &  CD, 
fimul ,  cumGB,  fic  major  quam  HD.  Quod 
e(l  propofitum,  Si  crgo  quatuor  magnitudines 
proportionales  fuerint  ,  &c.  Quod  crat  demon-. 
(Irandum,  « 

S    C    H    0    L    I    U    M, 

Hic  fii2em  Euclides  iwponit  quinio  lihro.  Vernm 
quia  Campanus ,  ^  nQxnuUi  alii  adjicinnt  aiias 
quafdam  propojittones  ,  quibus  fapenumero  grstvijpmi 
Scriptores ,  ut  Archimedes  ,  Apollonius  ,  Joannes 
Regiomontanus  ^  ^  alii  utuntur^  eafqiu  quaji  effent 
Euclidis  ,  citant  ;  placuit  eas  buic  auintf^*  hbro  an* 
%eSere ,  £jf  maxima^  qua  fieri  fotefl ,  brevitate  dc" 
mnfirare  ,  ne^  non  in  numerum^  ac  feriem  propofi'- 
O  3  tioj9un$ 
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tionum  Euclidis  referre.  Otnnes  autem  traduntur 
di  maimttuUuibus  improporsi^nalibus  \  quarum  prima 
hicc  efi. 

[T  H  E  O  R.    26.    P  R  O  P  O  S.    26. 

Si  prima  ad  fecundam  habuerit  majorem 
proportionem  ,  quam  tertia  ad  quartam  : 
habebit  convcrtendo  fecunda  ad  primam  mi- 
norem  propprtionem ,  quam  quarta  ad  ter- 
tiam. 

ryfftXXf' TJ^beat  enimA,  ad  B,  majorem  proportioncm, 

fg,  f,       ^^  quam  C,  ad  D.     Dico  proportionem  B,  ad 

A  ,   minorem   efle  proportione  D,  ad  C.    Intel- 

ligatur  enim  effc  E ,   ad  B ,  ut  C,  ad  D;  eritque 

Eroportio  A,  ad  B,  major  quoque  quam  E,  ad 
\  j  a2LC  propterea  A  ,  majpr  erit  quam  E. 
b8.f«i»/.  ^Quare  minor  erit  proportio  B,  ad  A,  majorem, 
quam  B ,  ad  E  ,  minorem:  Sed  ut  ell  B,  ad  E, 
ita  cft  conYertcndo  D  ,  ad  C.  Igitur  proportio 
B,  ad  A  ,  minor  eft  quoque,  quani  D  ,  ad  C. 
Quod  eft  propofitum,] 

wq-      [T  H  E  O  R.    27.     P  R  O  P  O  S.    27. 

Si  prima   ad   fecundam   habuerit  majorem 

,  proportionem ,  quam  tertia  ad  quartam:  Ha- 

bebit   quoque  vicilTint  prima  ad  terciam  ma- 

jorem     proporcionem  ;    quam    fecunda    ad 

quartam. 

T^RXXl  TJAbeat  enim  A  ,  ad  B ,  majorem  proportio- 

fi^.  /.       *^  nem  ,   quam  C  ,  ad  D.     Dico  permutando 

majorem  eflc  guoqae  proportionem  A,  ad  C| 

quam  B  ,  ad   D.    Intelligatur  namquc  effe  E , 

ad  B,  ut  C,  ad  D,  eritque  proportio  A  ,  ^d  B, 

•  lo^wif*   major  etiam  quam  Ei  ad  B:  /«rdeoque  A,  m^- 

bS.fW»!.  JQj  cjjt  quam  E.    i^Quare  major  crit  proportio 
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A,  ad  Cy  quam  E,  ad  C.    ^Quonfam  Vero  pcr-  ci^qumt. 
mutando   eft  ,  ut  E,  ad  C,  ita  B,  ad  D,    (cum 
pofita  fit  E,  ad  B,  ut  C,  ad  D.)  Igitur  propor- 
tio  A,  ad   C,  major  quoque  trit  quam  B  ^  ad 
D.    Quod  cil  propofitum.] 

[T  H  E  O  R.    28.    P  R  O  P  O  S.    28.    xxtiJj: 

Si  prima  ad  fecundam  habuerit  majorem 

goportionem  ,  quam  tertia  ad  quartam  : 
abebit  quoque  compofita  prima  cum  fe- 
cunda ,  ad  fecundam  majorem  proportionem , 
quam  compofita  tertia  cum  quarta ,  ad  quar- 
tam.  •     ■ 

Clt  major  proportio  AB  ,  ad  BC  ,  quam  DE,  rAB.XXl 

^   ad  EF.     Dico  &  compi^ncndo  majorem  effe  fg.  6» 

proportioncm  AC  ,    ad  BC.,  quam  DF,  ad  EF. 

Intelligatur  enim  effc  GB  ,  ad  BC,   ut  DE  ,  ad 

EF  ;   eritque  proportio  AB ,  ad  BC,  major  quo-- 

que  ,  quam  GB,  ud  BC;  j  Ideoque  AB ,  major  t\o  qulnt. 

quamGB.    Addita  crgo  communi  BC;  fietAC, 

major  quam  GC  ;  ^majorque  propterea  erit  pro-  h^,quint, 

portio  AC,  ad  BC  ,   quam  GC ,  ad  BG.     Sed 

componendo,  rut  clt  GC,  ad  BC,  ita  dl  DF ,  ci9,qumt. 

ad  EF,  (quod  pofica  fit  Gi?,  ad  BC,  ut  DE,  ad 

£F.)     Major  crgo   etiam  crit  proportio  AC,  ad 

BC ,  quam    DF ,    ad    EF.    Quod   eft    propofi- 

tum.  ] 

•[T  1:1  E  O  R.    29.     P  R  O  P  O  S.    29.      xm. 

Si  compofita  prima  cum  fecunda  ad  fe- 
cundam  majorem  habuerit  proportionem  , 
quam  compofita  tertia  cum  quarta  ad  quar- 
tam :  Habebit  quoque  dividendo  prima  ad 
fecundam  majorem  proportionem  ,  quam 
tertia  ad  quartam. 

Slt  major  proportio  AC,  ad  BC  ,  quam  DF,  TABXXl 
^i  Ef .    Dico  &  dividendo  majorem  effc  pro-  fg^  ^- 
O  4  por- 
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portlonem  AB,  ad  BC,  quam  DE,  ad  EF.  In- 
.  tcUigatur  enim  effe  GC,  ad  BC,  ut  DF,  ad  EF, 

eritque  proportio  AC  ,  ad  BC ,  major  quoque 
aio>«n»^-  proportione  GC  ,   ad  BC  :  'a  ideoquc  major  erit 

AC )  quam  GC.  Ablata  efgo  communi  BC  ; 
h%.^mt.  major  erit  AB,  quam  GB  ;  hkc  proptcrca  major  ' 

erit  proportio  AB,  ad  BC  ,  quam  uB,  ad  BG, 
cyifunt'  rSed  dividendo,  ut  cft  GB ,  ad  BC,  ita  cft  DE, 

ad  EF.    (Pofita  namque  eft   GC ,   ad  BC ,  ut 

DF  ,  ad  EF.)    Igitur  major  quoquc  erit  pro- 

portio  AB ,  ad  BC  ,  qu^m  DE ,  i^d  EF,    Quo4 

eft  propofitum.] 

lajc.:      [T  H  E  O  R,    30,    P  R  O  P  O  S.    30, 

Si  compofita  prima  cum  fecunda ,  ad  ^or 
cundam  habuerit  majorem  proportionem  > 
quam  compofita  tertia  cum  quarta,  ad  quar-» 
tam :  Habebit  per  converfionem  rationis , 
prima  cum  fecunda  ad  primam  ,  minorem 
proportionem ,  quam  tertia  cum  quarta ,  ad 
tqrtiam. 

TABXXh^^  major  proporiio  AC ,  adBC,  quam  DF, 

jfj.  y.     *^  ad  EF.    Dico  per  convcrfionem  rationis,  mu 

norem  cffe    proportionem  AC,.ad   AB ,   quam 

DF  ,  ad  DE,    Cum  enim  fit  AC,  ad  BC,  ma- 

iip.fwitf.  jor  proportio,  quam  DF  ,  ad  EF;  ^aerit  &  divi- 

dendo,  major  proportio  AB,  ad  BC,  quam  DE^, 

hx6/iwnt.  ad  EF#    h  Quare  convertendo ,    minor  erit  pro^ 

o8.pw»/,  portio  BC ,    ad  AB,  auam  EF  ,  ad  DE;  ^Ac 

propterea  &  componendo ,  minor  crit  proportio 

lotius  AC  ,  ad  AB  ,  quam  totius  DF  ,  ad  D£, 

Quod  eft  propofitum,] 
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[T  H  E  O  R,    31.    P  R  O  P  O  S.    31.      xnl     ^ 

Si  fint  |res  magnitudiiics  ,  &  aliae  ipfis;^ 
.acqiiales  numero  ,  fitque  major  proportio 
prnii8B  primorum  ad  fccundam,  qiiam  pnmaB 
pofl:eriorum  ad  fecundam  ;  Item  recandae 
priorum  ad  tertiam  major  ,  quam  lecundae 
pofteriorum  ad  terciam :  Erit  quoque  ex  ae- 
qualitate  major  proportio  primse  priorum  ad 
tertiam ,  quam  primae  pofteriorum  ad  ter- 
ti^.' 

C  Int  tres  magnitudines  A  ,  B  ,  C  ,  &  alise  tres  tabxXI 
^  D,  E  ,  F  ,  fitque.major  proportio  A,  ad  B,^,  8, 
quam  D  ,  ad  E  :   Item  major  B  ,   ad  C ,  quam 
E,  ad  F^    Dico  ex  aequalitate  majorem  quoque 
efle  A,  ad  C,  quam  D,  ad  F.  Intelligatar* enim 
efle  G ,  ad  C  ,  ut  E ,  ad  F ,   critque  propterea 
proportio  B,  ad  C  ,  major ,  quam  G,    ad  C  ; 
ij  Ideoque    6  ,     major    erit    quam    G.     Quare  aio»fttitf. 
imajor  erit  proportio  A  ,  ad  G  ,  mlnorcm  quam  b  8.fa»tf. 
A  ,  ad  B ,  majorem :   Ponitar    autem  proportio 
A  ,  ^d  B  ,  major  quam  D  ,  ad  E.    Multo  ergo 
major  erk  proportio  A  ,   ad  G,  quam  D,  ad  £♦ 
Intenigttur  rurfus  ellc  H ,  ad  G  ,  ut  D,  ad  E; 
critque    propterca  major    proportio    A ,  ad  G  , 

?uam  H,  ad  G;  «•Ideoque  A,  maj®r  erit,  quaijx  cio.pihit. 
l.    ^Quare  major  quantitas  A,   ad  C,    habebft 'd  8.  fwtf. 
mtjorcm    proportiunem ,    quam  minor  quantitas 
H,  ad  eandem  C :  e Atqui  ut  H,  ad  C,  ita  cft,  exz^t.. 
cx  aequalitate  D  ,  ad  F.     (quooiam  ut  D,  ad  E,         '^ 
ita  cij  H,  ad  G;  &  ut  E,  ad  F,  ita  G,  a4  C,) 
Major  ergo  proportio  quoque  crjt  A  ,   ad  C, 
quam  D,  ad  F,    Qua4  eft  propofitun?.  ] 
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uxi|.    [T  H  E  O  R.    $2.    P  R  6  P  O  S.     32. 

Si  fmt  tres  magnitudines  ,  &  aliae  ipfis 
sequales  numero  ,  fitque  major  proportio 
primae  priorum  ad  fecundam,  quam  fecundae 
pofleriorum  ad  tertiam  ;  Item  fecundae  prio- 
rum  ad  tertiam  major  ,  quam  primae  pofte- 
riorum  ad  fecundam  :  Erit  quoque  ex  aequa- 
'  litate ,  major  proportio  primae  priorum  ad 
tertiam ,  quam  primae  poileriorum  ad  ter- 
tiam.      •  . 

AiJAjrXii  Clnt  tres   magnkudmes  A,  B,   C,  &  aliae  tres 

fig*  9.      *^  D,   E,  F,  fitque  major  proportio  A,  ad  B, 

quam  E  ,  ad  F.     Item  major  B  ,  ad  C,  quam 

D  ,   ad  E.    Dico   efle  quoque  majorfm  propor- 

tionem  ex  aequalitate  A,  ad  C,  quam  D,  ad  F. 

Intelligatur  enim  effe  G,    ad  C  ,  ut  D,  ad  E, 

eritque    propterea    proportio    B,   ad    C,    major 

aio.fxttff/.  quam  G  ,  ad  C.    « Ideoque  major  erit  B,  quam 

h%.qmHU  G.    />Quare  major  erit  proportio  A  ,  ad  G  ,  mi- 

norem,  quam  ejufdcm  A,  ad  B,  majorcm  ;  Eft 

autem  proportio  A,  ad  B,  major  quam  E,  ad 

F.    Multo  crgo  malior  eft  proportio  A  ,   ad  G, 

2uam  E  ,  ad   F.    Int^lligatur  rurliis  effe  H,  ad 
; ,  ut  E  ,  ad  F  ;  Eritque  propterea  major  pro- 
cio.fwf/.  portio  A,  ad  G,  quam  H,  ad  G;  rideoque  ma- 
d8.f«W.  jor  crit  A  ,  quam  H.    ^Quocirca  A  ,  major  ad 
C ,   majorcm   habebit   proportionem ,  ouam  H , 
cijfff^/.  minor  ad  eandem  C:  rAt  ut  IJ.,  ad  C,  ita  eft 
ex  «qualitate,  D,  ad  F.     (Quoniam  ut  D,  ad 
E ,  ita  eft  G ,  ad  C,  &  ut  E,  id  F,  ita  eft  H, 
ad  G.)    Major  ergo  etiam  eft  proportio.A,  ad 
C^quam  D,  ad  F.    Quod  cft  propofitum. } 
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[T  H  E  O  R.    33.    P  R  O  P  O  S.    33.     „^,3; 

.Si  fuerit  major  proportio  totius  ad  totum, 
qaam  ablati   ad   ablatum  :   Erit  &  reliqui  ad 
reliquum  major  proportio  ,    quam  todus  ad    %         * 
totmn. 

Slt  major  proportio  totius  AB,   ad  totam  CDj     TAB, 
quam  ablutae  AE  ,  ad  ablatam  CF.     Dico  &  XXH. 
proportionem  reliquae  EB ,  ad  reliquam  FD,  ma*J%:-  «• 
jorem    eire  ,    quam  totius  AB ,   ad  totam  CD. 
Cum  enim  major   fit  proportio  AB  ,   ad   CD, 
quam  AE  ,  ad  CF  ;   acrlt  quoque  permutando  ,  a»7*f»to. 
major  proportio  AB  ,    ad  AE  ,  quam  CD ,   ad 
CF  ;  h  ac  propterea  ,   per  converfionem  rationis  ,  bjaf»^; 
minor  erit  proportio  AB ,  ad  EB ,   quam  CD, 
ad  TD.    c  Permutando    igitur  ,    minor    quooue  cxj^ptha. 
erit  proportio  AB ,   ad  CD  ,  quam  EB,  ad  FD, 
hoc  eft ,  EB,  reliqua  ad  reliquam  FD,  majorem^ 
habebit  proportionem ,  quam  tota  AB,  ad  totam 
CD.    Quod  eft  propofitum.] 

[T  H  E  O  R. '  34.    P  R  O  P  O  S.   34.    «»>, 

Si  fmt  quotcunque  magnitudines ,  &  aliae,  * 
ipfis  sequales  mimero ,.  fitque  major  propor- 
tio  primae  priorum  ad  primam  pofleriorum , 
quam  fecundae  ad  fecundam;  &  haec  major, 
quam  tertiae  ad  tertiam  ;  &  fic  deinceps : 
Habebunc  omnes  priores  fimul  ad  omnes 
pofteriores  fimul ,  majorem  proportionem  ; 
quam  omnes  priores  ,  relifta  primk  ,  ad 
omnes  pofleriores  ,  relifta  quoque  prima  ; 
minorem  autem  ,,  quam  jprima  priorum  ad 
primam  pofteriqrum  ,  majorem  denique  eti- 
am,  quam  ultima  priorumad  ultiraam  po^ 
fteriorum. 

Clnt  priroom  trcs  magnitudincs  A,  B,  C,  &      T^dB, 
^  ali»  tres  D,  E,  F.    Sit  autem  major  propcM:-^^ 
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tio  A  5  ad  D  ;  quam  B.  ad  E;  Jtcm  major  B, 
ad  E,  quam  C,  ad  F«  Dico  proportionem  ipfa- 
rum  A,  B,  C  ,  fimul  ad  ipfas  D,  E,  F,  fimul 
majorem  dTe  proportioDe  ipHurum  B,  C,  fimul 
ad  ipfa^  E,  F,  fimul;  minorcm  vero,  proportio^ 
iie  A  ,  ad  D ;  majorem  denique  etiam  propor- 
tione  C,  ad  F-    Cum  enim  major  fic  proportio 

ttjjpdfff'  A ,  ad  D  ,  quam  B ,   ad  E  ;  a  erit  permutando 

hjS^if^'  major  A,  ad  B,  quam  D,  ad  E.  6  Igitur  com- 
ponendo,  major  erit  proportio  ipCirum  A,  B, 
fimul  ad  B,  quam  ipiarum  D,  E,  flmul  ad  E; 

cxj-ffdnf.  tfPermutando  ergo  rurfus ,  major  erit  proportio 
A  ,  B ,  fimul  ac  D,  E,  fimul,  qqam  B,  ad  E, 
Itaque  cum  tota  A  ,  B,  ad  totam  D,  E,  majo- 
rem  habeat  proportionem ,    quam  ablata  B ,  ad 

i^^^f^f  ablatam  E  ;  ^/habebit  quoque  reliqua  A,  ad  reli-r 

quam  D  ,    majorem  proportionem ,  quam  tota 

io  A ,  B  ,  ad  totam  D,  E.    Eadem  ratione,  major 

ttit  proportio,  B,  ad  E,  quam  totius  B,  C,  ad 

totam  E ,  F :  Multo  ergo  major  erit  proportio 

*A  ,  ad  D,  quam  JB,  C,  totius  ad  totam  E,  F. 

e%7^tdift.  ^Permutamdo  igitur,  major  erit  proportio  A,  ad 

liZ^mt,  B,  C)  quam  D,  ad  E,  F  ;/&  componendo  er- 
•      go  major  eft  proportio  totius  A  ,  B,  C ,  ad  B, 

gi7.^«w/.  Q^  quam  totius  D,  E,  F,  ad  E,  F,  ^Et  rurfus 
permutando  major  proponio  omniam  A,  B,  C, 
fimul  ad  omnes  D ,  E  ,  F  ,  fimul  quam  B,  C, 
ad  E,  F,  quod  elt  primum. 

Itaquc  cum  fit  major  proportio  totius  A,  B, 
C,  adtotamD,  E,  F,  quamablataeB,  G,  adabla"» 

hjj-f^fflw-  tam  E,  F,  hcnt  &  major  proportio  reliqu»  A^ 
ad  reliquam  D  ,  quam  totius  A  ,  B,  C,  ad  to- 
tam  D,  E,  F,  quod  eft  fecundum.  ^ 

Quoniam  vero  major  eft  proportio  B,  ad  E, 

U7-f«^^'  quam  C,  ad  F;  /'c^it  permutando  major  quoqu^ 

ki8^.  S  ad  C  ,  quam  E^  ad  F  ;  *  &  componendo , 
major  totius  B,  G,  ad  C,  quam  totius  E,  F* 

Js7.j««tf^^  F ,  /&  rurfus  permutando,  inajpr  B,  C,  ad 
E  ,  F  ,  quam  G  ,  ad  F.    Eft  autem  major  pro* 

^^y^       Bortio  A,  B,  C,  ad  D,  E,  F,  ut  oftendimus, 
V       ^am  B,  C,  ad  E  ,  F.    Multd  frgo  tmyor  ent 
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^ioportio  omniuin  A ,  B  9  C,  ad  omnes  D,  E» 
F ,  quam  uieknx  C  ,  ad  ttMmam  F  ,  quod  eft 
tertium. 

Deinde    «ot   quatuor   magmtudincs    utrobique     Tab: 
cum  cadem  hypothcfi,  hoc  eft,  (it  quoqu^major  XXIK 
proporiio  terti«  C  ,  ad  F ,   t^rtiam  ,  ^uam  G  ,  Jfe-  J- 

?uart3e  ad  H ,    quartam.    Dico  eadem  confequi. 
It  enkn   jatn  in  tribus  eft  oftcnfum  ,  major  eft 
proportio  B  ,  ad  E  ,  quam  B,  C,  G,  ad  E ,  F, 
H.    Multo  ergo  maior  erit  A  ,  ad  D,  quam  B, 
C,  G,  ad  E,  F,  H.    wPermutando  ergo  major  mxj,Hitfi, 
crit  A  ,  ad  B  ,  C ,   G,  auam  D,  ad  E,  F,  H,  $1. 
ffSc  componeiido  major  A,'B,  C,  G,  adB,  nt&f«^: 
C  ,  G  ,  quam  D  ,  E,  F,  H ,  ad  E,  F,  H,  oSc  017^3' 
permutando   A ,  B  ,   C  ,   G  ,  nd  D  ,  E,  F,  H, 
major  quam  B ,  C  ,   G  ,  ad  E,  F,  H,  quod  eft 
primum. 

Itaque  cum  fit  major  proportio  totius  A  ,  B, 
G  ,  G ,  ad  totam  D  ,  E  ,  F ,  H,  guam  ayatae 
B,  C,  G,  adablatam  £,  F,  H,  perit  &  reliqu»  p)3.fii^j 
A,  ad  reliquam  D,  major  proportio,  quam  tpti. 
us  A,  B ,  C,  G,  ad  totam  D,  E,  F,  H,  quod 
cll  fecundum. 

Quoniam  vero,  ut  in  tribus  eft  demonftratum, 
major  eft  proportio   B  ,   C,  G,  ad  E,  F,  H^ 

?uam  G  ,  ad  H  ;  &  major  A  ,  B ,  C ,  G ,  aci 
> ,  E  ,  F ,  H ,  quam  B,  C,  G,  ad  E,  F,  H, 
ut  fuit  oUenfum;  multo  major  erit  proportio  A, 
B,C,G,adD,E,F,H,  quam  uliimx  G , 
ad  ultimam  H;  quod  eft  tertium. 

Eadem  arte  concludes ,  eadem  confequi  jn 
quinque  map,n]tudinibus  per  quatuor ;  &  in  fcx 
per  quinque ,  &  in  feptem  ,  p*er  fcx ,  &c.  que- 
madmodum  oftendimus  in  qoatuor,  per  tres. 
Conftat  ergo  totum  Theorema^  Ac-1 
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E  U  C  LI  D  I  S 

ELEMENTUM 

S  E  X  T  U  M. 

D  ^  F  I  N  I  T  I  O.     L 

Similes  figurae  reftilineae  funt  ,  quaj  & 
angulos  fingulos  finguiis  aequales  habent,  at- 
que  etiam  latera ,  quae  circum  angulos  ae- 
quales ,  proportionalia. 

TjiB.  IT  T^  triangula  ABGj  DEF ,  fimilia  dicentur 
XXIL  \  J  fi  f^^ytnt  aquiangula  ,  ita  ut  angfdus  A , 
>%•  4-  ^^^  Angulo  D ;  cr  B  j  ipfi  E  ;  Cr  C^  ipfi  F, 
dqualis  fit :  Item  latera  circa  dquales  angulos  pro^ 
fortionalia  ,  hoc  efi  ^  ut  AB  ^  ad  AC^  tta  DE^ 
ad  DF  i  cr  ut  AB  y  ad  BC  ^  ita  DEy  ad  EF, 
Cr  ut  AC,  ad  CB,  ita  DF^  ad  FE. 

Quodfi  anguli  unius  dcjuales  fuerint  angulis  alte^ 

rius^  finguli  fingulis  ,  at  latera  circa  dquales  angH* 

los  non  proportionalia  ,   aut  contra  ;    non  dicentur 

tales  figurd  fimiles  :   Ex  quibus  confiaty  ,omnesfigu- 

ras  reBilineas  dquiangulasy  O^  dquilateras^  cjud  O* 

angulos  <T  latera  haberit  numero  dqualia^  effe  ftmi* 

TAB,  lesy  quanquam  inter  fe  maxime  fint  inaquales.     Cu^ 

^'^*      jufmodi  funt  triangula  dquilatera  GHl ,  KLM. 

^*'  ^*      Propter  laterum  enim  dqualitatem ,  eri$  GH ,  ad 
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G/  ,  ut  KL,  ad  KM.  Item  GH,  ad  HI^  ut 
KL,   ad  LM ,    O^  GI,   ad  IH^  ut  KM,  ad 

ML  ,  cum  femper  ftt  prcportio  dcjualitatis.  Idem 
dicendum  efl  de  quadratis ,  pentagonis  dcjuilateris  €P^ 
d^uianguiis  ,  nec  non  de  hexagonis ,  heptagonis , 
oiiogonis^  Cr  de  altis  id  genusjiguris  reSilineis  d- 
qutangulis^  atque  dcjutlaterts. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    II. 

Reciprocae  autem  figurae  funt  ,  cum  in 
utraque  figura  antecedentes  &  confequentes 
rationum  termini  fuerint. 

XjTft  in  paraUehgrmmis  ABCD  ,  EFGH,  la^     3r>;&: 

tera  jiBj  BC  y  lita  proportionalia  fuerint  late-'  ^^^ 
ribus  EFy  FG ,  ut  utrobique  fit  O*  antecedens^  O* 
confecjtiens  diverfarum  proporttomtm^  hocefty  utjit 
ea  proportio  jiB  ,    ad  EF  ,  cjud  FG,  ad  BCy  feu 
eadem  AB  ,   ad  FG  ,    qud  EF  ,  ad  BC;  (utroijue 
enim  modo  jiB^   ejl  antecedens  unius  proportionis  C^ 
BC  y   confecjuens  atteritu  ^    in  Jigura  ABCDy  que-' 
madmodum  <T  primo  modo  EF  ,  efi  confsquens  uni^ 
us ,  Cjr  FG  y  antecedens  alterius ;  vel  fecundo  modo 
FG  ,    confe^uens ,    O^  EF  ,    antecedens  ,  in  figura 
EFGH , )  dicentur  hujufmodi  parallelogramma  yeci'- 
proca  ,   cjuamvis  fimilia  non  fint.     Stmiliter  erunt      TjiB, 
trianjfulalKLy  MNO^  rectproca^  fifueritutlK^  XXIL 
adMNy  ftaMO^  ad  IL;  velutlK,  adMOjl^  7- 
ita  MN  ,    ad  IL^     Neque  memimi  me  invemfe 
apud  Geometras  ufum  reciprocarum  figurarum  in  alns 
figuris  ,    i^uam.  in  parallelogrammts  ,    t^  trian^ 
gulis.    . 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.     IIL 

Secundiim  extremam ,  &  mediam  ratio* 
nem  refta  linea  fefta  efle  dicitur ,  cum  ut 
tota  ad  majus  Tegmentum ,  ita  majus  ad 
minas  fe  habuerit* 

TAB.  C/  linea  reSla  ^udVis  j4B  ,    ita  diuidatur  in  C y 

^Xli'  inacjualiter ,  ut  fit^  quemadmodum  tota  jiB ,  ad 

H*'  ^*      majus  fegmemum  jiC  y  ita  AC^  majus  fegmentum 

ad  CB  ,    mintis  fegmentum  ;   dicetur  divtfa  ejfefe- 

cundum  extremam ,  €^  mediam  rationem. 

D  E  F   I  N  I  T  I  O.     IV. 

JVldtudo  cu-jufqae  figiu^ae  eft:  linea  perpen- 
dicularis  a  vertice  ad  bafin  deda6la. 

TAB»  C/rf  vertice  A  ,    trianguli  j4BC  ,    ad  bajin  Bd 
XXIL  perpendicularis  dueatur  j4G  j  dicetur  hac  perpen- 

fs*  9'      dicuLiris  ,    altnudo  trianguli  jiBC  ;    ita  ut  tantaiA 
.  dicatur  habere   ahitudtnem  triangulum  ,    cjuanta  e(l 
ferpeyidicularis  A  G.    Sic  etiam  perpendicularis  D  H , 
^^a  a  D  ,   verttce  trianguU  DEF ,   ad  bajin  E^ ^ 
adpartes  £,  protrallamy  affellabitur altitudo  trian- 
guU  D£F.     Itaque  fi  duarum  figurarum  perpendi- 
tulares  k  vetticAHSAdiafes,  {fim  hdpTotrafldfint, 
five  non  )   demife  ,  fuerint  ^qualeiy  eandem  dicen- 
tur  hujufmodi  figutd  hahert  altiMdkHm^    Tunc  an'» 
tem  hujufmadi  perpendicuiates  erunt  d^ualef ,  cwn 
hafes  figararwi^^  ac  vertkes  inmfdem  cenfiitm  ftu-- 
rint  paraUelis  j  cujufmodi  funt  perpendiculares  AG  ^ 
D//,  trian^ulorum  ABC  ^  DEF  ^  ineifdempa-^ 
ralleUs  conftitmorimi    Ctm  emm  inrguU  AGH , 
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DHP  ,    Mterm    ex  eadem  farte  ftnt  duobus  reSis 
d^uales^  immo  duo  refli-,   ^erunt  reSl^  jiGy  DH^  zxZ.tnmi 
paralleU  ;   Sunt  autem  Cr  jiD  ,  GH^  paralleU^ 
€0  cjuod  ponantur  trinngula  in  eifdem  ejfe  parallelis 
conftituta.     Igitur  parallelogrammum  erit  JiDHG; 
hac  propterea  latera  oppofita.jiG  ,  DH  ,    ^quulia  hi^^fritnl 
erunt.     Eandem  igitur  dicentur  ea  trianguU  htdiere 
altitudinem.     Quod  fi  in  eifdem  triangulis  vertices 
ponantur  C  ,  cr  Fy  hafes  vero  AB ,  O^  DE ;  non 
habehunt  ea    eandem    altitudinem.     Perpendicularis 
enim  duSa  ex  F  j  ad  Bafin  DE ,  protraElam  d^ua^ 
lis  non  eft  perpendicuiari  ex  C,  ad  hafin  jiB^  de-» 
duEld ,  cum  nec  triangula  ipfa    in  etfdem  parallelis 
pojfiht  confiitui ,'  ut  manifeflum  ejf. 

Refle  vero  ah  Euclide  altitudo  figurd  cujufvis  de^* 
finita  efi  per  lineam  perfendtcularem ,  qua  k  vertice 
ad  hafin  deducttur  :  ^uoniam  ,  ut  fcrihit  Ptolemaus 
in  lihello  de  Analemmate  ^  C^  referente  Simplicio, 
in  lihro  de  dimenfione  ,  menfura  cujufctwque  rei  \ 
dehet  ejfe  fiata,  determtnatacjue  ^  cr  nen  tndefinita: 
Inter  omnes  autem  reSlas  lineas ,  penes  quas  merito 
CeometrJt  ,  ficut  cr  vulgus ,  omnia  metiuntur  ,  fota 
linea  perpendicularis  certa  efi ,  determinatdque  longi^ 
tudinisy  alid  autem  omnes  incertd  indeterminatdque» 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    y. 

Ratio  ex  rationibus  componi  dicitur ,  cum 
rationum  quanticates  inter  fe  multiplicatae , 
aliquam  effecerint  raticnem. 

QVoniam  denominator    cujt^lihet  proportionis  ex^ 
primit ,    qtiama  fit    magnitudo   antecedens  ad 
confequentem  ;  (  ut  denominator  quadrupU  proportio-' 
nis  t  nempe  4.  ofiendit ,    in  quavis  proporttone  qua^ 
P  drtfla 
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drupla  amecedemem  magnkudinem  efuater  continere 
confequemem  ;  denominator  vero  proportioms  fHb- 
^uubrupldj  videlicet  \.  indicat  antecedentem  ejfe  par" 
tem  quartam  confequentis ,  C^c)  dici  folet  propterea 
denominator  d  Geometris  ,  quantitas  proporttonis '^  ut 
idem  fignifcet  quantitas  altcujus  proportionis  ,  ijtiod 
denominator.  f^ulf  igitur  h^c  definitio  ,  proportio^ 
nem  aliqHOm  ex  drtabus ,  vel  pluribus  proportionibus 
€ow$ponij  quaHdoharumdenonunatoreSj  feuquantita^ 
tes  inter  femultiplicatd  effecerint  illam  proportionem , 
feu  {ut  vertit  Zambertus)  effecerint  iUius  proportionis 
^uantitatem  s  five  denominatorem.  Vt  proportio 
dtiodecupla  componi  dtcitur  ex  dupla  ,  Crfextupla; 
quoniam  denominator  proportionis  duodecupla ,  nimi- 
rum  12.  produciturex  multiplicatione denomtnatoris 
dupU  proportionis  y  nempe  ex  z.  in  denominatorem 
fextupld  ,  hoc  eflf  in  5.  Sic  eadem  proportio  duo^ 
dect^la  dicitur  componi  ex  tripld  cr  quadrupia. 
Nam  ex  multiplicatione  ^.  in  /f,,  producitur  idem 
denominator  12.  duodecupU  propartionis.  Eadem 
ratione  proportio  trigecupla  coniponi  dicitur  ex  dupla, 
tripla  ,  C^  quintupla.  Nam  harum  denominatores 
2.  5.  5.  inter  fe  multiplicati  gignunt  jo.  deno' 
mimuorem  tllius, 

Porro  quemadmodum  in  magnitudinihus  continue 
proportionalihuj  ,  proportio  primd  ad  ultimam  xom- 
poni  dicitur  ex  proportione  primdt  adfecundam^  O* 
fecundd  ad  tertiam  ,  Cr  tertid  ad  quartam  ,  Crr. 
cum  illa  ex  his  intermediis  conflet^  Cr  illtus  denO'- 
minator  ex  harum  denominahribus  interfe  mtdtipli^ 
catis  producatur^  ut  quinto  lihro  defin.  10.  expofui^ 
mus :  fta  utfifuerint  dud  proportiones  dquales  inter^ 
medid  ,  ex  qudfus  dicitur  componiy  dicatur  proportio 
frimd  magnitudinis  ad  ultimam  dupltcata  proportiamt 
frimd  ad  fecundam  j  fi  tres,  triplicata,  €^c.    Sia 
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ttiam  in  magnitudinibus  quibufcunque  <nrdine  politis ^ 
proportio  primd  ad  ultimam  dicetur  ccmponi  ex  pro'* 
portione  prima  ad  fecundam ,  cr  fecundd  adtertiam^ 
C^  tertid  ad  quartam ,  O^c.  donec  extiterit  propor^ 
tio;  tjuoniam  denominator  proportionis  primd  magni^ 
tudims  ad  ultimam  confurgit  ex  denomtnatoribus  pro^ 
portionum  intermediarum  inter  fe  multiplicat  is. 

D  E  F  I  N  I  T  I   O.    VI. 

[Parallelogrammum  fecundum  aliquam  fe- 
6lam  lineam  applicatum  ,  deficere  dicitut 
parallelogrammo ,  quando  non  occupat  totam 
lineam.  Excedere  vero  ,  quando  occupat 
majorem  lineam  ,  quam  fit  ea  ,  fecundum 
quam  applicatiir :  ita  tamen ,  ut  parallelo- 
grammum  deficiens ,  aut  excedens  eandem 
habeat  aldtujinem  cum  parallelogrammo 
applicato  ,  conftituatque  cum  eo  totum  u- 
num  parallelogrammum.  ] 

C/t  data  refia  linea  ^By  fupra  ^uam  conftituatur      TABij 

parallelogrami-nmn  jiCDE  ,    quod   non  occupet  ^^^^'  , 
totam  lineara  AB ,  fed  deftt  CB  ;    &  duffa  BF,  '^*  '^' 
pmrallela  ipfi  CD ,  donec  cum  ED ,  protrafta  conve^ 
niat  in  F  ,    complentur  totum  parallelogrammum  , 
ABFE.      Parallelo^rammum  igitur  jiD  ^  applica'* 
tum  fecundtim  rethnn  ABy  dejicere  dicittir  paralltm 
logrammoDB,  itautDB,  appelletur  defeiius. 

Rurfus  fit  data  recla  linea  AC^  fupra  quam  con-^ 
fiituantur  paralleiogrammum  ABFE  ,  quod  habeat 
latus  AB  ,  maJHs  reSla  data  AC;  Cr  ducatur  CD^ 
ipfi  BFf  parallela.  Parallelogrammum  igitur  AF  y 
applicatum  fecundfim  reHam  AC  ^  excedere  dicitw 
parjtllelogrammo  DB,  ita  ut  DB^  vocetur  excejfus. 

•  P  2  THEOR. 
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i.'         T  H  E  O  R.    I.    P  R  O  P  O  S.    i. 

Triangula  &  parallelogramma  ,  quorum 
eadem  fuerit  altitudo  ,  ita  fe  habent  inter 
fc ,  ut  bafes. 

TjiB.  Clnt  duo  triangula  ABG,  DEF,  eandem  habeii- 
XXih  ^  tia  altitudinem,  quorum  bafes  BC,  EF.  Itcm 
fl.  II.  duo  parallelogramma  CG  ,  EH  ,  ejufdem  altitu- 
dinis  ,  quorum  eaedem  baies  BC,*EF.  Dico  ita 
efle  triangulum  ABC,  ad  trianguium  DEF,  & 
l^arallelogrammum  CG ,  ad  parallelo^rammum 
•  EH ,  ut  eft  bafis  BC,  ad  bafin  EF.  Hoc  eft,  {\ 
bafis  BC  ,  ftatuatur  prima  magnitudo  ,  &  bafis 
EF,  fecunda:  At  triangulum  ABC,  vel  parallc- 
logrammum  CG ,  tertia,  &  triangulum  DEF, 
vel  parallelogrammum  EH  ,  quarta,  aeque  mul- 
.  tiplicia  primae  ac  tertias  ab  aeque  multiplicibus 
fecundas  &  quarta^  vel  una  dcficere ,  vel  una  as- 
qualia  effe,  vel  una  excedere,  ut.definitio  6.  libr. 
J.  exigit.  Collocentur  enim  tam  triangula,  guam 
parallelogramma  inter  eafdem  parallelas  6h  , 
LN,  (Nam  ut  in  defin.  4.  didum  eft,  trianguU 
ac  parallelogramma  tum  demum  eandem  hab^- 
bunt  altitudinem,  cum  inter  eafdem  fucrint  con- 
ftituta  parallelas ,  fic  enim  perpendiculares  5  ver- 
ticibus  ad  bafcs  demilfae  aequales  erunt,)  &  ex 
BL  ,  fumantur  quotcunque  refta^  BI,  IK,  KL, 
ipfi  BC ,   aequales  ;  Item    ex    FN ,   abfcindantur 

Juotcunque.reil^  FM  ,  MN,  aequalcs  redae  EF. 
>einde  cx  A,  &  D,  deducantur  reftae  AI,  AK, 
z}S,fmd  AL  ;  DM  ,   DN,    ^erunt  igitur  triangula  ABC, 
AIB  ,   AKI ,  ALK ,    fupcr  aequales   bafes  ,  & 
inter  eafdem  parallelas  conftituta,*1nter  fe  aequa- 
lia.    Eadem  ratione  aequalia  erunt  triangula  DEF, 
DFM ,  DMN.    Quam  raultiplex  eft  ergo  teStz 
'    CL,  re£te  BC,  tam  multiplcx  quoque  erit  trian- 
gulum  ACL,  trianguli  ABC;  &  quam  mukiplex 
eft  refta  EN  ,   rcftae  EF  ,  tam  quoque  multiplex 
erit  triangulum  DEN,    trianguh  DEF,  quia  in 

tot 
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tot  triangula  asqualia  funt  divifa  tota  triangula 
ACL ,  DEN  ,  in  quot  redas  «quales  fed»  fue- 
runt  totas  re<9:ae  CL  ,  EN.  Quoniam  vero  fi  b*- 
fis  CL  ,  aequalis  fucrit  bafi  EN ,  /'Oeceffario  tri-  bjS.^nm/ 
angulum  ACL  ,  aequalc  eft  triangulo  DEN,  ac 
proinde  fi  CL,  major  fuerit  quamEN,  neceflario 
ACL  5  majus  eft  quam  DEN,  &  fi  minor,  mi- 
uus  ;  deficicnt  propterea  una  CL  ,  reda,  &  tri- 
angulum  ACL ,  aeque  multiplicia  primae  magni- 
tudinis  BC,  &tertiaeABC,  ab  EN,  refta&trian- 
gulo  DEN ,  acque  multiplicibus  fecundas  EF,  & 
quartae  DEF  ,  vel  una  acqualia  erunt  ,  vel  una 
cxcedent  ,  fi  ea  fumantur ,  quae  inter  fe  refpon- 
dent.  ^Quare  quae  proportio  eft  primae  BC ,  ad  a  64  defi 
lecundam  EF,  bafis  ad  bafim,  ea  eft  tertiaeABC,  fuhfi. 
ad  quartam  DEF,  trianguli  .ad  triangulum.  Sicut 
igicur  bafis  ad  bafin  ,  ita  cft  triangulum  ad  tri- 
angulum.    Quod  eft  propofitum. 

Quoniam  autem  ^ut  triangulum  ABC,  ad  tri-  hif,quint: 
angulum  DEF  ,  ita  eft  parallelogrammum   CG, 
(f  quod  duplum   eft  trianguli  ABC,)   ad  paralle-  c^^frhm 
logrammum  EH  ;    (c/quod  eft  duplum  trianguli  d  54,'^'wi 
DEF, )  perfpicuum  cft ,  e  ita  quoque  cffe  paralle-  c  "•  qifinf^ 
logrammum  ad  parallelogrammum ,  ut  eft  bafis 
ad  bafin.    Quod  tamen  eodem  argumento  con- 
firmari  poteft  ,   quo  ufi    fumus  in  triangulis  ,  fi 
prius  ex  punftis   1,  K,  L,  educantur  reftae  pa- 
rallelae  ipfi  BG;  nec  non  ex  punftis  M,  N,  pa- 
tallclae  ipfi  FH  ,  &c.    Triangula  igitur  &  paral- 
lelogramma,  quorum  eadem   fucrit  altitudo;  ita 
fe  habent  inter  fe ,  ut  bafes.    Quod  crat  demon- 
ftrandum. 

T  H  E  O  R.   2.    P  R  O  P  O  S.   2.         iK 

Si  ad  unum  trianguli  latus  parallela  -dufta  ^ ' 

fuerit  re6la  quaedam  Knea  ,  haec  proportio- 

naliter  fecabit  ipfius  trianguli  latera.    Et  fi 

manguli  latera  proportionauter  fefta  fuerint, 

F3  qu» 
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quap  ^d  feftipnes  adjunfta  fuerit  re6la  linea, 
erit  ^d  reliquum  ipfius  trianguli  latus  paral- 
lela. 

TAii,  TN  triangulo  ABC,  ducatur  prinium  redla  DE, 
XXIL  +  parallela  lateri  BC.  Dico  latc^a  AB  ,  AC, 
fg*  I»?     feila  efle  proportionaliter  in  D,  &  £,  hoc  eft, 

effe  ut  AD  ,  ad  DB  ,  ita  AE,  ad  EG.  Duftis 
^n.fHmi  enim  redis  CD  ,  BE ,  ^jecuiit  tLiiiiguIa  DEB, 

DEC,   fuper  eandem  bafin  DE,  &  intcr  cafdem 

parallelas  DE  ,  BC  ,  conftituta  intcr  fc  cequalia. 
by.^wi»/.  ^  Qiiare    ut    triangulum    ADE  ,    ad  trianguium 

DEB,  tta  cft  triangulum  idem  ADE,  ai  triangu- 
c  ilfisff*  lum  DEC:  ^^tqui  ut  triangulum  ADE,  ad  trl- 

Jngulum  DEB,  ita  eft  bafis  AD  ,   ad  bafin  DB; 
cum  ha&c  triangula  fint  ejufdcm  aliitudinis  ,  ut 
conftat,  fi  per  E ,  agatur  parallela  reda  ipfi  AB.) 
&  eadem  ratione,  m  trian^ulum  ADE,  ad  trian- 
-    gulum  DEC,  ita   eft   bafis  AE  ,  ad   bafin  EC. 

^u.fulrtt,  ^Ut  igitur  AD  ,  ad  DB  ,  ita  cft  AE  ]  ad  EC, 
(cum  h»  duae  proportiones  eaedcm  fint  propor- 
tioni  trianguli  ADE  ,  ad  triauj^ulum  DEB  ,  & 
ejufdem  trianguli  ADE  ,  ad  triangulum  DEC.) 
Quod  eft  propofitum. 

Secet  deinde  reda  DE  ,  latera  AB,  AC,  pro- 
portionaliter.  Dico  DE  ,  parallelam  cfFe  rcliquo 
lateri  BC.    Dudis  enim  rurfum  rec9:is  CD,  BE, 

€  T,  fexf.  rerit  ut  bafis  AD  ,  ad  bafin  DB  ,;  ita  triangulum 
ADE  ,  a4  triangulum  DEB ,  cum  fint  ejufidcm 
altitudinis  :  Ponitur  autem  ut  AD,  ad  DB,  ita 

UutpUnt.  AE  ,  iul  EC.  /Igitur  erit  ut  ^riangulum  ADE^ 
ad  triangulum  DEB ,  ita  AE ,  ad  EC :  Sed  rurr 

g  I.  fext.  fus  ^  ut  bafis  AE  ,  ad  bafin  EC,  ita  eft  triangu- 
lum  ADE  ,  ad  triangulum  DEQ ,  cum  fint  alti- 

hii.quHt.  tudinis  ejuidem.  h  Igitur  ut  trrangulum  ADE , 
ad  triangulum    DEB ,   ita  eft    triangulum    idem 

ip.j»m/.  ADE,  ad  triangulum  DEC.  i  i$qi,iali^  etgo 
fuijit  triaagula  DEB  ,   &    PEC  :  ac  proptiprea, 

\H9tmmQu!m  eandeih  habeant  bj^fln  DE  ,  ^inter^eaidem 
erunt  collocata  paralldas.  Igitur  parallela  eft 
DE  ,  ipfi  BG ,  quod  eft  propofitum.    Si'  ifeaque 
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ad  unum  trianguli  latus   parallcla  duda  fuerit, 
&c.    Quod  erat  oftendeudum. 

T  H  E  O  R.    3.    P  R  O  P  O  S.    3.  ilj,' 

Si  trianguli  angulus  bifariam  feftus  fit  , 
fecans  autem  angulum  refta  linea  fecuerit  & 
bafin  :  bafis  fcgmenta  eandem  habebunt  ra- 
tionem  ^  quam  reliqua  ipfius  trianguli  latera. 
Et  fi  bafis  fegmenta  eandem  habeant  ratio- 
nem  ,  quam  reliqua  ipfius  triangiili  latera ; 
re6la  linea  ,  quae  a  vertice  ad  feftionem 
producitur ,  bifariam  fecat  trianguli  ipfius 
angulum. 

TN  triangulo  ABC ,  re6la  AD,  fecet  primo  an-      TjiM. 
^  gulum  BAC,  bifariam.    Dico  effe  ut  BA,  ad  J-^^^* 
AC  ,  ita  BDj  ad  DC,    Agatur  enin\  per  B,  re-  fs-  *?♦ 
<ita  BE ,   parallcia    ipfi    AD  ,   donec   cum  CA', 
produda  convcniat  in  E  ;   (coibunt  autem  omni- 
no,BE,  CA,  pcoptcrca  quod  anguli  C,  &  CBE, 
minores      funt     duobus      redis  /.     Cum     emm  i  ti.frdn. 
G  ,    &  CDA  ,     a  minores    duobus    reftis    fiut  ;  tLij.prrmi 
^fit  autem  angulus   CDA ,   angulo  CBE ,  exter-  bi^./wnM 
nus  interno,  asqualis:  erunt  quoque  C,  &  CBE, 
daobus  redis  minores,)   ^eritque  angulus  EBA,ci9.^«»f 
aqualis  alterno  BAD  ;  &   angulus    E  ,  cxterno 
DAC.    Cum  igitur  duo   anguli  BAD  ,   DAC , 
aequales  ponantur  ;   erunt  &  anguliEBA,  &  E, 
inter  fc  a:quales  ;  ^ldeoque  &  redlae  BA,  EA,  d  6.prinii 
inter  fe  aequaks.    ^Ut  igitur  EA ,   ad  AC,  itzc  7.  qtdnt. 
BA,  ad  eandem   AC.   /Atqui  ut  EA,  ad  AC,  ^  1.  Jexf. 
ita  ett  BD  ,  ad  DC.    Cum   in  triangulo  BCE, 
reda  AD,  fit    parallela  lateri  BE.    ^lgitur  utgu.j»m/. 
BA  ,  ad  AC ,  tta  eft  BD ,  ad  DC    Quod  ta 
propofitum. 

Sit  dcinde  ut  BA ,  ad  AC ,  ita  BD,  ad  DC. 

Dico  rcSam  AD,  bifariam  fecar^  angulum  BAC. 

Agatur  cnim  rurfus  per  B ,  refta  BE ,  ipfi  AD, 

P  4  panri- 


Digitized 


byGoogle 


i^i  EVC  LIDIS   GEO  METRIJE. 

Ii-i;*y^  parallela  A  coiens    cum   CA  ,    protrafta    in    E. 

Quoniam  igitur  ut  BA,  ad  AG,  ita  ponitur  BD, 
e  x.fe»t.  ad  DC.    e  Ut  autem  BD,  ad  DC ,   ita  eft  EA, 

ad  AC  ;  (quod  in  triangulo  BCE  ,  reda  AD , 
fii.tf^.  fit  lateri  BE  ,  parallela)  /erit  ut  BA  ,  ad  AC, 

S^.quint'  ita  EA  ,  ad  eandem  AC.  piEquales  i^itur  funt 
f.prtmi  BA  ,  &  EA  ,  inter  fe  ,  ?  ac  propccrca  aiiguii 
li^»^mi  ABE  ,  &  E,  aequales  quoque  cruuC.  /Cum  i^i- 
tur  angulus  ABE,  asqualis  lit  alterno  BAD,  & 
angulus  E  ,  extcrno  DAC  ,  crunt  &  duo  an^uli 
BAD  5  DAC,  inter  fe  asquales,  quod  clt  propo- 
fitum.  Itaque  fi  trianguli  angulus  bifariam  lcdtus 
fit,  &c,    Quod  erat  demonltrandum. 


if? 


T  H  E  O  R.  4.    P  R  O  P  O  S.    4. 

^quiangulorum  triangulorum  proportiona- 
lia  funt  latera  ,  quae  circum  aequales  angu- 
los  ,  &  Jiomologa  funt  latera ,  quae  sequa- 
libus  angulis  fubtcnduntur. 

TJB.  Qlnt  aequiangula  triangula  ABC,  DCE,  finfque 

XXIL  '     "^  aequales  anguli  ABC,  DCE,  &  ACB,  DEC, 

fis.  14.     BAC,  CDE.    Dico  effe  AB  ,    ad  BC  ,   ut  DC, 

ad  CE,  &  BC,  ad  CA,  ut  CE,  ad  ED;  &  AB, 

deniquc  ad  AC,  ut  DC,  ad  DE:  Ita  cnim  latera 

circa  aequales   angulos   lunt   proportionaiia ,  ho- 

mologaque  funt  ea  latera,  quae  aequalibus  an^ulis 

fubtenduntur ,   hoc  eft ,   &    anteccdentia    omnia 

SBCjuales  refpiciunt  angulos,  &  confcqueniia  fi- 

militer.    Conftituantur  lateraBC,  CE,  fecundum 

lineam  rc6tam ,  ita  ut  angulus  DCE  ,  extcrnus 

fit  aequalis  interno  ABC  ,    pariterque    cxtcrnus 

ACB,  interno  DEC.  Et  quia  duo  anguli  ABC, 

iij.^iM  ACB,  izminores  funt  duobus  rectis  :  eft  autem 

angulo  ACB  ,  aequalis  angulus   DEC ,  erunt  & 

bij./r^anguli  B,  &  E,  auobus  redis  minores.    ^Quare 

reftae  BA ,  &  ED  ,  produSaB  ad  partes  A ,  D , 

coibunt.    Producantur  ergo,  &  conveniant'in  F. 

Quoniam  vero  angulus  externus  DCE  ,  «cquali^ 

eft 
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eft  interno  oppofito  ABC;  r  parallelx  erunt  CD,  ciS-jprW 

&   BF  ,   Eadem  ratione  parallelae  erunt  CA,  & 

EF,  quod  angulus  externus  ACB,  fit  acqualis  in- 

ternoDEC.  Parallelogrammumeft  igitur  ACDF, 

<a^proptereaque  reda  AF  ,  asqualis  redas  CD  ;  &  ilAt^f^ 

refta  CA  ,   reftae  DP.    Quoniam  igitur  in  trian- 

gulo  BEF,  redla  AC,   parallela  eft    latcri  EF, 

«rerit  AB ,   ad  AF  ,   hoc  eft  ,   ad  DC  ,  (quas  ae-  e  i.fext. 

qualis  eft  ipfi  AF,)  ut  BC,  ad  CE.    Permutan- 

do  /igitur  erit  AB  ,   ad  BC  ,  ut   DC  ,   ad  CE.  fi6,qmnt; 

Rurfus  quia  in  eodem  triangulo  BEF,  rc6laCD, 

parallela  eft   lateri  BF  ,   ;f'erit  BC  ,    ad  CE,  ut  g  %.fixt. 

FD,  hoc  eft,  ut  CA,  (quae  aequalis  cft  ipfi  FD,) 

ad  ED.    Permutando  ^&igitur   erit  BC  ,   ad  CA,  lii^.f«oi/. 

ut  CE  ,  ad   ED.    Cum  igitur  fit  AB ,  ad  BC , 

ut  DC ,  ad  CE ,   &  BC ,  ad  GA  ,  ut  CE,  ad 

ED:  /•erit&  ex  aequah*tate  AB,  ad  CA,  ut  OC,  «»M«w^? 

ad  ED.    Quod  eft  propofitum.     i£quiangulorum 

ergo  triangulorum  proportionalia  funt  latcra ,  &c. 

Quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Hinc   fit  ,    lineam  red^am  ,   quse    parallcla   ducirur  uoi 
lateri   in    triangulo  ,    auf^rre   triia^ulum     tori     tiiingulo       TA3, 
iimile.     Ducatur    cnim   in   triingulo    ABC  ,   laferi    BC »  ^^^^* 
parallela   DB  ,    Dico  triangulum  ADE,    triangulo  ABC,/%'  \[*. 
efle   fimilr.    iEqiiiangula    namque   fiii  t  ,    k  cura    anguli  ^tg.fnmi 
ADE,  AED  ,   arquales  fint  angulis   ABC,  ACB,  excer- 
nis  I   2c  tn^utos    A  ,  commuius.     Quire  ut  dcmonftra- 
tum    eft,  /habent  latera   circi  arquales  an^ulos  propor- 1  4*  fixt. 
tionalia)  Ac  pfoiode»  et  definitione,  fimilia  funt. 

T  H  E  O  R.   5.    P  R  O  P  O  S.   5.         ?, 

Si  duo  triangula  latera  proportionalia  ha- 
beant  j  aequiangula  erunt  triangula ,  &  ae- 
qiiales  habebunt  eos  angulos ,  mb  quibus  & 
homologa  latera  fubtenduntur. 

HAbeant  triangula  ABG  ,  DEF.,  latera  propor-      ^^B^ 
tionalia,  fitquc  AB  ,  ad  BG,  ut  DE,  ad^^^^A  : 
P  s  EF,»*  *.? 
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EF  ,  &  BC  ,  ad  CA ,  ut  EF,  ad  FD,  &  AB, 

denique  ad  ACj  ut  DE,  ad  DF.    Dico  triangu- 

la  eue  asquiangula  ,  angulum  fcilicet  A  ,   asqua- 

lem  e0e  angulo  D  ,  &  angulum  B,  angulo  £, 

&  angulum  C  ,  angulo  F.    Slc  enim  anguli  as- 

kij*^r/w^*  quales  refpiciunt.homologa  latera.  ^Fiatangulus 

FEG,  aequalis  angulo  B  ;   &  angulus  EFG,  an* 

gulo  C  ,   conveniantque  reftas  EG  ,  FG,  in  G: 

•ja.^*wi  i^eritque  reliquus  angulus  G,  reliquo  angulo  A, 

aequalis.    ^Equiangula  igitur  lunt  triangula  ABC, 

b  ^:f€xt.  GEF.    Quarc  /'Ut  AB ,  ad  BC  ,  ita  eft  GE,  ad 

EF  :   Ut  autem  AB  ,   ad  BC,   ita  ponitur  DE, 

tiuquint.  ad  EF.    ^lgitur  ut  GE,  ad  EF  ,  ita  eft    DE, 

^g^.quiftf*  ad  EF  ,   eandem  :   ^^proptereaque  aequales   erunt 

t4'fext.  GE,  DE4    Rurfus  ,  ^quoniam  ut  BC,'ad  GA, 

ita  cft  EF  ,  ad.FG:  Ut  autem  BC,  ad  CA,  ita 

f  ii.^fcMr.  ponitur  EF  ,  ad  FD  ;  /erit  ut  JIF  ,  ad  FG,  ita 

g9.f»»/r  eadem  EF,  ad  Fl);  j^ideoque  asquales  erunt  FG, 

FD.    Itaque  cum   latera  EG  ,  FG,  aequalia  fint 

lateribus   DE  ,   DF  ,  utrumque  utrique  ;  &  bafis 

hS^friftti  communis  EF  ;   /&erunt  anguli  G,  oc  D,  aequa- 

i  4.  frtm  les,  /ac  proptcrea  &  reliqui  anguli  GEF ,  GFE, 

reliquis   angulis  DEF  ,    DFE  ,    aequalcs    erunt. 

,  Quamobrem  ciim  angulus ,  G ,  aequalis  fit  angu- 

lo  A  ;  erit  Sl  angulus  D  ,  eidem  angulo  A,  ac- 

qualis  ,   eodemque  modo  aogulus  DEF,  anguio 

D,  &  angulus  DFE  ,  angulo  C ,  gequaUs  erit, 

quod  eft  propofitum.    Si  duo  igitur  triangula  la- 

tcra  proportionalia*  habeant ,  &c.    Quod    otten- 

dcndum  erat. 

fi,  THEOR.    6.    PROrOS.  6. 

Si  duo  triangula  unum  angulam  uni  an- 

gilo  aequalem,  &  circum  aequales  [angulos 
tera  proportionalia  habuerint ;  aequiangulft 
erunt  trian^ula,  aequalefque  habebunt  wgjii- 
los,  fub  qmbus  ^homologa  latera  lubtendunti«r. 

T4^'  Clt  angului  B,  trianguli  ABC*,  aqualis  angulo 
XXifi.  O  ^^  Um&iii  PEF,  fintquc  latcra  AB,  B€  , 
«•*'  pro« 
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proportionalia  lateribusDEj  EF,  hoc  eft,  fit  AB, 

ad  BC  ,  ut  DE,  ad  EF.    Dicp  reliquos  an^ulqs 

reliquis  angulis    asquales    etfe ,    ^ngulum  fcilicet 

A  ,  angulo  D  ,  &  angulum  C  ,  angulo  F;  Ita 

enim  aequales  anguli  homologa  lat^ra  rclpiciunt, 

Fiat  angulo  B  ,  aequalis  angulus  FEG  ;  ^&  an"  dii*frini 

gulo  C  5  angulus  EFG  ,  eritque  ut  iii  praeccdcnti 

propof.  didum  eft  ,  triangulum  GEF  ,  triangulo 

ABC  ,  sequiangulum-     Quare  ^ut  AB,^<i  l^C^a^. /Jji^: 

ita  eft,  GE,  ad  EF:  Sed  ut  AB,  ad  BC,  ita  po* 

nitur  DE  ,  ad  EF.    ^lgitur  ut  DE  ,  ad  EF,  it^  bii.^«f»#; 

cft  GE  ,    ad  eandem  EF  ;  ^  atque  idcirco*  DE^  cp.  j»»/. 

GE  ,  «quales    erunt.     Itaque    cum   la^cra  DE  , 

EF ,  aequalia  fint  lateribus  GE  ,  EF  ,  &  anguli 

ipfis  contenti  aequales  quoque;  (nam  anguio  B, 

cui  fadus  eft  aequalis  angulus  FEG ,  aequalis  eft 

pofitus  angulus  DEF  ,    proptcreaque  aEqaales  ad 

invicem  erunt  anguli  DEF  ,  GEF.)  ^erunt  rc(i- <J  4»i>wM. 

qui  anguli  D,   EFD,  reliquis  angulis  G,  EF^Gr^ 

aequales.     Cum  ergo  angulus  G ,  fic  asqualis  an- 

gulo  A  ,    &  angulus  EFG  ,    an^ulo   C  ;   crunt 

etiam  angulis  A  ,    C  ,  aequales  anguli  D,  EFD^ 

&  ob  id  aequiangula  erunt  triangula  ABC,  DEF^ 

quod    cft     propofitum.    S\  igitur    duo    triangul;^ 

unum  angulum  uiii  angulo  aequalem,  &c.  Quod 

crat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.    7.    P  R  O  P  O  S.    7.         tii. 

Sji  duo  triaQgula  unum  anguluna  uni  an-r 
gulo  aequalem ,  drcum  autem  alios  angulos 
ktera  proportionalia  habeant  ;  reliquorum 
vero  fimul  utrumque  aut  minorem ,  aut  Hoii 
xiiinorem  refto:  ^quiangula  erunt  triangul^,  " 
^  g?qu^es  Ijiabebujat  eps  angulo^  ^  cif Qui^ 
quos  projKfftipiialia  fuat  lat^ra. 

Slt  angulus  A ,  trianguH  ABC,  Mualis  angulo     r-^Bi 
,.  ri,  trwnguli  DEF,  &  latera  AC,  CB,  circa^^^^A 

angu-  H^  3' 
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angulum  ACB,  proportionalia  lateribus  DF,  FE, 
circa  angulum  F,  hoc  cft  fit  ut  AG,  ad  CB, 
ita  DF,  ad  FE  ,  hac  tamen  lege,  ut  quilibet  re- 
Hquorum  angulorum  B  ,  &  E,  fic  vel  minor  re- 
fio ,  vel  non  minor.  Dico  aequian^ula  efle  tri- 
angula,  angulos  fcilicet  ACB-,  &  F,  circa  quos 
funt  latera  proportionalia ,  &  angulos  B,  &  E, 
aequales  cflc.  Sit  enim  primum  tam  B  ,  quam 
E,  refto  minor:  Quo  pofito,  fi  anguli  ACB,  & 
F  ,  non  funt  aequales ,  fit  ACB  ,  major  quam 
F:  fiatque  ipfi  F  ,  aequalis  ACG.  Cum  igitur, 
&    arigulus  A,    angulo   D,   ponatur    aequalis , 

ijji.^rmii  tf  erit  &  reliquus  AGC  ,  reliquo  E,  aequalis  ; 
ideoque  triangulaAGC,  DEF,  atquiangulaerunt. 

b  4^fext.  Quare  ^ut  AC  ,  ad  OG  ,  ita  erit  DF  ,  ad  EF: 
Sed  ut   DF,   ad  FE  ,   ita  ponitur  AC  ,  ad  CB. 

cii.qmnt.  c\}t  igitur  AC  ,    ad   CG ,  ita  erit  eadem  AC  , 

fi^.qumt.  ad  CB  ,  ^ac   proptcrca  aequalcs  crunt  CG,  CB, 

e  f.frmi  egc  anguli  CBG  ,  CGB  ,  aequalcs.  Cum  igitur 
angulus  B ,  ponatar  rcdo  minor  ,  erit  &  CGB, 
minor    redto  ,    idcoquc     ci     dcinceps     AGC  , 

lii.frim  vcQo  major  ;  /cum  AGC ,  CGB,  fint  duobus 
reftis  aequalcs :  Eft  aurcm  oltcnfiis  angulus  AGC, 
angulo  E,  aquaiis.  Mujor  igitur  rcdto  c(l  quo- 
que  angulus  E  :  Scd  poficas  clt  etiam  refto  mi- 
nor.    Quod  c(l  ablurdum. 

Sit  dcindc  tam  B  ,  aiigulus  ,  quam  E,  reQo 
non.  minor;  cricque  ut  prlus,  angulus  B,  angulo 
CGB,  asqualls,  ideoque  &  CGB,  rcfto  non  mi- 
nor  erit  ;  ac  propterca  anguli  CBG  ,  CGB,  in 
triangulo  BCG  ,  non  minorcs  erunt  duobus  re- 
ftis,  fed  vel  majores,  vel  aequales  duobus  redis, 

gij.frimi  quod  cft  abfurdum.  j^  SUnt  enim  duobus  redis 
minores.    Non  ergo  inxquales  funt  auguli  ACB, 

klt,frimi  &  F ,  fed  a&quales,  atque  ^&idcirco  reliaui  etiam 
anguH  B ,  &  E,  asquales  crunt,  quod  cit  propo- 
fitum.  81  duo  itaque  triangula  unum  angulum  uni 
angulo  asqualem  ^  &c.  Quod  demonftnuiduiQ 
erat* 
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T  H  E  O  R.    8.    P  R  O  P  O  S.   S.         fS): 

Si  in  triangulo  reftangulo  ,  ab  angulo  re- 
6lo  in  bafin  perpendicularis  dufta  fit :  quae 
ad  perpendicularcm  triangula  ,  tura  toti  tri- 
angulo  jtuni  ipfa  inter  fe  limilia  funt. 

TN  triangulo  ABC  ,  angulus  BAC,  fit  rcdbis,      jjiu: 
^  i  quo  ad    bafin    perpendicularis   agatur  AD.  XX///, 
Dico  triangula  ADB  ,   ADC  ,  fimilia  efle  &  toti  fg.  4. 
triangulo   ABC ,   &  inter  fe.     Cum  cnim  in  tri- 
angulis  ABC  ,  DBA  ,   anguli    BAC  ,  ^  ADB , 
fint  redi,   &  angulus  B  ,   communi^  ;  <ierunt  &  aji-^iwl 
reliqui  anguli  ACB,  &  DAB,  «guales.    iEqui- 
angulum  cft   igitur  trianguljum  DSa  ,  triangulo 
ABC ,  ^ac  propterea  habebunt  latera  circa  aequa-  b  ^.fixtl 
!es  angulos  proportionalia ,  &c.  hoc  eft,  erit  ut 
CB ,  ad  BA ,  ita  BA ,  ad  BD  ;  &  ut  BA,  ad 
AC ,  ita  BD,  ad  DA  ;  &  ut  BC,  ad  CA,  iu 
BA  ,  ad  AD.    Ita  cnim  latera  homologa  xqua- 
libus  angulis  opponuntur,  ut  vult  propof.  4.  hu- 
jus  lib.    Quare  fimile  ctt  triangulum  ADB,  toti 
triangulo  ABC.  •  Eodem  modo  oftendctur  trian- 
gulum  ADC,  fimile  eidem  triangulo  A3C.  Nam 
auguli  BAC  ,   &  ADC ,   funt  refti,  &  an^lus 
C  ,  -communis  ;  ^ac  proptcrea  anguli  ABC  ,   &  c%\'trM 
CAD,  aequalcs.    Quare  ^ut  BC,  ad  CA,  ita  cft  ^  ^-fi^^i 
CA,  ad  CD  ;  &  ut  CA  ,  ad  AB  ,   ita  CD,  ad 
DA  ,  &  ut  CB ,   ad  BA,  ita  CA,  ad  AD.    Sic 
enim  opponuntur  qubque  homologa  latera  angu- 
lis  asgualibus ,  ex  prxlcripto  propoC  4.  hujus  lib. 
Noa tecus demonftrabitur ,  fimiliainter  feeffetriau- 
gula  ADB,  &  ADC,  cum  anguli  ADB,  ADC, 
fint  refti,   &  anguli  ABD,  CaD,  oftenfi  aequa- 
les,  ncc  non  anguli  BAD,  ACD  ;  Atqui  idcirco 
fit  ^ut  BD ,   ad  CA ,   ita  DA  ,  ad  DC  ;  &  ut  c  4./*»/; 
DA  ,   ad  AB ,  ita  DC  ,  ad  CA;  &  ut  AB  ,  ad 
BD,   ita    CA  ,    ad  AD.    Si  igitur  in  triangulo 
rtdangulo,   !lb  angulo  rcdlo  in.bafin  perpendicu- 
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laris  duda   fit  ,   &c.    Quod    c;rat  demonftran- 
dum. 

COROLLARIUM. 

Ex  hoc  manifeftani  eft ,  perpeodictilarem ,  qaaeio  redan- 
gulotrian^uioabaoi^loredx)  io  bafio  dcmittitur ,  eile  aie« 
oiam  prt^portiooalcm  ioter  duo  bafit  iegmenta  :  Item 
urrum!tbet  latenim  angolam  re&um  ambientium  ,  roedi* 
um  proportiooale  inter  totam  bafia  ,  &  iilod  &gmeotum 
baGs,  ^uod  ei  lateri  adjaoet. 

Ofter.fum  eft  cnim  »  efTe  ot  BD  ,  aJ^  DA  ,  ita  DA, 
ad  DC  ;  ac  propterea  DA  ,  efle  mediam  proponiooalem 
intcr  BD  ,  &  CD  :  Item  tile  ut  CB,  ad  BA,  ita  BA  , 
att  BD  9  2c  idcirco  BA ,  mediam  eile  proportiooalem  io- 
ter  CB,  dc  BO:  Denique  cfTe  ut  BC  ,  ad  CA ,  ita  CA, 
ad  CD  i  ideoque  C  A  «  efle  proportionalem  mediam  io* 
ter  BC»  &  CD.    Quod  eft  propofitum. 

xi,  P  R  0  B  L.    I.    P  R  O  P  O  S.   9. 

A  data  i;e£la  linca  imperatam  partem 
auferre. 

TAB.  TMpcrctur,  ut  ex  linea  AB ,  auferamus  partem 

:SiXni       -*•  tcrtiam.    Ex  A,  ducatur  rc(9:a  AC,  utcunque 

/g.  /•      facicns  angulum  CAB  ;  &  ex  AC,  abfcindantur 

tot  partes  asquales  cujuslibet  magnitudinis  ^  quota 

pars  detrahenda  eft  ex  AB,  ut  in  propofito  excm- 

plo  ^tres  AD ,  DE  ,  EF.    Deinde  ex  F ,  ad  B, 

refta  ducatur  FB  ,   cui  per,  D ,  parallela  agatur 

DG.    Dico  AG  ,   effepartem  tertiam  imperatam 

reftas  AB.    Nam  cum  fn  triangulo  ABF,  lateri 

•  x.fext,  FB  ,   parallela  fit  reda  DG  ;  a  crit  ut  FD,  ad 

hi^.quint.  DA,  ita  BG,  ad  GA.    ^Componendo  igitur,  ut 

FA  ,  ad  DA  ,  ita  BA ,  crit  ad  GA :  Sed  FA, 

ipfius  AD  ,  eft  tripla ,   ex  conftrudione.    Igitur 

&  BA ,  ipfius  AG ,  erit  tripla ;  ideoque  AG , 

tertia  pars  crit  ipfius  AB,  qux  imperabatur.    A 

data  ergp  refta  Hnea  imperatam  partcm  abftult- 

mus.    Quod  faciendum  erat.  ^ 

THEOR. 
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P  R  O  B  L.    2.    P  R  Q  P  O  S.    10.  xij: 

Datam    reftam    lineam  infeftam  fimiliter 
fecare,  ut  data  altera  refta  feftafuerit. 

Clt  refta  AB  ,  fccaada   firpilitcr  ,  ut  fefta  eft      7am\ 
^  reda  AC  ,  in  D,   &  E,  hoc  eft,  in  partes,  XXIU. 

?uae  fint  partibus  AD,  DE,  EC,  proportionaleS.  pg,  6. 
^onjungantur  datae  dux  lineae  ad  A  ,  faeientes 
angulum   quemcanque  BAC,  &  conneftatur  re- 
aa  BC.    Deinde  ex  D  ,  E  ,  agantur  DF ,  EG, 
parallclac  ipfi   BC.     Dico   rcdam  AB  ,    fimiliter 
e/re  fedam  in  F,   &  G,  ut  eft  fefta  AC,  in  D, 
&  E,  ^ut  AD  ,  ad  DE,  ita  cft  AF,  FG.    Pro-  a  »: /Jx/^ 
portionalcs  ergo  funt  partes  AF ,   FG,  partibus       '       ^ 
AD  ,-  DE.    Quod  fi  ducatur  DH,  ipfi  FB,  pa- 
rallela,  fecans  EG,  in  I;  ^erit  rurfus,  ut  DE,  b  %\fiM$l 
ad  EC ,  ita  DI  ,  ad  IH  ,  hoc  eft  ,  ita  FG,  ad 


GB  ;  ^glbd  FG  ,  ipfi  DI ,  &  GB,  ipfi  IH,  a^  034.^ 
qualis  fit.  Ouare  proportionaics  quogue  erunt 
partes  FG,  (SB  ,  partibus  DE,  EC  Eadcmque 
ratio  eft  de  pluribus  partibus  ,  fi  ex  E,  &  C, 
ipfi  AB,  parallelas  agantur  ,  &c.  Itaque  datam 
rcdam  lineam  infedtam  fimiliter  fecuimus ,  ut 
data  altera  refta  fcda  fuit.  Quod  faciendum 
crat. 

P  R^  B.L.    3.    P  R  O  P  O  S.    ir.      ^  •»: 

Duabus   datis   reftis   lineis   tertiam  pro- 
porcionalem  adinvenire.. 

Slnt  du^  reftaer  AB,  AC ,  jta^dif^ofitae,  ut  effif-       Tab: 
ciant  anguluin  A  ,   qucnicfunque,  fitque  ihve-  -^-^W* 
nTcnda    illis    tertia   proportionalis ,   ficut  quidem  )^'  /• 
'AB5  ad  AC,  ita  AC,  ad  tertiam.    Producatur 
AB ,   guam  volumus  effe  antecedentem ,  &  ca- 
piatur  oXy  ^  s&qualis   ipfi  AC  ,  quae   confequens 
cffc  debct^,  fire  mcdia.    Deindfe  dudta  refta  BG, 
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agatur  ilH  ex  D  ,  parallela  DE  ,  occurrens  ipfi 
AC  ,  produdaB  in  E.  Dico  CE ,  efle  tertiam 
proportionalem ,  hoc  eft  ,  eiTe  ut  AB,  ad  AC, 
ita  AC,  ad  CE.  Cumenim  in  triangulo  ADE, 
a  t.fexf^  lateri  DE  ,  parallela  fit  refta  BC  ;  tferit  ut  AB, 
hj.fmn^^  ad  BD  ,  ita  AC,  ad  CE:  ^Sed  ut  AB,  ad  BD, 
ita  cadem  AB ,  ad  AC ,  acqualem  ipfi  BD.  Ut 
igitur  AB ,  ad  AC  ,  ita  AC  ,  ad  CE  :  quod  eft 
propofitum.  Duabus  ergo  datis  reftis  lineis,  ter- 
tiam  propottionalem  adinvenimus.  Quod  erat 
faciendum. 

SCHOLIUM. 

Inventa  autem  tertia  linea  conttnue  proporttonall  ^ 

fi  primam  omiferis  ^  ^  aliis  duahns  tertiam  invene- 

ris  ^  habebis   quatuor  lineas  continue  proportiunales. 

fjtB.  Vt  fi  lineis   A  y   isf  B  ,  adinveniatur  tertia  propor^ 

XXI II    '  tionalis  C  ,  ^  duabus  B^^Cy  tertia  proportiona- 

/5.  16.     y^  D  ,  erunt  quatmr  line^e  A ,  B  ^  C ,  l^  continue 

proportionales.     Eadem  arte  reperietur  quinta  propor- 

tionaiis  i  fexta  ^  feptima  ,  o£lava;  isf  fi^  '»  infinitMm. 

•  P  R  O  B  L.   4.    P  R  O  P  O  S.  12.  . 

r    Tribus  datis  re£Us  lineis  ,  quartam  pro- 
portionalem  invenire. 

TjiBi  Clnt   tres  lineae  tc&x  AB,   BC ,  Al^,  quibuf 
XXUh     ^  invcnienda    fit    quarta    proporttonalis  ;    ficut 
fg*  8,      quidemAB,  ad  BC,  ita  AD,  ad  quartam.  DifpO- 
nantur  primae  duas  AB ,  BC ,  fecundum  lineam 
rcdam ,  qilas  fit   AC  :   Tertia  vero   AD ,   cum 
prima    AB ,  faciat    angulum   A,  quemcunque. 
Deinde  ex  B,  ad  D,  reda  ducatur  13 D,  cui  per 
C ,  parallela  ducatur  CE ,  occurrens  redas  AD , 
produftas,  in  E  ,  punSo.    Dico  DE,  cfle  quat- 
tam   proportionalem.    Cum    enim   in    triangulo 
t  x^^fixt'  ACE  ,  lateri  CE,  afta  fit  parallela  BD;  actlt  ut 
^  AB,  ad  BC,  ita  AD,  ad  DE.    Qaare  DE, 
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qudm  cft  pcoportipnalis ;  ac  proptaerea  tijbus  da- 
tis  reftis  lineis ,  quartam  proportionalcm  uivcni- 
mus.    Quod  faciendum  erat. 

P  R  O  B  L.    5.     P  R  O  P  O  S.    13.         i,. 

Duabu^  datis  reftis  lineis  ,  mediam 
proportionalem  adinvenire. 

Clnt  duas  reaae  AB  ,  BC  ,  quibus  media  inreni-     TjfB. 
*-^  enda    eft    proportionalis  ,  difpofitae  fecundum  ■^•^'^^- '  " 
IJneam  reaam  AC.    Divifa  AC  ,  bifariam  in  E,  /%•  9t 
ex  E,  centro,  &  intervallo  EA,  vel  EC,  femi- 
circulus    defcribatur ,    ADC  :  Deinde  cx  B ,  ad 

AC ,  perpendicularis  educatur  BD,  ad  circumfe^ 
rentiam  ufque.  Dico  BD,  efTe,  mediam  propor- 
tionalem  intcr   AB ,   &  BC.     Duais  enim  redis 

AD,  CD  ;  ^erit  angulus  ADC ,  redus  in  femi- t  ji./#f/4 
circulo.    Cum  igitur  ex  angulo  redo  ADC,   tri- 
anguli  reaanguli  ADC,  dedufta  fit  ad  bafin  AC. 
perpendicularis  DB  ,   erit  per  corollarium  propol!  * 

8.  hujus  lib.  BD ,  media  proportionalis  inter 
AB,  &  BG.    Duabus  ergo  datis  reftis  lineis  me-  ^  ' 

diam  proportionalem  adinvenimus.  Quod  erat 
faciendum. 

,    T  H  E  O  R.   9.    P  R  O  P  O  S.    14.        xirjj 

iEqualium  &  unum  uni  aequalem  habenti- 
um  angulum  ,  parallelogrammorum  ,  reci- 
prpca  funt  latera ,  quss  circum  sequales  an- 
.gttlos.  Et  quorum  parallelogrammorum  u- 
num  angulum  uni  angulo  sequalcm  habenti- 
um  rcciproca  funt  latera  ,  quae  circum  x* 
quales  angulos  j  illa  funt  Jequalia. 

.Clnt     duo    parallelogranima   aequalia   ABCD  ,      Tjis: 
•^  BEFG  ,  habentia  angulos  ABC,  ,EBG,  aqua-  XXIJI. 
les.    Dico  latera.  circum  hofc«  angulos  cfle  reci- /|:; 'ifs' 
.  Q  proca, 
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proca ,  hoc  cft ,  efle  ut  AB ,   ad  BG  ,   ita  EB, 

ad  BC-    CoDJimgantur  enim  parallelogramma  ad 

angulos  a&quales,  ita  ut  AB,  &  BG,  unam  effi- 

ciant  lineam   rcaam.    Quo   fafto,  cum  anguli 

ABC,  EBG,   fint  «quales  ,  erunt  &  EB  ,  BC, 

una    reda  linea,  ut  ad  propof.    ij'.    lib.    i.   ex 

Proclo  demonftravimus.    Producantur  jam  DC, 

&  F(j  ,    donec    coeant  in  H.     Quoniam  igitur 

ir"  awtt.  «qualia  fuht   parallelogramma   D13 ,   BF  :    ^  crit 

'\}        ut  DB ,   ad  BH  ,   ita  BF  ,  ad  idem  BH  :  Sed  ut 

bi:jext.t>B\  ad  BH,  ^ita  eft  AB ,   bafis  ad  bafin  BG , 

quod    parallelogramma   fint  ejufdcm   altitudinis  ; 

'^        &  fimiliter  ut  BF,  ad  BH,  ita  eft  bafis  EB,  ad 

bafin  BC.    Igitur  ut  AB ,    ad  BG ,   ita  cft  EB, 

ad  BC.    Quod  eft  propofitum. 

E   contrario   fint  jam   latcra  circa  asquales  an- 

gulos  ABC ,  EBG  ,  reciproca,  hoc  cft,  ut  AB, 

ad  BG  ,  ita  EB  ,  ad  BC    Dico  paralielogramma 

DB ,  BF,  eflfe  aequalia.     Fadta  cnim  eadem  con- 

ftrudione;  cum  fit,  ut  AB,  ad  BG,  ita  EB,  ad 

c  i.fextl  BC  :  c\Ji  autem  AB  ,  ad  BG,  ita  DB,  ad  BH; 

^&  ut.  EB^  ad  BC  ,  ita  BF,  ad  idem  BH  ;  erit 

ig.^uint»  quoque  DB,  ad  BH,  ita  BF,  iididcmBH.  ^At- 

que  idcirco  aequalia  erunt  parallCiOgramma  DB, 

BF.    iEqualmm  igitur,    &  unum  uni  aequalem 

habentium   angulum ,    &c.    Quod  erat    demon- 

ftrandum.    , 

xiv.       T  H  E  O  R,    10.     P  R  O  P  O  S.    15. 

iEqnaiium  ^  &  unum  uni  aequalem  haben- 
tium  angulum ,  triangulorum ,  reciproca  funt 
lateta  ,  quae  circum  aequales  angulos.  Et 
quorum  triangulorum  unum  angulum  uni  ae- 
qualem  habentium  reciprvoca  funtlatcra,  quae 
circum  aequales  angulos ,   illa  funt  aequalia. 

T^^fB/CInt  duo  triangula  sequalia  ABC,  DBE,  haben- 
^ffA  "-^  tia  ailgulos,  qui  ad  B,  aequales..  Dico  latera 
«.  ti,    circa  hofce  angulos  effe  reciproca,  hoc  eft,  efTc 
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ut  AB,  ad  BE,  ita  DB,  ad  BC.    Conjungantur 

enim  triangula  ad  angulos  acqualcs  ,  ita  ut  AB, 

BE,  eiBciant  lineam  rcdam.    Quo  fefto ,   cum 

anguli  ABC  ,  DBE,  fint  aequales;  eruilt  &  DB, 

BC,  una   refta  linea  ,  ut  demonftralum  eft    ad 

propof.   15*.   lib.    I.    cx  Proclo.     Duda  igitur  re- 

da  CE  ,  quoniam    aequah*a  liint  triangula  ABC, 

DBE  ,  ^erit  ut  ABC  ,   ad  BCE  ,   ita  DBE  ,  ad  a  j.^uint: 

idem  BCE.    S^^d   uc  triangulum  ABC,  ad  trian- 

gulum  BCE  ,  l?  ita  clt  bafis   AB  ,  ad  bafin  BE,  b  i,/ex$. 

quod  haec  trian^ula   cjufdcm   fint   altitudinis;  & 

fimiliter  ut  DBE  ,  &  BCE  ,   ita  eft  bafis  DB,  ad 

BC.    Quare    ut  AB  ,    ad  BE ,   ita  eft  DB ,  ad 

BC.    Quod  cft  propofitum. 

Jam  Ycro  contra  ,    fi.it   latera  circa  angulos  a&- 
quales*,   qui  a^  B,    rcciproca  ,*hcK:  eft,  ut  AB, 
ad  BE  ,   ita  DB  ,  ad  BC.     Dico  triangula  ABCy 
DBE ,   eJTc    .lequalia.    Fada    enim    conftruftione 
eadem ,   cum    lit   ut  AB  ,    ad  BE  ,   ita  DB ,  ad 
BC  ;  ut  autam    AB ,   ad  BE  ,    ^  ita  triangulum  q  1   rexC 
ABC  ,  -ad  crian-ulum  BCE  ;   &  ut  DB,  ad  BC,       '"^    - 
ita  trian^ulum  DiiE  ,  ad  triangulum  idem  BCE; 
Eric  uc  ABC,  adBCE,  ita  DBE,  ad  idem  BCE, 
<i  proptercaquc    ssqualia    erunt    triangula   ABC ,  dp^jo/ji^ 
DBE.     ^qualium  igitur,  &  unum  uni  aequalem 
habentium  anguluiii,  &c.  Quodoftendendumerat. 

T  H  E  O  R.    IX.     P  R  O  P  O  S.  16.      x^: 

Si  quatuor  reftae  lineae  proportionales  fue- 
rint-:  quod  fub  extremis  comprehenditur  re- 
tlangulum  ,  aequale  eft  ei  ,  quod  fub  me- 
.  diis  comprehenditur  ,  rcftangulo.  Et  fi  fub 
extremis  comprehenfum  reftangulum  aequale 
fueric  ei ,  quod  fub  mediis  continctur ,  re- 
6languIo  ;  illae  quatuor  reftae  linese  propor- 
tionales  erunt. 

Slnt  quatuor    vt&x   propoftionales  AB ,   FG,        7Jb: 
EF,  BC  j  ut  quidem  AB  ,  ad  FG,  ita  EF,   KXni. 
Q  a  ad    fg-  la- 
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ad  BC:  Sitque  reaangulum  ABCD,  comprehen- 
fum  fub  cxtremis  AB  ,  BC ;  redangulum  vero 
EFGH ,  coroprehenfum  fub  mediis  EF ,  FG  : 
Dico  rcSangula  AC  ,  EG  ,  cfle  a^qualia.  Cum 
enim  anguli  refti  B  ,  &  F,  fi nt  sequales,  &  fit 
ut  AB  ,   ad  FG  ,    ita  EF ,   ad  BC  ,  erunt  latera 

\it^.fext,  circa  squalcs  angulos  B,  &  F,  reciproca.  ^Qua- 
re  paralklogramma  AG  ,  EG  ,  aequaha  crunt. 
Quod  eft  propofitam. 

Contra  vero,  fint  jam  aequalia  reftangula  AC, 
EG.  Dico  quatuor  reftas  lineas  Af^,  FG,  EF, 
BC  ,  effe  proportionalcs  ,  hoc  ett  ,  cffc  ut  AB, 
ad  FG,  ita  EF,  ad  BC.  Cum  cnim  xqualia  fint 
redangula  AC ,  EG ,  habeantque  angulos  aequa- 

hi^ Jext  les  ,  nempc  reftos  B  ,  &  F,  ^^eruut  latera  circa 
hofce  angulos  reciproca  ;  ficut  ouidem  AB  ,  ad 
FG ,  ita  EF  y  ad  BC.  Itaque  u  quatuor  redas 
lineas  proportionales  fuerint  ,  &c.  Quod  erat 
oftendendum. 

^^'^        T  H  E  O  R.    12.     P  R  O  P  O  S.    17. 

Si  tres  reftae  lineae  fmt  proportionales  : 
-  .  quod  fub  extreniis  compreiienditar  reftangu- 
lum  y  aequale  efl  ei  ,  quod  'a  media  defcri- 
titur ,  quadrato.  Et  fi  fub  extremis  com- 
prehenfum  reftangulum  scquale  fit  ei ,  qaod 
a  media  defcribitur  ,  quadrcito  :   ilte  tres  re- 

jftae  lincae  proportionales  erunt. 

• 
^^^-  Clnt  tres  lineas  reftx  AB,  EF,  &  BC,  proppr- 
:KXitl.      O  tionales':  ut  quidem  AB,  ad  EF,  ita  EF,  ad 
H'  *^     BC:  fitque  redangulum  ABCD,  contentum  (ub 
extremis  AB  ,   BC  ,  &  quadratum  mediae  EF  , 
.fit  EFGH.     Dico  aequalia  clfc  rcdangulum  AC, 
.&  quadratum  EG.    Sumpta  cnim  re(ftaFG,  quat 
sequalis   fit  ipfi  EF  ,   erunt   quatuor   lincae  AB  , 
EF,  FG  ,   BC,  proportionales ;  ut  quidem  AB, 
,  ad  EF,  ita  FG,  ad  BC;  critoue  quadratum  EG, 
.  .      comprehenfum  fub  mediis  EF ,  FG,  propter  ae- 

qua- 
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qualitatem  reaarum  EF  ,   FG.    ^iQuare  reftan- a  i^.y?;^; 
gulum  AC  5    comprehenlum  fub  cXtremis  AB , 
BC,  aequale  eft.quadrato  EG  ,  hoc  eft,  reftan- 
gulo  fub   mediis  EF  ,   FG,  comprehenfo:  Quod 
eft  propofitum. 

Sed  fint  jam  acqualia  refiangulum  AC,  &  qua- 
dratum  EG.  Dico  effe  ut  AB,  ad  EF,  ita  EF, 
ad  BG.  Cum  enim  sequalia  fint  redangula  AC, 
&  EG  ;  i^erit  ut  AB  ,  ad  EF,  ita  FG,  ad  ^C:  hi6,fext. 
tUt  autem  FG  ,  ad  BC  ,  ita  eft  EF,  ipfi  FG,  cj.quinf 
sequalis,  ad  eandcm  BC.  Quare  ut  AB ,  ad  EF, 
ita  eft  EF  ,  ad  BC.  Si  tres  igitur  reftae  lineac 
fint  proport'onalcs,  &c.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

COROLLARIUM. 

Ex  pofteriori  hujus  theorematis  parte  efficitur  ,  quam- 
]ibet  rcdlam  lineam  efTc:  mcdiam  proportionalem  inter 
quaftfis  alias  duas  re6^4s  ,  qux  comprebendunt  rcd^angu- 
lum  quadraco  illius  aequale.  Ex  co  enim  quod  rtdae 
AB  ,  BC  >  comprehcndunt  r»£)angulum  xquale  quadrato 
rcarae  EF  ,  ofter.fum  fuit,  eflc  ut  AB,  ad  EF,  ita  EF, 
ad  BC.  Quare  £F  ,  media  cft  proportionaiis  intcr  AB, 
&  BC. 

PROBL.    6.    PROPOS.    18.         ^^^* 

A  data  recla  linea  dato  reftilineo  fimile , 
fimiliterque  politum  re6lilineum  defcribere. 

Slt  data  redla  AB ,    fuper  quam  defcfibendum       TAB, 
fit  reailineum  reftilineo  CDEFG  ,   fimile   fi-  XXni. 
militerque    pofitum.    Ducantur   ex  quolibet   an-^  ^.  14-  . 
gulo  5  ut  ex  F  ,  ad  fingulos   angulos  oppofitos 
reclae*  lineae ,  quae  reftilineum  refdlvant  in  trian- 
gula  CDF,  DEF,  FGG.    Deindc  angulo  DCF, 
aequalis   fiat  angulus    BAI  ;    &    angulo  CDF, 
angiRus   ABI ;    coeantque    tcStx,  AI ,    BI ,    ia 
punfto  I ;  (coibunt  enim  omnino ,  propterca  quod 
duoj^nguli  lAB,  IBA  ,  duobus  reais  miiiores  ^: 
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funt,   cum  aecjuales   fint  duobus  angulis  FCD, 

kif.^fni  FDC    y      a  qui    duobus     rccSis    funt    minores ) 

h^t,frrmi  b  eritque  reliquo  angulo  CFD,  rcliquus  angulus  AIB , 

aqualis  ;   totumque  triangulum  AIB,  toti  trian- 

gulo  CFD,  squiangulum.    Rurfus  angulo  FDE, 

acqualis  fiat  angulus  IBH  ;  &  angulo  DFE,  an* 

ci7.^/wi  gulus  BIH.    Et  rquia   duo  anguli  EDF ,  EFD, 

minores  funt  duobus   recftis ;   erunt  quoquc  duo 

anguli  HBI  ,   HIB  ,  duobus  redis   minores ;  ac 

proinde  redtae  BH ,   IH  ,   coibunt.    Coeant  ergo 

in  punfto  H  ;  eritque  eadem  ratione  triangulum 

BHI  ,  triangulo  DEF  ,  ^quiangulum.     Praeterea 

angulo  GFG  ,  fiat  aequalis  angulus  AIK;  &  an- 

dijprtfti  gulo  FCG  ,   angulus  lAK:  ^Et  quia  duo  anguli 

GCF  ,  GFC,   minores  funt  duobus  reftis:  eruut 

&  duo  anguli  KAI  ,  KIA,  duobus  reilis  mino- 

res;  atque  idcirco  redas  AK,  IK,  convenient  in 

aliquo  ^  punfto.    Conveniant  ergo   in  K  :  eritque 

triangulum  quoque  AKI  ,  triangulo  CGF  ,  ae- 

?iuiangulam.  Atque  ita  procedatur  ,  donec  ab-^ 
olvantur  omnia  triangula  reftilinei  propofiti,fi 
plura  extlterint.  Dicoigitur,  re6litineumABHIK, 
redilineo  CDEFG ,  fimile  efle,  fimiliterque  pofi- 
tum.  Cum  enim  angulus  lAB ,  conftitutus  fit 
ssoualis  angulo  FCD  ;  &  angulus  lAK,  angulo 
FCG  ;  erit  totus  angulus  BAK.,  toti  angulo 
DCG,  aequalis:  Eademque  ratione  angulusABH, 
angulo  CDE  ,  aequalis  .erit  ,  &  reliqui  reliquis , 
ut  conftat  ex  conftruftione  ;  cum  fingulas  partes 
unius  fingulis  partibus  alterius  faftae  fint  aequales. 
Quare    aequiangiilum    erit  reftilineum    ABHIK , 

e  4,fiict.  redilineo  CDEFG.  Quoniam  vero  ^ita  cft  AB, 
ad  BI ,  ut  CD  ,   ad  DF  :  &  ita  BI,  ad  BH,  ut 

iit^uint.  DF,  ad  DE:  /erit  ex  aequo  ita  AB ,  ad  BH,  m 
CD  ,  ad  DE.    Quare  latera  circa  aequales  angu- 

g  4.  fext.  los  ABH  ,  CDE ,  proportionalia  funt ,  g  quemad- 
modum  &  latera  circa  .aequales  angulos  H,& 
E  ,  proportionalia  funt ,  ob  triangula  aequiajiguUi 

h4:;^*^BHI,  DEF.    h  Rurfus  ita    eft  HI  ,  ad  IJS^  ut 
'     EF,  ad  FD,  &  ita  IB,  ad  lA ,  ut  FD,  ad  FC: 

U4.fww/.&  ita  lA,-  ad  IK,  ut   FC  ,  ad  .FG.    ilgitur 
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cx.  85(3110  crit  ita  HI ,  ad  IK ,  ut  EF ,  ad  FG , 
&  ideo  latera  quoque  circa  aequales  angulos 
HIK,  EFG  ,  proportionalia  erunt ,  &  fic  de  cae- 
teris.  Quamobrem  redilinea ,  cum  fint  aequian- 
gula  5  habeantque  latera  circa  aequales  angulos  .■  ^ 
proportionalia ,  fimilia  funtl,  fimiliterque  defcrip- 
ta.  A  data  ergo  redta  linea  ,  dato  redlilineo  fi- 
mile  fimiliterque  pofitum  rcdiiineumdelcripfimus. 
Quod  faciendum  erac. 

T  H  E  O  R.    13.    P  R  O  P  O  S.    19.      xvJj: 

Similia  triangula  inter  fc  funt  in  dupli- 
cata  ratione  latcrum  homolQgorum. 

Slnt  triangula  fimilia  ABC  ,  DEF  ,  habentia  ^^^- 
angulos  aequalesB,  &  E:  ItemC,&  F,  &c.  ;J-^'''- 
Et  fit  ut  AB,  ad  BC,  ita  DE  ,  ad  EF  ,  SlcJ^^  ^S^ 
Dico  triangula  inter  fe  rationem  habcre  duplica- 
tam  ejus  ,  quam  habent  latera  homolQga  BC,  & 
EF,  vel  AB,  &  DE ,  vel  AC ,  &  DF ;  Hoc 
eft  ,  fi  homologis  laieribus  BC  ,  EF,  inveniatur 
tertia  proportionalis  BG  :  ita  effe  triangulum 
ABC ,  ad  triangulum  DEF  ,  ut  reQam  6C ,  ad 
redam  BG:  ac  proinde  cum  cx  dcfin.  10.  lib.  f. 
proportio  ]iC  ,  ad  BG ,  dicatur  jduph*cata  propor- 
tionis  BC  ,  ad  EF  :  proportionem  trianguli  ad 
triangulum  dici  quoque  duplicatam  proportionis  , 
laterum  homologorum  BC  ,  EF.  Ita  ut  nihil 
aliud  fit,  triangula  duo,  vel  duas  quaslibet  figur 
ras  fimiles ,  fimih'terque  pofitas  habere  proportio- 
nem  duorum  iatwm  homologorum  duplicatam, 
quam  ita  effe  triapgulum  ad  triangulum,  vel  fi- 
guram  ad  figuram,  ut  eft  prima  linea  ad  tertiam, 
cum  tres  line»  fuerint  continue  proportionales  in 
^roportiotte  duorum  laterum  homologorum  : 
/quales  hic  funt  :tr€$  lineas  redae  BC  ,  EF  ,  BG, 
continue  proportionales  in  prgportio^e  hpniolQ- ^  • 
.goram  latetum  BC ,  EF.  Sint  ergo  primum  la- 
jtera  BC>  XFySsqualla,  ac  proiode  i&  tertia  pro- 
•    Q  4  P^^* 
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portionalis  BG  ,  illis  aequalis  :  ita  ut  proportio 
BC ,  ad  BG ,  quas  duplicata  dicltur  proportioois 
lateris  BC  ,  ad  latus  EF,  fit  proportio  ascmalita- 
tis.  Quoniam  igitur  triangula  ABC  ,  DEP,  ha* 
JA^,frim  bcnt  (Juoque  proportionem  aequalitatis  ,  ^tquod 
Ipfa  inter  fe  aequalia  fint ,  ob  angulos  R,  C,  an- 

fulis  E  5  F ,  asquales  ,    &   aequalitatem  laterum 
}C  ,  EF ,  quibus   adj:tcent  :  erit  triangulum  ad 
triangulum  ,  ut  refta  BC  ,   ad  reftam  BG.    Cum 
crgo  haec  proportio  dicatur  duplicata  proportionis 
•         laterum  hpmologorum  BC  ,  EF;  dicetur  auoque 
proportio  trianguli  ABC  ,  ad  triangulum  DEF  , 
proportionis,  quam  habet  latus  BC,  ad  latus  EF, 
duplicata.    Quod    etiam    hinc    coiiftare     poteft. 
Quoniam,  ut  diftum  eft,  triangula  ABC,   DEF, 
aequah^a  funt  ,  hoc  eft  ,.  proportionem  aequalitatis 
habent  ,  ficut  &  latera  homologa  BC  ,  EF:  pro- 
portio   autem    aequalitatis  duplicata  folum  efficit 
proportionem    aequalitatis  :   (Pofitis    enim    tribus 
magnitudinibus   aequalibus ,   dicetur  prima  ad  ter- 
tiam   habere  proportionem  duplicatam  proportio- 
nis  ,   quam  habet  prima  ad  fecundam,  ut  conftat 
€X  defin.  lo.  lib.  f.   cum  tamen   prima  ad  terti- 
am    habeat    proportionem    aequalitatis ,   ficuti  & 
prima  ad  fecundam,)  habebit  triangulum  ABC, 
ad  triangulum  DEF  ,   proportionem   duplicatam 
ejus,  quam  habet  latus  BC,  ad  latus  EF.    Quod 
cft  propofi^tum. 
TAB.      ^^^  deindc  BC,  latus  latere  EF,  majus;  &  ex 
XXI f^.      SC  ,  ^abfc-indatur  re<9:is  BC,  EF ,  tertia  propor- 
fg,  I.      tionalis  BG  ,   ducaturque  rc6i:a  AG.    Quia  igitur 
hiijixtl^ctt  ut  AB,  ad  BC,  ita  DE,  ad  EF  ;  erit  permu- 
tando  ut  AB,  ad  DE,  ita  BC,  ad  EF:  Ut  autem 
BC  ,   ad  EF ,  ita  eft  per  conftruftionem  EF ,  ad 
eiuqmnt^BG.  Ut  ergo   AB,   ad  DE  ,^ita  erit  EF^  ad 
BG.    Quare  cum  triangula  ABG,  DEF,  habe- 
■^ant  latera  circa  angulos  B,  E,  aequales  reciprp- 
iif:  fext:<^^j  ^^P^a  iuter  fe  atqualia  erunt;  &  propterea  ut 
€/♦  j«ia/,-triangulum  ABC,   ad  triangulum  DEF,  rita  erit 
idem   triarigulum '  ABC  ,    ad  triangulum  ABG. 
Ut  autem  ttiangulum  ABC,  adtrigngulumABG, 
•     '  ;         *  cjufdem 
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ejufdem  altitudinis  ,  fita  eft  bafis  BC ,  ad  bafin  f  i»fext: 
BG.  Igitur  ut  triangulum  ABC ,  ad  triangulum 
DEF,  ita  eft  BC,  ad  BG.  Atqui  cumtres  linea& 
BC,  EF.,  BG,  fint  continueproportionales,  pro- 
portio  primae  BC ,  ad  tertiam  BG  ,  duplicata  di- 
citur  proportionis  BC ,  primae  ad  EF,  fecundam. 
Igitur  &  triangulum  ABC,  ad  triangulum  DEF, 
proportionem  habet  duplicatam  proportionis  late- 
ris  BC ,  ad  latus  EF.  Similia  igitur  triangula 
inter  fc  funt  ,  &c.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

COROL1.ARIUM. 

•  ' '-" 
Hinc   mtnifeftum  eft  ,   {i  tres  tcOlk  lineae  proportioiit- 
les  fuerint  i   ut  eft  prima  ad  tertiam ,  ita  efTe  criangulum 
fuper   primam  defcnptum  ad  triangulum  fiipra  fecandam 
limile  iimiliterque  defcriptum. 

Sint    enim    tres  rc6kx   proportionales   A  ,  B  »  C;  &       TjfB, 
fuper  primam.A  ,   2c   fecundam   B  ,  conftituta  tritngult  XXIK 
.  A  9   &   B  »   (imilia  ,  fimiliterque  defcrfpta.     Dico,  ut  ^fig.  !• 
Tc€t3L  A  »    primi  ad  rc^m  C  ,   tertiam ,  ita  efTe  triangii- 
]um    A  >    ad    triangulum    B.    Nam   proportio  rcdx  A» 
ad    r^&am   C  ,   eO:  ,   per   dtHnitionem    10.   lib.   f,  fdu- 
plicatt   proportionis    rc^ie   A  ,  .  ad   redam   B.    g  Cum  g  i^./ext,       m 
igitur  triangulum   A  ,   ad  triangulum  B  ,  babsat  quo^ue 
proportionem  dupHcttam   redae    A  ,   td  refbam  B  ;  erit 
ut  Tc6ki  A  t   td  redbim  C  ,  ita  triangulum  A ,  td  tritn- 
gulum  B. 

Eodem  modo  oftendes  »  itt  efTc  triangulum  {upra  (<:• 
cundam  ad  tritngulum  fuprt  tertiam  .(imile  fimilittrquc 
dcfcriptum  »  ut  eft  priina  linet  td  tertiam.  Sint  enim 
proportionalet  tres  C  ,  B  ,  A  »  8c  fuper  B  »  fecundtoi»  .;„ 
&  A  ,  tertitm  condituantur  triangula  (imilia  .  fimilitcr- 
que  pofita  B,  &.  A.  Dico  ,  ut  eft,  tcQ:^  C,  ad  rc^ni 
A  ,  ita  eflci  triangutum  B  ,  td  tritngulum  A.  Nam 
proportio  C,  td  A,  dpplicata  efl:  proporttonis  C  ,  ad  B» 
Jboc  eft  .  redsc  B ,  ad  rc£Um  A.  ;&Cum  igitur  &  tA^ht^^^ 
angulum  B  ,  td  triangulum  A  ,  htbeat  proportioneiu 
duplicttam  rc€tx  B  »  ad  rc6bMn  A  »  quoniam  B ,  8c  A, 
funt  latcra  bomologa  :  Erit  ut  C  ,  rt^  ad  K^m  A| 
ita  triangilum  B,  ad  triangulum  A. 

.  ^  ^  . . .  ■'  -      .  0    .       .  -  •  >,  :^  0 
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TOij,      T  H  E  O  R. '  14.    P  R  O  P  O  S.    20. 

Similia  polygona  in  fimilia  triangula  divi- 
•dmitur  5  &  numero  aequalia  ,  &  bomoioga 
'totis  :  Et  polygona  'duplicatam  habent  eam 
mter  fe  rationem  ,  quam  latus  homologum 
ad  homologum  latus. 

TAB,  olnt  polygona  fimilia  ABCDE ,  FGHIK  ,   ha- 

XXIV.      O  bentia  angulos  asquaks   BAE  ,   GFK  ;  Item 

jft»  !• .     ang.ulos  B  ,   G  ,    &  fic  deinceps  :   habeant  autem 

latera  proportionalia  circa  angulos   xquales  ;  *ut 

quidem  AB,    ad  BC ,   ita  FG  ,  ad   GH  ;  &  ut 

BG ,   ad  CD  ,   ita  GH  ,  ad  HI ,  &c.    Dico  pri- 

mum  ,   haec   polygona  dividi  in  triangula  fimilia, 

qu»    fint     numero    asqualia.    Ab    anguh*s-  enim 

bAE  ,  GFK,  reclse  cducantur  ad  fingulos  angu- 

los  oppofitos  ,   quas   fint  AC  ,   AD  ,   FH  ,  FI ; 

tcjivifaque  erunt  polygona    in    triangula    numero 

aequalia.    Quoniam   vero  angulus  B ,  aequalis  cft 

.angtilo  G  ,   ex   hypothefi  ,    &  circa  ipfos   latera 

a  6.  /^5f/..  proportionah*a;  ^iaequiangulaeruuttriangulaABC, 

FGH  ,   habentia  angulos  BAC  ,  ,GFH  ,  aequales; 

Item  angulos  ACB ,   FHG ,  lateribus  homologis 

b  j^-fext.  oppofitos  :  /^ldeoque  latera  habebunt  circa  «Quos 

angulos  proportionalia,  ac  propt^rca  inter  fe  umi- 

Jia  crunt.    Eadem  ratione  erunt  fimilia  triangula 

AED,   FKI,   habentia  angulos  EAD ,  KFI,  & 

c  4.  fext.  angulos  ADE,  FIK,  sequales.    Deinde  r  quia  eft 

-ut  AC,  ad  CB  ,  iia  FH,  ad  HG,  ob  fimiHtudi- 

nem  trianguloruin  ABC,  FGH  ;  ut  autem  CB, 

%A  CD  ,   ita  eft,  ex  hypothefi ,  HG,  ad  HI ,  ob 

^.^^/fimilitudinem  polygonorum  :    ^erit  ex  a&quo  ut 

-    ^^     AC,  ad  GD  ,  ita  FH,ad  HI.    Et  quooiam  au- 

gulus  BCD ,  aequalis   ponitur  .^ngftlo  GHI;  dl 

'^tem  &  ablatus  ACB ,  oftenfvts^ualis  ablato 

'FHG;  erit  &  reHcjuus  ACD  ,  rdiqiio  FHI,  *- 

e  6.fext*  qualis»    ^Quare  triangula  ACD ,  FHI,  cum  ha- 

^       -  beant 
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beant  latera  circa  aequales  angulos  ACD  ,  FHI, 
proportionalia ,  asquiangula  erunt ,  ideoque  fimi- 
lia.  Ead§mque  ratio  eft  de  aliis  omnibus  trian- 
gulis,  fi  plura  fuerint. 

Dico  praeterea,  triangula  haec  efle  homologa 
totis  polygonis,  hoc  eft,  ita  eflTe  quodlibet  trian- 
gulum  in  uno  polygonq  ad  fuum  correfpondens 
triangulum  in  altero  polygono  ,  ut  polygonum 
ad  polygonum.  Quoniam  enim  fimilia  funt  tri- 
angula  ABG  ,  FGH  ,  erit  eorum  proportio  du- 
plicata  proportionis  homologorum  laterum  AC> 
FH.  ^Atque  eodem  argumento  proportio  trian-  gtfjixf: 
gulorum  AGD,  FHI,  duph'cata  erit  proportionis 
eorundem  laterum  homologorum  AC  ,  FH. 
Quarc  ut  triangulum  ABC,  ad  triangulumFGH, 
ica  6rit  triangulum  ACD  ,  ad  triangulum  FHI, 
cum  utraque-hasc  proportio  triangulorum  fic  du- 
plicata  cjufdem  proportionis  lateris  AG,  ad  lacus 
FH;  Neque  diffimili  ratione  concludetur  quoque 
effe  triangulum  ADE  ,  ad  triangulum  FIK ,  ut 
ACD,  ad  FHI:  Atque  itadeinccps,  fiplura  fue- 
rint  triangula.  Sunt  igitur  proporcionalia  trian- 
gula  ufiius  polygoni  cum  trianguUs  alterius,  ita 
ut  triangula  unius  fint  antecedentia,  &  triangula 
alterius  confequentia  proportionum.  Ut  autem 
unum  antecedens  ad  unum  confequens  /ita  funt  f ii.j«i«lf. 
omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentia.  Igi- 
tur  ut  quodlibet  triangulum  unius  polygoni  ad 
fibi  refpondcns  triangulum  alterius  ,  ita  erit 
totum  polygonum  ad  totum  polygonum  ; 
ideoque  triangula  homologa  erunt  totis  poly- 
gonis.  .  , 

Dico  poftremo ,  polygona  inter  fe  proportio- 
nem  habere  duplicatam  e)us ,  quam  habent  latera 
homologa,  hoc  eft,  fi  homologis  lateribus,  ver- 
bi  gratia,  AB,   FG  ,  invcniatul:  tertia  linea  pro- 
poxtionalis  ,  ita  effq  polygonum  ABCDE,^  ad  po-^  ^^ 
lygonum  FGHIK,  ut  eft  prima  linea  AB,  ad    "^^^^    . 
tcrtiam  inventam :  ac  proinde,    cum    proportia 
AB ,  ad  illam  tertfam  ,  dicatur  diipiicata  propor-     •  ^   ^ 
tionis  AB ,  ad  FG ,   dici  quoqu^  proportionem 
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polygoni  ad  polygonum  duplicatam  proportionis 
laterum  homologorum  AB,  FG.  Cumcnim  fit, 
ut  triangulum  ABC ,  ad  triangulum  FGH,  ita 
polygonum  ABCDE ,  ad  polygonum  FGHIK; 
Triangulum  vero  ABC  ,  ad  triangulum  FGH, 
gip./J*^  j^^habeat  proportionem  duplicatam  cjus  ,  quam 
habent  latera  homologa  AB,  FG,  hoc  eft  ean- 
dem  ,  quam  habet  AB  ,  ad  illam  tertiam  inven* 
tam  ;  habebunt  quoque  polygona  intcr  fe  propor- 
tionem  duplicatam  proportionis  eorundcmlaterum 
homologorum  AB,  FG,  hoceft,  eandem,  quam 
habet  AB ,  ad  illam  tertiam  inventam.  Itaquc 
fimilia  polygopa  in  fimilia  triangula  dividuntur, 
&c.    Quod  demonftrandum  eft. 

COROLLARIUM. 

Hinc   manifcftum  efl  ,    £i   fuerirt  trcs  rediae  proporho- 

nales,  ut  cfl  prima  ad  terciam  ,  ira  cfie  polygonum  fupcr 

primam  dcfcriptum ,  ad  poly^ooum  fuper  fecuodam  (imt- 

le  fimilittfrque  tlcfcripfum  :  Vcl  ita  eflc  pclygonum  iupsr 

fecundam    defcriprum   ad  polygonum  fuper  ttTtiam  fimile 

7j(^£*  jioiliterque    defcriptum  j    uti  fi   A  ,    B  ,  &  C,'fir.t   trts 

J.XIK      ^roportionalei  ,   atque  fuper  A  ,   &  B  ,  dcfcribantur  duo 

fi'  4*       polygona  fimilia ,  uti  funt  quadrata  A,  Sc  B,  erit  A  >  td 

C,  ut  quadratum  fuper  A,  «ad  quadratum  fuper  B. 

.    Hoc    non    alixcr    demo:  Ihabitur    ex    hoc   theorcmate  » 

quam    oftenfum    fuit    coroilarium  prccedentis  theortmatis 

jex    fuo    thcoremAKc.     Ut    perfpicuum     eft    ia     hac    fi- 

gura. 

^^         T  H  E  O  R.    15, .  P  R  O  P  O  S.    21. 

'    Quae  eidem  reftilineo  funt  fimilia ,   & 
'  inter  fe  funt  fiitulia. 

r^B.-CInt  reailinea  ABC,   DEF ,  rcaiUneo   GHI  , 

XXIK     P  fimilia.    Dico    &    ipfa    inter    fe    cffe    fimili^ 

fil'  fi     JCum   enim  propter  fimilitudincm  ,  anguli  reAili- 

fHei  ABC  ,  ssquales  fint  angulis  redilinei  GHl ; 
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Item  eadem  de  caufa  anguli  reftiHnei  DEF,  ae- 
quales  angulis    ejufdem  redilinei  GHI  ;  «erunt  a  i.frn 
anguli  redtilinei  ABC  ,   a&quales  angulis  rc6lilinei 
DEF.    Rurfus    cum    ob    eandem  fimilitudinem ,  -  '" 

latera  redtilinei  ABG,  proportionalia  fint  lateribus 
redilinei  •GHI ,  ea  Tidelicet  iis  ,  quae  circum  ae- 
qualcs  funt  angulos  :  Item  eandem  ob  caufam, 
latera  redilinei  DEF  ,  proportionalia  lateribus 
ejufdem  redtilinci  GHI  ;  ^  erunt  quoque  latera  bn.;^IP«ij^' 
redtilinei  ABC  ,  lateribus  redilinei- L)EF,  propor- 
tionalia  ,  ea  nimirum  iis ,  quae  angulos  ambiunt 
aequalci.  Atquc  adeo  per  definitionem  primam 
hujus ,  fimilia  exiftent  reftiiinca  ABC ,  DEF. 
Quae  igitur  eidem  rcdlilineo  funt  fimilia ,  &  inter 
fc  funt  fimilia»    Qupd  erat  oftendendum. 


T  H  E  O  R.    i(J.    P  R  O  P  O  S.    22.       «ij    ,. 

Si  quatuor  reftac  lineae  proportionales  fue- 
rint :  Et  ab  eis  re6lilinea  fimilia  fimiliterque 
delcripta ,  proportionalia  erunt.  Et  fi  a  rettis 
lineis  fimilia  fimiliterque  defcripta  reftilinea , 
proportionalia  fuerint :  ipfae  etiam  refta^  li-  ' 
rieae  proportionales  erunt. 

Clnt    primum   quatuor  reftac   AB ,  GD  ,  EF ,      TABl^ 
•^  GH,  proportionales,  ut  quidem  AB,  ad  CD,  XXir. 
ita  EF  ,  ad  GH  ;  Conftituanturquc  fuper  AB,  /%•  ^ 
CD,  duo  qucecunquc  rectilinea  fimilia  fimiliterque 
dcfcripta  ABI,  CDK;  Itcm  luper  EF,  GH,  alia 
duo  qusecunque  rc6tilinca  fimilia  fimiliterque  de- 
fcripca,  EFML,  GHON.    Dico  &  hasc  redilinea 
elfe  proportionalia ,   ut  quidem  ABI ,   ad  CDK, 
ita  EM,  ad  GO.    //Inveniatur  enim  reftis  AB,  ^itfext: 
CD  ,   certia  proportionalis  P;  &  redis  EF,  GH, 
tertia    proportionalis  Q.    ^  e<itque  ex   aequo  ,   ut  ^**'^'''*^^ 
Afe,    ad  P  ,   ita  EF,  ad  Q:  Ut  autem  AB,  ad 
P,  ita  eft  rediiiineum  ABI,  ad  reftilineumCDK, 
fimile  fimiliterquc  defcriptum,  ex  coroll.  propof. 
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ao.  hujus  Hb.  vel  fi  fuerint  triangula,  tx  coroll. 
propof.  19.    Et  eadem  ratione,  ut  EF  ,  ad  Q,- 

«u.f»fatf.  ita  reailineum  EM,  ad  rc(9:ilineum  GO.  ^lgkur 
ut  ABI,/ad  CDK,  itaerit  EM,  ad  GO.  Quod 
ell  propofitum. 

Deindc  fint  ABI,  CDK,  EM,  GO,  rcailinea 
proportionalia.  Dico  quatuor  rcaas  AB,  CD^ 
EF,  GH,  effe  quoquc  proportionales,  ut  quidem 
'itixJixt.AQ  ^  ad  CD  ,  ita  EF ,  ad  GH.  ^lnveniatur 
enim  trrbus  reftis  AB,  CD,  EF,  quarta  propor- 
tionalis  RS  ,  fuper  quam  defcribatur  redilineum 
RSVT  ,   fimile  reailineo  EM  ,    fimiiitcrquc  pofi- 

gj^ijjx^tum;  d?&  ob  id  reaUineo  GO.  Quoniam  igitur 
ett ,  ut  AB  ,  ad  CD,  ita  EF,  ad  RS;  erit  quo- 
quc  ut  japi  eft  oftcnfum  ,  ut  ABI ,  ad  CDK, 
ita  EM  ,  ad  RV.    Ut  autem  ABI ,  ad  CDK, 

f iilfni»/.  ita  quoque  ponitur  EM  ,    ad    GO.    /Igitur  crit 

%$.fdut.  ut  EM,  ad  RV  ,  ita  EM,  ad  GO;  j^  Atque  id- 
circo  aequalia  crunt  RV ,  GO.  Quae  cum  fint 
fimilia  fimiliterque  pofita,  confiftent  ncceffario, 
ut   mox   oftendemus  fuper   recftas  RS  ,  GH ,  ae- 

h7.f««tt^#  qualcs.    ^Quare  erit  ut  EF  ,  ad  RS,  ita  EF,  ad 
^  GH.    Ponitur  auteni  EF ,   ad  RS  ,  ut  AB,  ad 

xiuqmnuCD.  /Igitur  erit  quoque  ut  AB.,  ad  CD,  ita 
EF',  ad  GH*  Quambbrem  fi  quatuor  reftae  li- 
ncx  proportionales  fuerint ,  &c.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 

L  E  M  M  A. 

QUod  autem  dqmlia  reEtilinea  fimilia  fimiliterqHe 
^  defcrifta  ,  qualia  funt  GO  ,  RP^ ,  confiftant 
fuper  reHas  aqmles  ,  ita  oftendetur,  Si  enim  inA- 
quales  funt  GH ,  RS  ;  fit.  GH ,  major.  Cwn 
iptur  ,  ob  fimilitudtnem  reSHlineorum  j  fit  ut  GHy 
cd  HO  ,  ita  RS  ,  ad  S^  ^  ponatur  autem  GH , 
wajor  quam  RS ,  erit  quoque  HO ,  maj<tr  qtutm 
Sf^  j  C^projpterea  reililineum  GO,  msjus  refiilineo 
RF ,  cum  boG  intra  ipfum  poffu  cortftitui}  quod  efi 
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dfurdum  ,    cmn  fit  contrd  hjfoihefin.     NoH  ergnt' 
inaquales  funt  reHa  GH^   RS.     Quod  eftprofofi^: 

tunf.  TjfB^ 

jiliter.  Sint  duo  reffilinea  ABC ,  DEFy  a^  XXIK  \ 
qualia  ,  O  fimlia  (imilitercpie  pofita.  Dico  laterd^fg.  7/ 
homologa  ,  cujufmodi  funt  reila  jiB  ,  DE  ,  ejfe 
aqualid.  Si  enim  non  credantur  Acpiolia^  fit  jiB^ 
majus ,  (juam ,  i5£ ,  inveniatur^ut  reilis  ABy  DE  , 
tertia proportionalis  G.  Quoniam  ergo  e^y.ut  AB^ 
ad  DE,  ita  DE  ,  ad  G.  E(l  autem  ABy  majwr^ 
quam  t>E.  Erit  quoqne  DE  ^  major  ^  quamG% 
ac  propterea  multo  major  AB\  qmm  G.  Ut  vira 
AB  ^  ad  G  y  ita  efi  reElilineHm  ABCy  ad  reliiti^ 
neum  DEF  ,  per  coroll.  propof  19.  vel  20.  hupa 
lib.  Igitur  cum  AB  ,  major  fit ,  ^uam  G^  erii 
quoque  reBiUneum  ABC ,  majus  reililineo  DEF^ 
quod  efi  ahfurdum  ,  cumpofttum  fit  aquale.  Nw 
ergo  major  efl  AB  ,  refla  quam  reHa  DE.  Sed 
neque  minor  erit  eadem  ratione ;  qwa  Cr*  reSliHneum 
ABC ,  minus  olienderetur  retitlinco  DEF  ,  quod 
efi  contra  hjpothefin.  Quare  aqualesfunt  reBa  AB^ 
DE. 

T  H  E  O  R.    17.    P  R  O  P  O  S.    23.      m^l 

iEquiangula  parallelogramma  inter  fe  ra!- 
tionem  habent  eam ,  quse  ex  lateribus  com-. 
ponitur.  •  ■  ' 

Slnt  parallelogramma  aequiangula  AC,'CF',  ha-     TAB: 
bentia  angulos  BCD,  ECG ,  aequalcs.    Dido  XXiy. 
proportionepi  eorum  effe  coinpofitam  ex  durffcttis/ig:.  i% 
proportionibus,  quas  habeiit  duo  lateraaimu^  Cir- 
ca  angulum' ae^ualem ,  ad  duo  latera  alteritiscir- 
ca  angiHu^  s^qualem,  ita  ut  atrtecedentiaprbpQt* 
tionum-  ifttt-  itt  uno  Pa^Uclogrammo ,  &  cbttft* 

quen* 
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queatia  in  altero  ;  hoc  eft  j  proportionem  AC  ^ 
pdrtUelogrammi  ad  parallelo^ammum  CF,  com- 

Sfitam    effe  ex    p^oportionibus    reclae   BC ,  ad 
;  ^  rcaam,  &  reftae  IDC,  ad  reSam  CE  ;  Vel 
etiam  ex  praportioflibus   redae  BC ,  ad  redam 
;    .    CE ,  &  reaas  DG  ,  ad  redam  CG.    Id  eft ,  a 
•  '       fumantur  tres  lincae  I ,  K,  L,  ita  ut  I,  ad  K, 
fit,  ficut  BC,  latus  ad  latus  CG,  &  K,  ad  L, 
ut  latus  DC ,  ad  latus  CE  ;  ita  cfle  parallelo- 
grammum  AC,  ad  parallelogrammum  CF,   ut 
cft  rcflta  I ,   ad  rcflam  L :  ac  proinde  cum   ex 
defin.  S'  hujus  lib.  proportio  I ,  ad  L ,  componi 
dicatur  ex  proportionibus  I  ,  ad  K ,  &  K,  ad 
L  ;   proportionem  quooue  parallelogrammi  AC  , 
a4  parallelogrammum  CF  ,  dici  compofitam  eflfe 
ex  eifdem  proportionibus ;  hoc  eft,  ex  proportio- 
nibus  BC ,  ad  CG  ,  &  DC ,  ad  CE.    Conjun- 
gantur  enim  parallelogramma  ad  angulos  a&qua- 
lcs,  ita  ut  BC,  CG,     eflSciant  unam  lineam  rc- 
£lam  :  Quo  pofito  ,  cum  anguli  BCD ,  ECG, 
fint  aequales,  crunt  &  DC,  CE,  una  reaalinea, 
ut  ad  propof.  if.  lib.  !•  ex  Proclo  demonftravi- 
mus.    Producantur    deinde   AD ,    FG  ,    donec 
conveniant  in  H  ;  Sumptaque  rcfta  I ,  quacun* 
ti%- fextt  que  ,  /«inveniatur  tribus  BCf ,  CG  ,  &  I,  quarta 
proportionalis  K:   Item  tribus  DC,  CE,  &  K, 
quarta    proportionalis    L.    Quoniam  igitur  eft  , 
b  i.fifcu  hut  BC  5   ad  CG  ,  ita  AC  ,  ad  CH.    Ut  autem 
c  n.quint.  BC,  ad  CG^  iia  pofita  eft  I  ,  ad  K  ,  rerit  quo- 
•    que  ut  AC  ,   ad  CH  ,  ita  I ,  ad  K,    Eodemaue 
argumento  oftendes  elfe,  ut  HC,  ad  CF,  ita^j 
a  i.fext,  ad  L.    Nam  ut  DC  ,  ad  CE  ,  d'm  eft  HC  ,  ad 
CF.    Cum  ergo  pofita  fit  K,  ad  L,  ut  DC,  ad 
CE,  erit  quoque  HC ,  ad  CF  ,  ut  K ,  ad  L: 

eii  ^itintl  ^E^  ^^^^  ^g'^^  ^*^'^)  ^^  -^C>  ^^  CF  ,  ita  I,  ad 
-  L.  Secl  proportio  I  ,  ad  L ,  pcr  5*.  defin.  hujus 
lib.  componitur  ex  prdportionibus  BG,  ad  CG; 
&DC,^adCE.  Ex  his  eifdem  ergo  proportio- 
jiibus  componctur  quoque  proportio  parallelo- 
^grammi  AC ,  ad  parallelogrammum  CF.  Ea- 
acmque  ratione  oftcndemus,  proportionem  AG , 

ad 
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ad  CF,  compomcx  proportionibus  BC,  ad  CE, 
&  DC  5  ad  CG  ,  dummodo  parallelogramma  ita 
conjungantUr  ad  angulos  «qualej,  ut  BC,  CG, 
cfficiant  unam  reftom  lineam  ,  &c.  JEquianguIa 
itaque  paralieiogramma  inter  fe  raiionem  habentj 
&c,    Quod  erac  oftendendum. 

T  H  E  O  R.    i8.     P  R  O  P  O  S.    24.      wii;> 

In  omni  parallelogrammo,  quae  circa  dia- 
metrum  furit ,  parallelogramma  &  toti ,  & 
inter  fe  funt  iimilia. 

•  IpSto  parallelogrammum  ABCD,  in  quo-duca*      TjfB: 
•^   tur    dianKter    AC ,    &  per    quodlibet    ejus  ^XIP^, 
pundum  I  ,   ducantur  duee  rc&x  EF ,   GH,  pa-  fis*  9% 
tkithlz,  lateribus  parallejogrammi.  Dico  paranelo«« 
^r^mmf  iEG^  FH,  circa  diamctrumy  fimilia  tffe 

^  t^^^paralle;o;^rammo  &  Jnter  fefe.  Quod 
eliim  SDguiai^uta  fint  toti  ,  facile  ofteiuietur. 
^am  angufus  GX-E,  idemeft,  qui  angulusBAD; 
^Sr  anguSusexternus  AEI,  aequalis  internoADC;  **^'^**? 
&  angulus  AGI ,  externus  inicrno  ABC,  &  anj 
gu4us  £IG  ,  excernus  intexno  BFI  ;  &  hic  ex- 
fernus  interno  BCD.  Quare  aequiangulum  eft 
EG,  parallelogrammum  parallelogrammo  BD: 
Et  eadem'  ratione  eidem  BD  ,  «quiangulum  erft 
FH.    Quod  ^liutem   latera  circa  xquales  angulog 

•  habeant  proportionalia  lajeribus  totius ,  hoc  mo- 
do  demonftrabimus.  Cum'  triangulum  AGI  , 
semiiangulum  fit  trimgulo  ABC  ,  &  triangulum 
AEI,  triangulo  ADC ,  ut  perfpicuum  eft  ex  29. 
propof.  lit>.  I.  vel  ctiam  ex  coroll.  propof.  4. 
"hujus  Ift).  i&erit  ut  AB,  ad  BC,  itaAG,  ad  Gl,  b  4'fi«$: 
atque  ita  latera  circa  aequales  angulos  B,  &  G, 
praportioBalia  funt.  Rurfus  rerit,  ut  BC  ,  ad  ^  4- A*'- 
•CA,  ka  GI',  ad  lA  ;  Item  ut  CA,  ad  CD,  ita 

IA5  ad  lE. '  ^-Ex  aquo  igitur ,  utBC,  ad  CD  y  itt-iuifiti 
ita  eft  GI  ,   ad  lE  ,   ac  propterea  &  lateta  circa 
aequales    ^nguJos.  JBCD  ,    GIE  ,    proportionalia 
R  cxiftunt. 
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exiftunt.  Non  alicer  demonftratHmtur  latera  circa 
Tcliquos  angulos  asquales  Qffe  proportionaRa. 
Quare  per  definitionejn  primam  hujus  ,  fimile 
crit  parallelogrammum  EG  ,  toti  parallclogram- 
jno  BD.  Eadem  arte  oftendes  parallelogrammum 
FH  ,  fimile  effe  eidem  parallelogtammo  BD  ; 
€11.7^«^  ^atque  adeo  &  ipfa  inttr  fe  fimilia  erunt.  In 
omni  ergo  parallelogrammo  ,  qua;  circa  diame- 
trum  funt,  &c.    Quod  erat  oftendendunu 

xxr;         P  R  O  B  L.   7.    P  R  O  P  O  S.  25. 

Dato    reftilineo     fimile    fimilitcrque'  pofi- 
tum  ,.  &    akeri    dato   sequale  idem   confli- . 
tuere.  a 


TAB.  Clnt  data  duo  reaUinea^  A ,  &  B;  fitquc  con- 
XXy-       »^  ftituendum    aliud   reailineum ',  ^  qaod    fimilcr 
fg.  I.       quidem  fit  ipii  A,  .sequale  vero  ipli,  B.;  Supw 
.CD,  unumlatusreaiiinci,  cui  fintile  &betcon*- 
a  44.  W  ttitui,  ^conftituaturparallelogramiJifttnCEjinquo-* 
4f.  ffjnii  vis  angulo,  aeqimle  reftilineo  A;Et  fuDerTeftam 

BE,  in  ahgulo  EDG  ,  qui  aequalis    fit  angulo 
CF.parallelogrammum  DH,  aequalc  ipfi  B  ^  critque 
tamCDG,  quamFEH,  lineaunareaa,  utdemon- 
hiifext.  ftratum  eft  propof.  ^s-  li^-  ^-    ^  Inveniatur  jam 
:Jnter  reftas  CD,vDG,  media  proportionalis  IK, 
c  1 8.y?x/.  i- fuper  quam   conftituatur  re(!iilineiim  L  ,  ^fi.mile 
Jpfi  A ,   ijmilitcrquc  i^ojitum.    Dicp  L  ,  a&qualc 
.elfc  alteri  redilincp^B.     Cum  enim  fipt  propor- 
tionalcs  tres  reftae.GD  ,   IK,  DG;  erit  per  co- 
roll. .  propof,  19.  ver2o.  hujus  lib.  ut  CD,  pri- 
ma  ad  DG  ,  tertiam  ,  ita  A ,   reailineum  fuper 
'   primam  CD  ,  ad  re<ailineurti  L  ,  fuper  IK ,  fc- 
d  i\fext.  cundam  fimile  fimiliterque  defcriptum:  ^Ut  au- 
-    tem  CD,  ad  DG,  ita  eft  parallelograi?amumCE, 
ad  parallelogrammum  DH,  ejufdem  altitudims. 
c,(^j^»^,r  Igitur  .erit   ut.  CE  ^  ^d  DH ,  ita  A,  ad  L. 
t7.^w>i/./UtatttemCE,  adDH,  itaeftA,  adB;  proptcrea 
quod  :paraUelogtammum  CE ,  rediljaeo  A^    & 
.,    .  »    .  '  paral- 


Digitized 


byGoogle 


J^a^,  2S^ . 


j 


Digitized 


byGoogle 


r" 


Digitized 


byGoogle 


L  r  B  E  R    S  E  X  r  V  S.         219 

parallelograipmumDH,  reflilinco  B,  cpnftruQum 
eftaequale.  j^Quare  erit  ut  A  ,  ad  B  ,  ita  A,  giil^»^; 
ad  L  ;  i6propterc^que  aequalia  erunt  reftilinea  B,  hff.fmnP, 
&  L  :  Eft  autem  &  L  ,  fimileipfi  A,  fimiliter- 
quc  pofiium  per  cQnftri^tionem.  Dato  igitur 
reailineo  fimile  fimiliterque  pofitum ,  &  alteri 
dato  aequale  idem  conftituTmus.  Quod  eral  fa* 
cipndum.  *  -    ►       #  ^  ^ 

T  H  E  O  R.    19.    P  R  O  P  O  S.    26.     «ii;: 

V 

Si  a  parallelogrammo  parallelogrammum 
ablatum  ut ,  &  fimile  toti ,  &  fimiliter  po- 
fitum^ ,  communem  cum  eo  habens  angu- 
lum  ;  hoc  circum  eandcm  cum  toto  diame- 
trum  confiftit.  / 

17  X  parallelogrammo  BD,  abfcifiTum  fit  parallc-      ^-^^ 
•*-•    logrammum  EG,  fimile  ei  fimiliterque  po- -^^^' 
fitum  ,    habens  cum  ipfo    atigulum  commuriem  ^*  *• 
EAG.    Dico  EG  ,  confifte;re  circa  diametrum  to- 
tius  BD.    Ducantur   enfin  redi»  AF ,  CF.,  quae 
fi  fueriat  una  linea  re^a ,   perfpicuum  eft  ,  cum 
AF  5  fit  diameter  ipfius  EG  ,  &  AC  ,  diameter 
ipfius    13D  ,    parallciogrammum    EG ,  confiftere 
circa  dii^etruai  AFC ,  tbtius   parallelogrammi. 
Qubd  fi.AF,   CF  ,  non  dicantur  efficere  lineam 
redam  ,  ducatur  totius  parallclogrammi  diameter 
AC,  fecans  latus  EF,  in  H,  pundo,  per  quod 
ipfi  FG.,  parallela   agatur  Hl.     Quoniam  igitur 
parallelogramma   BD  ,    EI ,   funt   circa  eandem 
diametrum  AHC  ;  «ipfa  erunt  fimilia  fimiliterque  a  i4'./J«#* 
pofita.  >  Quare  erit.  ut  BA  ,  ad  AD ,   ita  EA,  b  i.  dtf. 
ad  AI.    Sed  ut   BA,ad  AD,    ita  quoquc  cil  fexf. 
EA,  ad  AG ,  ouod  parallelogramma  BD,  EG, 
poflantur  etiam  umllia,  fimiliterque  pofita.    ^lgi-c  h.quhal 
tur  erit  yt  EA,  ad  AI ,  ita  EA,  ad  AG,  dAc  d^.jwinfe 
propterea  aequalcs  erunt  redae,  AI,  &AG,  pars, 
&  tQtum:  quod  eft  abfardum. 

R  a  Quod 
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TJB.  Qaod'  fi  dicatur  rcfta  AHG ,  fecare  altenim 
jrxn  latus  FG.  Tunc  duda  HI ,  paralkla  ipfi  EF, 
/%.  %'  rerunt  rurfiis  fimilia  parallelogramma  BD,  IGy 
ei4.>«j.  fitniHterqu€  pofita.  /Quare  erit  ut  DA,  ad  AH, 
f  I.  ^/  }ta  GA,  ad  AI :  Sed  ut  DA  ,  ad  AB,  nfa  quo- 
Jtxu         qyg  g£j  GA,  ad  AE,  ob  fimnitudincm  paraTlclor 

giuiiuinu  grammorum  BD  ,  EG.  ^lgitur  erit  ut  GA,  ad 
^.fdnt.  AI,  ita  GA  ,  ad  i|E  ,  Aideoque  aquales  erunt 
reftae  AI ,  AE ,  pars  &  totum  :  Quod  eft  abfur- 
dum.  Conftituunt  ergo  rcdlas  AF,  FC,unam 
^  '  reSam  liiieam  ;  hoc  eft  ,  duda  diameter  AC, 
traufit  per  pundum  F  ;  &  dudla  diameter  AF, 
caque  produda  cadit  in  pundhim  C.  Itaque  fi  i 
parallejogrammo  parallclogrammum  ablatum  fit , 
'  &c-    Quod  erat  demonftrandum. 

xxfi,       '1r  H  E  O  R.    20.     P  R  O  P  O  S.    27. 

Omnium  parallelogrammorum  fepuncjuiu 
eandem  reftam  lineam  applicatorum ,  deff- 
cientiumque  figuris  parallelogrammis  iu^li- 
bus  fimilit^que  poficis  ei ,  quod  a  dimidia 
dcfcribitur  ;  maximuni  ,  id  efl  ,  quod  ad 
dimidiain  applicatur  ,  parallelogrammimi  fi- 
mile  exillens  defeftui.  >,    ,    , 

taU.  T^EtUF  refta  AB  ,  divifa  b-fariam  iri  ^,^fuper- 

XX"^.  ^^^  ^jus  dimidiam   QC  ,  conftituatur  Wixf- 

fy.  4.       (Junque  piirallelogrammum  CDEB  ,  cujus  dal^je- 

itt  BD.    Si    igitur    cOmpleatur  tottim  parallelo- 

gramhium  ABEH  ,  tric  parallelogfammum  AD , 

Ibppr  dimidtatn  AC  ,  ^onfiftcns  ,  applicatum  fe- 

.*  cundum  A'B  ,  deficiens  paraUclo^rammo  CE-^  & 

•  v.-         exiftcnls  fimtle  defedui  CE..    Dico  paralleloghitn- 

•     .mum  AD  ,  ad  dimidiam  AC  ,  lipplicatum  'defi- 

Giehftjue  parallelogrammo    CE  ,    maxfmum  dfe 

•'    '■      ^omiiium-,  qaas  fecunduiVi  AB  .  Veftam  appBtSlift 

•x...^       tur  ,  dHRiuntque   paraHel6grkmmis   firirflibtrt  "*- 

»ii«tferque  pofitis   ipfi  CE.    Sifnfplto  enirii  fJtiiiaid 

G,  utcunque  in  dianietro  tiDy  &  duftis  t)irt' G'^ 

^'■'  O  -   ^^  .    reai$ 
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reais  FGI  ,   KG ,  qux  Cnt;  p^rallete  r^ais  AB, 
BE  ;  erit  parallelograminuni  FK ,   fecundum  re-;         '     • 
6lam  AB,  applicatum,  deficiens  parallelogrammo 
KI,^  aquod  ipfi  CE  ,   fih;iil,e  eft,   fimiliterque  po-  9it^./extl 
fitum,  cum  fit  circa  caiidem   cum  CE,  diame-     '^  *'^ 
trmn.    ^Qucmiam  vero  complementa  CG  ,  GE,  ^^.prmf 
aqualia  funt ;   fi   addatur  commune    KI  ,   erunt       '     * 
-  quckjue  aequalia  CI,  KE:  ^Eft  autem  Cl,  aqua*  cxCprimi 
le  ipfi  CF,  propter  bafes  .aequalqs  AC,  CB.    Igi- 
tur  6q.  CF,  KE,  ssqiialia  eifunt ;  aiJc^tadue  com- 
munJtDG,  aequalia  erunt  parallelogrammumAG, 
&  gqomon  LM.    Quare  cum    CE,   majus*  fit 
gnomone  LM ,   {coiuinct  eiiim  CE,  praeter  gno- 
monem ,  parallelo^^rammum    adhuc   0(2,)    eri^ 
quoque  An,,^aequale  exiftens  ipfi  CE,  propter  dj6:»A«^ 
bafes  ^^ales  AC  ,  CB,  majus  quam  parallelo- 
gramnipi  AG  ,    eodcm  paraTlelogrammo   D(5.  ^ 
Eodemque  modo  oftendctur  AD,  mkjus  eflrepm. 
nibus  parallelograriimis ,    au^  ka  fecundum   re- 
aaoi  AB,  applicantur,  ur  pundlup  G,  l^t  intq^ 
pu^a  B ,  &  D  ,  hoc  cft,  qu»  occupant  majo-. 
r^^ineam  femifle  AC,  habentque  fainoremalti- 
tjKtHem,  quam  AD ,   dummodo  dcfeStus  fimiles 
fint   ipfi  C£. 

.Aliter  dcmonftrabitur  AD ,  majus  eflTe  paralle-     •       : 
logrammo  AG  ,    hoc  modo.    .•parallelpgrapima  txCM 
FD,  DI  ,  funt  aequalia,   cum  bafes  HD,  DE, 
fint  aeguales  :  Eft  autem  DI ,  marus  quam  GE\ 
hoc  eft,  quam  complementum  CG,  (/quod  ipfi  i±rtrimi 
GE  ^^quale  eft,)  parallelogrammo  I3g!:  'igitur  ^'*^ 
&  FD,  maju^  ent,  quam  CG ,  parallelogrammo     ' 
eodem  DG.    Atque  idcirco  addito  communiCF', 
'inaj\js  erit-AD,  quam  AG,   parallelogrammum 
eodm  ^^^^^-^     ■'    ■         ■    ^  ^    ^    ^ 

^Qpo^^^Mpum    G,  fumatur    in   di^metro       tab. 

^     '   J^i^^i^tra^Parallelogr^mum    CE.  XXK 

Tunc  daaifS  G ,  refta  HM,  quae  fit  parallela  fig.  f. 
<fr.%^^si  tSJ^W?'^  J^^*?.^^:,  5E,  protraftis        - 
^.^  &  M.  Itmuaa  GF,  paralTela^pfi  AH; 

crtt  paranelogritito      AG  ,  applicatum  fecuu-     .      . 

4x>p  redtam  fB,  aeficiens  parallelogr^^mmo  FM, 
^  '  '     R-  3      '        "     '/qubd    .' 
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kiijext.f^^oi.  ipfi  CE ,    eft  fimile  fimiliterque  pofitum, 

•    *        cum  fit  circa  eandem  diametrum  cum  CE.    Dico 

adhuc    majus    effe^^AD  ,    ipfo    AG.    Protrafta 

hx^Pfifi»  ^"™  CD,*adL,  erunt  aequales  xqQl^  HL, LM, h  cum 

i  \6frind  xquales    fint    «qualibas    AC  ,    CB^ ;    /  idcocjuc 

^ytrimi  asqualia  patallelogramma  HD  ,  DM.'    iCum  igi- 

tur  DM  ,  fit  aequale  compkmento  ^DF ;  erit  & 

HD,  «quale  ipfi   DF.    Eft  autem  HD,  majus 

quam  HI  ,  parallelograitimo  IL-    Quare  &  DF, 

majus  erit  quam   HI ,    eodem  parallelogflSmmo 

IL.    Ac  propterea  communi  addito  AI  ,   majus 

erit  AD  ,  quam  AG  ^    eodem   parallelogrammo 

IL.    lifdem  argumenus  concludes  AD  ,  majus 

Sffe  quocunque  parallelogrammo  ita  applipato 
ecundum  reftam  AB ,  ut  pundum  G  ,  fit  ultra 
D ,  in  diametro  BD  ,  prpduda  ;  hoc  eft  ,  quod 
occupat  minorem  lineam  femifle  AC  ,  habetque 
majorem  altitudincm  ,  quam  AD :  dummodo  de- 
fedus  fimilis  exiftat  parallelogrammo  CE.  Ita* 
que  omnium  parallelogrammorum  fecundum 
candem  re<a^m  lineam  applicatorum,  &c.  yuod 
erat  demonftrandum. 


mi|« 


P  R  O  B  L.    8.    P  R  O  P  O  S.    28. 

Ad  datam  lineam  reftam ,  dato  reftilineo 
sequale  parallelogrammum  applicare  deficiens 
figura  parallelogramma ,  quae  fimilis  fit  al- 
teri  parallelogrammo  dato.  Oportet  autcm 
datum  re6lilineum  ,  cui  aequale  applicandum 
efl: ,  non  majus  efle  ed ,  quod  ^d  dimidiam 
applicatur ,  cum  firailes  fuerint^  defe^i^  ,  & 
ejus  ,  quod  ad  dimidiam  appBcatur ,  &  e- 
jus ,  cui  fimile  deefle  debct.  ; 

^Jif^    A  ^  ^*^"*  reaam  lineam  AB,  dato  reftilinco 

£    k  ^'  applicandum  fit  paralklogrammum/lkqua- 

'^V    -      le,  deficicns    parallelogr-ammo    quod    fit  finiile 

dato.  altcri  parallelogrammo  D,    Sefta  AB,  bifa- 

riam 
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riam  in  E,  fuper  mcdietatein  EB,  ^idefcribatut  aiS.y?:^/. 
parallelogrammum  EFGB  ,  (imile  ipfi  D,  fimili- 
terque  pofitum  ;  &  complcatur  totum  parallelo- 
grammum  AHGB.  Si  igitur  AF  ,  aequale  eft 
ipfi  C  ;  ctim  fit  applicatum  ad  AB,  deficiens 
parallelogrammo  EG,  fimile  ipfi  D,  facftumerit, 

Juod  jubetur.  vSi  autem   AF  ,  majas  elt  quam 
'.     (Nequc  enim   miiius   cile  debct.    Nam  cum 
per  proitof.  praecedentem  ,  ipfum  fit  oronium  ap- 
plicatorum   maximum ,    dummodo  defeSus    fint 
fimiles,  non  poflet  applicari  ullum  ad  AB.,  quod 
eflet  ipfi  C  5   asquale ,   fcd   omnia  efleht   minora. 
Propterea  adjunxit  Euclidcs ;  Oportet  autem  da- 
tum  reQilineum  ,    &c.)   erit  quoque   fibi  aecjuak 
I^G ,  ma^s  quam  C.    Sit  igitur  majus  redilineo 
I.  (Qiia  vcro^ratione  excclfus  duorum  reailineo- 
rum   fic  inquirendus  ,    docuimus  ad  propof,  45*. 
lib.     I.)     h  Sc    conftituatur    parallelogtammum  bif./ip^tf/. 
KLMN ,   fimile  quidem  fimiliierque  pofitum  ipii 
D  ,  feu  ipfi  EG  ,  xquale  vero   exceflui  invento 
I;  Ut  fit  EG  ,   asquale  reftilineo  C,  &  parallelo- 
^^^^0  KM,  fimul;  &  ob  id  majusquamKM. 
Gimv  igituj:  ob  fimilitudinem  fit  ut  EF,  ad  FG, 
ita  rlK.,.  ad  KL  ;  erunt  quoque  latera  EF,  FG^ 
majora  lateribus  NK ,  KL«    Si  enim  his  illa  fo- 
rent  aequalia  ,    vel  minora  ,   eflct  etiam  EG,  ae- 
quaje  ipfi  NL  ,  vel  minus  ,  ut  conftat.    Quare 
abfciflis  reftis  FO  ,   FQ ,  quat  fint  aequales  ipfis 
KN,*KL,  &  complcto  purallelogramhio  FQPO, 
ierit  hoc  ipfi  LN,  aequale,  &  eidem  fimile  fimili- 
terque   pofitum ,   &  proptcrea   ipfi  EG  :  cztqu^  cx6.feia. 
adeo   circa  candem  diamctrum  cum  EG  ,   con- 
fiftet,  quae  fit  BF,  produftis  jam  redis  QP,  OP, 
erit  -pyajldogrammum  AP  ,  ad  rc£lam  AB,  ap- 
ph^qatum  ^efic^ns  parallclogrammo   PB  ,  <^quod  di^./e^ct 
/Tmfle  cft  tpJHTEG,  fimilitcrque  pofitum,  &  prop- 
terea  ipfi  p.|  Dico   igitur  AP ,  aequale  efle  ipfi 
C  redilini^.    cNa^i  cum  PG  ,  aequale  fit  com-  e4j./ni«rf 
plemento  PE  ;   fi  addatur  commune  PB,  erit  & 
BQ,   aequale  ipfi  ER ,  hoc  eft ,  ipf^^ES, /quod  fj6.^nw« 
>quale  eft  ipfi  £1^ ,  propter  bafes  aequales  £A, 
R  4  EB. 
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EB.  Qaare  fi  a&qaalibus- AO  ,  BQ ,  communc 
addatur  EP,  erit  AP,  aequale  gnomoni  TV.  Sed 
gnomon  TV  ,  asqualis  eft  reailiiieo  C,  (Nam 
cum  EQ  ,  parallelogrammum  aequale  lit  ipfi  C, 
una  cum  LN  ,  fi  auferaiitur  a^qualia  QO,  LN, 
remanebit  gnomon  TV,  ipfi  C,  asqualis.)  Igitur 
&  AP,  eidem  C  ,  aequale  erit.  Ad  redam  ergo 
AB,  applicatum  eft  parallelogrammum.AP,  de- 
ficiens  parallelogrammo  PB,  quod  fimile*eftdato 
parallelogrammo  D,  &  asquale  cxifteus  reftilineo 
dato  C.    Quod  faciendum  erat. 

xwSj;         P  R  O  B  L.    9.    P  R  O  P  O  S.    29. 

Ad  datam  re6lam  Jineam,    dato.reftilineo 
aequale   parallelogrammum  applicare  ,    exce- 
;  dens    figura    parallelogramma  ,    quse  funilis 
fk  parallelogrammo  alteri  dato. 

tab:    A  D  datam  redam  lincam  AB ,  dato  re<9:iltneo 

JfXK       "^  C  ,    applicandum  fit  Parallelogrammtite^  a* 

fig.  7.      guale ,  excedens   parallelogrammo  ,  q^^^d  fiaiiie 

fit  dato  alteri  paralleloorammo   1>.    Divifa  AB, 

uiS.fext.  bifariam  in  E  ;,^fuper  dlmidiam  EB,  conftruatur 

parallelogrammum  EFGB ,  Timile  ipfi  D,  fimili- 

b  ii^fii.  terque  pofitiim.    ^Deinde  reailineo  C  ,  &  paral- 

lelogrammp  EG  ,  conltituatur  quadratum  H ,  ae- 

c  tj./exf.  quale;  f  cuiquidemfiatparallelograitimumlKLM  » 

aequalc,   fimile   vero  ipfi   EG  , 'fimiliterque  pofi- 

tum ;    eritque    propterea    IKLM ,    majus    quam 

EFGB  ,  quandoquidem  aequale  eft  quadrato  H, 

quod    conftrutiium '  eft    reftilineo    C ,   una  cum 

parallelogrammo  EG ,   aequale.    Cum  igituc   ob 

fimilitu^inem  MK,  EG,  fit  ut  MI,  ad  IK,j  iti 

EF,  ad  FG ,  erunt  quoque  latera  MI,  IK,  late^ 

ribus  EF,  FG,  -majora.    Si  enim  illa  his  fdrcDt 

^qualia,   vel  niinora ,  effet  ^pque  MK,  v^  ip^ 

fluale  ipji 'EG ,"  vel  minus ,   ut  perrpicuum^*^* 

Produdis  i^ur  FE ,   FG  ,  ut   reftae  FO, /^; 

l&quales^t  Tcftis  IM\,  JK ,  &-ciompleto  patttf* 

lelo- 
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• 

lelogrammo  ON  ;,  aat  hoc  0«nile  fiiwliterque  ppT 
fitum  ipfi  EG  ,  cum  fit  aqaale  ipfi  MK,  &  fi- 
mile,  fifl^iiliterque  pofitum.  ^Qiiare  ON  ,  EG ,  <•  ^^•T?*'^ 
circa  eandem  diametrum  confitteijt,  quae  fit  FP. 
Produais  jam  AB,  GB,  ad  Q,  R;.&  PO,  do- 
nec  cum  AS,  ipfi  FO,  parallela  conveniat  inS, 
erit  parallelogrammum  AP ,  applicatun>  ad  rc- 
<aam  AB,  excedens  paralIelogrammoQR,^quod  ei4.y}«rJ 
fimile  eft  ipfi  EG  ,  ac  propterea  ipfi  D.  Dico 
igitur  AP,  aequale  effe  rediiHaeo  C  /Nam  cura  ii6.trtmi 
AO,  ER  ,  fiat  aequalia,  j^&  ER  >  asquale  com-  g^VpM 
plemento  BN  ,  erit  &  AO  ,  ipfi  BN  ,  a&qualc. 
Addito  ergo  communi  OQ ,  fict  AP  ,  sequale 
gnomoni  EPG.  Atqui  gnomon  EPG ,  aequalis 
eft  reailineo  C.  (Nam  cum  MK,  hoc  eft,  ON, 
«qaale  fit  reftiliiieo  G  ,  uoa  cum  TLG ,  fi  aufe- 
ratur  commune  EG  ,  remanebunt  aqualia  gno- 
mon  EPG  ,  &  reailineum  C.)  Igitur  &  AP,  s- 
quale  ^erit  recSiMneo  C.  Ad  datam  ergo  redam 
AB  ,  dato- redilineo  C,  asquale  parallelogram- 
mum  appiic^tum  eft  AP  ,  excedens  parallelo- 
^^mmo  RQ,  quod  fimile  cft  altcri  dato  P, 
Qucid  faciendum  em. 

P  R  O  B  L.    lo.     P  R  O  P  O  S.    30.       «i»: 

Propofitam  reftam   lineam    terminat^m 
extrema ,  ac  media  ratione  fecare. 

Slt  reda  AB  ,   fecanda  extrema  ac  media  ratio-      TAM, 
ne.    Dercripto  fuper   cam   quadrato  ABCD  ;  ^^K 
^ad  latus  DA  ,  applicetur  redangulum  DF ,  ^' M*  ^y 
quale  quadrato  AC,  &  excedensparallelogrammo  ^^Sift^^i 
AF,  fimile  ipfi  quadrato,  ita  ut  fit  AF,  quoque 
quadratum,   qum  qaadrato  folum  quadratum  fit 
fimile.    Secet   autem  reda  EF,   redlam  AB,  in 
H.    Dico  AB ,  in  H  ,  feftam  eiTe  extrema  ac    . 

media  ratioiie.    Cum  ciiim  squalia  fint  DF,  & 

AC ,   fi  dematur  commune  AE,  remanebunt  ae- 
qualia  GH  ,  HC  ,  quae  cum  habeant  angulos  as- 
.quales  ^HF,  liHfi,  utpote  re<aQ$.,  ^.erunt  latera  b  14.;^^^ 
.;;^'i  R  s  circa 
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circa  aios  reciwoca ,  hoc  eft,  crit  ut  EH,  hoc 
cft,  ut  AB,  ipfi  Epi,  aequalis,  ad  HF ,  hoc  cft, 

^*  ^  ad  AH  ,  ipii  HF  ,  aqualem  ,  ut  AH  ,  ad.HB. 
Quare  cum  fit,  ut  tota  AB,  adfegmentum  AH, 
ita  fegmentum  AH ,  ad  fegmentum  HB ,  feda 
cft  AB,  extrema  ac  media  ratiooe,  per  definitio^ 
nem  tertiam  hujus.    Propofitam  ergo  redam  li- 

'    \!       neam  terminatam,  &c.    Quod  erat  faciendum. 

Aliter  quoque  oftendeitius  AB,  efle  feaam  in 
H,  extrema  ac  media  ratione.  Cum  tres  linee 
dentur  AB ,  AH  ,  HB,  fitque  reaangulum  HC, 
comprehenfum  fub  prima  AB,  &  tertia  HB,  X" 

uij./exf,  quale  quadrato  mediae  AH  ;  ^erunt  ipfae  propor- 
tionales :  ut  AB ,  quidem  prima  ad  AH ,  iecun* 
dam  ,  ita  AH,  fecu»da  ad  HB,  tertiam.  Quarc 
per  defiaitionem  feda  eft  AS ,  in  H ,  exttema 
ac  mcdia  ratione. 

^  II,  fec.      Aliter  totnm  problema  confidemus.    ^Divida- 
TAB,  tur  AB,  in  C  ,  ita  ut  refibngulum  fub  tocaj^B, 

XXy*       &   fegmento    CB,  aeqaale    fit  quadrato  alterius 

fl'  9'      ftgmeiiti  AC.    Dico  AB ,  ia  C,  effe  fedam  ex- 

e  ly.y^x^  trem^  ac  media  rationo»  ^Erunt  eoimimi&Sf 
ut  prius  ,  tres.  lines  AB,  AC,  CB,  ipoQAdie 
proportionales.    Conftat  ergo  propofituna*   v/ 

T  H  E  O  R.    21.    P  R  O  P  O  S;    31. 

In  reftangulis  triangulis-,  figura  quaevis  a 

^.  r.       latere  reftum  angulum  fubtendente  deicripta, 

"  :  /.     aequalis   eft  figuris,'quae  J)riori  illi  fimiles , 

/^       '&  fimiliter  pofita^  a  Jateribus  reftum  angu- 

'•'••^      lum  continentibtts  defcribuntur. 

TjiB*  'TpRianguIum  reSangulum  fit  -ABC^  habcQ^  tn- 

XXf^.        •*•    gulum  BAC  ,  reftum  ;  defi^^^utque  foper 

fig,  10.    BC  ,   quacunque  figura  teftiUndt  B(QDE ,  scai 

a  iS./#«^i  fimilcs  fimiliterque  pofit»  ^uwi^iiytt^  AC  ,  «D!>- 

"  ftituantur  ABFG,  ACIH,    ©id^»^guram  BD, 


sequalem  effe  duabus  figuris  AF ,  AI. 

eni{B  ex  A^  od  fiC,  perpendicularl  AK  t  erit  p9 
\    ■  corolli 
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coroll.  propof.  8.  hujus  lib.  ut  BC  ,  ad  CA,  itft 

CA  ,   ad  CK.    Quare  ut  BC,  ad  CK,  prima  1h 

nea  ad  tertiam,  ita  iiguraBD,  fuper  primam,  ad 

figuram  CH  ,    fuper  fecundam  fimilem  iimiliter- 

que  pofitam ,   per  coroU.  propof.  19.  vel  20.  hu- 

jus  lib.  &  convertendo  ut  CK,  ad  BC,  ita  figu-  -: 

ra  CH  ,  ad  figuram  BD-    Non  fecus  oltcndctur, 

effe  quoque  ut  BK  ,  ad  BC ,     ita  fi^uram  BG  , 

ad  figuram  BD  ;  cum  tres  lincae  BC,  BA,  BK, 

fint  quoque  proportionales,  Scc.     Quoniam  igitur 

elt  ut  CK  ,    prima   quantitas  ad  BC,  fecundam,  -' 

ita  CH,  tertia  ad  BD  ,  quariam  ;   Item  ut  BK, 

S[uinta    quantitas    ad    BC ,    fecundam ,   ita  BG , 
cxta  ad  BD ,  quartam;  ^crit  utprima  CK,  cum  bx^uwt. 
quinta  BK  ,  ad  BC,  lecuudam ,  ita  tcrtia  CH , 
cnm  fexta  BG  ,   ad  BD  ,   quartam  :  Sunt  autem 
prima  CK,  &  quinta  BK ,  fimul  aequalcs  fecun-  .  l 

dx  BG.  Igitur  tcrtia  CH  ,  &  fexca  BG,  fimul 
aequalcs  quoque  crunt  quarts  i3D.  Quod  cft 
cft  propofitum. 

Aliter.    rCum  triangulo  ABC ,   fimile  fit   tri-c8,7?x/: 
augulum  KAC  ,    fintque  homologa   lat-era  ipfo- 
rum,  BC  ,  CA  ;  (Nam  eft  ut  BC ,  ad  CA,  in 
triangulo  ABC ,  ita  CA  ,   ad  CK  ,  in  triangulo 
KAC,)  ^i^habebit  triangulum  KAC  ,  ad  triangu-  d  i^./ext: 
lum  ABC,  duplicatam  proportionem  ejus,  quam 
habet  CA,  ad  BC,  f  habet  autem  &  figura  CH,  e  19.  vel 
ad  figuram  BD  ,  ^roportionem  duplicatam  pro-  »0.  fext» 
tionis  CA  ,   ad  BG.    /Quarc  erit  ut  triangulum  fiuqtiint. 
KAC ,  ad  triangulum  ABC  ,  ita  figura  GH,  ad 
figuram  BD.  Eadem  ratione  oft endetur  elfc,  ut  trian- 
guIumKBA,  adABG:  itafiguramBG,  ad  figuram 
BD.    Quoniam  ergo  rurfus  eft ,  ut  KAC,  prima 
quantitas  ad  ABC  ,  fecundam  ,  ita  CH  ,   tertia 
ad  BD,  quartam;  Item  ut  KBA,  quimaadABC, 
fecundam,  itaBG,  fexta  ad  BD,  quartam ;  j erit gi^ jginfj 
&  prima  KAC  ,   compofita   cum   quinta  KBA , 
ad   fecundam  ABC  ,  ut    compofita   tertia  CH  , 
^cum  fexta  BG ,  ad    quartam    BD  :^  Sunt  autem 
KAC  ,  KBA  ,   prima^  &  quinta  fimul,  aequales 
fecuudss  ABC.    Igitur  CH  ,  BQ,  tertia  &  fexta       ^   > 

fimul, 
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Awli  iequale!s  quoque  efuiu  quarts  BD.    Quod 
-Cft  propoiitum. 

AHter,     Ut    qu,adratum  .  redae    AC  ,     prima 

4]U0ntitas  ,  ftd  quadratum    redas  BC ,  fecundam 

^uaatkatem,  ita  eft  fi^ura  CH,  tertia  quantitas, 

li  lo.w/-^  figuram  Bl^  ,  quartam   quamitatem ;    haxm 

xo-  fixt.  Jtfraque  proportio  ut  duplicata  propQrtioiiis  AC, 

^d  BC.    Similiter  erit  ut  quadratum  reft»  AB, 

aninta  quajititas^  ad  quadratum  xcGtx  BC,  fecun- 

f^m  quantitatcmi  ifa  figUra  BG,  fef^  quaptitas, 

ii^fvntff^^d  figuram  BP  ,    quartam  quantitatem.    /Quo- 

.circa  erit  ,  ut  prima  quantitas  cum  quinta,  nimi- 

>um  quadratum  re<^a&  AC  ,   cum  quadrato  re^ 

.    AB,  ad  fecundam,  hoc  eft,  ad  quadratum  re6te 

3G  ,  ita  ter.tia  qu^iiitas  cum  feita ,  nimirum  4- 

jR^ra  CH,  cum  figura  BG,  ad  quarcara,  videlicet 

k47.^rML|i4  figuram  BD  :  kSiint  aut^m  quadr^ta  rcdarum 

:AC,  AB,   fiipul    a^qualia  quadrato    rediae  BC. 

Igitur  &  ngur»  CH  ,  BG,  figurae  BD,  aequaks 

erunt.    Quod  ett  propoiitum.    Fn  refilangulis  igi- 

'    |«r  Criangulis  ,    fi^ura   qua&vis    &g.    Quo*  erat 

.  ptt^ndeiidum. 

„;     .  T  H  E  O  R.    22.    P  R  O  P  O  S.    32. 

•^  Si  duo  trkngula ,  qure  dup  latera  duobus 
'lateribus  proportionalia  h^beant ,  fepppdum 
uiium  angalum  qompofita  'fuerint  ,  it^i  ut 
Jiomologa  eorum  latcra  fiW  eti^in  paralkla: 
cum  reliqua  iUoriim  triangdomni  iatera  in 
reftam  lineai»  coilocata  reperieatiir. 

T-rffl.  tJAbcant  tr?angula  ABC ,'  DCE ,  latera  AB, 

XXK      ti.  AC,  lateribus  DC,  DE,  propprtionaUi,  l^ 

A-M^  *i^fddm  AB,  ad  AC,  ita  DG,  a,d  DE.  cota^ 

fHaibturque  ad  angulum  ACP,  ita  ut  fat^cm^w- 

.iobloga  AB,  DG,  item  AC,  PE,  inter  ft  fet 

paralleia.    DJco  duo   latera   rdiqi^^   PC,   CX, 

^teAam  componere  lineam*    Cum  emm  parnrob 

i  i9'*j^£nt  AB )  SG  >  4  erit  angulus  Ay  ttterno'  ACB^ 

f  s:qualis: 
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attJualis :  Eadcihque  ratione  angulus  D ,  eiicta 
ACD5  aecjtialis  etit;  ac  propterea  A,  &  D,  intet 
fe  quoque  eXifletat  «qualcs.  Quoniam  igitur  tti- 
angula  A6G,  DCE,  habent  latera  circa  asquales 
affigulo^  A  ^  &  D  5  proportionalfa  ;  ipfa  ^erum  b  6.Jix$2 
inter  fc  aiquian^ula ,  habcbuntque  aequales  angu* 
los  B  ,  Sc^DCE.  Additis'  ergo  aequalibus  A,  & 
A'Cb,  aequalibus  angulis  B,  &  DuE,  erunt  duo 
anguK  B,  &  A,  diiobus  angulis  DCE ,  ACD  , 
hoz  eft,  angulo  ACE,  aequales.  Rurfus  addfto 
communi  ACB,  fient  tres  anguH  triaflguli  ABC, 
duobus  an^Iis  ACE  ,  ACB ,  aequales:  rSeditli  cit.frtmi 
tres  aequales  font  duobus  redis.  Ergo  &  duo 
ACE,  ACB,  duobus  erunt  reais  aequales:  JAt*  di^^frhm 
que  idcirco  BC,  CE,  unam  redam  lineam  con- 
(tituent.  Itaque  fi  duo  triangula,  quae  duo  late^ 
ra  duobus  lateribus  proportionalia  habcant  ,    &o  / 

Quod  erat  dtmonftrandum. 

T  H  E  O  R.    23.    P  R  O  P  O  S.    33.        mii.] 

In  aequalibus  circulis ,  anguli  eandem  ha- 
bent  rationem  cum  peripheriis  ,*  quibus  in* 
fiftunt ,  five  ad  centra ,  five  ad  peripherias 
confliituti  infiftant :  Infuper  vero  &  fc6loi 
res  ,  quippe  qui  ad  centra  confiftunt.  ''  :.-, 

Clnt  duo  circulf  zequales  ABC  ,  EFG,  quorum      ^-^* 
'^  centra  t> ,   H  ;  fumanturque  ex   circulis  duo  ^^^* 
arcus  qufcunque  BC,  FG,  quibus  ad  centra  qui-  ^^'  **^ 
dem  infiftiMit   anguU  BDC.  FHG;  ad  circuinfe' 
rentias  rejfo  ah>,uli   BAC,  FEG.    Dico  eflTc  ei: 
fentttitia  defih.  6.  lib.  5*.   ut  artum  BC ,  ad  ai' 
cum  FG.,[|^angulum  BDC,  ad  angulumFHG^ 
&  ar«utt&5BAC,  ad  angulum  FEG;  &  feao^ 
rem  %i^^tk  Bi>C  ,  qui  redis  BD,  DC,  &  ar- 
'cu  tC,   c^dmfhetilr ,  ad  reaorem  FHG  ,    queta 
compreh£ft(?hiiit  rclStk  5FH  ,  JlG  ,  &  arcus  TG. 
DUftfe  :ehfm  rtafs  BC ,  FG,  <5rappricentur  Ms  «'•J*«^J 
fti  ^cttcuHs  ^qu^le«  r&die;  Cl,  quTdem  ip^  W/''^  ' 

At 
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At  vero  GK,  KL,  ipfi  FG:  ducanturque  red» 
ID  ^   KH ,  LH-     Quoniam  igitur  a&quales  fuot 
hx&terttt.  ttSasi  BC  ,   CI  ,  ^erunt   quoque  aequales  arcus 
€%i4trtn.  ijc,  CI,   ^ac  propterea  &  anguli  BOC,  CDI, 
aequales  erunt.    Eadem  ratione  aequales  erunt  & 
arcus  FG,  GK,  KL,  &  anguli  FriG^  GHK, 
KHL.    Quam   multiplex  ergo    eft    arcus  BGI, 
ipfius  arcus  BC,  tam  multiplex  erit  angulusBDI,   ^ 
ftu  aggregatum  angulorum   prope  centrum  D  ,  - 
mfiftentium  arcui  BCI ,  anguli  BDC:  Et  quam 
multiplex  cft    arcus  FGKL ,   ipfius  arcus  FG^,, 
tam  multipkx  erit  angulusFHL,  feu  aggr^atum 
angulorum  prope  centrum  H,  arcui  FGKL,  in-t 
fiftcntium ,    anguli   FHG ,  quia  in  tot  angulos 
aGjquales  divifi  funt  anguli  BDI,  FHL,  in  quot 
arcus    aquales    fefti   Uint    arcus  BCI  ,  FGKX, 
Quoniam  Vero  fi  arcus  BCI ,  aequalis  fucrit  arcut 
6i7'tertu.  FGKL,  Jneoeflario  angulus  BDI,  angiilo  FHL^ 
aequalis   eft  :    Ac  proinde  fi   arcus  BCI  ,  major 
fucrit    arcu    FGKL  ,   neceflario  angulus  BDI  , 
major  eft  angulo    FHL  ,  &  fi  minor,  mmor: 
Deficient   propterea  una   arcus   BCI,  &  angulus 
BDI  ,  aeque,  multiplicia  primae  magnitud»nis*BC, 
&  tcrtia^  BDC  ,   ab  FGKL  ,    arcu  ,   &    anguto 
FHL',   aeque  multiplicibus  fecundac  ma^itudinis 
FG,   &  quartae  FHG  ,  vel  una  aequalia  erunt, 
vel  tina  excedent ,   fi  ea  fumantur,  auae  intcr  U 
e  6.  dtf.  refpondcnt.    eQuare  quae  proportio  eft  arcusBC, 
juint.       primae  magnitudiuis  ,   ad  arcum  FG ,  fecundam 
magnitudinem ,    ea  erit  anguli  BDC,  tertiac  mag- 
nitudinis ,  ad  angulum  FHG ,  quartam  magnitu- 
dinem.  .j^-f^^ 

JStque  hoc  verum  etiam''  eft  de  fpaffis  drca 
centra  ,  hoc  eft ,  ita  erit  arcus  BAC ,  ad  arcum 
FEG,  ut  fpatium  ad  centrum  D ,  infiftens  arcui 
BAC,  ad  fpatium  ad  centrum  H,  infiftens  arcui 
FEG ,  ut  ex  demonftratione  patet.  Nam  &  hxc 
fpatia ,  fi  a&qualia  funt  infiftunt.  a&qualibus  arcu* 
bus,  &  fi  inaequalia,  inacqualibus ,  occ. 
Quoniam  vero  ut  angulus  BDC ,  ad  angulum 
>iy:jiriji/. FHu , /ita  eft  angulus  BAC,  ad  anguiamFEG, 
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g  cum   illi    horum  fint    dupli ,   perfpicuum  eft ,  gtotertU} 
h  ita  cfTe  quoqiic  angulilm  ,   BAC  ,   ad  angulum  hii.^r«wr^ 
FEG  ,   ut   eft  arcus  BC,  ad  arcum  FG,    Quod 
tamcn     eifdbm    argumentis    demonftrari    poteft , 
quibus  ufi  fumus  in  angulis  ad  centra  conftitutis, 
(1  prius  ducantur  reSae  lA,  KE,  LE,  &c. 

Quod  fi  ad  circumferentias  conftituti  fintan- 
guli  ejufmodi  BAC ,  FEG,  ut  reflas  dudtae  BD, 
£D;  FH,  GH,  noiT  conftituant  apgulps  in  cen- 
tris  verfus  arcus  BMC,  FG;  lumenda  erunt  fpa- 
tia  BDC,  FHG  ;  quae  dupla  etiam  funr  angulo- 
rum  ad  cifcumierentias. 

Conftitu^ntur  jam  in  fegmentis  BC,  CI,  an- 
giiii  BMC,  CNl,  /qui  sequales  erunt,  cum  xxxWxiTtmu: 
fiftant  arcubus  aequalibus  BAC,.-CI|^I.    Qtt^e 
fimilia  erunt  f^gmenta  BMC,  CNI,  xaiqile  adeo  ki^^/^; 
inter  fe ,  Wm^k  >  propter^a  quod .  iunt  fupcr  re- 
Sa^.l^^i^U^^^aequales.     Additis  igitui:'  tri^tt|4ins 
^^  *'  ^S^'^^^^  asquiff^  quoqife  fuilt^,^|^t  1  4.^«^ 
feftores  15l|p S  Cpl'i  iquales.    Qu,4pfdptrt:^faft^^ 
mulliplex  ctiric?aorl0Dl  ,  feftoris  ^^)C,  quam** 
Cft  muUipltx   arcus  fiCl  ^  iffius.arci^^BC..  5i- 
miiitcr  fftcndjmus  5   fc6tOtctn/|^HL  ,  t^j^^^ 
plicein  (Ifj  fc*6loris  FHG  ,  qaam  itjulti^ex^ftar- 
cus  FGKL,  ipfius  arcus  Fci. ,  Quoniam  vero  fi 
arcus   BCI ,   acqualis  fuerif*  ^ttui%OK£  ,  leflor 

?[uoque   BDl  ,  fcd:ori  FHL,  «quali$  ejS,  (ut  in     1 
eftoribus  BDC,  CDI,  oftenfiipiff|p,^-«  fi  ma- 
jor,  major;15!r  fi  minor,  miriorr  Offlcient  prop- 
terea  una  arcus  BCI,  &  fcclor  BDI,  aeque  mul-        'i-^  ' 
tiplicia  prim^  magnitudiuis  BC  ,   &  tertias  BDC, 
ab  arcu  FGKL,  &  fcftore  FHL,  aeque  multipli- 
cibus  fecundae  magnitudluis  FG,  &  quartssFHG, 
vcl  una  agqualia  erunt  :  vel  una  excedent  ;   fi  ea 
fumantur  ,    quse  inter  fe  refpondent.    fQuamo-  i  6.  dtf. 
brem  quae  proportio  eft  arcus  BC ,  primae  magni-  ^«z»/i. 
tudinis,  ad  arcum  FG,  ft;cundam  mkgniiudinem, 
ca  erit  fcftoris  BDC  ,    tertias   magnitudinis ,  ad  • 
feftorem  FHG  ,  qu^rtam  magnitudinem.    In  ac- 
qualibus   ergo   circulis ,    anguli   eandem    h^bent 
rationem  cum    peripheriis ,  &c.    Quod  demon- 
ftrandum  erat.  Cofm- 
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Commodius    fortafle    iiiftituctur    (demonflratio 
hoc  modo.    SuQiantur  ((altem  cogitatione)  quot- 
vis  circuli  «quales   circulo  ABC,  atque  in  ffn- 
f^ulis  capiantur  finguli  arcus  atcui  BC,  aequales, 
quibus    infiQant  anguli  tam  ad  centra,  quam  ad 
circumferentias.    Erunt    enim    omnes    hi  anguJi 
sequales    angulis    BDC ,  BAC ,   Qb  aequalitatem 
arcuum ,  quibus  infiftunt :  ac  proinde  eorum  ag- 
^regata  ita  muTtiplicia   erunt  angulorum  BDC  , 
BAC  ,  ut  eft  multiplex  aggregatum  omnium  ar- 
^        cuum  ipfius  arcus  BC.    Deinde  fumantur  etiam 
qu.otvis  circuli  aequales   circulo  EFG,  &  in  fin- 
gulis  ^ccipiantur  finguli  arcus  arcui  FG,  acqua- 
les  ,    &c.    Hac  enlm  ratione  vitahitur  confufio 
lin^arum,  &  angulorum  in  circulis  ABC,  EFG, 
quae  neceffario  oritur  ,  quando  arcus  BC,  FG  , 
uiot  magni,  &eorum  multiplices  accipicndi  funt, 
ut  per^icuum  eft.    Nam  fi   arcus  cflTent  BCI , 
FGlK',   guibus  infiftunt  anguli  BDI ,  FHL,  ad 
centra,  oc  BAI ,  FEL,  ad  circumfereritias ;  noa 
potcrunt  eorum  multipliccs  fumi  fine  confufione, 
ut  patet.    Haec  autem  confufio  vitatur  ,  fi  plure» 
circuli  awjuales  adhibeantur,  ut  diximus. 

C   O   R    O  L  L   A   R   I   U   M. 

*         Hinc  manififtum  eft  ,  fic  cfi«  fc(ftofem  ad  fcftorem, 
ut   eft    argulus  td    angulum.     Utraqne^nim   proportio 
kuMnt.  cadem  eft  proportioni  arcus  ad  arcum.    IQuare  &  ioter 
fe  esedem  erurit. 
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E  U  C  L  I  D  I  S 

ELEME  NTUM 

UNDECIMUM. 

Et  folidorum  primnm. 

POJI^mm  EucUdes  in  prioribus  fex  lihris  dtmd* 
de  ea  Geametri^  parte  diferuit  ,  tjud  eirca 
plana  verfatur  ,  fibique  nomen  Geometri* . 
tttncjuam  propnum  ,  ufurpa^tt ;  Nunc  aggreditw  in 
hoc  Ithro  undectmo  eam  partem  Geometria  ^  auti 
eorpora ,  ftve  foUda  confiderat,  proprioque  vocabith 
Stertametria  eft  appellata. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

SoJidum  efl ,  quod  longitudinem  ,   lati- 
tudmem  ,    &  craflltudinem  habet. 

^Xplicataktehtprius,  more  fuo,  vocesademrm 
p^neceffhrias  ,.  tjuarum  prima  ^fi  :    Soiidmm^ 
five  cp-pus  i  ■fienfpe  tertium  genus  quoMitatis ;  doeef 
tgnm  eam   tfumtitatent ,    qua  pratet  lo^itudinem 
iatttudinemqm  fortita  efi  crujfttudinem,  feu  prvfun- 
dstatem  ,    ita  $t  tres  dhnenftones  poffidm  ,   unam  ^ 
fadem  fecundumHongitudinem  ,  tHiam  vtre  fecun- 
*•*  latitudmm ,,  cr  terttam  feemdum  prejfimdita^  , 
'm  ,  p«  craffituditiem_,  .^tJMdintmve ,  a^llari  ' 
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felidumj  five.  c&rpus :  tpumaimodum  qwintitas  Un^ 
^tudinem  tmtum  habens^  linea;  qua  vero  longitU" 
dim  latitudinem  adjicit ,  fuperficies  vocatur  ,  ut 
in  frimo  tib.  diximus. 

Porro  quemadmodum  Mathematici  y  utreSein- 
teiligamus  lineam  ,  frdcipiunt  ,  ut  imagimnemur 
funilum  alujHod  e  loco  in  locum  movcriy  hdc  enim 
defcribit  vefiigium  quoddam  Itmgum  tantum ,  hoc 
efl ,  lineam^  propterea  quod  punflum  omnis  efi  mkg- 
nitudinis  expers;  ut  sutem  percipiamus  fupcr^qem , 
monentj  ut  intelligamus  lineam  aliquam  in  trafffver" 
fum  moveri ;  hM  enim  defcrihet  veftigium  t^wn 
O^  latum  duntaxat ;  longum  quidem  propteriM^^^' 
dinem  linea  ,  latum  veropropter  motsm^f^^qui 
in  tranfverfum  efi  failus ;  carens  autem  pr^/km^j 
quod  Cr  linea  illius  fit  expers:  Ita  quoq^^  ut  n<Ms 
ob  oculos  ponant  corpus  ^  feufolidum,  h^k^fi^r.^^^ 
titatem  trina  dimenfione  prdditam  y  confiim^  y  ^ 
concipiamus  fuperficiem  aliqmm  dquali^  4?V^.^p 
five  in  trafifverfum  moveri;  hac  ^»*'^^!^"^^, 
fcribetur  veflirium  quoddam  longum ,  ^^f^:^j^^ 
profundtim  ;  )ongum  quidem  Cr  latum^ob^i^tfir^ 
ciem ,  qud  longa  cr  Inta  exifHt  ;  profun^^^  vff^ 
feucralfumf  propter  elevationem  illam^  ^^^h^lssm 
fuperficiei.  tidc  ergo  quamitas ,  foliduin:,^i  W 
pus  vocatur,  '  -  it /* '  •  ■ 

,     -        D  &  F  I  N  I  T  I  O.^^ 


'SoUdi  autem  extrmimi ,  eft  fii^ 

QJJemadm^dum  linea  finita  in  eitremiti 
Mdl  fup^cies  vero  lineOsri^y  «* 
"docuity  ita  nuncdit  Sdiidi  fini^i  ^tHl^m: 
jickm:  ^Cum  eniPt^tidum  y  fit^:^rfl^^ 
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ex  ilh  mitfi  imaginario  fitperficiei ,  ferfpicuum  efi 
extrmas  partes  iiltus  efe  piperjpcies. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     IIL 

Linea  refta  eft  ad  planum  rcfta  ,  cum 
ad  Beftas  omnes  lineas ,  a  quibus  illa  tangi- 
tur  5  quaeque  in  propofito  funt  plano,  reftos 
angulos  efficit. 

TlT  linea  reHa  AB  ,  plano  CDj  infiflens^  ita  ut       TyiB^ 

j5,  puniltim  fit  in  fublimi  extraplanum  CD^  XXP% 
at  pundum  A  ,   in  ipfoplano  ,  tum  demum  dicmr  ^^'  - 
refla  feu  perpendicHlaris  adplanum  CDj  cumreSos 
effecerit  angulos  cum  Uneis  Jf £,  -/^F,  AD ,  AG^ 
C^  'cum  omnibus  aliis^  quA  in  eodem  exipentes  plano 
ipfam  tangunt  tn  punHo  ji.     Hac  enim  ratione 
Jiet%  ut  AB  ,  aqtialiter  infiffat  plano  CD  ,  Cr  non 
nuigis  in  unam  partem ,    quam  in  aliam  inclinet. 
Nam  produfla  rjHa  DA  ,    ad  H  ^    cum  angului 
BADy  ponatur  r?t}usy  erit  quoque  deinceps  BAH^ 
reflus^  ideo^ue  ilti  j^cjuabs,     Eademque  rationepro^^ 
trafia  qualtbet  linea  inplano  CDj  faciet  AB,  cum 
iilq  duos  angulos  djuales.     Ac  propteres  dcfuabiliter 
ipfi  plano  infiffet.     Quod  fi   fieri  pojfet ,   ut  AB  , 
cum  una  linea  ex  A  ,    in  plnno  CD ,  eduSla  non 
effceret  angulum  reflum^  etiamfi  cum  aliis  omntbus 
reSlum  angulum  co^fiitueret ,   non  diceretur  AB  , 
reHa  ad  planum   CD.     Itaque   ijuando   conceditur 
linea  aliqua  ad  planum  reSa  ,  concedendum  cpioque 
erit  j  eam  cum  omnibus  in  eodem  plano  dullis  ^  eju^ 
ipfam  tangunt  y   reSlos   confiituere   angulos.     Et  e 
fontrarioy  ut  reSe  concludatur  ,   liheam  quanipiam 
'  effe  ad  planum  datum  reilam ,  demonfirandum  erit 
pritts  y  eam  cum  omnlbus  in  eodem  plano<  duilis  ^ 
qud  ipfam  tangum^  re^os  angulos  eonpcere. 

S  2  DEFI- 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IV. 

Planum  ad  planum  reStum  eft ,  cum  re- 
ftae  lineae ,  quae  communi  planorum  feftioni 
ad  tefilos  angulos  in  uno  planorum  ducun- 
tur ,   alteri  plano  ad  reftos  funt  angulos.* 

TjiB.  INfifiat  flamm  AB  i  plano  CD,  itaut  linea  AQ^ 

XXVU      -^  fit  in  fublimi  y   hocefiy  extra  planum  fuhjeBum 

jfe'  *•       CDj  at  EB  j  in  ipfo  eodemplano.     Sitautemho^ 

rum  planorum  communis  felHo  EBy  qu£y  utdemon-' 

firabitur  propof  :}  •  hujus  tih.   refia  erit  linea.     In 

hac  autem  fumptis  punSlis  quotcunque  G  y  I;  exipfis 

inplano  ABy  ducamur  GF  y  //f,  perpendiculates 

ad  communem  feElionem  EB.     Si  igitur  lined  FG^ 

HI  y  ad  planum  alterum  CD  ,   reHa  fuerint^  ifoc 

eff^  reflos  angulos  ejfecerint  cum  lineis  GKy  GL^ 

GM\  INy  10 y  IPy  &  cum  alHs  ommbus  ^H pkt- 

no  CDy  kpunSlis  G  ^  O*  I^  dufiis;  diceturptamm 

jiBy  ad  planum  CD  ,  reBum  ;  ^uia  hoc  modo  nin 

magis  in  unam  panem  inclinahit^  cptam  irialter^gty 

fed  a(]uahiliter  illi  infiflet.     Si  enimKG^  prod^k^ 

tur  ad  R  ,   cum  angulus  FGRy  ponatur  reausj^pit 

C  angulus  ei  deinceps  FGR  ,   reflus  ;  ideo^e  illi 

df^alis:  Eadem^ue  rattone  y  protraEla  qualibet  alia 

lineainplana  CDy  fient  titrobique  klineis  FG  ^  JHIy 

anguli  dquales.     Qnare   planum  j4B  ,   aquMiiter 

plano  CD  ,    infi/iet.     Quotiefcunque  igitur  planum 

alicjHQd  ire^um  effe  conceditttr  adplanumaliudy  coU" 

cedendum  ^noque  erit ,  lineas  perpendiculares  in  uno 

.eorum  ad  communem fe^ionem  deduSlas  y  reH^fsor 

^  que  ejfe  ad  alterum  planum.     Et  comra ,  ut  cpVga^ 

tur  planum  ^uodpiam  ad  aliud  ejfe  reBumy  ofienden-^ 

'  dum  prius  erit ,  lineas  perpen^iculares  in  una  tm0$ 
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ad  communem  feSlonem  duHas ,  rellas  ejfe  ad  reli'^ 
quHmflanum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O-    V. 

Re6te  lineae  ad  planum  inclinatio  efl , 
cum  a  fublimi  termino  reftae  illius  lincae  ad 
planujn  dedufta  fuerit  perpendicularis ,  at-' 
que  a  punfto ,  quod  perpendicularis  in  ipfo 
plano  fccerit ,  ad  propofitae  illius*  lineae  ex- 
tremum ,  quod  in  eodem  eft  plano ,  altera 
refta  linea  fuerit  adjunfta :  eft  ,  inquam  an- 
gulus    acutus   infiftente   linea,   &.   adjunfta^  x 

comprehenfus. 

TNfiflat  reiia  AB  ,  flano  CD  ^  non  ad  angu-^      tab: 

Us    reiios  f  fed    incUnasa  ,      ita  ut  funHum  ^^^^* 
By  /it  extra  ptanum  in  fuhlimiy  punflum  vero  A^  f^'  *' 
in  plano.     Deinde  ex  B ,  terminofuhlimi  reBd  AB , 
imelligatur  ad  idem  planum  deduBa  perpendicularis 
BE  ,  faciens  in  plano  punilum  £;  atque  ab  Ey  ad 
Ay  adjungatur  reiia  EA  ;  eritque  necejfario  angulus 
BAE  ,  acutuSy  zcum  in  triangulo  ABEy  duo  an-  tij.fritd 
gutii  BAE  j  BEAj  duobus  fint  reElis  minores  ^  O* 
angulus   BEA  ,    reSus.     Angulus   igitur    acutus 
BAE  ,   comprehenfus  linea  infifiente  AB  ,  €r*  ad^ 
junfla  AEj  dicitur  inclinatio  reSla  AB,^  ad  diHum 
flanum  CD;  Itn  ut  tanta  dicatur  ejjfe  inclinatio  lined 
AB  ,  ad  planum  CD ,  quantus  efi  diilus  angitlus 
acutus  BAE. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VI- 

Plani  ad  planum  inclin^tio  ,  eft  angulus 

acutus  re6Ks  lineis  contentus  ,    quae  in  utro- 

que  pJanorum  ad  idem   communis  feflionis 

S  3  pun- 
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pun^um  duftae,  reftos  cum  feftione  angu- 
los  efficiunc. 

^TAB.  -ryLarjo  namque  AB  ,  infijlat  flanum  CD,  ita  ut 
XXFI.  X  p^j  ^  c  fit  in  fuhlimi  extraplamm  ABy  &* 
P^^  ad  Df  in  ipfo  flano  ABy  Jit^ue  CD^  inclina^ 
ttm  ad  AB  ;  Cr  communis  eorum  feHio  fit  DE. 
Siifitftrad  DE^  communem  fsBionem  ex  ejusfun^ 
Ho  F  ^  du£  ferpendiculares  ducantw  ^  FGy  cfuidem 
in  fiano  AB  ,  C^  FHy  in  flano  CD ;  dicetur  an^ 
culus  acutus  GFH^  diilis  reBis  comprehenfus  y  w- 
elinatio  plani  CD ,  ad  planum  AB^  ita  ut  tanta  cffe 
dicatur  inclinatio  plani  adflanumy  quantus  ejl  d^us 
angultts  acutus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VIL 

Planum  ad  planum  fimiliter  inclinatum  ef 
fe  dicitur ,  atque  alterum  ad  alterum. ,  cum 
difti  inclinationum  anguli  inter  fe  fuerint  se- 
quales. 

"VJO^  obfcura  eji  hdcdefnitioy  frdcedente  hene  in- 

-  telleSla.  Unde  flanum  ad  flanum  magis  incli* 
natum  ejfe  dicetur  »  cujus  angulus  incUnationis  minor 
extiterit^  atqueadeo^  recio  magis  recejferit. 

D   E    F  I  NI   T  I  O.    VIII. 

.  Parallela  plana  lunt ,   quae  inter  fe  non 
conveniunt. 

TNtellige  ,  in  quamcunque  partemj  etiam  infnite^ 

-  froducantur:  hoc  efty  five  ad  dexteramy  five  a^ 
finifhram  :   Cr  five  furfum  ,  five  deorfum  ,   O^e. 

s^  Stmtenimp4damfl4nae[ui€neeaddextram,  necad 
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Jimflram  produ^a  convemmt:,  nec  tamen  ohiifa^ 
rallelafunt  dicenda^  quia  nimirum  velfurfum^  vel 
deorftm  frotrntla  ,  tandem  coeunt.  Nam  fifumam 
tur  teiium  alicjuod^  cu]us  fafiigium  intelligatur  ab^ 
fcijfum^  remanemmdtioplananonconvenienty  quam^ 
vis  producantur  infn/te  ad  dexteram  ,  O*  adjinim 
firam:  Sed  tamen  quia  furfum  protenfa  coetmt  y  ni^ 
mirum  in  ipfo  fafiigio  ,  idcirco  non  dicentur  paraU 
lela. 

Sit  enim  teHum  (juodpiam  BACEDF^  c^ntentum      ^jfM. 
duobusplanisABED^  jiCFD^  cujus  iafisBCFE/^^^' 
at^eraturque  fafiigium  GAHKDI.     Quo  faao  per- '^^^  ^- 
fpicutfm  efi ,   reliqua  plana  GBEK  ,   HCFI  ^  nM 
convenire  inter  fe,  (i  ad  partes  GB  ,  HCj  vel  ad 
forjtes  KE ,   IF ,  producantur  ;    nec  tamen  idcircB 
paralleladicentury  cumproduHaadpartesGKy  HI^ 
conveniant  in  fafiigio  jAD.     Ut  igitur  plana  aliqua 
dicantur  paratlelay  neceffe  efi  ^  ta  in  nullampartem 
'  frpduBajnttr  fs  fonveniant. 

D  E  l^  I  N  I  T  I   O.     IX. 

Similes  fblidae  figurae  funt ,   quae  fin^J^libus 
planis  contiaentur  multitudine  aequalibut. 

,    D  E  F  I  N  I  T  I  O.    X.. 

.$^uales  ,  &  fimiles  folidse^  figurse  funt,^ 
quae  fimilibus^planis.,  multitudme,  &  niag- 
nitudine  aequalibus  continentur.     -  *  ^ 

QUed  fi  plana  fimilia  ,   quihus  corpora  fimilia  ex 
^prMedenti  definitione  circumfcnbunikr  ^  fuerint    . 
aqualia ,  fingula  ftngulis  ,  dicentur  ejufmodijigurd 
folid^  non  folum  fimtles  f  verumetiamaqmles.  Nam 
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fi  aniim  conc^iantur  fefe  fenetrare  ntutuo  hu}u(modi 
folida,  neutrun$  alterum  excedet ,  propter  aqutUtta- 
tcm^  ac  fin$ilitttdinem  planorum. 

D  E  F  I  N  I  T  1  O.     Xf. 

Solidus  angulus  g(1  plurium  ,  quain  du^- 
rum  linearum  ,  quae  fe  mutuo  cQndngant , 
tiec  in  eadem  funt  fuperficie  ,  ad  ottiaes 
lineas  inclinatio. 

T\t7i«  lineA  in  eodem  exiflentes  plano^  iffa  non  tn 

direBum  jacentes  ad  unum  pHfi^um  convenfunt , 

^fjiciunt  angulum  planum  ,   ut  lib.   i .  expofuimus  , , 

TjtB.  qudisefi  angulus  BjiCy  contmHsduahuslinmA&)^ 

y^xn.      jlCy  in  eodem  plano  nfinfHtutis.     Si  igitur  accedt^ 

fe-  ^-      tertia  qu^dam  linea  AD  ,   ^tid  non  in  eodem  eiftfi^ 

.  itiis  plano  exiflat  ,  fed  punflum  D  ,  Jitin  fuilimi 

extra  illarum  planura y  efficietur  ai punSum^ :  an^ 

gulus  folidnsy  ftvt  corporeus.     fdem  c&ntsK^tfn^^  fi 

^uarta  linea  f   velqninta^  vel  dniijtiefilfi^mdjun'' 

gerentur ,   licet  anguli  quantitas  variaretftr. '  Dixit 

autem  iuclides^  lineas  angulum  folidum  conffitffentes 

non    debere    in  eadem   fupe-rjici^  exifiere   ,     ^#- 

niam  videlicet  ,    /?  tres  liyiea  AB  ,    AC  ^   AD  y 

in  eadem  conpfierent  fupeyjicie^  non  efficerefur  mg^' 

Irn  folidus  ad  punBum  ^  i  fed  ^lanus  duntaxat  ex 

duohus  planis  BAD  ,    DAC^  comp(ffitus.     Quod 

fi  AD  ,  fit  in  fuNimi,  hoc  eff /ixtra  planum  ^  in 

'  •   ^Ho  funt  AB  ,   AC^  jam  non  con^onetur  angulus 

flanus  totus  ex  BADy  DAC,  immo  circapunHum 

^  ,    tres  plani  confifient  anguli  BAJ^ ,    DAC , 

-   CAB  ,  qui  ut  niox  dicetur^  fottdum  con^ituuM  on^ 

gulunf*     Idi^m  dices^  fi  plures  fueriMlnte^^  &  ii* 

firco  plures  quoque  an^uli  plani.  \ 
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Sorlidus  angulas  efl; ,  qui  pluribus ,  quam 
diiobus  plajais  angulis  in  eodem  non  confi- 
fientibus  plano ,  fed  ad  unum  punftum  con- 

llitutis  ,   continetun 

TJty£c   defimtio  fecurtda  nnguli  folidi  facilis  efl , 
prdcedemt  reSle  intelleEla.     Cum  enim  faltem 
tres  linea  in  eodem  non  extfentes  plan§  necejfarid  finf 
ad  anguli  folidi  conftitutionem^  perfpicuum  eft  ^  cum 
n^inimumtres  planos  angulos  requiri^  uf  angulusfoli^ 
dtis  ejficiatur  ,  ut  ex  ipfa  figura  apparet.     jingulm       ' 
enim  BADy  in  plano  effy  in  quoreSid  AB^  AD^      T^f^ 
Cff,  an^lus  DAC  ,   in  plano  ,  in  quo  reHd  AD ,  XXPi^ 
ACy  angulus  dentque  CAB  y  inplanoy  in  quo  reita  nli  ^ 
AC ,    AB  ,   atque  ita  ex  ipfis  angulus  folidus  aJL 
punfltm  A  y  confHtuitur.     Quod  fi  treSy  velplures 
anguii  plani  ad  unum  pun^um  confifiant ,  in  eodem 
samen  plano  ,   non  confiituetur  ^x  ipfis  angulus  foli^ 
duSy  fedtottis  quidam  angulus  planus.     Nequever$ 
fatisfunt  duo  anguliplani  ad  conffituendum  angulum 
foiidHmy  etiamfi  in  diverfisfintplanis.     Hiakttenim 
femper  ex  altera  parte,     Unde  neceffe  efi ,  ut  iertia 
faltem  fuperficies  accedaty  in  qua  tertius  angulusplam    • 
fjus  conp/iat.     Anguli  porro  folidi  exemplum  da^ 
rijftmum  nobis  prdhent  auo  parietes  cum  paviment^ 
domus  y  vel  laqneari  ,  ad  unum  ptm^um  convenien^ 
tes.     In  eo  enimpuntloy  in  qno  coeunt  y  conflittiitur 
an^t^us  folidus  ex  trthus  ar.gulis  planis.     Vbi  manim 
fefium  efiy  fi  ma  earum  fiperficierum  toUatuTy  de^ 
firui  angulum  folidum  y   remanereqtte  tantum  dfuii 
fupcrfici^j  a4  tnvicem  inclinaias^  CT  IwMes^ 

''    .  ,       .  .     « ' '  t^  * 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XII. 

Pyramis  efl  figura  folida,  quae,  pJanis  con- 
tinetur ,  ab  uno  plano  ad  unum  puli6him 
conftituta. 

TjiB.  'XTTdelicet  jigura  folidd  k  plafiis  ABCy  ABCDy 
J^^'  8  ABCDE ,  ad  jfunBa  D^  E^  Fy  confHtuf^^ 

-?*  ^*   *  pelUmttir  pyramides.     Perfficmm  mem  efi  y  ^mma 
flana  ,   quibus  fyramis  cantinetur  ,    ejfe  trumgtffa  , 
cumomnia  ad  unumpunBum  tendam^  exceptofla^ 
w,  4  ^uo  o^nia  tendunt  ,   (juodque  PunBo  itti  ejl 
opfofitHm.     Hoc   enim  pote^  ejfe  vel  triangulum , 
•f^^X    w/  cfuadrangulum  ,   vel  pentagonum  ,   ^rc.   i  ^; 
.Wf^lauidem  totapyramis  denominationemfumiti  t^^vfij^ 
^^  flicet  dicatur  pyramis  triangula,  quadrangtiha'^  ^en^ 
tagona^  hexagonaj  Crc.     7ot  enim  triat^fin.M^ 
libet  pvramis  comprehenditur^  quot  angOloSj^J^Uh^ 
teraptanum  diHum  continet.-   Unde  cr  pli^SmJ»: 
jufmodiy  bafis  pyramidis  nuncupari  folet.     tj^m^ 
midis  triangularis  ,   pr^er  bafin  ,  ,  trig»g^jMSi 
ABD  .  ACD  ,  BCD :  QuadranguU  wri  MjL% 
ADE^  BCE,  CDE  -    Pentagona  deni^ue  ^^^ 
AEF,  BCF,  CDF,  EDF.  .,  ,  ^ 

.'     D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XJtt,^** 

".  Prifma  eft  figura  fdlida ,  quae  planis^^ 
tineoir ,  quorum  adverfa  duo  fuht  &  sBqt^ 
lia  &  fmulia ,  &  parailela ,  alia  vero  ^a^ 
Ifilogramma.  ,,^.  ^t^ 

TAB.  'Ulgur*  fciiket  folUd ,  qnmm  fUm  ddim^^ 
XXVI.  ^  ^upMliayO-JmUa,  O- formaP^jr^m 
ic.to.ii,  ^^  ji„t  ^Qc,  DEF:  vcl  quadrmffiU:  ^^ 
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EFGH:  vel  fentagona  ABCDE.FGHIK^  Crc 
Faralleh^ramma  ver§  ACFD^  ABED^  VBEF: 
W  ABFE,  ADHE^  CDHG,  CBFG :  wlABGF^ 
AEKF,  DEKIy  DCHI  y  BCHG;  Mcuntur.prip' 
gnata.  Itaqne  prifma  nil  aliud  erity  quam  columna 
ijuddam  laterata  dqualis  crajfuudinis  y  cujus  bafes  op^ 
foftufunt  dquales  ,  ftmiles ,  C^*  paralleUy  Jive  h£ 
Jint  triangulay  ftve  quadrangtila  ^  five  pemagona  , 
Crc.  Unde  jot  paraUelogramma  conttnebit  prifma 
quodlibetj  quot  latera^  five  anguli  ^  in  uno  quoque 
oppofitorum  planorum  reperiuntUTy  ut  jfgurd  indicant. 

D  E  F  1  N  I  T  I  O.    XIV. 

Sphaera  eft ,  jquando  femicirculi  manente 
diametro  ,  circumduflus  femicirculus  in  fe 
ipfum  rurfus  revolvitur  ,  unde  moveri  coe- 
perat ,  circumafliimpta  figura. 

^lcut    linea    re^a    circa  alterdm  ejus  extremum 

qu^cens  revoluta  defcribit  circulum:  ita  crfe* 

fHicirculufcirca  alterum' ejtis  extremum ,  nempe  ctrca 

diametrum  y  circumdulius  figuram  deferibit ,  quam 

Geometrd  fphdram  appellant.     Unde  quemadmodum 

Hn  circulo  punSlum  affignatur ,    extremum  videlicet 

ttlud  ^uiefiens  y  k  quo  omnes  Uned  reBd  inperiphe- 

ridfh  cadentes  funt  dquales;  propterea  quod  omnes 

dMuales  exifiunt  iUi  Uned  circumvolutd:  Ita  quoque 

infphdra  punHum  reperitur ,  nempe  medium  diamem 

tri  quiefceiffis  ^  hocefi^  centrum  femicirculi  circum^ 

duBi^.k  quo  omnes  reSld  cadentes  in  peripheriamt 

funt  dquales\  eo  quod  omnesfuntfemidiiimetro  diSi 

femicirct^U  ^tquales.     Quapropter  ad  fimilitudi^em 

defiffmon^  f^r^uli^  Jphdra  definiri  pdierit  hoc  eiiam 

jmodo.      .  -'*. '  ;■".  ■  •  .V.,,  ,['  [ 
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Sphaera  ell  figura  folida  ,  una  fuperficie 
comprehenfa  ,  ad  quam  ab  uno  pun6lo  eo- 
rum ,  quae  intra  figurara  funt  pofita,  caden- 
tes  reftae  lineae  inter  fe  funt  aequales. 

>        D  E   F  I  N  I  T  I   O.    XV. 

Axis  autem  fpha^rae  ,  efl  quiefcens  illa  re- 
fta  linea  ,  circum  quam  femicirculus  con- 
vertitur, 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XVI. 

*.-.     Centrum  fphaercne  efl  idem  ,    quod  & 

femicirculi. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XVIL 

Diameter  autem  fphaerae  ,  efl  re6la  qnx- 
dam  linea  per  centrum  dufta ,  &  utrinque 
a  fphaerae  fuperficie  terminata. 

TTex£  tres  definitiones  non  egent  expofitione^  dHm- 
modo  hoc  folum  notetur ,  omnem  dtametnm 
fphdr^  pojfe  ejfe  axem ,  fi  nimirtira  circum  eam  fphd- 
ra  revolvatur,  Unde  quia  in  defcriptione  fphdr£ 
circa  diametrum  femicircuii  faBus  efi  mctus  tpfius 
fphdrdy  propterea  eam  folam  Enclides  axem  fphdu 
mmina^it* 

,,,      D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XVHL 

Conus  efl  ,  quando  reflanguli  triapg^i 
manente  uno^  laitere  eorum ,  quae  circa  re- 
€lum  anguJum ,  circumdu6tum  triangultoi  in 
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fe    ipfiim   rurfirs   revolvitur',   unde   moveri 
c<]eperat ,  cil^cumairumpta  figura. 

Atque  fi  quiefceas  refta  Unea  aequalis  fit 
reliquae ,  quae  circa  reftum  angulum  conver- 
titur ,  Orthogonius  erit  conus :  Si  vero  mi- 
nor  ,  Amblygonius:  Si  vero  major,  Qxy- 
gonius.  .    .   '  ' 

\JT  Ji  triangulum  reBangidum  ABCs  circa  latus      ^Atk 
quiefcens  4fi,   quod  efl  circum  ifeilum  angu^  ^^^'^ 
lumj  circumducatur  ^  donec  imegram  revolmonem  g^^ 
expleatj  defcxihetur  folida  quadam  figura^  quacortr 
tiTjetur  dHobus  fuperficiebusy  circulari  unaacflam^ 
quar/s   Bd^  latuj  alterum  circa  angnlum  reilumj  fuo 
motu  defcribit :  C^cHrvaaliay  eaqueconvexay  ^uam 
latus  AC  9    rello   angulo  oppofitum  delineat.     JHd€ 
igitur  fgurafoiida  j   conus  t^uncupatur.     Camponm 
autem  pjramidem  roUivdam  appellat, 

Quod  fi  latus  cjmefcens  AB ,  a^uaiefuerit  circum^ 
duElo  BCy  fit  in  figura  i  j.  dicetur  conusdefcr^m 
Orthegoniuty  feu  reilangulus  y  quia  videlicet  angu^ 
lus  prope  verticem  ^f  ,  reHusefi.  Cum  enim  tatera 
yf B  ,  BC  $  ponuntur  aqualia;  zerunt  Cr  antguli  z  f.  frM 
B/1C  ,  BC/f ,  dtjuales  ,  qui  cum  aquivaleant  uni 
reHoj  eo  quod  ABCj  reSiuseHy  eruangnlus  BACy 
femireflu^,  Eodemque  modo  angulus  BAD  ^  ex 
farte  oppofita  femirefius  erit.  Quare  tbtus  angulus 
CAVf ,  re£lus  erit.  Si  vero  quiefcens  latus  AB , 
minus  fuerit  circumduBo  BC  y  ut  infigura  14.  w- 
cabitur  defcriptus  conus  jimblygonius  ,  feu  obtufan^ 
£ulusi  quoniamfciiicet  angulus  ad  verticem  A9  ob- 
tufus  exifiit.  Cum  enim  BC9  f^ftts  latere  AB^  fit 
majus;  herit  angulus  BAC  j  major-  anguU  BCA.  bi8/f»rf 
Quare  cum  hi  duo  dquipolleant  tmi  reilo^  propterea 
quod  angulus  ABC  9  fonitur  reilus  ,  erit   BAC  > 
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ftmireB0  major.    Similker  BAD ,  major  eritfemi^    ^ 

refio  ;   at^ue  adeo  totm  CAD ,    reSo  maj(&  erit. 

Si  tUniifne  qukftem  latus  AB,  imijits  ffterit  drctim^ 

duBo  BC^  ut  in  figMra  15,  appellaibitur  fonus  de^ 

feriptui  OxygoniuSy  Jeu  acutangtdus^  quianimirum 

angulus  ad  verticem  A^  actaus  efi.     Cum  enim  la^ 

t  i9-frlmi  tus  AB^  majusfit  latere  BC^  ceritangulus  BCA^ 

angulo  BACy  major.     Quajfropter  €um  hi  duo  um 

reHo  aquivaleant  y  (juodangulus  ABCj  reSus  pona^ 

tttr^  erit  BGA  ,  femireiio  tnajior ,  ideoijtte  reliquus 

.    BACf  femireHo  minor.     Non  fecus  ofiendetttr  an-- 

gulus  BAD ,    minor  efe  femireSo.  -  Igitur  totus 

CAD^  refh  erit  minor. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XIX. 

Axis  autem  coni,  eft  quiefcens  illa  linea, 
circa  quam  triangulum  vertitur. 

tJ^^  IST  in  quolibet  cono  fuperius  defcripto  axis  efi  refli 
^^'  quifcens  AB. 

'^'  D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XX. 

Bafis    vero    coni    eft    circulus  ,    qui    a 
circumdufta  linea  re£ta  defcribkur. 

•,* 
T,AB.  -^^Jjnirum  circulus  CDy  qui  defcribitur  ah  alttrt 
?^^*  latere  ctrca  reflum  angulum ,  ^uale  efi  SC^  in 

if*        *  fuperioribus  conis.     Itaquehujus  circuli femidiameter 
'  efi  ipfum  latus  cireumduSum» 
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D  E  F  I  N  r  T  I  O,    XXI. 

Cylindrus  eft ,  qiiando  re6l:anguli  paralle- 
logrammi  manente  uno  late!-e  eorum ,  quae 
circa  re6luni  angulum,  circumduftum  pa- 
rallelogrammum  m  Te  ipfum  rurfus  revolvi- 
tiu- ,  unde  coeperat  moveri.,  circumalTumpta 
figura.  . 

*^\TEtuti  fi  reftangutnm ^aralfeli^ammum  ^BCD »      TAB: 
^*    circa  latus  cjuiefcens  AB^  circumvolvatur ^  ^^' J^^. 
nec  integram  explm  revdutionem,  appellabitur  figH'-  ^**  '•^ 
r^  defcripta  DCFE  ,    cylindrusy  qua  quidem  tnbus 
fuperficiehus  continkur  y   duabur  videlicet  planis  cir" 
cularibusDE,  CrCFy  quas  latera  ADy  BCj  de^ 
fcrihunt\    ^  nlura  curva  y  ea^ue  convexay  quam 
latus  CD  y  defcribit ,  inflar  columnd  alicujus  rotun^- 
da.     Vnde  faBum  eff\  ut  Campanus  cylmdrttm  ap^ 
pellaverit  columnam  rotundam.  -. 

D  E^F  I  N  I  T  I  O.    XXII. 

Axis  aut^m  cylindri  ,,  efl:  quiefcens  illa 
re£la  linea ,  circum  quaip  parallelogrammum 
.converticijr. 

"-"^Empe  refia  AB  y   in  fuperiori  fi^tg^S  ,  dicetur      ^-^*» 
■^^  axiscylindri.  ^fff^ 

D  E  F  IN  IT  I  O.    XXIII. 

:  Bafes  verg  cyliudri  fimt  circuli  a  duobus 
adverfis  laterihiis ,.  qua^  circumaguntur ,  de- 
fcripti,     .    '.;    ,  .  . .  .    ,-*,    /. 

^^VhleJfunt  cifiuUSE,  &*  CF,  k  lAterihtiAp^      lAh. 
^  'BC^oppofmstkfcripiti.  '    ?^^:/ 

DEFI--*-  '^s 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O-    XXIV- 

Similes  com.&  cylindri  limt,  quorum  & 
axes  ,  &  baiium  diamecri  proportionales 
funt. 

T>  iMe  Euclides  fimilitudinem  evnerum^  atipte  ey^ 
tindrorum  (Jf  ewum  axihus  ^"  W  hafium  dia^ 
ntetrisfumk.  Diametri  enkn  bafium  indicant  cmos* 
€y  cjlindros  fecundum  duas  dimenfiones  ejfe  fimiles^ 
longitudinem  fcilicet  ac  latitudinem;  Axes  vefo  eof^ 
dem  fecundum  fn^mditatem^  feu  altitudinemfim^ 
les  ejfe  demonftrant.'  Sim  enim  duo  coni  ABC  ^ 
j^xn.''  EFGi  Item  duo  cylindri:  inconis  autem  axes  AD^ 
)%.  17,18.  £//,  Cr  bafium  diametri  BC^  FG-j  fimiliter  cr 
in  cjlindris.  Itaque  fi  fuerit ,  ut  axis  AD  »  ad 
axem  EHy  ita  BC^  diameter  bafis  ad  JF*G,  diame- 
trumbafisy  dicentur  tam  conij  quam  cjlindri  fimi- 
les  interfe*^  quia  videlicet  hac  rationetam  fecundum 
longitudinem  O*  latitudinemfimilesfmft^  quamife- 
cundum  profunditatem  ,  ttt  diximus\  nemfe  omries 
eorun^  tres  dimenfiones  proportionales  funt :  f^el  eti*> 
am^  ijtda  triangula  ADBy  EHP^  ex  quorumf^' 
volutione  defcripti  ftsm  coni ,  nec  non  YeBan^a 
AB^  EF^  quorum  converfiones  cjlindros  ejfifi^ffj0^^ 
hac  ratione fimilia  inter  fh  erunt.  Cum  erti^^fa 
AD^  ad  EH  ^  ita  BC^  ad  FQ/y  Sit  aut^ni  ut 
•if.f«f»/.  BC  j  ad  FG  ,  zita  dimidia  BD  ,  ad  dmtiiiiam 
FH:  crit  (juocjue  ut  AD^  EHy  ita  DB^  ad  HF: 
O^  permutando  u$  AD  ,  ad  DB ,  ita  EH  ,  ad  j 
•//Fr  Quare  tam  in  triangulis^  futtnt  in  reRanguIis  i 
lateray  circum  aquales  angulos  ^  netnpe  reBo.'.  r--  ^  i 
jiomfonalia  fumy  ifc  propterett  O*  irt^Wi^MVTiif^^  7 
Manfftla  fimUia  inter  fe  ertm  «    Trim^m^f^ 
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demj  hfropterea  quod  triangula  ummang^lumiinih  6.Jm2^ 
angulo  hahemia  dcjHalemy  cr  circum  dquales  angulos 
latera  froportionalia  ,    dquiangula  funt  ,   cideotjue  c  f.fixt] 
latera  omnia  circa  angulos  aquales  ha^m  frofenio' 
nalia ,    attjue  adeo  imer  [e  fimtlia  extftum:  ReHan^ 
gula  vero^  Aeo  quod  reliqua  duo  latera  duokus  tate*  ^l^pM^ 
rihus  ADi  DBy  funt  dqualia  ,  offofita  offofitis^  aq 
frofterea  eandem  cum  his  froforttonem  habem. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXV. 

Cubus  eft  figura  folida  liib  fex  quadra^ 
tis  aequalibus  contenta. 

D  E  T  I  N  I  T  I  O,    XXVI. 

Tetraedrum  efl  figura  folida  fub  quatubr 
triangulis  aequalibus  ,  &  aequilateris  contenta. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXVU. 

Oftaedrum  efl   figura  folida  fub  ofto  tri- 
angulis  aequalibus ,   &  aequilateris  contenta. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XXVin. 

^  Dodecaedrum  efl  figura  folida  fub  duode- 
cim  pentagonis  aequalibus  ,  &  aequilateris  ^ 
&  aequiangulis  contenta. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXIX. 

Icofaedrum    efl    figura   folida  fiib  viginti 
^iangulis  aequalibus,  &  aequilateris  contenta. 

XJcydE^  ftmt  quinque  cerfora  ,   qud  regularia  w- 

cantttr ,  quod  omnia  flana ,   quilms  conttnen^ 

T  tttr 
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twr^  squalia  fint ,  dquilatra  ,   Cr  dqtuangula^  ut 
€»  tmm  defimiomtms  confiat.     A  nonnullis  cor^ 
'       -  ■  f^ra  Platonica  Mcuntur ,  propterea  quod  Flafo  in 

Tymao  quinque  mundi  corpora ,  qua  ftmplicia  a 
Phaofophif  nuncupamuTy  nempe  Coslum  ,  Ignem  , 
Aerem^  Aquam^  atqueTerram^  quinquehifce  cor* 

poribus  affinMat. 

D  E  FI  N  r  T  I  O.    XXX. 

[ParaHeTepipedum  eft  fignra  folida  fex 
figuris  quadriliteris ,  quarum  ,  qua&  ex  ad- 
verlb,  parallete  fimt  contenta.  3 

TAB.  \rEltai  folida  igura  comprehenfa  fex  qutulrilaterh 
A.W/.  Y  jBCD,DEFA,ABGF,FC^)HE,EDCff, 
-f^'  '•  BCBGy  quarum  oppopta  AC,  FH;  ItemDF^ 
jCGi  ItemAGy  DHy  funt  paralleU ,  nominantur 
parallelepipeda ,  quafi  paralUlis  planis  comprehenfa^ 
quft  quidem  plana  parallela  oppojita^  funt  CT*  aqua' 
lia  ,  Cr  fimUiaj  O*  parallelogramma ,  ut  demon^ 
^abiturpropof.  24.  hujuslHt. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXXr. 

[Solida  figura  in  Mda  figura  dicitur  in- 
Icribi ,  (juando  omnes  anguU  figurae  infcrip- 
XX  confl:ituuntur  vel  in  angulis ,  vel  in  late- 
ribus  ,  vel  denique  in  planis  figura&  ,  cui 
infcribitur.  ] 

DEFINITIO.    XXXn. 

[Solida  figura  foKdae  figurae*  viciffim  cir- 

'  cumfcribi  dicitur  ,    quando  vel  aHguU,  vel 

latera ,    vcl   denique   plana  figurae   drcum- 

fcrip- 
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fcriptae  tangunt  omnes  angulos  figura,  dr- 
cum  quam  defcribitur.  ] 

XTO»  efl  necejfej  uf  anguli  interioris  figwtd  conJiU 
tuantur  in  omnibus  vel  angulis ,  vel  lattribus^ 
vel  flanis  exterioris  figurd  ,  cum  interdum  figura 
txtetior  plures ,  interdumfaucioresangulos  contineat^ 
vel  latera  ,  vel  planay  (juam  interior:  fedfatisefi^ 
ut  omnes  anmli  figuYd  tmmoru  tangant  vel  aliquot 
anguloSj  velalicjuot  latera^  vel  denique  diquot  pU* 
na  exterioris  figurd  ;  ita  ut  nullus  angulusfigurd 
interioris  intaflus  relinquatur  vel  ab  angulis^  vel  ^ 
lateribus^  vel  deniijue  4  planisfigura  exterioris. 

T  H  E  O  R.   I.     P  R  O  P  O  S.    I.         fi 

Reflas   ineae  pars  quaedam  non  eft  in  fub- 
jefto  pla\o,  quaedam  vcro  in  fublimi. 

Slt  cnin  ,  a  fieri  potefi ,  redae  lineas  AB,  pari      TjMi 
guidpn  AC,  in  fubjeSo  plano  DE,  pars  ve- jfxwj; 
ro  CB  „  iu  fublimf ,  ita  uc  omnia  punda  partis  fg.  %^^ 
AC ,  U  plano  DE ,  jaceant ,  punSa  vero  omnia 
partis  CB^  fupra  planum  DE,  exiftant,  vcl  infra.  .   > 

Erit  igiur  in  plano  DE  ,  ipfi  AC,  reds  line« 
contiuTia  qusdam  reda  linea  in  direSum  pofita, 
nempe  CF.  Quamobrem  duse  refta  AB,  AF, 
communc  habent  fegmentum  AC.  Quod  eft  ab- 
furdum,  ex  pronunciatio  10.  lib.  X.  Redae  igi« 
tur  lineas  pars  quaedim  non  eft  in  fubjeClo  plano, 
quasdam  veroin  fdblimi.  Quod  erat  demonftran* 
dum. 

T  H  E  O  R.    2.    P  R  O  P  O  S.    2.         ip 

Si  duae  reftae  linese  fe  mutuo  fecent,  iQ 
uno  funt  plano.  Atquc  triangulum  omne  in 
uno  eft  plano, 

IJ  Eaae  lineae  AB  ,  CD,  fe  mutuo  fecent  in  E,      r^jj 
-*>-  &  in  EB,   ED  ^   fumptis  punftis  F,  &  G,  xXFih 
T  2  ut-  fg.  h 
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uGcamqQe,  ducatur  refta  FG,  ut  fiat  trianKuluin 
EFG.  Dico  triaiigulum  EFG  ,  in  uno  cfle  pla- 
no;  Item  refias  AB,  CD,  in  uno  quoque  plaao 
exiftere.  Si  enim  trianguli  BiFG,  pars  qujedam, 
nfmirum  EHIG,  in  plano  uno  exllat,  &  pars 
quasdam,  nempe  reliqua  FHI ,  in  fubiimi ,  vel 
coutra,  exiftent  quoque  redarum  EF,  GF,  par- 
tes  quidem  EH,  GI,  in  uno  plano,  partes  vcro 
HF,  IF,  in  fublimi ,  vel  contra  quod  fieri  non 

i  i;  tmi.  pofle ,  jam  fupra  a  demonftratum  eft.  Quod  fi 
cjufdem  trlanguli  pars  quidem  EFIK ,  in  uno 
plano  credatur  efte ,  pars  autem  GIK ,  in  fubli- 
mi ,  vel  contra ;  erunt  ^adem  ratione  redarum 
EG,  FG,  partes  quidem  EK,  FI,  inuno  plano, 
partes  yerp  KG,  IG,  in  fublimi,  vel  contra.  Si 
deniquc  ejufdem  trianguli  pars  quidem  FHKG, 
.  in  uuo  concedatur  effe  planp ,  pars  vero  EHK, 
'  in  (hblirhi ,  vel  contra;  erunt  quoque  redarum 
FE,  GE,  partes  ouidem  FH,  GK,  in  uno  pla- 
no,  partcs  autem  HE,  KE,  in  fublimi,  velcon- 

b  ilmdk  tra.    Qus  omira  abfurda  funt ,  ^ut  eft  demon« 

ftratum.    Quare  triangulum  EFG,  in  uno  plano 

exiftit ;  eademque  eft  ratio  in  onjni  alio  triangulo. 

Quia  vtto,  in  quo  plano  eft  trtangulumEFG, 

in  eodem  exiftunt  ejus  latera  EF,  EG:  In  quo 

c  I.  mi.  autem  funt  redas  EF,  EG  :  c\i\  eodem  funt  re- 
ftae  totae  CD,  AB,  ne  partes  qu^am  inj>lano, 
partes  vero  aliae  in  fublimi  dicantur  effe;  Erunt 
propterea  reSas  AB,  CD,  in  uno  plano,  in  quo 
nimirum  triangulum  EFG  ,  conliftere  demonttra* 
vimus.  Quocirca  fi  duae  rcaje  lineae  fe  mutuo 
feccnt ,  in  uno  Ilmt  plano.  Atque  triangulum 
omne  in  uno  eft  plano.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

%         T  H  E  O  R."  3.    P  R  O  P  O  S.    3. 

Si  duo  plana  fe  mucuo  fecent ,  c^ommu- 
.  nis  eorum  fe6lio  eft  linea  refta. 

TAB.  rEcent  fe  mutuo  plana  AB,  CD,  fitque  com- 
yxm.  O  nmnig  eomm  feaio  EF.  Djco  EF,  efle  K- 
J^f  *•  /  neam 
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neam  reaam.  Si  enim  non  credstiir  cfle  xeStZy* 
ducatur  in  plano  AB ,  reda  EGF,  &  in  plancy 
CD  ,  refta  EHF.  Reaae  igitur  EGF,  EHF, 
cum  cofdem  habeant  tcrminos  E,  &  F,  fuperfi* 
ciem  includent.  Quod  fieri  non  poteft ,  ex  14* 
pronunciato  i .  lib.  Communis  ergo  feaio  EF , 
reda  erit  linea ;  Ac  proinde  fi  duo  plana  fe  mu- 
tuo  fecent ,  eorum  fedtio  eft  linea  re<fta.  Quod  , 
erat^oftendendum. 

Aliter,  Secent  fe  rurfus  plana  AB,  CD, 
fintque    termini    fedtionis    communis    E,  &  F,  /^ 

punaa ,  qua^  conneAantur  reda  EF.  Si  igitur 
tc&z  EF  ,  in  utroque  plano  exiftit,  conftat  pro- 
pofitum  :  Ipfa  cnim  crit  communis  fedio.  Si 
Tero  EF ,  reSa  in  neutro  eorum  dicatur  effe  , 
tunc  fi   in  alterutro  eorum  reda  ducatur  EGF,  ./ 

concludent  rurfus  duas  rect»  EF,  EGF,  fuper* 
ficiem ,  cum  eofdem  habeant  terminos  E ,  &  F*  ' 
Si  denique  reda  EF,  in  altero  tantum  plano  efle 
credatur,  tunc  fi  in  altero  ducatur  reda  EHF; 
includent  iterum  duae  rcdas  EF,  EHF,  fuperfi-  -  \ 
piem.  Quod  eft  abfurdum.  Eft  ergo  refta  EF^ 
in  utrbque  plano  AB,  CD;  atque  adeo  conunu* 
nis  corum  leftio  eft.         . 

T  H  E  O  R.   4.    P  R  O  P  O  &   4.         if^ 

Si  refta  linea  reftis  duabus  lineis  fe  mu* 
tuo  fecantibus  ,  in  communi  fcftione  ad  re- 
£los  angulos  infiftat.  Illa  du6lo  etiam  pcr 
ipfas  plano  ad  angulos  re£los  erit.  .  ' 

REfta  linea  AB ,    infiftat  duabus  rcftis  CD ,  «ZJ** 
EF,  ad  reaos  angulos  in  cbmmuni  earum  ^^ ' 
i^ione  B.    Dico  refiam  AB  ,   ad  angulos  guo-  ^**  ' ; 

5|ue  redos  effe  plano  ,  quod  per  ip(as  ducitur, 
eu  in  quo  exiftunt.  r  Cum  enim  fe  mutuo  iecent 
in  B;  ^  erunt  ipfas  in  uno  plano,  quod  fit  CEDF.  a  a^  mf 
Sumantur  inter  fe  squales  teStx  BG,  EH;  item 
feaa&  BI ,  BK  ;  ducanturque  rcdas  GK,  IH;  & 

T  3  ia     "" 
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in  eodem  plano   pcr  B,  ducatur  refta  LM,  fc- 

cam  redts  GK,  IH,  in  punais  L,  &  M.  Dc- 

inktantar  quoque  cx  A ,  punao  in   fublimi   ad 

idem  planom  redx  AG,  AL,  AK,  AH,  AM, 

AI.    Quoniam  igitur  latera  BG ,  BK,  trianguli 

BGK,   lateribus  BH,   BI,    trianguH  BHI ,   cx 

htf-fn^  conftmaione  fimt  xgualia ;  ^  &  anguli  quoquc 

tofis  contenti  GBK,  HBI ,  cum  fint  ad  ▼erticem 

C4.ir«  B,  oppofiti,  acqualcs  :  rErunt  bafes  GK,  HI, 

inter  ie ,  &  anguli  BKG,  BIH,  inter  fe  qudquc 

aequalcs. 

itffrtmi      Rurfiis  Jcnm  anguH  KBL,  IBM,  ad  verticem 

B,  oppofiti  fint  aequales;  erunt  duo  anguli  KBL, 

BKL  ;  triangult  BKL  ,    duobus  angulis  I6M  , 

BIM  ,  trianguli  BIM  ,  «quales ;  Sunt  autem  & 

latera  BK,  m,  quibus  adjacent  squalia,  ex  con- 

jiffjrW  ftrudione.^  rlgitur  &  reliqua  latera  KL  ,  LB, 

reliquis  lateribus  IM,  MB,  asqualia  erunr. 

Pra&terea  cum  latera  AB,  BG,  trianguli  ABG, 
xqualia  fint  lateribus  AB,  BH,  trianguli  ABH, 
ex  conftrudione  ;  &  anguli  iplis  contenti  ABG, 
f4^frkd  ABH,  aequalcs  ,  nempe  redi,  ex  hypothefi  ,  fc- 
mnt  &  bafes  AG ,  AH,  acquales.  SiiDili.argu* 
mento  aequales  erunt  re6be  lineae  AI ,  AK. 

Amplius   quia  latera  AI,  IH,  trianguli  AIH, 

lateribus  AK  ,    KG ,  trianguli   AKG  ,   a^ualta 

funt  ;  8c  bafis  AH ,  bafi  AG,  ex  ha^enus  de- 

g  9ffrM  monftratis  ,  j^ernnt  etiam  anguli  AIH  ,  AKG, 

didis  lateribus  comprehenfi,  a^uales. 

Itaque  cum  latcra  AK,  KL,  trianguli  AKL, 

asquaha  fint  lateribus  AI,  IM,  trian^uli  AIM; 

^  &  anguli  ipfis  contenti  AKL ,  AIM ,  aequalcs 

b4^^rlMi  etiam,  ut  hadenus  demonftravimus ;  ifterunt  qao- 

que  bafes  AL,  AM,  acquales. 

Ouoniam   denique   latera  AB,  BL,  triangoli 
ABL  9  asaualia  mnt  lateribus  AB ,  BM«  trum* 

Suli  ABM  ;  &  bafis  AL,  bafi  AM.  ex  dcmoo* 
^  ^.,. ratis  ;   /  erunt   quoque   anguli  ABL ,  ABM, 

didis  lateribus  comprehenfi ,  asquales  ;  qai  cnm 
fint  deinceps  ,  redi  erunt,  ex  defin.  lo.  lib.  i« 
^Quare  reSia  AB  9  redos  angulos  efficit  cum  re* 
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da  LM  ,  qnx  in  plano  fubjeAo  ipfim  .tangit  in 
B;  Eademque  ratione  ofiendetur  ,  redam  AB, 
cum  omnibus  redis  ,  qus  in  eodem  plano  ipfam 
tangent  in  B,  ang&los  reSos  conftituere,  etiam- 
fi    inter  punda  G  ,  I ,  &  K  ,  H,  dud»  fint , 
dummodo  reaae  GI ,  KLH,  jupgantur;  vel  cert»      ^^^- 
liter»   difponaniur,  ut  prius  ,  qucmadmodum  in  ^-^' '' 
hac  figura  apparet,  ubi  esedem  £int  literx,  &  ta-  fi*  6. 
men  LM ,  non  ducitur  a  finiftra  in  d^xteram,  ut 
in  figura  quinta,  fed  i  fuperiori  parte  Terfiis.ia- 
feriorem.    Quocirca    reda    AB ,   plano   CEDF, 
quod  per  redas  CD ,  EF  ,   ducitur ,  ad   r^dos  .;, 

angulos  erit ,  ex  defin.  3.  hujus  lib.  Si  reSa 
igitur  linea  redbis  duabus  lineis  fe  mutuo  iecanti* 
bnSy  &c.    Quod  demonftrandum  erat. 

T  H  E  O  R.    5.    P  R  O  P  O  S.    5.         r. 

Si  refta  linea  reftis  tribus  lineis  fe  mutuo 
tangentibus ,  in  communi  feftione  ad  reftos 
angulos  infiftat:  IUae  tres  rcftse  in  uno  fimt 
plano. 

TNfiftat  refta  linca  AB,  tribus  reais  lineis  BC,      7jn 
-^  BD,  BE  ,  fe  tangentibus  in  B,  ad  fc&os  an-  JXf^Ji. 

glos  in  communi  carum  feaionc,  lea  ^dlu  B.  fii-  7 
ico  tres  redas  BC ,  BD ,  BE ,  in  uno  plano 
eife.    aCnm  enim  quaslibet  duae  in  uno  fintpla-  a  1.  viii 
no ,  propterea  quod   produfta&ad  p^es  B,  le 
mutuo  fecent  in  B;  fint  BC,  BD,  inplano  FC; 
£t  fi  fieri  poteft  ,  reda  BE,  i|On  pon^r  in  eo- 
dem  plano,  fed  in  fublimi.    ^Quoniam  vero  dua  b  %,  umi. 
re^s  AB,  BE^  in  uao  funt  plano ,  cum  fe  mu- 
tuo  fecent  in  B ,  fint  ambae  in  plano  AE.    Et 

Suia  plana  FC ,  AE ,  fibi  mutuo  occurrunt  in 
»;  neceflario  produda  fe  mutuQ  &cabunt.  c  Sit  c  3.  uvd 
ergo  eorum  conmuinis  fedio  tijSz  BG.  Quia 
vero  reda  AB,  ad  angulps  redos  ponitur  re&is 
BC,  BD;  dttit  propterea  &  plano  FC,  per  ipfas  d  4.  w:l 
dudo  ad  redtos  angulos ;  ac  proinde  ad  re&os 
T  4  angu- 
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aagulQs:'<r!t  rea»  BG ,  qua  ipfam  in  B,  tangit, 
cx  defin;.  3.  hujus  lib.  Quare  redti  anguli  ABE, 
ABG,  ^xiftcntes  in  plano  AG,  per  reSas  AB, 
BE  j  dufto  aequales  inter  fe  erunt ,  pars  &  to- 
tum.  Quod  cft  abfurdum.  Duabus  igitur  redis 
BC,  BD,  in  uno  plano  FC^  cxiilentibus,  non 
crit  BE ,  in  fublimi,  fed  in  eodem  cum  ipfis  pla- 
no.  Quocirca  fi  reda  linea  rc<ais  tribus  lineis  fc 
jnutuo  tangentibus ,  &c.  Quod  erat  oftcnden- 
dttm. 

^Ji  T  H  E  O  R.    6.     P  R  O  P  O  S.   6. 

Si  duse  re£te  lineae  eidem  plano  ad  reftos 
fint  angulos ;  Parallelae  erunc  iil^e  reclae  li- 
neae. 

TAB.  Clnt  du»  rcaae  line»  AB  ,  CD  ,  eidem  plaho 

XXVll     ^  EF',  ad  angulos  reaos  in  pundlis  B,  &  D. 

fg.  8.  Dico  illas  effe  parallelas.  Duda  enim  redta  BD, 
in  plano  EF ,  erunt  an^uli  ABD,  CDB  ,  reai, 
cx  defin.  3.  hujus  lib.  Jam  in  eodem  plano  EF, 
ducatur  DG,  ad  BD ,  perpendicularis ,  ponantur- 
que  aequales  AB  ,  DG.  Conneftantur  deindc 
rca»  mi^  GA  ^  AD.  Quoniam  igitur  tlatera 
AB,  BD,  trianguli  BAD^  «qualia  funt  latcnbuf 
GD,  DB,  trianguH  GDB,  ex  conftruaione ;  & 
anguli  quoque  ipfi^  contenti  ABD,  GDB,  asoua- 

k^^frimi  les,  nempe  refti;  /lerunt  bafes  xquaies  AD,  GB. 
Rurfus  quia  latera  AB,  BG,  trianguli  ABG,  a- 
qualia  funt  laterib«  GD,  DA,  trianguli  GDA. 

b  i-frimi  Eft  autem  &  bafi/communis  AG,  ^erunt  angu- 
li  ABG  GDAa  aequales:  Eft  autem  ABG,  re- 
ftus,  ex  defin.^j.  hujus  lib.  Igitur  &  GDA, 
rc<aus  crit.  Quoniam  vero  ex  cadem  defin.  an- 
gulus  quoque  GDC  ,  reaus  eft;  erit  reda  6D, 
tribu»  re<ais  DB,  DA,  DC ,  ad  angulos  redoi. 

c  f.  wuL  rOuare  rcftae  DB,  DA^  DC,  in  uno  erunt  pla- 
no     hoc  eft  ,  CD,  erit  in  plano  per  redas  DB, 

d  ^««^.DA,  duao:  i/Eft  autem  AB,  ia  eodem  plana. 
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m  quo  DB ,  DA.  Refta  igitur  CD ,  in  codem 
crit  cum  AB,  plano.  Quocirca  cum  anguli  in» 
terni  ABD  ,  CDB,  fmt  redi;  rerunt  redse  AB,  «»Mi? 
CD,  parallelae.  Si  duae  itaque  redte  lineae  eidem 
planb  ad  redos  fint  angulos ,  &c.  Quod  erat 
demonftrandum.      ^ 

T  H  E  O  R.    7.    P  R  O  P  O  S.    7,        fij. 

Si  duae  fint  parallelae  re£te  lineae ,  in  qua- 
rum  utraque  fumpta  fint  quaelibet  punfta ; 
Illa  linea ,  guae  ad  haec  punfta  adjungitur , 
in  eodem  elt  cum  parallelis  plano. 

TN  parallelis  AB,  CD,  lumantur  utcunque  duo       ^^Bi 
•*:  punaa  E,  &  F,  qua  reda  connedantur  EF.  ^^^ 
Dico  reAam  EF ,  in  eodem  effe  plano,  in  quo,  /»•  •• 
per  defiuitionem  parallelarum,  funt  parallels  AB, 
.  CD.    Si  enim  refta  EF  ,  non    concedatur   effj 
in  eodem  plano   parallelarum ,  fcd  extra,   fectt 
jam  aliud   planum   fuperficiem    parallelarum  per 
punda  E ,   &  F ,  fitque  communis  feSio  horum 
planorum  EGF,  ^quas  reda  linea  erit.    Duas  igi-  a  i%nmL 
tur  reft^  EF ,   EGF  ,  cuni  habcant  eofdem  tcr-  ' 

minos  £,  &  F  «  fuperficiem  claudent.  >Quod  bio./m, 
eft  abfiirdum.  Non  ergo  extra  planum  parallela* 
rum  AB,  CD  ,  erit  refta  EF.  Quare  fi  duae  fint 
parallelae  reftae  lineae,  in  quarum  utraque  lumpta 
fint  quaelibet  pun&a :  11  la  linea,  quas  ad  hasc 
punfta  adjungitur ,  in  eodem  eft  cum  paralleiii 
plano.    Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.    8.    P  R  O  P  O  S.    Z.        ^^; 

Si  duae  fmt  parallete  redte  lineae,  quarum 
altera  ad  reflos  cuidam  plano  iitanguIo3i 
&  IreliqUa  eldem  plano^ad  reftos  angulos  erh. 

Slnt  parallelae  reftae  AB,  CD ;  fitque  CD,  pla-      TjtM^ 
no  £F^  ad  angulos  redos.    Dico  &  AB,  xXFil^ 
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eidem  plano  £F ,  tSt  ad  redos  angulos.    Duda 
enim  r^ta  fiD ,  in  plano  £F ,  erit  per  defin.  3. 
9!%fifAm  hujus  lib*  angulus  CDB ,  rediis  :  a  Sunt  autem 
duo  CDB,  ABD,  duotms  redis  a^uales.    Igitur 
&  ABDy  redus  erit.    Jam  in  plano  £F,  duca- 
tur  BG  ,  perpendicularis    ad  JiD  ;  ponanturque 
asquales  BG  y  CD.    Conjungantur  ddnde  re£las 
.;  ;    DG,  GC,  CB.    Quoniam  igitur  latera  CD,  DB, 
trianguli  CDB,  xqualia  fant  lateribus  GB,  BD, 
trian^li  GBD ,  ex  conftrudione,  &  anguli  quo- 
que  ipfis  contenti  CUB,  GBD,  squales,  n^^mi- 
b^/fMilrum  redi:  ^  £runt  bafes    CB  ,  GD  ,  xquales  ; 
Rurfus  quia  latera  CD ,  DG  ,  trianguli  CDG, 
acqualia  iunt  lateribus  G&^  BC,  trianguli  GBC, 
c%.fnm&-  baiis  eit  communis  CG.  r£runt  anguHCDGt 
'  -';     GBC,  didis  lateribus  comprehenfi  aequales.    Eft 
. '^-*  autem  CDG ,  redus  ci  definitione  3.  hujus  lib. 
^   -  Igitur  &  GBC  ,  reftus  erit.    Quare  reda  GB, 
duabus  rediis  BD ,  BC ,  fe  mutuo  fecantibus  in 
B.    (Si  namque  producerentur  DB,  CB,  lecarent 
fefe  in  B,  ob  angulum  CBD,)    ad  redos  angu- 
d  4I  und.  los  exifiit ;  d  ac  proinde  ad  redos  angulos  erit 
plano  per  6D ,  BC  ,  dudo  :  £ft  autem  in  hoc 
ejdW.  eodem  plano  reda  AB;  ^propterea  quod  red» 
BD ,  BC ,  in   eodem  funt  plano,  in  quo  paral- 
lelae  AB,  CD;  cum  punfta^B,  C,  D,  exiftant 
in  parallelis  AB ,  CD.    Igitur  &  GB,  reda  re- 
&X,  JiA ,  ad  redos  erit  angulos  ex  definitione  3. 
hujus  lib.    Quare  cum  AB ,    reda  fit  ad  re&is 
f  4:  u9uU  BG  ,  BD  ;  ferit  quoque  AB ,  reda  ad  planum 
per  BG,  BD,  dudium,  hoc  eft,  ad  planum  £F. 
Si  dua&  igitur  fint  paralielas  redas  lineaC)  quaruitt 
altera  ad   redos  cuidam  plano  fit  angulos  :  £t 
;,;    reliqua  eidem  plano  ad  redos  angulos  erit.  Qaod 
erat  oftendendum. 

Ix;       '  T  H  E  O  R.  9.    P  R  O  P  O  S.    9. 

Oaas  eid^  re^  lineae  £mt  parallel®» 
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fed    non  in  eodem   cum  illa  plano  :    Has 
quoque  funt  intcr  fe  parallelae. ' 

Slnt  re&x  AB ,  CD  ,  ipfi  EF,  parallete;  noB      r^^, 
fint  autem  in  eodem  cum  EF,  plano,    Dico  jfXW//' 
AB  ,  CD,  parallelas  quoque  effe.    Nam  i  quor  fig.  u. 
libct  punfto  G ,  reft»  EiF  ,  ad  ipfam  EF,  <iu- 
cantur    dus  perpendiculares ;    GH ,  quid^  iii 
plano  parallelarum  AB,  EF  ,  at  GI,  in  plano 
parallelarum    CD  ,    EF.    Ouoniam   igitur  EG^  i^ 

reda  eft   ad  duas  redas  GH,  GI,  fe  tangentes 
mutuo  in  G ;  ^erit  reda  quoque  ad  planum  P«r  «  4«  ^* 
iplas  GH ,  GI ,  dudum.    Quamobrem  cum  nut, 
paralleias  AB ,  EF  ,  &  EF ,  fit  reda  ad  planum 
per  GH  ,  GI ,  dudum  ;  h  erit  quoque  AB,  ad  b  8.  mii* 
idem  planum  reda.    SimiHter  cum  fint  parallete 
CD,  EF,  fit  autem  EF,  reda  ad  planum  pcr 
GH  ,  GI ,  duftum  ;  c  erit  etiam  CD  ,  rcda  ad  c  8*  «ni 
idem  planum ;  ^/Atgue  proinde  rcftae  AB*  CD,  ^  ^*  «"^- 
cum  r^ac  fint  ad  idcm  planum  pcr  GH,  GI,  ' 
dudum,  parallels  erunt.    Quas  igitureidcm  reds        v 
linex  funt  parallelac.  fed  non  in  eodem  cam  illa 
plano,  hx  auoque  iunt  inter  feparallelas.    Quod     . 
erat  demonftrandum.  :1 

T  H  E  O  R.    lo.    P  R  O  P  O  S.   lo.       k.  ' 

Si  duae  ieCix  lineae  fe  mutuo  tangentes  ad 
duas  re6las  fe  mutuo  tangentes  fint  parallc- 
lae ,  non  autem  in  eodem  plano :  IllaB  an-     . 
gulos  squales  comprehendent. 


;int 


TjiM, 


non 

ijuo  DE ,  DF.    Dico  angulos  BAC,  EDF,  ab  l  .  -^  d 
ipfis  comprehenfos  eife  squales.    Ponantur  enim 
AB,  DE,  inter  fe  aquales,  &  AG,  DF,  inter 
fe,  ducantucque  rea»  BC ,  EF,  BE,  AD,  CF. 
Quoniam  igitur  AB ,  D£ ,  parallels  funt  &  as* 

quales; 
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^il,t^^  ^^^^^  i  «cnint  quoque  BE,  AD,  parallelac  & 
2^uales.  Simili  argumento  parallelas  erunt  & 
awjuales  CF,  AD.    Quare  cum  BE,  CF,  paral- 

h  g.  mi.  lelx  :ic  asquales  fint  eidem  AD ,  ^erunt  etiam 

c33./rMB£,  CF  ,  inter  fe  parallelaB  &  aequalcs  ;  rAc 
propterea  parallel»  &  aBguales  erunt  rcda  BC, 
EF.  .  Quia  ergo  latera  AB,  AC,  trianguli  ABC, 
«qualia  funt  lateribus  DE,  DF  ,  trianguli  DEF, 
ex  cpnttruaione  ;  &  bafis  BC,  bafi  EF  ,   aequa- 

i  B.frim  lis  ,  ut  modo  demonftravimus ;  ^Erunt  &  anguli 
BAC  ,  EDF  ,  diftis  lateribus  comprehcnfi  ,  ae- 
qnales.  Si  igitur  duae  re&x  lineae  fe  mutuo  tan- 
.gentes,  &c.    Quod  erat  oftendendum. 

ri;         P  R  O  B  L.    I.    P  R  O  P  O  S.    II. 

.,  /[  A  dato  punfto  in  fublimi  ^  ad  lubjeftum 
^  planum  perpeadicularem  rectam  lineam  du- 
*  cere. 

TjiB.  Qlt  i  punfto  A  ,  in  fublimi  ad  fubjeflnim  pla- 

jTXra.     .     Mm  BC ,  ducenda  perpendicularis.    Ducatur 

^.  I  j»    in  plane  BC ,  redla  utcunque  DE,  «ad  quam  cx 

%ii.frtm  A,  deducatur  perpendicularis  AF.    ^Et  in  plano 

hii-frmtBC  ,    per  Fj   ad   DE ,    perpendicularis   ducatur 

cii. fnm  GH,  c^d  quam  ex  A,  perpendicularis  demittatur 

Al.    Dico  AI  ,  efTe  pcrpcndicularem  ad  planum 

aji.;fi«rffubjeaum  BC.    ^/Duaa  enim  in  pkno  BC,  pcr 

I,  ipfi  DE ,  parallela  KX  ,   cum  DF,  ad  refios 

angulos  fit  duabus  FA ,  FH,  ex  conftruaione, 

«  4.  «1.  /ac  proinde  refta  ad  planum  per  FA,  FH,  du- 

iS.  md.  aum  ,  /erit  quoque  KI ,  ad  idem  plahum  pcr 

g  a*  f»*  FA,  FH  ,  dudum  reda.    j^Quoniam  vero  AI, 

in  eodem  eft  'cum  reftis  FA,'FH,  plano,  tan- 

gitque  redam  KI,  in  I;  erit  per  definitionem  £• 

hujus  iib.  angulus  KIA,  reftus ;  atque  adeo  AI, 

k  ♦  «»*  ad  roftos  angulos  erit  duabus  KI,  IF.    Algter 

AI ,  ad  planum  BC ,  refta  erit.    A  dato  efgo 

punao  in  fublimi ,  ad  Iubje6him  planum  perpeor 

dicularem  redam  lineam  duximu^.    Quod  fadcQ- 

dom  erat. 

^  PROBL 
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P  R  O  B  L.   2.    P  R  O  P  O  S.  12.      ;  «-j.^ 

Dato  planb  a  pun6to,  qiiod  in  illo  cjatum 
eft ,  ad  reftos  angulos  reftam  lineam  cxci- 
tare- 

Slt  i  dato  puiiao  A ,  in  plano  BC ,  d&cendiBi      tjiB:^ 
perpendkularis  ad  datum  planum  BC,  «Ex  XXFlh 
quovis  pundo  D  ,  in  fublimi  demittatur  ad  pla-  fig-  14- 
num  BC  ,  perpendicularis  DE  ,  qua  fi  ceciaerit  « *  »• «« 
in  A ,  punftum  ,  faSum  erit ,  quod  proponitur  : 
Si  vero   ceciderit  in  aliud  puriaum   E ;  extenfa 
rcfta  per  E ,  &  A  ,  ^ducatur  per  A,  ipfi  DE,  bji. /rM 
parallela  AF ,  in  plano  GH^  per  DE,  EA,  du- 
<ao.    Dico  AF,  reftam  cfle  ad  planum  datum 
BC.    Cum  cnim  DE ,  AF ,  parallela  fint ;  & 
DE  ,  reda  ad  planum  BC  ,  ex  conltrudione,: 
^erit  quoque  AF  j  ad  idem,  planam  BC  •  refla.  c  8.  mtd* 
Itaque  dato  plano ,   a  punfto ,  quod  in  fllo  da- 
tum  eft,  &c-    Quod  faciendum  erat. 

T  H  E  O  R.    II.    P  R  O  P  O  S.    13,      „-5^: 

Dato  plano  ,  a  pun6lo  ,  quod  in  illo  .da- 
tum  efl ,  diiae  reftae  line^.  ad  reftos-angulos 
non  excitabuntur ,  ad  eafdem  partes. 

Slt  datum  planum  AB.    Dfco  a  dato  ejus  pun-     TjiB: 
(ko  C^   ad  eafdem  partcs  non  pofle  educi  du-  XXVIU 
as    perpendlculares    ad    planum    AB.    Ducantur  /%•  '/• 
enim  fi  potcll  ficri ,    duae  perpendiculares   CD , 
CE,  ad  planum  AB ,  &  pcr  CD,  CE,  ^  quae  in  «  *♦ 
uno ,    eodemque   plano    funt ,    ducatur  planimi 
FG,  fecans  planum  AB,  per  reftam  Hneam.GHf 
Cum  igitur  EC,  DC,  rcQae  fint  ad  planum  AB; 
erunt  per  dcfin.  3,  hujus  lib.  anguUECG,  DGG5 
rcai,  ac  proinde  asquales  pars,  &  totura.  Quod 
eft  abfurdum.    Dato   tgitutypiano  ,    ii  puj^^^  .^  .  / 
tjuod  in  illo  datum  eft,  dux^reA»  )iifle»,a^  i^   .v 
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aos  angulos  iion  excitabuntur  ,  ad  eafdeUi  oar- 
•      tes.   Quod  erat  demonftrandum. 

Aliter.    Ducantur ,  &  fierj  poteft ,  ex  C  ,  ad 
Manum   AB  ,   dua    perpendiculares  CD  ,   CE 

^^^^^  "^Tu  ^T  ^^.'/C'  '«*e  fint  ai  idem 

b  «.  «*  planum  AB;  ^erunt  ipfe  inter  fe  parallete    cum 

tanMQ  conveniant  in  pundo  C.    Quod  eft  ab- 

.  _^  Y    lp4um.  -*.  .  «u- 

,  W;  '   T  H  E  O  R.   12.    P  R  O  P  O  S.    14. 

Ad  quae  plana ,  eadem  re6b  Hnea  re6la 
«ft;  illa  Tunt  parallela. 

''^*'  5i^*  «S«  AB ,  ad  plana  CD,  EF,  refta.    Dico 

JXW/.    9  Parallela  effe  plaSaa  CD,  *EF.  'si  emm  non 

fg.  i.      credantur  effe  parallela ,  produfta  inter  fe  con- 

■,  ?t  «^  venient.    Conveniant  ad  partes  C,  E,  «&  faci- 

ant  communem  fedionem  redam  lineara  GH- 

'°A^"fA^""lP.i°  P""'^^  utcunque  I,  ducantu^ 
reasB  lA,  IB,  in  planis  GCD,  GEF.  Qui» 
igitur  AB  ,  rcda  ponitur  ad  plana  GCD,  GEF 

..       '.  .  ?^*  P^.  ^^^^' .  3-  Nus  Hb.  duo  anguli  lAB ! 

hij.trmiiBA,  rea.,  m  tnangulo  ABI.  ^Sed  &  minorej 
^^ohasKa^Jiat.  Quod  eft  abfurdum.  Igitur 
plana  CD,  EF,  produda  nunquam  inter  fe  con- 
vjsnrant.  Parallela  ergo  funt.  Ad  quae  igitur 
plama  eadem  refta  liuea  refta  eft  ,  &c.  duod 
erat  demouftrandum.  '  ^ 

ir:        TH?OR.   13.    P  R  O  P  O  S.    15. 

Si  duae  refite  lineae  fe  mutuo  tangentes, 

ad  duas  reftas  fe  mutuo  tangentes  fint  pa- 

r  ^®',f »   non  in  eodem  confiftentes  plano  • 

ParaUela  funt,  per  qnaB  iUa  ducuntur,  plana. 

^J^  S'°i  **°*  '^  ''°*"  AB ,  AC,  fe  tangentes  ia 
Xxm    «*  A,  paralleljB  duabus  reftis  i&ieis  D£ ,  DF 
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Ce  tangentibus  in  D «  exifientibusque  in  alio  cum 
iliis  planoi    Prco  &  plana  BC,  EF,  per  ipfas     :ut. 
duda,  efle   parallela.    £x  A^  ^  enim  deducatur  aii.MiA: 
ad  planum  £F  ,  perpendicularis  A6 ,    occurrens 
plano  £F  ,    in    pun3o  G.    ^  Deinde  in  plano  b^i./rW 
EF,  per  G,  ducantur  GH,  GI,  ipfis  D£,  DF, 
parallelac.    Quoniam    igitur   reftaB   AB  ,    GH, 
parallcl»  funt  ipfi  D£ ;  rerunt  &  AB,  GH,cf*«w^ 
inter  fe  parallcla&,    </Ac  proiiide  anguli  BAG , '^Sf-i**^ 
AGH,  duobus  reftis  aecjuales:  Eft  autem  AGH,    ^  ^  '   : 
redus  ex   defin.  3.  hujus  lib.    Re^s  ergo  erit       ^  * 
&  angulus  BAG.    Simili  argumento  concludes, 
angulum  CAG  ,  •re<aum  effe.    Itaque  cum  reda 
GA  ,  fit  reda  duabus  AB ,  AC,  #recla  quoque  •  ♦•■* 
crit  GA,  ad  planum  BC,  per  IpfaS  dudum.    Eft 
autem  &  rc6ta  ad  planum  EF,  ex  conftruaione. 
flgitur   parallela  fiint  planaBC,  EF.    Si  ergo  ^  «4*««4 
duse  reftae  lineas  fc  mutuo  tangeiitcs,  &c.    Quod 
crat  dcmouftrandum. 

S    €    H    0    L    I    V    M. 

Dato  plano  ,  per  datum  punHHm ,  ijuod  in  e% 
non  efiy  parallehm  planum  dttcere. 

Datum  pianum  fit  AB  ,  ftinSium^e  extra  ipfum      TAM, 
Jit  C  ^  per  quod  dmendum  fit  planum  plano   AB^  XXyiU, 
parallelum.    In  plano  AB  ,    ducantur  utfunfue  dtut  fy.   %. 
reSjt  DB  ,   DA,  fe  tan^entes  in  D,  punSo^  a  quo 
ad  C  ^   reSa  ducatur    DC.     Deinde  tn  plano  BC^ 
fer  reaas  DB^  DC .  duSIo,  fa^atur  CE^  ipfi  DB  ^  ^J'/^ 
j^aralleU.     Et  in  plano    AC  ,  per  reihai   Od^  DC^ 
dudo  fiat    qupque   CFy   ipfi  DA.y  parallela.     Dico 
flanum  EF^  fer  redas  Cj£  ,  CF,  du^iura ,  paralle^ 
ium  ejfe  pLmo  dato    AB.    Cum    enim    du^   reH^t 
DB  ,  DA  yfe   tan^entes  im  D ,  dt^abus  reSis^  CE^ 
CF  i  fe   tangentihus  in   C  ,   exifientibujque  in  alio 
cum  ilUs  plano  paralleUfinty  gfarallela  erunt  plana  gi/'M^ 
AB^  EF^  per  ipfas  duSa.    Quod  eji  propofitum^ 
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siL        T  ri  E  O  R.    14.    P  R  O  P  O  S.   r6. 

Si  duo  plana  parallela  plano  quopiam  fe- 
<rentur  :  conunuaes  illorum  fe6tiones  limt 
parallelae. 

TjiB.  CEcentur  plana  AB  ,  CD  ,  parallela  plano  EF, 

XJrw/.    *^  per  redas  EH,  GF.    Dico  communes  feaio- 

fg-  4-      ues  eorum  EH,.GF,  efle  lineas  parallelas.     Si 

enim  non  funt  parallelae»  produdae  inter  fc  con- 

venient,   cum  unt  in  plano  EF,  fccante.    Con- 

4  1.  md  veniant  igitur  in   pundo  I.    a  Quia   ergo    tbta 

rcda  HEI ,  in  uno  eft  plano  ,  nimirum  in  AB^ 

produfto  ;  Item  tota  rcaa  FCiI ,  in  uno  cpioque 

eft  plano  ,  videlicet  in  CD ,  produfto;  convcni- 

ent  etiam  plana  AB,  CD,  produfta  ad  I.    Quod 

eft  abfurdum,  cum  ionantur  parallela.    Sum  igi- 

lur  redaB  EH ,  GF  ,   paralelae.    Quare  fi  duo 

plana   parallela    plano   quopiam    fecentur  ^    &c 

Quod  erat  demonftrandum. 

xvy.    T  H  E  O  R.    15.    P  R  O  P  O  S.    17. 

Si    duee   reftae   lincae  paraUelis  planis  fc- 
centur ;  In  eafdem  rationes  fecabuntur. 

TjtB.  Vt  E^»  lineac  AB  ,  CD,  fecenmr  planis  paral- 

XXnn.    ^^   lelis  EF,  GH  ,  IK,  in  punftis  L,  M,  N, 

fg.  f.      O,  P,  Q.    Dico  eas  fecari  proportionaliter,  hoc 

eft ,  fegmenta  earum  inter  difta  plana  intercepta 

efle  proportionalia ,  ut    quidcm  LM  ,  ad  MN , 

ita  cjffe  OP ,  ad  PQ.    Ducantur  enftti  reaac  LO, 

NQ ,  in  planis  EF  ,  IK ,  &  conjungamr  ro^ 

LQ ,  occurrens  plano  GH ,  ih  R ,  pundo,  » 

quo  ad  punfta  M,  P,  reftae  ducdnmr  RM,  KP, 

f  %F  nnd.  in  eodem  plano  GH.  ^  Eritque  trianp;ulumLNQ, 

in  uno  plano :  fimiliter  trianguium  LOQ ,  iBUno 

plano.    Quoniam  vero  plana  parallela  GH,  IK, 

hx^und.  fecantur  plano  trianguh  LNQ,  ^emnt  commu- 
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nes  feaiones  eorum  MR  ,  NQ,  parallela.    Pair 
ratione    parallela    erunt    RP  ,  LO..   cQumi  obc  xlfiif& 
rem  erit  ut  LR ,  ad  RQj,    ita  LM  ,  ad  MN; 
item  ut  LR,  ad  RQ,  itt  OP,  ad  PO  ;  Ac  pro*    .^ 
inde  ut  LM  ,   ad  MN,  ita  OP,  ad  PQ,    Si  igi-     .. 
tur  du»  reftaB  Hnc»  parallelis  planis  fcceniur,  &c.        -    ^ , 
Quod  erat  demonltrandum. 

T  H  E  O  R.    i6.    P  R  O  P  O  Sl    x8.      mSf: 

Si  refla  linea  plano  cuipiam  ad  rcSos  fit 
angulos :  Et  omnia ,  quae  per  ipfam  ^  plana 
eidcm  piano  ad  re6los  angulos  erunt. 

Slt  re£ta  AB ,  ad  planum   CD ,  reda.    Dico      r^l^ 
omnia  plana  per  redam  AB,  duda,  efle  re&a  XXyui, 
ad  idem  planum  CD.    Dudum  enim  fit  per  AB,  h-  ^^ 
planum  £F,  fecans  planum  CD,  per  refiam  li- 
neam  FG.    Sumpto  deinde  pundo  H,  utcunque 
in  refta  FG  ,  ^fducatur  in  plano  EF,  ipfi  AB,  «31  pn^x^ 
parillela  HL    Quoniam  igitur  AB,  IH,  paralle- 
\x  funt ;  &  AB  ,  pbnitur  reda  ad  plaqujm  CD  ; 
i^erit  quoque  IH ,  ad  idem  planum  CD,  reda:  b  8.  un^'. 
ac  proinde  per  defin.  3,  hujus  lib.  ad  communem         *  \ .-, 
iedionem  FG ,    perpendicularis.    Eadem  ratione 
omnes  lineae ,  quae   in  plano  EF ,  ipfi  AB>  du** 
cfentur  parallelx  ,  erufit  ad  planum  CD ,  rea8& ; 
ac  proinde  per  defin.  3.  hujus  lib.  ad  communem 
feftionem  FG,  parpeqdiculares.    Quare  reftum 
crit  planum  EF ,  ad  planum  CD,  pcr  defin.  4.; 
hujus  lib.    Similique  argumento  ofteudentur  om^ 
Uia  alia  plana  per  redam  AB ,  'duSa  ad  planum 
CD ,   efl^  reda»    Si  igitur  reaa  linea  plano  cui- 
jiiiam  ad  redos  fit  angulbs ,  &c.    Quod  erat  de*' 
jnor^fii^aadum. 

T  H  E  O  IL   17.    P  R  O  P  O  S.   19.       r : 

Si  duo  plana  fe   mfutuo  fecanda,    pkno 

Midam  ad  re^os  (int .  angulos  ,   communis 

.rO'.;;.!'  V  etiam 
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ctupn  iQomm  faQio  ad  tg&os  eidem  plano 

y^ j^  Clot  daa  plaiia  AB «  CD ,  le  rcutuo  ficaotia 

XXFUL         P^  IkiCTn  tcStam  EF,  ad  planam  GH,  refta. 

^,  «        Oioocomnutictn  illoram  fe&ionem  £F,  redam 

*       quoque   efle   ad  idem  planum  GH.    Aut  cnim 

rFj  ad  BF ,  DF,  communes  fediones  planorum 

,  AB,  CD,  cum  plapo  GH ,  reda  ct,  aut  non. 

p  4.*Mf.  Si  reda  cft  £F,  ad  BF,  DF,  ^reda  quoquc  erit 
ad  planum  GH^  quod  per  ]piks  ducitur.  Si  ycro 
EF ,  concedatur  reda  ad  altecam  redarum  BF  ^ 
DP  ,  tantum  fit  ea  reda  ad  BF.  Quoniam 
^itur  planum  AB ,  ad  planum  GH ,  ponrtur 
reftum  ;  erit  EF,  guae  in  plano  AB,  ad  BF,. 
commuBan  ejiis  iedionem  cum  plano  QHi 
dudfiur  perpeivdicularis  ,  ad  planum  Glf ,  redat, 
"  a  4*  def  n.  hujus  lib.  Id^m  concludes'  fi  £F, 
cdncedatUr  rcaa  ad  DF.  Erit  enim  &  ttUic£F, 
ad  planum  GH  ,  reda  ex  dcfin.  4.  bujus.  Gb« 
.  cum  perpendicularis  ponatiir  ad  DR  c^pmnmi^ip 
fedionem  plani  CD  ,  cura  plano-GH  ,^  dUcatvir- 
oue  in  planoCD,  ad  planum  GH,  reiao:  Si 
amiqueEF,  ad  neutram  BF  ,   DF,  efle  creda- 

hii^fmd  tur  reda;  ^ducatur  ex  F,  m  plano  AB,  ad  BBy 
communem  ejus  feftionem  cum  phmo  GH,  dct- 
pcndicularis;  FI  ;  Item  in  l>lano  CD,  ad  ^F, 
commanehi  cjus  fcaionem  cum  plano  GH, 
perpendicular^s  FK.  Quoniara  igitur  planum  Ap, 
reoum ' ponitui^  ad  planum  GH ,  crit  quoque  p^-' 
pendidilaris  IF,  qilae  in  plano  AB,  ad  BF,  coi)i- 
munem  ejus  feaicinem  cum  plan(>  GH,  dadtttr, 
reda  ad  planum  GH ,  ex  4"  defin.  bui^s  IJb. 
Eadem  rafione  erit  KF ,  ad  laem  planum  GH, 
rcSa;  Ac  profnde  i  putjftbF,  ad  planum  GH», 
du»    perpendiculares '  funt    excitatae.    Quod  firii 

cii.mtd.  non  poflf^  ^^P^^  ^demonftratum  cft.  (^uarc  EE, 
reda  erit  a3  planum  GH..';^!  dub  ^igitar-plaia 
fe  mutuo  fecantia  plano  cuidam  ad  redos  .fint 
angulos^  .&<^^    Q$K)d  Qm.: deiwnflxiafi^uoiu!^^ 
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T  H  E  O  R.    i8.    P  R  b  P  O  S.    ^o^     ^^ 

Si   foIiduS     angulus   tribus    an^Iis    plaAis 

conuiicaLur  ;    Kx    lub   duu   c|uiijbct    ul    ui  ai- 
fumpti  tertio  funt  majores. 

COntineatur  angulus    folidus  ad  A  ,  tribus  an-      Tam: 
gulis    planis   BAG   ,    CAD  ,    DAB.    Dico  ^Xm» 
quoslibet    duas    rcliquo    cile    majores.    Si    enim  ^v  ^ 
omnes  tres  fint  aequales,  perfpicuum  eft,  quofvii    .\;  ;,  - 
duos  majores    efTc  rcliquo  :  Si  vero  duo  tantum 
iint  aequaies  ,   &    tertius   utrovis  minor  ,   conftat 
Guoque     quoslibct    duos    reliquo     majores    cfle* 
Quod  fi  unus  ,    videlicci  BAC,  fit  maximus,  rc- 
Hqui  autem  five  aequalcs ,    ilv^  insequales  ,   mani- 
fehum  etiam  eft  ,  qucmlibct  horum  cum  maximb 
illo  BAC  5    rcliquo    efle    majoresn.     Dico   jam 
hoc  angulo  maxfmo  BAC ,    majorcs  quoque  effe 
augulos  duos  BAD  ,  DAC.     In  plano  enim  pcr 
An  ,   AC  ,   du<So   /ifiat   angulus   BAE  ,    angulu  ^tpfrhd 
BAD  ,   aequalis  ;    &   rcda  AE  ,    sequalis   rcdlae  , 
AD.    Dcinde  in  eodem  plano  per  E  ,  cxtendatur 
rcaa  BC  ,   fecans  rcdas  AB,  AC,  in  B,  &  C;    w..:^z,  l 
conjunganturque  rcdse  BD ,    DC.    Quoniam  igi- 
tur  latera  AD  ,    AB  ,    rrianguli  BAD ,   aequalia 
funt  lateribus  AE  ,   AB  ,  trianguli  BAE;  &  an* 
guli  quoque  ipfis   contenti  ,    pcr  conftruGionem    --;•'<.  ' 
aequales  ;    ^  erunt    bafcs    BD  ,    BE  ,     ^quales.   hj^prM 
^Quia  vero  latera  DB ,   DC  ,   majora  funt  latere  cio.frwti 
BC  ;  fi  demantur  aeqLialcs  reflae  BD,  BE  ,  relin- 
quetut  refta  CD  ,  major  quam  CE.     Cum  igitur 
latera  AD  ,   AC ,    trianguli   DAC  ,    aequalia   fint 
lateribus  AE,  AC ,  triaiiguH  EAC ;  &  bafisCD, 
jnajor   bafp,  CE.;^  ^ertt  angulus  CAD  ,  angy-lo  diJ.frW 
CAE ,    majof.    Aciditis  ergo   aequal'bus   angulis      •<  •  • 
BAD,   BAE,    eruot  duo   anguli  CAD  ,  BAD  ,     • 
majores   diidbus  ■angulis  CAE  ,   BAE  ,   hoc  eft  , 
toto  iangUlo- BAC,   qtii  maximus  omliium  pone- 
batur;    Ac  pxoinde.  duo    quilibet  multo  majores 
«runt  reliquo  non   maximo.     Quociica  fi  folidus 
V  a  3"gu- 
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angultts    cribas   aogults  planis  contineatur,  &c. 
Quod  tm  oOeftdeiidum. 

^       T  H  EOR.    19.    P  R  OPO  &    21. 

Omnis  folidiis  anguius  fub  minoiibus  , 
quam  cpzvxor  re£tis  angulis  planis  coad* 
netin:. 

tjB'  Clt    angulus  folidus  A,  contentus  tribus  planis 

XXm/  ^  anguiis  BAC,  CAD,  DAB.    Dico  lios  cres 

fg,  9.      angulos  minores  efle  quatuor  redis.    Dudis  diim 

redis  BC,  CD,  DB,  erunt  conftituti  tres  ao^li 

folidi  B ,  C  )  D  ,  quorum  quiltbet  fub  tribos.  an* 

Slif  planis  continetur ,  nempe  B ,  iiib  CBA  « 
JD  ,  DBC.    At  C,  lub  BCA^CD,  DCB: 
%%o.md*  D,  vero  fub  CDA,  ADB,  BDC^    tfQuoliiam 
Tero  duo  angnli  CBA  ,   ABD,    majorea  fimt 
an^ulo   CBD ;   fimiliterqu^  duo  anguli  BCA  , 
ACD  ,   majores   angulo  BCD ;  &  duo  an^U 
-..-  CDA,  ADB,  majores  angulo  CDB:.  cmnt  Kx 
anguHCBA,  ABD,  BGA,  ACD,  CDA,  ADBt 
tribus   angulis   CBI) ,    BCD,   CDB,  majotes; 
htx, frinA  ^Hi  autem  tres  aequales  funt  duobus;  redis;    lUi 
ergo  fex  duobus  n&\%  erunt  majores.    Cum  \fgr 
tur  fcx  illi ,  una  cum  tribus  ad  A  >  squales  St 
fex  re&is   propter  triangula  tria  BAC,  CAD  , 
c}S'/rAni 'DAB,  (^funt  euim  an^li  cujuslibet  trianguU 
''    duobus  redis  squales)  n  auferantur  fex  iU|L'&o- 
..'  bus  redis  majorcs  ,  relinquentur  tres  ad  A^  ibS- 
dum  angulum  conllituentes,  quatuorredis  mkii> 
te$.    Omnis  ergo  folidus  angulus^  ^c     Quoi 
crat  demonltrandum. 


\- 
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T  H  E  O  R,   20.    P  R  O  P  O  S.    %%. 

\  Si  fuerint  tres  anguli  plaoi,  ^uoruiiL  iam 
ut  libec  alTumpti  reliquo  lint  msyores  ^  rasb- 
prefaendaQt  aucem  ipi^a  r^^  liae^  equaks; 
1  fi» 
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fieri  poteft ;  ut  ex  Hneis  aeguales  illas  refias 
conneftentibus  driangiilum  conftkuacur.         > 

Slnt  tres  anguli  plani  A ,  B,  C^  contenti  teSkis       TAB. 
aequalibus  AD  ,  AE  ,  BF  ,  BG  >  CH,,  Cl ,  XXn^h 
hac  tamen  lege,  ut  duo  quiHbet  reliquo  fint  ma-JfiP*  J*» 
jores.    Dico  ex  tribus  reffis  DE,  Fti,  HI,  quae  " 
redas  illas  aequales  conneSun^ ,  triangulum  poflTe     ,\ 
conftitui ;  hoc  ett  ,  trium  reft^rum,  DE  ,  FQ  , 
HI  ,  quaslibet  duas   reliqua  cfTe  majores,  .  Najp 
hoc  pofito,  dtx  ipfis  triangulum  facile  confici^  afta^/fM 
tur.    Quod  enim  dua  DE  ,  ^G,  majbres  fint,  . 
quam  HI ,  ita  ottendetur.    ^Pfatangulus  OAK,4gj.^nM 
angulo  B,  aguah*s,  cadatgue  primum  AK,'a4 
partes  AD ,  ita  ut  fiat   totus    qui4am    angulus 
EAK,  cx  duobus  EAD  ,  DAKj.  cpmpofitus; 
quod    crtiidcm    contingct  ,    quando    duo   anguU 
DAEi  oc  B;,  duobus  rc<a!s  funt  minores.    Pona- 
tur  AK,  ipG  ^D,  aequah*s,  conneijanturquc  rc-^ 
arae  KD,  KE.    Quoniam' igitur  latera  AK,  AD^ 
trianguli  AKD  ,  sequalia  funt  lateribusBF,  BG, 
triariguli  BFG  ;  &  anguli   ipfis  contenti  DAK, 
&  B,  aequales;  retunt  &  baks  KD,  FQ,  aequa-  c  ^.frimi 
les.    Riirfus    quia   latcra    AK  ,    A£  ,    trianguU 
AKE,  aequalia  funt  laitrlbus  CH,  CI;  &angur 
1.US  EAK,,major  angulo  C,  proptcreia  quod  duQ 
inguYi  DAE  ,  &  B  ,    majores    ponu^tur  angu- 
lo   C;   <^  erit    &    bafis  EK ,  major    bafe   Hl  :  it4,primi 
rfunt  autem  red«  ED,  DK,  majores  reda  EK.  t%o.frtmi 
Igitur    multo    majorcs   erum  ED,  1)K;  quam 
"HI.    Cum  ergo  DK  ,   oftcnla  fit  aequalis  redaB 
FG;  erunt  quoque  IXE,  FC;  majores  quam  HI. 
I^uod  eft  propofitum. 

Cadat   deinde    AK,  in  reSum  &  continuum  ^.^^ji^ 
ipfi  AE :  quod  ouidem  accidet,  quando  duo  an-r  xxynC 

fali  DAE,  &  B  ,  duobus  reftis  funt  aequales.  /^,  ,,J 
onaturque  AK,  ipff  AD,  «qualis  rurfum,  & 
conneaatur   reSa   KD.   /Erit,  igitur.' ut   prius  f  ^.yrW 
KP,  ipfi  FG  ,  aequalis.   /Quoniam  vero  reftaB  gto. fram 
ED ,  DK,  majores  funt  reSa  KE,  &  KE,  «- 
.qualii  cft  rcftis  CH,  CI ,  cx  hypothcfi,  &  con- 
V  3  ftruAi*- 
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ftmftioac;  erunt    quoauc   ED ,    DK  ,   majores 
htolfM  duabus   GH ,   CI  :  A  Hx   autcm   m;^jores    fiint  , 

Iuam    Hl.    Igitut    multo    majores    erunt    ED » 
)K,  cjuam  HI.    Cum  ergo  DK ,    oflenfa.fit  se- 
*;   '.r  'qualis.ipfi  FG-;  erunt  quoque  DE  ,  FG  ,  majo' 
'"  [  -res  quam  HI.    Quod  cft  propofitum. 
""T^^il.  *    Cadat  poftrcnio  AK,   ad  partcs  AE ,    ita   ut 
XXIX.     ^^  anguWs  totus  componatur  ex  angulis  EAD, 
f^.  I.      DAK,  nec  rcAa  fit  EAK  ;  quod  demum,  eveni- 
ct,  quando  duo  anguli   DAE ,  &    B,   duobiis 
reftis  &nt    majores.    Ponauirque    rurfum  AK , 
'"'-  ipfi  AD,  aBqualis,  &  ducancur  rcdz  KD  ,    KE. 
i  4.  frm^  iEtit  rgttiir  ,  ut  prius  ,   KD  ,   ipli  FG,  aequalis. 
Ut  i.frmii  M^bhhm  vcro    dux  t)E  ,  DK  ,   maiores   funt 
-duabas  AE,  AK,  &  AE,  AK,  aequales  duabus 
GH  ,  CI  V  ex  blpothcfi  &  conftruaione  ;  erunt 
sauoquc  DE,   DK,    majores  quam  CH,   Cl: 
l%o.frim  /H2t    autcm    majores    funt ,  quaih   Hl.     I^itur 
multo  erunt  majorfcs  DE,  DK,  quam  HI.  Cuci 
crgo  DK  ,  oftenfa  fit   «quales  ipfi   FG  ;  erunt 
quoquc   DE  ,  FGV  niajores  quam.HI,  quod  efl 
propofitum.    Eodem    modo    coUcludemus    DE, 
HI,'ni^6res  ^e ,  quam  FG  ,,  fi  angulus  DAK, 
'    ,  ?      .?ttgiilo  C  ,  dat  aequalis  ;  Item  FG,  HI ,  majo- 
rcs,  quam  X^Ejfi  angulo  G,  ad  FB,  conftitua- 
fHii^yM  tur   angulus*   aequalis  ,   &c.    m  Quare   ex  tribus 
voftis  Dfe ;  FG,  HI,  triangulum  conftitui  potell 
^[  igitur  nierim  tres  angulf  plani,   &c.     Quod 
'  '     dcmonftrandum  erat. 
TJfB.      Aliter..  Si  trcs  ahguH  A  ,  B ,  C  ,  funt  aequa- 
XXIX.      les;  wcrunt  cjuot^e  b^fcs  DE,  FG,  HI,  asqua- 
fg'  a.       les  ;  A&  prdmde  cjuaslibet  du«  reliqua  majorcs. 
o4./riwisi  ygfQ  ^o  tantum^anguKfunt  aequales,  &  tqr- 
04.  frimi  tius  ijiinor  ;^ •  erunt   quoque  dua&  illorum  bafes 
pt4^^  asqualcs  ,'p  iSt  bafis  tertii  utraquc  minor:  Quare 
;\    -f  rurfus  quasfil^et  djUk  majores  etunt  reliqua^  Quod 
fi  unus  cbnint  ^  tiempe  A ,  fit  Hxaximus*^  fiyc 
rdiqui  H,'&  GJ  ^nt;  iritgr.lfe  afdiiajes,  five  inzr 
^t4>faftqualcs ;  fcrjt  qut)bue  bau^^PE,  omnii^ni  intKt- 
^  •  ma.    Q^a^e  Effi! ,  FG,  ma^dries  ctunt  aiam  HI : 

Item,  V)£',  'Hf,  taajbres  qiiam  .FQ.    Wico  jam 
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&  reSas  FG,  HI,  tnajorcs  efle  refta  DE.  rFiat  iii^§rHni 
enim  angulus  DAK ,    aequalis  angiila  B^  ponar 
turque  AK,  ipfi  AD,  aequalis,    Cadit  ergo  puu- 
6tuin  K ,  infra  DE  ;  proptere^  guod  pe#  punQa^   .        ,t 
D,   K,   E  5  tranfit  drcumferentfa  circuli  tx  A,       ,    '/ 
ad  intervallum   AD  ,   defcripta  ,  ob  xqualitatcm 
redarum  AD  ,  AK  ,  AE.    Connc6hihtur  deindc 
reftae   DK  ,    KE.    Quoniam    igitur    duo  anguli 
B,  &  C,    majores  ponuntur  angulo   DAE ,   ^ 

B ,  asqualis  elt  angulo  DAK  ,  per  conftruaio- 
nem  ;  crit  angulus  C  ,  major  reliquo  angulo 
KAE.  Et  quia  latcra  AD,  AK,  trianguli  AKD, 
aqualia  funt  lateribus  BF  7  BQ  >  trianguli  BFG; 
&  anguli  ipfis  contenti  DAK  ,   &  B,   aequales; 

/crit  bafis  DK  ,  bafi  FG  ,  teaualis.    Rurfus  quia  s  ^ffM 
latera  CH ,  Cl,  trianguli  CHI,  aeqiialia  funt  la- 
teribus  AK,  AE  ,  trianguli  AKE ,  A:  angulus 

C,  ofteufus  major  angulo  RAE  ;  ^ erit  &  bafis  ^^(|rti« 
Hl ,  major  bafe  KE.    Quare  Cum  DK,  6ftenft 

fit  atquaHs  ipfi  FG  ,    efunt  FQ  ,  K[I ,  majores 
qitatn  DK,  KE.    «^Sed  DK,  KE,  maioi^es  fuA^,  u%o.frimi 
quam   DE.    Igitur    multo   fnajores  ctunt  FG  ^ 
HI,  quam  D£.    Quod  cff  propofiturii.  ; 

P  R  O  B  L.    3.    P  R  O  P  O  S.    23.    ;    «iij. 

Ex  tribus  angulis.  pkni^  ,  quorum  duo 
quomodocunque  afiumpti  reliquo  funt  majo- 
res ,  folidum  angulum  conftitufetfc.  Opoitet 
autem  illos  tres  angulos  quatuor  reftis  mino- 
res  effe.      /         ;   ,  ! 

Clnt  trcs  anguli  A ,   B ,  C  ,  quatuor  reais  mir  ^JJ     ^ 
^  nores,  hac  c6Q<fitione,  ut  quifihpt  duo  fint  ^    ^' 
fnajores  rcliquo.    Oportek  jam  cx  tribus  anguli?'**  •' 
A5  B,  1C,  anguium  folidum  conficere  ,  cjui  ni-  ,  n 

fnirufh  contin^batuj:  ttll;His  angulis  planis  /  qui  di^$ 
tribu*  angulii  tint  aeauales.  Poriaritur  ^x  linca? 
armilos  ai<aos  comprcheuderitcs  ,  neiripe  AD  ^ 
AE,  BF,  BG,  CH,  CI,  «qualcs;  fubtcridan- 
V  4  turque 
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liimf.  turquc  bafes  DE ,  FG,  Hl.    « Fieri  crgo  potcft, 

*   m  cx  DE,   FG*,  HI,  triangulum   conftituatur* 

Conftituatur    cx   ipfis   igitur  triangulum  KLM , 

fitquc  tatus  KL  ,  reStx  DE  ;  latus  LM,  rea» 

jrf.fMrr.FGf;  &  latus  KJVf,  rea«  Hl ,  aquale.  ^Dcfcri- 
latur  circa  triangulum  KLM  ,  circulus  ,  cujus 
cenkrum  N ,  i  quo  ducantur  reft»  NK »  NL  , 
JNM.  Eritque  quariibet  reftarum  a^igulos  planos 
comprehcpcientium,  ncmpe  AD,  AE,  &c.  major 
quiflibet  duSarum  ex  ccntro  N.  Quod  ita  oftcn- 
dctur.  Cadat  primo  centr^m  N ,  intra.  triangu- 
lum  KLM  ;  quod  quidem  fiet ,  quando  triangu- 
lum  cft  oxygonium,  ut  ex  coroll.  propof.  f. 
lib.  4.  condat.  Si  igitur  AD,  AE,  majories  noa 
credantur ,  quam  NK,  NL  ,  crunt  vel  squalcs, 
vcl  minores.  Siut  crgo  squales.  Quoniam  igitur 
latcra  AD  ,  AE  ,  trianguli  ADE  ,  asqualit  funt 
lateribus  NK,  NL,  trianguli  NKL;  &  bafis  DE, 

c  8r/rM  bafi  KL  ,  «qualis  :  c  crit  angulus  A  ,  anguki 
KNL  ,  squalis.  Eodcm  argumcntottrit  angulus 
B,  angulo  LNM;  &  angulus  C,  angulo  MNK, 
aequalis.  Cum  igitur  tres  aaguli  circa  N ,  aequa- 
!cs  fint  qiiatuor  rcdis  ex  corol.  propoC  if.  Hb. 
I.  erunt  quoque  tres  anguli  A  ,  B,  C,  quatuor 
te&\%  squalcs.  Quod  ctt  ablurdum ,  ponuntur 
'  cnim  quatubr  reftis  minores.  Non  igitur  a&qua- 
lc»  funt  AD ,  AE ,  ipfis  NK  ,  NL.  Dico  quod 
neque  minorcs.  Si  cnim  minores  fint  AD,  AE, 
auam  NK ,  NL  ,  abfcindantur  NO  ,  NP ,  ip£s 
AD,  AE,  aequales,  ducaturque  re6ta  OP»  Qdo» 
niam  igitur  cft  ut  NK  ^  ad  NO,  ita  NL,  ad.  NP, 
cum  &  antecedentia  Inter  le,  &  confcqucntia 
fint  intcr  fe  «qualia  ;  erunt  latcra  NK,  NL,  tri- 

jj  i^  ijj^.  anguli  NKL,  fefta  proporcionaliter,  ^ac  proindc 

•x9.primOP  ^    fpfi    Kt  ,    parallela  erit.    rQuarc   .anguB 

•         NOP,  NPO,  angulTsNKL,  NLK,  aequalcscruot, 

&  triangulum  NOP,  triangulo  NKL  ,  amuiangu» 

f  ^:fext.  lum.    flgitur  crit  ut  NK  ,  ad  KL  ,  ita  nO  ,  «d 

gif .fi»»^. OP.  Eft  autem  NK  ,  major  quam  NO-  z^ 
tur  &  KL ,  hoc  cft ,  DE ,  qus  xc^ualis  cft  ipC 
KL;  major  erft,  quam  OP.-    Qupcirca  cu.m  !a- 

tera 
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tera  AD^  A£,  triangnli  ADE,  fint  squalia  1a- 
teribus  NO , ;  NP ,  triaMuH  NOP  #  &  bafis  DE , 
major  bafe  OP ,  hmt  dc  angulus  A  ,  major  an^  hiffrM 
gulo  ONP.  Eadem  ratione  angulils  B ,  angulo 
LNM ;  &  aMulus  C,  angulo  MNK,  major  effe 
oftendetiur.  Cum  igitur  tres  anguli  ad  N ,  qua* 
tuor  fmt  reftis  «quales ,  cx  corol  propoC  if* 
lib.  I.  erunt  tres  anguli  A,  B,  C,  majores  qua- 
tuor  reSis.  Quod  cft  abfurdum ,  ponuutuf  enim 
quatuor  re£Hs  minores.  Non  jgitur  minores  funt 
AD  5  AE  ,  quj^  NK,  NL ;  fed  neque  «quales, 
Igitur  majoiKS* 

Cadat  dcMide  centrum  N,  in  latus  LM,,quo4      TAM. 
tum.continget,  quando  triangulum  KLM  ,  an*  XXIX^ 
gulum  LKM ,  babuerit   re£tum  ,  ut  cx  eodem  7^.  4, 
corol.  propof.  f.  lib.  4.  manifeftum  eft.    Si  isi* 
tur  AD  V  A£ ,  dicaatur  efle  9&quales  ipiis  NK  ^ 
NL;  erunt   quoque  BF,   BG,  aquales  eifdem 
NK,  NL.    Cuni  ergo  NK,  acqualis  fit  ipfi  NM; 
«quales  erunt  BF,  bG,  redas  LM:  Pofita  autem 
fujt  LM,  «qualis  ipfi  FG.    Igiiur  BF,  BG,  «- 
quales  quoque  funt  re£ts  Fu.    iSunt  autem  &f  lii^^fllil 
majores  BF  ,  BG  ,  quam  FG.  ,  Qujod  eft  abfur- 
dum.    Non  igitur  aequales  funt  AD  ,  A£ ,  ipfia 
JJK,  NL.    (^od  fi  AD  ,  AE  ,  n^inores  credan» 
tur ,  quam  NK  ,  NL  ;  erunt  qubque  BF  ,  BG, 
iniinores  quam  NK,   NL.    Cum  ergo  NK,  d> 
qualis  fit  ipfi  NM  ;   miaores    erunt  BF  ,  BC, 
quani  refta  LM  :  pofita  autem  fiiit  LM,  ipfi  FG^ 
sequalis.    IgitujT  JBF  ^  BG ,  mitiores  qudque  func 
reda  FG.    Quod  eft  abfurdum ,  icum  tint  ma-»'  kia/rM 

i^ores.    Non  etg^  minores  funtiAD^  AE,  quam      -:  ;   ^ 
^K,  NL;  fed  nequc  «quales:  Igitur  maioces.^      ^ 

Cadat  poftr^iia  centrum  N,  extra  triangulum      TJM: 
KLM  ,  infra  latus  LM  ,  quod  demum  aceidet^  XXX* 
quando  apgijlus  LKM ,  fiierit  *  obtufus ,  ut  t%fig*  u 
coroL  difto  propof.  f.  lib.  74.  liquet.    Siigitut 
dicantur  AD  ,^  AE ,  efle  «quaks  ipfis  NK  ,  NL ;       '\  !  • ; 
cum  &  balis  DE,  bafi  KJL  ,  ppnatur  »quali«  ;        ^^ ^ 
ierit  ahgulus  A>  anguJo  KNL^  «qualis.    feadcin  *  ••/rtrf 
^atione  angulu?  C,  aQgulQ.KNW,>qualis  erki 
^  V  5*  Quare 
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Qatte  totuff  atoftuliiiXNM  ,  mgti^ft  A ,  &  C, 

j^dWis  erir.    S<^  *t  iduo  iMjorWfiArit  ex  hyjky 

w    '  >  t  il  «hefi  ,  angulb  B.  •  Ij^itur  &  ailgulus  LNM  ,   aft- 

ettlo   B,    erifiniajor.    Rurfus  ^ufa  latera  NL , 

&M,  trianguli  NLM,  aqualia  fiittr  latcribus  BF, 

fiG,  tnanguli.BFG,  &l»fis  LM,'bafi  FG,  «• 

iB8.^nbi  i)ualls  ;  lyrerit  angulus  LNM  ,  ati^Io  B,  asq^a* 

^s  :  Sed  &  majorein  OfteucKmu^  efle.    QuOd  eft 

«bfurdum.    Nou  igitut  fltquakfi  ikbt  AD  ,   AE  , 

ipfis  NK,  NL.    Qaod  fi  AD,  A^,  <:fediK<itor 

jtfle  mioorej ,  quiirn .  NK  ,  NL;»^*  abft?!ndatttar 

NO  ^   NP  ,  ipfis  AD  ,  AE,  aequal^,'  &  dac«tr 

,  .  .       kcda   0?\y  •deiAoiiftr^itur ,  ut'  ki'^ir!mo  cafu^ 

"  V/v  mf^vAat  Ji^i  «ajbr  angalo  ONP;  &  eadetti  rjftio*- 

>^uH^>>0'<^K^S'*^  9  majDr  angulo  ilNiyr.  'tiFim  m- 

"    ^us  ONQ i.aitgalD  A ;  &  kn^liis  ONR,  an- 

^jtto  C,  aaqiialisv  p6nancatqae^^NQvNR^r^9&*" 

Jbs  ?pfi$<  ADa  AR  ,  l  &  ttoaneiftttttfur  -OQ  ,  WL , 

fMetqae  0Q  ,    infra  OP  ,  jwc^^te  qifod  ->fer 

yiMida  O  ,'tF  4-^  Q^  mnfit  iircaWiferefttia  oitcaK 

«  N ,  aA  iirterwaiUdm  NO,  'deferSpt* ,  cuirf'"*^ia* 

^m^n4  fts  fint  reaa^  NO  y  NP ,  NQ.   '^  Qi|ji^6  cutri  «aitti 

Slus  PON;.^uaiis  fitJangulo  tKNS  exteriitis 
«rno^  Arit  fefa^ullis  <y)N,  miftor.4ri?*Ufo,L^. 
fiadeni»  rat«iria'ofterfdeti/r1uij|^ki«  NORy  mif** 
^ulo  NRM^^  fi  ducaturOS^V  poPitHcl^  ip«  KM. 
^det  ettim  fimiticer  OR^  irrfto^OS»  I)giti|r  toMts 
^ngulus  LKM  ,  toto  angulo-  Qr(3(SR,  l^  ^^iniEijof  '^. 
Quoumm  ter^  fattra  NO ,  iNQ,:  tVJah|d«  NOQ^ 

Sualia  funt  latetibiis  AD,  Ji%  W?«igul^ABK; 
t  autiem&*ilngulusr'0>^;^«nl^C>  A,  k^uHf^, 
f^frhm  per  coaflroaicfflrfm;  7» erit  UQ    ^l>E,>oc^, 
<  ipfi-  Kii  y  a&qutlis. :  £od^  m9^  et<t  OlC  ,  ^ 
^  ^ T     KM^  aqaalisu  •  jCokhexa  3^m>  rt^aja  <JR,  cumir 
y/v.  ten  KL  ^  KM,  fcrJa9gul?i:.KMy  teqthaia-fiftt». 
.»  .ntcribus  OQ  ,  ORy  ^riaiiguti  O^,    &  «^ 
iui  LKM,    ma>^   angiilo    QCSR.,  ut    t0mt 
Hi^trkm  liitnuj  •..  f  ertt  bafia  LM  ,  hQd%A V  FGJ t  i*»^ 
jw  b&St  QR*  Quoniam  igitur  hie^  BF  ,  9S^^ 
•v>\  5  I  ttiaanili  BFG  ,  '«gaalia  fiint  lateAus  >Oi  Ml, 
XiiaDjpUi  NQK'i  «  bafis  FG^-hii^  btte  l^; 
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nmt  dngulus.  B-,  majpr  angulp  iQNR*  ^tii^LSttf.frM 
quiaanguUis  QNQ,  ^jigulQ  A;  j8c  angulus  ONR, 
aagulo  C,  f^us  eft  ^u^is y;  erit  ^angulus  totus 
'QNR,  duobus  A,  &  C; ,  aeguf lis :  Sed  A,  &Qy 
majores  ponuntur  angulo  B.  Igitur  &  angulus 
QNR,  major  erit  angulo  B.  rQuod  eft  abfur- 
dum ,  cum  B ,  oftenfiis  fit  nlajor  angulo  QNR. 
Non  ergo  minores.funt  AD ,  AE  ,  quam  NK, 
NL ;  fed  neque  fcquales :  Igitur  majores. 

Jam  vero,  oum  refl»  AD,  AE,  fn^fore^  ^^     TjiB. 
redis  NK,  NL,  ubicunque  centrum  N,  exiftat ;  xx/Jt. 
pofiit  reStSL  AD,  plus  quam  reda  NK,  quidrafo^  l»4; 
liiieae  T,  per  lenama  annexuna,  i^a  ut jqaidifatiiii      ^4^» 
t&Etx  AD  ,  «quale  fit  quadratis  redlarum  NK ,  ^^- 
lit  T.    xEx  centro  N  ,  excitetur  ad  planum  cir*)%-  «• 
'Cali  KLM,  perpendlcularis  NV,  refl^  T,  'aBqui-  *  is-iw*. 
*iis,  conn^ilimjtarque  refta  KV,^  LV,  MV.  <^6-' 
Wtn  ^ftur  NVY^^reda  eft    ad   planum    ckC(Ai 
JUUM  ^  re^  quoe^e  eadem  erit ,  ex  defin.  3. 
hujus  lib.  a4  redas  NK.,  NL,  NM,  ^ac  pro\prt^tf^ 
de  quadratum    redx   VK  ,    quadratis    rje^arum        ^  . 
*KN  ,   NV,  acquaie '  erit.    Cum  ergp  &  quadra- 
tum  r^fta& 'aD,  asquale  fittx  conftru<iione,"eBr- 
4em  iqutadraiis'  rfeaatum  KN';  NV';  aequali^  erunt 
inter  fe  quadrata  redarum  VK  ,    &    ADv  ;Aic 
propterea  aequales  crunt  reftae  VK,  AD.    Rurfiis 
quia  latera  VN.  NK  ,  trianguli  VNK,  aoqaiilia  , 
iunt  latcribus  VN,  NL,  trianguli  VNL;  &  an- 
guli  ipfis  contenti  VNK  ,  VNL,  reflil;  «erit  ba-  «  ^fi^ 
fe  VK  ,  iqliatis  bafi  VL  ;  Atque  eadem  ritipne 
Wketx  ^M.    Quarc  tres  i^ac  VK  ,  VL  ,  VM ,     . 
s^guales  fiint  inter  fe:  Oftenfa  eft  auteifi  teSk 
VK  ,  aequalls  reftaB  AD.    Tres  ergo  reftaB  VK  , 
yi.,yVM.  t?  3Mi<a^#m  «tfite  AD  i  &  ob^»,  s.  v  - 
reais  AS^fjJfl|^  BG  ,  Cai^  Q[«   Qutnwbnedr^ 
c^m  k«§»iilfej©  M^  ^f^ »  «qmiJfai      X  r 

^liiri^^M^  fpcut  dMH)ftftf»Aia9U»s,  a^guhite 

:ijrt,.  comi- 
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cont^netur  tribu$  ariguKs  plaiiis  KVt ,  LVM  , 
MVK,  qui  a^iiaks  (unt  datis  tribus  angulis  pla- 
fiis  A ,  B ,  C.  £x  tribus  itaque  angulis  planis  , 
Ac.    Quod  crat  facicndum. 

'I  L  E  M  M  A. 


'  Duabus  datis  reffis  lineis  indqudibus  ^   invenire 
r     M^ )  fir#  majw  plus  petejt ,  ^uam  minwr.  * 

*   TAM.  S^  ^^  ^*'  ^'^'  ''''^^  ind(]Hales  ABy  C^  C, 

XXX.  qHorumAB^  majory  oforteatque  invenire^  quo 

fg.  ••       >?S  ,  flus  pojfit  quam  C.     Divtfa  AB ,  Infarimm 

inD^  difcrwatur  ex  cemro  Dy  Cr  intervalU  DA  ^ 

%t.quart.  pel  DBj  femicirculus  A£B  ,,  2^in  qua  aptetur  reSa 

AEi  ipfiC^  aqualis  f  jungasurque¥e^a  ER.    Dico 

reHam  AB  ^  ptus  poffe  quam  C,    quadrata  roHd 

h^\tmM,  £B.     h  Cum  enim  anguluS  E  y  in  femicircuio  reSm 

t^7'frimifitj  cerit  quadratum  ex  A  B  ^  aquale  quadratisAE^ 

EB  I  atque  idcirco  AB  ,  plus  poterit  quam  AE^ 

bpc  e^  y   quam  Cy  quadrato  reaa  EB.     Quod  efi 

fropofitum. 

xxin      T  H  E  Q  R.    21.    P  R  O  P  O  S.    i±. 

'  ~  '  Si  fblidum  parallelis  plaqis.jCoiitineatur.; 
aclverfa  iliius  ptana»  para|lela||ranuna  jfiut 
ji^lia  &  «qualia.  .        j 

Ti^t.  ,C:It  paralldcpipeduni  ABEPv  <ftP.hoc  cnim  ta- 

XX/X*     ,*^  telligenda    cft    propofitid)    oomentum    juxts 

»•  r     a&n.  30.  huius  lib.  fcx  figui¥  qu^illteris  AC, 

,  ^    C2F,  FH,  HA,  AF,  ^BE ,  quat^m  ^^t&  qu«- 

-  '  "^j^lict&nt  parallcla^.    Dico  ^ilibtjs;o{>pofiu  phlrfl 

eflc  parallclogramma  fimilia,  &  aBqtttlia.    G)|m 

cilim  paraHeta  plana  BG  ,  CP,  lecdotur  pUM 

.«iKiML  A€  y  i  Emnt  commQae$.  feftioBei  AB  y  CD » 

panl* 
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paraltete.  Sim}liter ,  c^m  plaiia  paraHela'  AF.^i 
BE,  fecentur  planoAC;  crunt  commune$  fc6io^.. 
ne$  AD  ,  BC^  paralieli.  Ac  prQinde^arallelQ-; 
grammum  eft  figura  cjuacjrilatera  ABCE).  Non.' 
aliter  oftendemus ,  reliquas  figuras  quadrilatcraf. 
«fiTe  parallelogramma.  Dico  jam  oppofita  paral- 
lelogramm^  efTe  iimilia ,  Sc  sequalia.  ,Cum  cnim 
Tc&x  Afi  ,  BH ,  parailel»  fint  redis  DC ,  CE, 
&  tion  in  eodem  plano,  fed  in  oppofitis ;  ^crunt  bio; 
angiili  ABH  ,  DCE  ,/a£quale$  ;  codemque  argu- 
mento  reliqui  anguli  parailelogrammi  BG,  aMua- 
les  erunt  reliquis^ngulis  parallelogrammi  CF. 
«•Quoniam  vero  A^,  ipfi  DC^  in  parallclogram- cj4./nW 
mo  AC  ;  &  BH  ,  ipfi  C£  ,  in  parallelogrammq 
BE,  a&qualis  eil  ;  erit  ut  AB  ,  ad  BH,  ita  DC, 
ad  CE.  Ac  propterei  ut  BH ,  ad  HG;  ita  CE, 
ad  EF,  &c.  eadtm  dp  caufa:  Erujnt  latera  paral- 
•lelogrammorum  BG  ,  CF  , ;  circa  angulos  «qut-  ; 

les  ,  proportionalia  ;;  ^  prolrule  parallclogramm^  * 

ipfa    fimilia*    Du<tHs' jam    diametris  AH ,   DE  ,  ^  . 
^cum  Jatera  Alj,  BH  ,  triangulf 'A*BH  ,  aqualia  di^^frmi 
fint  lateribus  DC  ,  CE,  trianguli  DC^;  eSc  an-  c%o.tPufi 
gulus  ABH,  angulo  DCE,  asqu^lis,  ut  oftenfiim 
cft,  /erunt  triangula  ABH  ,  DC£,  se^ualia  inter  f  ^  ^rmd 
fe.    ^Quare  cum  triangula  ABH^  DCE ,  dimidia  gj4.^nW 
fint  parallelogrammorum  BG  ,  CF  ^  inter  fe  as- 
qualia.    Siouliter  demonftrabimus  fimilia  &  asqut* 
lia  efie  parallelogramma  oppofita  AC  ,  G£ ;  & 
AF  ,  B£.    Si  folidum  ergo  parallelis  planis  conr 
tineatur  ,   adverfa  illius  plana ,  parallelogramma 
funt   fimilia  ,   &  aequalia  ,  &c.    Quod  crat  de- 
^onftrandum. 

T  H  E  O  R.   %%.    P  Rb  P  O  S.   2j.       xxf. 

,  Si  .fi)}idum  paraile)epipedum  plano  iececur 
adv#rfis  plsmis  pandlelo  :  £ric  quemadmodum 
baHs  ad  baiim,  it^  fofidum  ad  fofidum. 

^cctur    pargllelepipcdum  A3CD.  plano  EF^      lAm 
nrpar^llclo  oppofiti»  Blapis  AD ,  flC,    Dico  utfW. 
.  t  cft>5r'  ti 
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•ft'  imfi^  AG;  ad  bAfin  BG,  Ita  efle  folidam 
A£FD )  ad  folidum  BEFC.  Intelligatur  enim 
'  parallelejHpedtinl  ABCD  j  produdum  ia  utramque 
ptxtkxi  <}iidiitdmlibet ,  fumduturoue  m  AB,  pro- 
tnftii  quoteinque  rcaae  AK ,  KL,  ipfi  AE  ;  & 
C^iCMiAtm  ttt\^  BM ,  MN,  hfO,  ipfi  EB,  ae- 

3uales.    l>eiDde  per  punfl»  K  ,  L*,  M,  N,  O, 
ucanturfflana  KP  ,  LQ,  MR  ,  NS,  OT,  pa- 
-v.    rallela  planis  AD,  EF,  BC,  per  fchoHum  pro- 
pof.    if.    hujus    lib.    Quoniam    igitur    folidum 
AEFD,  continetur  plams  parallelis  ex  hypothefi; 
^t^und.  ip&m  paraHelepipeduni  erit ,  ef  definitione,  ^ha- 
"^   ;    '   bebitque  plana  oppoflta,  parallelogranMna  fimilia, 
&  aequalia.    podem   modoHerunt  pafallelepipeda 
AKPD  ,    KLQP  ,   EBCF  j    BMRC  ,  MNSK  , 
NOTS,  ELQF,  EOTF  ;  Wbebumque  plaha  op- 
pofita  ,  •  paralielograrhma    fimil»  ,    &    «qualia. 
|j.^  A,.^  M^iiontam  vero  parallelogrannna  AG,  KV,  LX, 
^cum  fint  fupcr  acquales  bafcsf  AE,   AK,  KL, 
€%9'tnm  «qu^lia  liinjt  ;  &  ffmilia  quoque  rcuih  anguli  u- 
v*^'"  ^ -•.  fiius  fint  ^qu;ijles  angulis  aliorum,  &  latera  circa 
... .. ^ i  -  angulos    uhius    aequilia   latetibus    circa    angulos 
altorum,  ideoque  proportJdna^.    Ea^inquc  ra- 
iMM    .^  •  tione   aequaKa   &  fimifia  *  fuht    paranelogramma 
*  •         -^  AY  ,   KZ  ,    La;    Cum  igftur   aequalfa   quoquc 
fmt ,-  &  fimilla  parallelogramma  AD,  KP,  LQ: 
Erunt  tria  plapa  AG ,  AY,  AD./foHdi  AEFD, 
ftqualia,  &  fimilia  tribu^  planils  KV  ,  KZ,  KP, 
folWi  AKTD  ,  &  tribus  planis  LX  ,    La  ,   LQ, 
dt4,  iwwfc  fo*'*  KLQF;  ;  <^Sunt  autem  trii  ih  unDquoquc 
folido  kqualia ,  &  fimilia  tribus  felrquis  Oppdfids 
ineodem,   nempe  AG ,  ipfi  ZF  ;  &  A¥  ,  ipfi 
VF  ;   &  AD  ,  ipfi  ,EF  ,  &c.    Igitur  per  dcfiu. 
lo,.  hujus  iib.  '  asquark    fiim    mlki/^A^b  , 
AKPD  ,    KLQP.    Eodem    argofciento    aequaMa 
oftmieacuc  fokida   EBCF  y  fi^KC  r  MNSR  , 

^NOTSf}  .Qwij^  qu#m:  mnnmlmni^^&^^  h&, 

bafis  AQj^pitn  muUip^^^f/^m^roWum  LJEFQ:, 

folidi  AEfD.'    Et  quam  muitiplex  eft  bafis  QG* 

- ^  ^      4>afls  ^BGS  t*k  ^ ihiiltfpl¥r  i«H.fd«dtoi  OEl^. 

^'  Iblktt  fiEF6*i  Qttonitflih*r(^frl4fisIjGj  (nml- 

•l    -'  -  '  tiplex 
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L  I  B  EJt    V  KJ)  E'C  t  M  V  S.    $*$ 

tipliBX  t)afis  AG  j  priim;  mfl)piiiad;&'S) )  isqualift 
cfl  bafi  OG,  (nultiplid  bafis  BG  ,  fccundds 
i»jignitudini<5, )  «quale quoqac  eft.folidum  LEFQi 
( multiple:ip  folidi  A£FD ,:  tertf»  maraitudinis) 
folido ;  OEFT  • :  (  multiplici  falidf:  BEFC  ,  quartai 
magnitudinis  ^  ji  i^copterai  quod  baflbus  LG ,  OG, . 
squalibui?  cxiAcQttbus ,  a&quialia  quoque  funt  & 
fimilia  fij^  parayelogramma  iolidi  LEFQ ,  fer 
parallelo^tamfl^is '  folidl  OEFT  :  Si  autem  'bainr 
major  eft.  bafe  ,  foHdum  quoque  folido  majus  •*  :  ;  - 
<ft;  &  fi  miinor  ,.  mcimis'^;  tn  qua^nqn^  hoc  fiat 
{nultipUcatione;:  Efit  pet  dcfiiv  6.  fib;  5*.  ut  bafi^ 
AQ  ,  prima  magnituda,  ad  bafirt  BG5  fecundaiA 
niagfiitudinem ,.  ita  folidum  AEFD  ,  tertia  mag-^ 
iiicudo  ,  ad  folidum  BEFC  ,  quartam  magnitudi^ ^  ";  4  -' 
UKm»    Eaderft  ratione  dem6nftr;ibvtur  effe  loliduni  ^ 

ad  folidum  ,  ^t  t&  bafis  D¥  ,   ad^  bafim  CY,  & 
Ut  bafis  AY  ^  ad  bafin.BY  ^   &  ur  bafis  DG,  ad 
bafin ,  JCQ.    S'r  folkkim  ijiiiur   pafallelepipedum^^      ^  - 
piano  fccetar,  &c.     Quod  cTat-oflcndendum. 

p  R  o  B  I,,  4.  p  R  o  p  o  s.  26.   ;  wTi.: 

Ad    datam  rectam  lineam  ,  ejufque  puG?    , 

ftum  angulum  folidum-  caiitlituere  folido  m^  -->  ,  >  «^ 
guio  datQ  aequalem.  - 

Slt  ad  punaum  A  5    in  data  rcda  AB  ,   conftt-      T^jl,^ 
lucndus  angulus  folidus  iequalis   angulo  foli-  XXX> 
do  C  ,    conrcnto    tiibus   anguHs    planis    DCE  ,  fii,  4.  . 
DCF,   FCE  5    non  in   codcm  plano  cxiftentibus, 
izDucatur  cx  F  ,    ad  planun)  pcr  CD  ,   CE ,  du- tii.««<. 
aum  pcrpcndiailaris  FG  ,  conncctaiuurquc  red» 
DF  ,    DG  ,  £F,  EG,  CG.     Dciadc  ubfcindatur 
AH  ,   xqiralis  ipfi    CD ,  Afi.iiquc  uugulus  HAI,bij.frW 
nngulo  DCE,  xqualis  ;  &  rcdta  AI,  rcftae  CE, 
aequalis.    Rurfus   in  plano  pcr  AH  ,   AI  ,   dufto 
'conftituatur     angulus    HAL  ^     srqualis     angulq 
DCG  ,  qui  in  plano  pcr  CD,  C£,  dudto  exiftit; 
&r^dta  AL  ,   redx  CG,  xqualis.    cEx  L,  ve-ci».»w{. 
-,  r:-     4  1  ro 
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fo  ad  plinam,  ia  qnoittiit  tres  AH,  AL,  AI^ 
frlgatur  perpcndicularis  LK,  qm  ipfi  FG,;  araua- 
lis  ponatur  «.  &  cosiungatur  re£ta  KA.  Dico 
angulum  folidum  A  ,  conientum  tribus  angulis 
HAI  ,  HAK  ,  KAI,  aBqualcro  cfle  dato  angulo 
folido  C.  Conncxis  cnim  reftis  HK  ,  HL«  IK, 
XL  ;  cum  latera  AH,  AL,  trianguti  AHL,  x- 

Jualia  fint  lateribus  CD,  CGj.tranguli  CDG , 
^  anguli  HAL9  DCG,  asquaks,  po:  conftrudio- 
iA^primntm;  ^^Erunt  bafes  HL  ,  DG  ,  asquales.    Rurfiis 
quia    ablajis    angulis*acqualibus- HAL  ,  DCG, 
ab  «qualibus  HAI ,  DCE ,  rcliqui  «qualcs  fimt 
LAI,  GCE  :  Cum  igitur  &  laicra  AL,  AI, 
trianguli  ALI  >  «qnalia  fint  latcribus  CG ,  CE , 
c  jLfrimi  trianguli  CGE  ,    per  conftruaionem  ;  e  a&quales 
guoque  erunt  LI ,  GE.    Quia  igitur  latera  LH, 
LK ,  asqualia  funt  lateribus  GD  ,  GF ;  &  angu- 
li ,  HLK  ,  DGF  .  redi  ex  defin.  3.  hujus  lib. 
f  4.^/erunt  &  bafes  HK ,  DF,  aDquales.     Qu^c  curo 
&  latera  AH,  AK,  trianguli  AHK,  fint  aequa^ 
lia  lattribus  CD  ,  CF ,  trianguli  CDF  ,  ex  con- 
ftruaione,  ^cum  cnim  AL,  LK,  latera  lateribas 
CG  ,  Gr  ,  asqtialia  fint  ex  conftrudione ,  com- 
prehendanique  angulos  aequales,  niminim  redos, 
i;4./rwwex  dtfifi.  3.  hujus  lib.    jferunt  bafes  AK ,   CF, 
kl/^rwjrfatquales.)    hEtMtit  quoque  anguli  HAK,  DCF, 
asquaks.    Denique   quia   latera  LI  ,   LK ,   fiiBt 
aequaiialateribusGE,  GF,  &  anguli  ILK,  ECT, 
l  4.fHmT€6U  ex  difin.  3.   hujus  lib.    i  £runt  ba&s  IK, 
EF^  aequales  :  Cum  igitur  &  latera  AI»  AK, 
trianguli  AIK,  lateribus  CE,  CFy  trianguHCEF, 
k9*/fteifint   aequalia    ex    conftrudione  ;  ierunc  quoque 
anguli  lAK,  ECF,  aequales.    Sunt  ergo  trcs  aa- 
guli  plarii  HAI,  HAK^  KAI,  folidum  aogulum 
A ,  coniponentes ,  acquales  tribus  angulis  plaa^ 
DCE,  DCF,  FCE,  angulumfolidumC,  com^ 
nentibus.  AtqueproindcfoHdus  angulusA,  Iblido 
angulo  C ,  aequalis.    Ad  datam  luquc  Tc^am  H^ 
iieam ,  ejufque  punSum,  angulum  foliduDA  coa* 
ftituimus  folido  angulo  dato  a&^ualcm.    (^od 
trat  ftcicndum. 
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P  R  O  B  L.    5.    P  i  O  P  O  S.    27.       nvi^' 

A  Data  refta  linea ,  dato  folido  parallele- 
pipedo  fimile  &  fimiliter  poiitum  folidum 
parallelepipedum  defcribere. 

Clt  i  data  reda  AB  ,   defcribendum  parallclepr      T^ffc 
*^  pedum  fimile ,   fimilkerque  pofitum  parallcle-  XXX. 
pipedo  CD.    ^Fiat  ad  reSam  AB,   ejulquc  pun- /^-  r 
ftum  A  ,  angulus  folidus  aequalis  angulo  folido  *  »^*  ^^i 
C  ,  ita  ut  tres  anguH  plani  HAI,  lAB,  BAH, 
«quales   fint  tribus  anguHs  planis  ,   ECG,  GCF, 
FCE.  Deinde  ut  eft  CF,  ad  CG  ,  ^fic  fiat  AB,  bi»./^W 
ad  AI,  &  ut  CG,  ad  CE,  ita  AI,  ad  AH,  erit-     -" 

?ue  ex  aequo,  ut  CF,   ad  CE,  ita  AB,  ad  AH. 
oft  haec,  perficiatur  parallelepipedum  AK,  com-    * 
pletis  nimirum  parallclogranimis  BH ,  HI ,   IB, 
&  per  1,  B,  H,  duftis  planis  IK,  BK,   HK, 

^uae   parallela    fiiu.  parallelogrammis  BH,  HI , 
B.    Dico  parallelepipedum  AK  ,  parallelepipedo 
CD,  fimile  effe  fimiliterque  pofitum.    Cum  enim 
anguli  BAH,  FCE,  fint  aequales,  &  latera^circa 
iplos  proportionalia,  ncmpe  ut  BA  ,   ad  AH,  ita 
FC,  ad  CE  ,   ex  conftru<9:ione,  erunt  parallelo- 
gramma  HB  ,  EF  ,    fimilia,   fimiliterque  pofita. 
Eadem  ratione  fimilia   erunt ,    fimJliterque  pofita 
parallelogramma   HI  ,    EG  ,  &  IB  ,  GF.    Tria 
igitur  plana  BH ,  HI  ,   IB  ,  folidi  AK  ,  fimilia 
funt  ,   fimilitcrque  pMita  tribus  planis  FE  ,   EG, 
GF  ,  folidi  CD.    cSunt  autem  tria  cujuslibet  as-  ci4.«»«C. 
qualia  &  fimilia  tribus  rc](quis  oppofitis.    Quare 
itx  plana  folidi  AK,  fimilia  funt ,   fimiliterqufi 
pofiti  fcx  planis  folidi  CD:  Ac  proinde.cx  defin. . 
9.  hujus  lib.  fimifia  funt,  fimilitcrque  pofita  foli- 
da  AK,  CD.    A  data  ergo  tcfta  linea  dato  foli- 
dt>   parallclepipedum  fimile ,    &  fimiliter  pofitum 
defcripfimus.     Quod  erat  faciendum. 
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mSg      T  H  E  O  R.    23.    P  R  O  P  O  S.    28. 

Si  folidum  parallelepipedum  plano  fecetur 
per  diagonios  adverforum  planorum  :  Bifari- 
ttn  fecabitur  folidum  ab  ipfo  plano. 

TjfB.  CI^  parallelepipodum  AB,  in  c}uo  plana  oppofita 

j|5CX.       ^  fint  AH  ,   EB  ,  quorum  diagonii,  feu  diame- 

j^.  d.      tri ,  finc  redaB  lineas  CG  ,  DF.     Quonfam  igitur 

«14.^^  Ufraquc  CD ,   GF,  parallela  eft,  aSc  xquaVis  ipfi 

^  9'  «^*  AE,  cum  fint  parallelogramma  CE,  GE ;  iemnt 

cjypimi  Sc  incer  fe  parallels,  8c  xquales  CO,  GF.    <^Ac 

proinde,^,  quas  iplas  conjun^unt  CG  ,    DF,,  pir 

rallelaB  crunt  &  apquales ,  ideogue  in  uno  plano. 

.  "^     Dicoplanum,  quodperCG,  DF,  ducitur,  fccarc 

014.8»^.  bifariam  parallclepipcdum  AB.    ^Cum  enim  pla- 

'    lia  AH  ,  EB,  fint  parallelo^ramma  asqualia,  & 

fimilia ;  erunt  dimtdia,  nimirum  triaQjjula.AGC, 

-GCH;   EFD,   FDB,  aequaiia  iiitcr  fe:  funt  ati- 

tera  &  latcra  circa  angulos  aequalcs  GAC,  CHG, 

e  d.y?*flFED,  DBF,  proportioualia.    ^lgitur  fimiliaqao* 

f  i4.«»rfVque  erunt  dida  triangula.    /Cum  igitur  &  paraK 

lelogrammum  AF,  aequale  fit  &  fimile  paralldo- 

grammo  CB ;  &  AD,  ipli  GB;  &  CF,  comn»* 

ne:  Erunt  duo  triangula  AGC ,   EFD,  &  paral* 

klogramma  AF,  AD,  CF,  prifmaris  ACGFED, 

tequalia  &  fimiJia  duobus  trian^ulis  HCG,  BDF^ 

&    parallelograinmis    CB  \  BG,   CF  ,    prifiBatis 

HGCDBF,  proptereaqje  prifmata  aequaluijcfiSt, 

€X  dcfiu.   10.  hujus   Irb.    Quas  cum  compinint 

parallelepipedum  AB ,   fcdum  erit  parallcljp^ 

dumAB,  bilariam.   Itaque  fi  folidum  paTalj^l^ 

pedum  plano  fccetur ,   &c.    Quod  erat  (t^liioii* 

•  flrandum.  ^  ^* 

tV 

^  wix.:    T  H  E  O  R.    24.    P  R  O  P  O  S.     29- 

Solida  parallelepipeda  fuper  eandem  bafia 
conftituta  ,  &  in  eadem  aUitudine  ,   quorum 
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infiftentes  lineae   in  iifdem  coJlocantur  re^lis 
Jineis  ,   funt  inter  fe  a^quaiia. 

CUpcr  bafin  AB  ,  in  eadem  altitudmc,  hoc  cft,      rAB" 
^  inter    cadein    plana   parallela.,    fint   cotiftituta  XXX.   ^ 
duo    parallelep'pcda    ACDE  ,   AFGE  ,   quorum  fg.  7,' 
iiififtentes  linex  cx  quatuor  angulis  ba(is  exfeuntes 
in  iifdem   collocentur    lineis  ,   nempe  AI,  AK-^ 
EL,  EM,  in  redta-lM;  &  HC,  HF,  BD,  BG, 
in    refta    CG.     Dico    paraHelepipeda    ACDE  , 
:  41^1^^^  9    ^^f^  i^^tci'   le  squalia.    ^sCum  enim  s-*  ajf.^iM 
i|salia  fint  parallelogramma  AL  ,    AM  ,  fuper 
eai^m  bafi  AE,  &  in  eifdem  parallelis  conftituta; 
erupt,  ablato  communi  trapexio  AELK,  aqualia 
quoquc  triangala  AIK ,  ELM.    ^Quoniam  vero  hxi^.tm^ 
omnia  latera  crianguli  AIK ,   aequalia  funt  omni- 
bus    lateribus    trianguli    HCF  ;    erit    triangulum 
AIK,Oriangulo  HCF,  aequiangulum,  &  aequalg, 
perea,  quae  incollario  8.  propof.Iib.  i.  oftendimus; 
<•  Ac  propterea  latcracircaacqualesanguloshabebunt  c  4. /fx/. 
propoptionalia  ,    ideoque    inter    fe    erunt  fimilia. 
Eadem  ratione  triangulum  ELM,  triangulo  BDG, 
aequale  erit  &  fi  nile.    .^Rurfusparallelogrammum  diA  unt^ 
AC  ,  aequale  eft  &  fimile  parallelogrammo  ED  ; 
&  eadcm    ration.    parallelogrammum  AF  ,    pa- 
rallelogrammo    EG  :    ^  Sed   &    IF ,    ipfi    LG ,  etC^Prifm 
aequale    cft   cum    baCes    IK ,  LM ,    fint   aequa- 
les.    (fNam  cum  redae  ,  IL,  KM,  aequales  fint  f  j4,/r/«i; 
^&|AE  ,  erunt  quoque  inter  fe  asquales  :  quare       .  .    . 
^^iwuni  dempta  KL,  ^ualeserunt  IK,  LM.) 
£^P    ergo    omnia  piana   prifmatis  AIKFCH,. 
»P«|Iia     &     fiini  ia     omnibus    planis    prifmatis 
EEMGDB.  Igitur  ex  defin.  10.  hujus  lib.  aqua- 
L'a   erunt    dida   prif  nata ;    Ac    propterea   addito 
communi   folido    AHFKLDBE  ,    asqualia    fient 
parallelepipeda  fuper  eandem  bafin ,  &c.    Quod 
erat  demoaft;raadum. 
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xn.       T  H  E  O  R.    25.     P  R  O  P  O  S.    30. 

Solida  parallelepipeda  fuper  eandem  bafin 
*   .     conflituca  , ,  &  in  eadem  altitudine  ,    quorum 
infiftdntes  .linca^  non  in  iifdem   collocantur 
re6t[s  lineis :  inter  fe  funt  aequalia. 

TAB.  CUper  bafm  AB  ,  in  eadem  altitudine,  hoc  eft, 

)fiXXh      ^  inter  eadem  plana   parallela ,    fint    conftituta 

fl.  I.      parallelepipcda  AIDK,  AMFK,  quorum  infiften- 

tes  lineas  ex  quatuor  an^ulis  bafis  exeuntes   AC, 

AE,  KG,  KL,  HI,  HM,  BD,  BF,  nonfint  In 

^        cildem  redis ,  hoc  eft  ,   neque  CI ,  GD ,  protra- 

^        Sae  tranfeant  per  punfta  M  ,  E  ,  F  ,  L  ,  neque 

CG  ,   ID  ,  produdae   &c.     Dico    paralhelepipeda 

AIDK,  AMFK,  eife  «quah^a.    Cum  eniin  plana 

CD ,  EF  ,  oppofita  bafi  AB,  fint  in  eodem  pla- 

no  ,   ob  eandem  altitudinem^parallelepipedorum; 

producantur  in  eo  plano  re^ae  CG,  ID,  quarura 

CG  ^  fecet  EM  ,  LF  ,  protraftas  in  punais  N, 

O;  Et  ID  ,   ealdem  in  pundis  P,  Q;  adjuiTgafl- 

f  J4.^Hi»  turque  reftae  AN,  KO,  HP ,  BQ.    ^Quia  iginir 

reftaB  PQ,  MF ,  funt  aequales  ,  cum  opponantur 

in  paralielogrammo  FP ;  &  MF  ,   ipfi  HB,  eft 

aequalis  ;  crunt  &  PQ ,  HB ,  aequales:  Sunt  au- 

_        tem    &    parallelae  ,    propter    parallelogrammum 

>jj.M»i  HIDB.    ^lgitur  &  HP ,    BQ,  parallelaB  fuqjt  & 

aequales  ,  ideoque  parallelogrammum  eft  HPQB. 

•Eadem   ratione    parallelogramma  erunt  HPNA, 

ANOK,  KOQB:  Eftautem&  paraUelogrannnura 

NOQP.     Igitur     parallelepipedum^eft    APQK. 

cip.«»/.  ^Quamobrem   parallclepipedum  AIDK  ,  aequalc 

eft  parallelepipcdo  APQK,  cum  utriulqu«  eadcm 

fit  bafis   AB ,   &  infiftentes  linca^  funt  in  rcdis 

eifde.m  CO  ,  IQ.    Eodem  modo  eidem  parallck- 

pidedo    APQK  ,    «quale    crit    parallelepipedum 

AMFK,  quum  utriufque  eadem  fit  bafis  AB,  & 

infiftentes  lineac  fint  in  reftis  eifdem  NM  ,  OF. 

Quare  par^Uelepipeiia  AIPK ,  AMFK ,  imcr  U 

<    *  fiin 
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funt  aequalia.    Solida  igitur  parallclcpipeda  fuper 
eandcm  bafim,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.    26.    P  R  O  P  O  S.    31*      't'»!:, 

Solida  parallelepipf  da  fujper  sequales  bafes 
conllituta  ,  &  in  eadem  aftitudine :  aequalia 
jjupt  inter  f^,  ^  . 

^        

CUper  xquales  bafcs  AB ,  CD,  in  eadem  altJtu-      TAM: 
^  dine  lint*.conllituta   parallelepipeda    AEFG  ,  •X"X3r/. 
CHIK.    Dico    haec    parallelepipcda   effe  aqualiaJ??'  *• 
inter    fe.     Sint    cnim     primum    infiftentes   tincae 
AM,  GN,  LE,  BF,  ad  bafin  AB;  &  infiftentes 
CP,  KQ,  OH,  DI,  ad  bafin  CD,  pcrpendicula- 
res.    Quo  pofito,  erunt  omnes  diftas  perpcndicu-     • 
lares  inter  fe  aequales  ,   propter-eandem  parallelc- 
pipedorum  altitudinem.    Prijs^u^atur  CK  ,   in  re- 
clum,  fitque  KR,  aequalis  ipfi  LR,  &  fiat  angu- 
liis  RKS  ,  in  plano  OK,  ex^^nfo  aequalis  angulo 
BLA,  ponaturq^e  KS  ,  aequalis  ipfi  LA;  &  per- 
ficiatuf  parallelograminum  ,  KT  ,   fuper  quod  ad 
altitudinem  perpendicufaris   KQ,   conftruatur  pa- 
rallelepipedum     QSTV.     Quoniam    igitur    latera 
KR  ^  KS  ,   aequalia  funt  lateribus  LB  ,   LA ,   & 
anguli  RKS  ,    BLA  ,   a&quaks  ;  ^runt  parallelo- 
gramma   KT  ,  LG  ,    ^ualia  &  fimUia  ;  Rurfus 

?uia  latera  KQ  »  KS,  aequalia  funt .  latqribus  LE, 
,A,  &  anguli  QKS,  ELA,  refti,  pec  defin.  3. 
hujus  lib.  eo  quod  KQ  ,  LE  ,  red«  ponantur 
ad  plana  KT  ,  LG ,  erunt  &  parallelogramma 
QS,  EA,  aequalia  &  fimilia.  Eodem  modo  cum 
latera  KR,  ICQ,  «quaiia  fint  lateribus  LB,  LE, 
&  angilH  QKR  ,.EtB,  redi,  cx  eadem  defin.  3. 
hujus  lib.  erunt  quogue  parallelogramma  KV, 
I^F ,  aequalia  *&  fimilia.  Quare  cum  tria  plana, 
KT  ,  QS  ,  KV  ,  parallelepipedi  QSTV ,  aequalia 
fint  &  limilia,  tribus  planis  LG,  EA,  LF,  pa- 
irallclepipedi  AEFG,  ^tam  autcm  illa,  quam  haec  bi4^i^.. 
aqualia  fint  &  fimilia  tribus  reliquis  oppofitis. 
X3  Erunt, 
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Enint,    pcr  defia.   lo.  hujus   lib.  parallelepipeda 
QSTV,  EAGF,  inter  fe  «qaaHa. 

Conveniant  reaae  DK,  TS,  produftx  in  d,  & 
IQ,  XY  ,  in  e  ,  compleaturque  parallelepipedum 
Qd.^V  ,  Item  HI  ,  bV  ,  procraaa&  conveniant  m 
,  a;  &  OD  gR,  i^%j  perficiaturque  parallclepi- 
pedum  IKRa.  Quoftiam*  ij^itur  paraUelepipeda 
QSTV,  QigV  ,  eandem  habcnt  bafin  KV  ,  funi- 

'  que  in  oadem  altitudine,  nempe  inter  eadem  pla- 

na  parallela  KV,  dX,  &  jnfittcntcs  ipforum  lineae 
KS,   Kd,  RT,  Rg,  QY,  Qe,  VX,  Vb,  c^llp- 

ci^.KJirf.  cantur  in  eifdem  reiftis  dT  ,  eX ,  cipCai  ixitct ^c 
fltqualia  erunt.  Eft  autem  parallelepipeduin 
QSTV  ;  parallelepipcdo  EAGF  ,  ^uale  :  Igitur 
cidem  paraUelepipedo  EAGF  ,  asquale  erit  paral- 
ielepipedum  QdgV. 

itr.frM  ^Quoniam  vero  parallelo^ramnw  KT  ,  I^, 
f&qualia  funt  inter  fe  ;  &  KT ,  xquale  cft  ipfi 
LG,  erit  &  Kg ,  ipii  LG  ,  hoc  cft  ,  ipfiCD, 
cgnale;  cum  bsites  LiG  ,  CD,  ponantur  aequales. 

e  7.  qidnt '  eOa^ccnt^  ut  CD ,  ad  DR,  ita  Kg,  ad  DR: 

f  xf^umfffUt  autem  CD  ,  bafis  ad  bafin  DR,  ica  eff  foli- 
dum  CHIK ,  ad  folidum  KlaR  ;  cum  parallelc- 
pipedum  CHaR ,  fecetur  plano  IK  ,  plaais  op- 
pofitis  CH  ,  aR,  parallelo.  Et  eadem  ratfone  ut 
Kg,  ad  DR,  ita  c(t  folidum  Q4gV,  ad  folidam 
IKRa  ;   cum  &  patallelcpipedum  Id^ ,   fecetur 

g^.fwM.  planoKV,  oppofitisplanjsDa,  db,  parallek).  jrlgf 
tur  asqualja  erunt  parallelepipeda  CHIK^.Qc^V, 
cum  eandem  habcant  proportionem  ad  idem  feli- 
dum  IKRa,  nirairum  candenl , ;  quam  habent  bir 
fes  aquales  CD ,  Kg ,  ad  eandem  bafia  DR. 
Quare  cum  parallelepipcdum  QdgV,  fit  oftenfiim 
SBquale  parallelepipcdo  AEFG  ;  ggaualiavqttoquc 
crunt  parallelepipeda  AEFG^^  ClftlC.  Qtiod  d 
propofitum. 
TAB      Sint   yam  neqne  iftfiftentes  lineae^  AM  ^    GN| 

jrxxi.    '  LE ,  liF  ,  ad  bafia  AB  ,  ncque  CP,  KQ,  OBt 

{f,  5.      DI,  ad  bafin  CD  ,  perpendiculares :  JkRt  i^ptff 
\i.ud.  dis  E,  F,  M  ,   N  j  demittantur:  ER,)  FS  ,  JMT^ 
NV,  ad  planum  ,  m  ^o  bafu  AB>  perpeodica- 

lares; 
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hres ;  Item  a  punftis,  H,  I,  P,  Q,  ad  plaiuim, 
m  quo  bafis  ,   GD  ^  perpendiculares   HX  >  lY  , 
PZ,  Qa.    Erunt  autem  omnes  hae  perpendicula- 
res  intcr  fe  aequales ,   cum  fint  altitudines  diao- 
rum   parallelepipedorum   squales.    Ducantur  re- 
a»  RS  ,  SV  ,  VT  ,    TR:  Item  rea»  XY,  Ya,    ► 
aZ,  ZX5  ut  fiant  paralldcpipeda  ETVF,  HZal, 
cjuae    cum    fint    cjuidem  aUitudinis ,   habeantque     ' 
infiftentes  lineas   perpendiculares  ,   erunt   inter  fe      -      -^ 
2cqualia,  ut  oflenium  cit.    /Sm  piiralielepipcduin  i  it^Jimt 
ETVF  ,  aequaje  eit  parallelepvp^o  AEFG,  cui|i  30.  loiV. 
hoc  eandem  cum  illo  habeat  bafia  EN  ,  eandem* 
que  altimdinem  ;   Et  parallelepipedum  HZal,  «- 
<juale  eft  eadem  ratione   paralklepipedo  CHIK; 
cum  hoc  eandem  cum  illo  bafin  HQ ,    eaodem- 
que  altitudinem  pofildeat.    Igicur  &  ioter  fe  s- 

Siualia  funr  paraUelepipeda  AEFG  ,  CHIK. 
demque  oilendetur,  fi  unius  paraUelepipedi  inii- 
fientes  lines  fint  perpendicular^s  ad  bafin,  aiteritts 
vero  non.  Quocirca  folida  paraHdepipeda  fkptsc 
^uales  bafes  condituta ,  &c.  Quod  demaar 
ftrandum  erat.  .  .*..,. 

V.      "^      scd^l    I   ViM. 

.  Selida  paraihlfpipeda  sqMaliafitfer  aijuates  kafis^ 
in  eademfunt  almudme*  St  paratteleptpeda  aquaHa 
in  eodem  altitudtne  fuper  aifHales  fum  bafes^  finot» 
hahuerint  eandem  hafin. 

Si  enim  unmn  altero  credatur  ahiuf^  Ji'  a^  eo  ab» 
fcindatur  parallelepipedum   in  eadem  cum  altero  alti^ 
tudine  ppent  4tqualia  ahfcijfum  ,   i^  aiterump    Cum  ?ih^'. 
er^o   ^    totum  ptnatur  \equale  alteri  s  aquale  eris 
aiffcijfum  toti^     Quod  efl  abfurden»p 

Quod  fi  in  eadem  Jint  altitudine  9    ^  hafis  ufnrn 
creSatUr  msjor  hafe  alterius  ^  fi  ah  ea   ahjcindatur 
i^s  aaualit  aheri  ,  ^  Juper  dfciffam  intelHgamr  '    ^ 
parallelepipedum^  ejufdim  altitudinis  ^  demonflratimus 
Modem  mado  farUm  toti  effe  ejwdem.    Qu^d  eft  ai^      \      ^ 
fmrdstm* 
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iodn:      THEOR.    27.    P  R  O  P  O  S.    32. 

Solida  parallelepipeda  fub  eadem  altitu- 
dine  ,  inter  fe  fuat ,  ut  bafes. 

TjiBi.Clnt  duo  parallelepipeda  ABCD ,  EFGH,  ejuf- 
y:xxi       ^  dem  altitudinfe  fuper  bafes  AB  ,    EF.     Dico 
fi'  4-    ^  cfle  folidum  ab  folidum ,  ut  eft  bafis  ad  bafia. 
\mS9^  tfSuper  reftam  enim  EK,   conftruatur  parallelo- 
grammum  IK,  aequale  parallelogrammo  AB ,   fn 
angulo  lEK,  qui  fit  aequalis  angulo  ENF.     Con- 
-ftituent  autcm  parallelogramma  EF  ,   IK,  totum 
paralleiogrammum  unum  FI ,  ut  in  4fl  propof. 
lib.   I.    demonftratum  eft.    Si    igitur    alia    plana 
•parallelepipedi    EFGH ,   producantur   ad    parces 
EG,  perficiaturqae  totum  unum  parallelepfpedum 
iji.ittfi.'IFLH;  iiertmt  parallelepipeda  ABCD  ,  IKLM, 
aequalia ,   cum  habeant  asquales  bafei  ,   pet  con- 
ftrudionem  AB,  IK,  &  eandem  altitudinem,  ei 
b/.f»»»/.  hypothefi.    A  Quare  erit  ut  folldum  IKLM  ,  ad 
folidum  EFGH ,  ita  folidum  ABGD  ,  ad   idem 
cy.iwA  foHdum  EFGH  :  rEft  autem   folidum  IKLM, 
ad  folidum  EFGH,  ut  bafis   IK,   hoc    eft,  illi 
asqualts  bafis  AB  ,   ad  bafin   EF.    Igitur  &  foli- 
dum  ABCD,  erit  adfolidumEFGH,  ut  bafls  AB, 
ad  bafia  EF.    Solida  ergo  parallelepipeda  fub  ctf 
dem  altitudine  inter  fe  funt  ,    ut  bafes,    Quod 
erat  demonftrandum, 

mfl.    ^   T  H  E  O  R.    28.    P  R  O  P  O  S^   33. 

Similia  folida  parallelepipeda  ,  inter  fe 
funt  in  triplicata  radone  laomologoirum  la- 
terum. 

'  ■■■ 

TABr^^^  fm\\\9L  parallelepipeda  ABCD ,  FEGfi^*- 

XXXI.    ■      pcr  bafts   ^miles  AB ,  EF,  ia  quibus  latcr» 

fy.  f.     -homolQga    fiqt    AI  ,    EK.   J)ico    proportioncra 

parallclepipedi  ABCD,  ad  paralIelepipedain£FGH« 
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efle  triplicatam  proportionis  laterum  homologo- 

rum  AI  ,  EK.  Producatur  enim  Al  ,  ad  L  , 
&  fit  IL  ,  ^qualis  ipfi  EK  ,  vel  GR;  Item  01, 
ad  M  ,  &  fit  IM  ,  aequalis  ipfi  HK  ,  vel  GO  ; 
Irem  BI,  ad  N,  &  fit  IN,  aequalis  ipfi  KF ,  vel 
GS.  Deinde  completis  parallelogrammis  LM  , 
LN  ,  IT  ,  perficiatur  parallelcpip-dum  TXIV. 
Quoniam  vero  latera  IL  ,  IM  ,  aequalia  fuiit  la- 
tcribus  GR  ,  GO  ;  &  anguli  contenti  aiquales  ,  '- 
cum  angulus  LIM  ,  fit  aequalis  angulo  AID , 
tf  qui  ob  fimilitudinem  parallelepipedorum  aequalig  tif.frM 
ciX  angulo  EKH  ,  fcu  RGO  ;  crunt  parailelo- 
gramma  IX,  GF  ,  fimilia,  &  aequalia.  Eadem 
ratione  fimiiia  erunt ,  &  aequalia  LN,  RS;  item 
IT  ,  GE.  Quare  tria  plana  IX,  LN,  IT,  paral- 
lelepipedi  TXIV  ,  fimilia  funt  ,  &  aequalia  tribus 
planis  GF ,  RS  ,  GE  ,  parallelepipedi  EFGH  : 
i^Sunt  autem  tria  cu}ulque  fimilia  &  aequalia  tri-  ^34.«»/« 
bus  reliquis  oppofitis.  Igitur  aequalia  funt  &  fi- 
niilia  parallelepipeda  TXIV  ,  EFGH ,  ex  defin. 
10.  hujus  Jib.  Rurfus  completis  pafalielogram- 
inis  MB,  BL  ,  LM,  perficiatur  parallelepipedum 
IVIPBL  ;  Item  complctis  parallclogramm^s  lY, 
DL  ,  IQ  ,  perficiatur  parallelepipedum  lYQZ. 
Quoniam  i^itur  ob  fimilitudinem  parallelcpipcdo* 
rum  ABCD  ,  EFGH  ,  d\  ut  AI  ,  ad  EK  ,  hoc 
ell,  ad  IL,  ita  DI ,  ad  HK  ,  hoc  ell ,  ad  IM; 
&  BI,  ad  FK,  hoc  cft,  ad  IN.  <rUt  autem  AI,  c  i.fixi. 
ad  IL  5  Jta  cft  paralielogrammum  AD  ,  ad  DL; 
Et  ut  DI ,  ad  IM  ,  ita  parallelogrammum  DL, 
ad  LM;  &  ut  BI,  ad  IN,  ita  parallelogrammum 
BL  ,  ad  LN.  I  j^itur  erit  ut  AD ,  ad  DL  ,  ita 
DL  ,  ad  LM  ;  &  BL  ,  ad  LN.  ^Sed  ut  AD,  Ai%.m^ 
tafis  ad  DL  ,  bafia  ,  ita  eft  parallelepipedum 
ADCB  ,  ad  paralleltpipedum  DLYQ:  &  ut  bafis 
DL,  ad  bufin  LM,  ita  parailelepipedum  DLYQ,-  ' 
^d  parallelepipcdum  LMBP  ;  &  ut  bafis  BL,  ad  \' 
bafin  LN,  ita  parallekpipodum  LMBP,  ad  paral* 
leicpipedum  LNTX.  Quare  erit ,  ut  parallele- 
pipdum  ADCB,  ad  parallelepipeduni  DLYQ, 
ita  parailelepipedum  DLYQ  ,  ad  parallelcpipcdum 
X  j     '                  LMBP, 
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IMB?j  &  pcrallepipedum  LMBP,  ad  parallele* 
inpedum  LNTX.  Xc  proinde  quacuor  ouantita- 
tes  funt  continue  proportionaks  ADCB ,  L)L YQ, 
iLMBP,  LNTX,  ideoqueproportio  prim«  ADCB, 
mi  guartam  LNTX ,  hoc  eft ,  ad  EFGH ,  eric 
,trtplicata  proportionis  primae  ADCB  y  ad    fectii]«- 

tti^Wfd.  d$m  DLYQ,  ex  defin.  lo.  Hb.  f.  «Ut  auteih 
ADCB  ,  ad  DLYQ ,  ita  eft  bafis  AD,  ad  baiin 

f  i./M.  DL  ;  /Et  ut  AD ,  ad  DL ,  ita  eft  reaa  AI,  ad 
IL ,  hoc  eft .  ad  EK.  Igitur  proportio  parallele- 
pipedi  AIXIB ,  ad  parallelepipedam  EF^H ,  eft 
tc|plicau  propottionis  homologorum  laterum , 
pimirum  AI ,  advEK»  Quapropter  fimilia  folida 
fttrallelepipeda,  intcrfefuntincriplicata  ratione  la- 
Mrum  homologorum.  Quod  erat  demonftrandum. 

COSLOLLARIUM. 

^  Bff  boc  pedpiciann  eft ,  d  fuerint  qtfttoor  Kaae  kBx 
jQvmtiDux  proportionales  »  tit  t&  prima  «Ib^iiartaiii »  iu 
mSc  parallele^pediuii  faper  prinMHn.deici^toai  a4  ptnrf- 
JeJepipc4um  fiaule ,  fiaiiiiten|ue  defcriptulli  fiiper  ttemt- 
dom.  Quii  tam  Mrallelepipeducn  ad .  pmllckpipadhttt 
ttt  demonftratum  eft,  quam  prima  lioea  omI  qiurttm.^tf 
defin.  lo.  lib.  f.  habet  proportionsm  trip&utua  ^^tofot* 
rionis  primue  linec  ad  fecoadam  »  mmiruti  lacpivni  So» 
mologorum. 

iixW.  :  T  H  E,  O  R.    29.    P  R  O  P  O  S.    84» 
aixf . 

/  -.Squalium.  foUdorum    parallelepipcdonim 

bf^fes  ,  &  altitu4ines  reciproctotur ;   Sc  .^oo- 

-    :'  rtai  folidohim  paranelepipcdomm  bafes  ^^^A 

ttltitudines  redprocantur  ;  ilta  fuite  aequa&u 

Tjtn  CI^*  «qnatfa  parallelepipeda  ADCB,   EH^i 

TTXi     ^  fuper  bitfe^  AD,  EH.    Dico  tafts  AD,  KB, 

ifV     A  altitudines  parallefcpipedorum  ApCB,  "EBSf^ 

^'  eflc  reciprocas  ,  hdc  elt ,  efle  ut  AD ,    ad  IH, 

ita  altitudhicm  foHdi  EHGF  ,  ad  iTtitudinem  fo- 

'  *^  AI, 
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AI ,  EK  ,  perpendicularcs  ad  bafcs  AD  ,  EH  ^ 
ita  ut  AI  ,  £K  ,  fiiit  per  defin.  4.  lib.  6.  akit^u^ 
diocs  paralielepipcdprunt*  Si  igitur  aiititudines 
AI  ,  EK  ,  fuiit  «quales ;  cum  &  ptrallelepipeda 
aequalia  poiiantur  ;  erunt  &  bafes  AD,  EH,  a- 
quales  ,  pcr  ea,  qu«  ad  finem  propof.  31.  hujus 
lib.  oftendimus.  Quare  eric  ,  utbafis  AD,  ad 
bafin  £H,  ita  alHtudo  EK,  ad  altitudinem  Al: 
Ac  proinde  bafes  &  altitudines  fimt  reciprocaei  •^ 

Quod  fi  altitudines  AI ,  EK ,  inaequales  ful^      t^B: 
rint;  fit  EK,  major,  ex  qua  abfcindatur  EL,  ip^  jtJTZ^.  * 
AI  ,   a&qualis  ;  &  per  L,  ducatur  planum  LM,  j5^.  -' 
paralledum  bafi  EH ,  pcr   fcholium  propof.  if.  '    ' 

hujus  h*b.    Quoniam   igitur   aequalia  fhnt  foHda 
ADCB,  EHGF;  ^crit  m  ADCB,  ad  foilidum  a7,#w»/; 
EHML  ,  ita  EHGF,  ad  idcm  folidum  EHML: 
^Ut  autem  folidum  ADCB,  adfoWdum  EHML>  b}^MdL 
ita   e(t    bafis   AD  ,  ad  bafin  EH  ,   cum  squales 
pofiantur  aWtudines  AI ,  EL ,  iit  folidumJ^GF^ 
^ad  folidum  EHML  ,   ita  eft  eadem  rjttaone  baite 
KN ,  ad  bafin    LN  ,    cum   hac    ratione    fblida 
EHGF  ^'"X^^HML^  eandem  babeam  aititudinem, 
fi  nimJrum  bafesponantur  KN,  LN;  eruiit  enim 
•intcr    eadem    plana  parallela  KN ,  GH.    Igitor 
crit   ut   bafis  AD,  ad  bafin  EH  ,  ita  bafis  KN^ 
ad  bafin  LN:  rSed  ut  KN,  adLN,  ita  di  rcStt  c  i.fixt. 
EK ,  ad  reaam  EL  ,  hoc  eft ,  U  M ,  ipfi  EL, 
^qualem.    Quare   erit    ut  bafis  AD ,  ad    bafia 
£H  ,  ita  altitudo  EK,  ad  alticudinem  AI  ;  Ac 
-propterea  redprocas  funt  bafes,  &  altitudines. 
•    Sint  jam   bafes  &  altitudincs  rcciprbcaB.    Dico     Tam: 
carallelepipeda  eflfe  acqualia.    Si   enJm  altitudiiswB  XXXL 
fcK,   AI  ,  funt  gequales  ;    cum  fit  bafis  AD,  ad  fg.  6* 
iafin  EH,*utaltitudo  EK,  ad  altitudinem  AI,  ex 
tiyoothefi  ;  erum   &   bafes    AD ,   EH  ,   squales. 
^Quare  paralklepipeda  ADCB  ,    EHGF  ,   cum  d  §^«^1 
IjBquales  habfeant  bafes  ,   &  altltudinem  candem , 
inter  fe  acqua.ia  erunt. 

'^  Quod  fi  altitudo  EK  ,  major  fuerit,  abfdnda-  TAJU 
•^r  EL  ,  ipfi  Ar,  «qualis,  &  per  3L>  -ducatur  XXXI^*  ^ 
f^anum  LM ,  pat^Seluin  ^  £H.    Qaii  igM  fg.  ji 
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ei  hypodiefi  eft  ,  ut  bafis  AD ,  ad  baiin  £H, 
iU  altitudo  EKy  ad  altitudinem  AI,  hoc  efi,  ad 
9lt.imd.  £L|  jpfi  AI  j  squalem;  eUt  autem  balis  AD, 
ad  bafia  EH,  ita  eft  folidum  ADCB,  ad  folidum 
'  £HML  ,  cum  altitudines  AI,  EL,  asquales  po- 
f  i.feMt.  nantur.    /Et  ut  £K  ,   ad  EL ,  ita  eft  ,  KN,  ad 
tiumui.  LN;  /Ut  autem  bafls  KN,  ad  bafia  LN,  ita  eft 
folidum  EHGF,  ad  foIidumEHML,  cum  folida 
EHGF,    EHML,  eandem  habeant  altitudiuemi 
fi  bafes   ponaniur   KN ,   LN  ;   erunt    enim  hac 
ratione    inter    plana  parallela    KN ,    GH  ;  Erit 
utfoIidumADCB,  adlolidumEHML,  itafoiidum 
lia.f«M0/.  £HGF,   ad    idem    folidum  EHML;   i&  tdeoque 
asqualia  erunt  folida  ADCB,  £HGP. 
TAB.      S^  proponantur  jam  parallelepipeda  ABCD , 
XXXil*     £FGH  ,  «qualia ,  quorum  infiftentes  lineac  AI , 
fg.  ..      KD ,  BM,  LC  ;  EN,  OH,  FQ,  PG,  non  fint 
perpcndiculares  ad  bafes  AB  ,.  EF.    Dcmittautur 
autem  i  pundis  I,  D,  M,  u ,  ad  planum  bafis 
0ii.8»i.  AB,  perpcndiculares  IR,  DS,  MV,  CT;  »Item 
'  a  pundis  N ,   H  ,  Q,  G,.ad  planum  bafis  EF, 
perpendicularcs  NX  ,  HY,  Qa,  GZ :  connedan- 
turquc  te&^  RS,  TV,  RT,  SV;  XY  ,  Za,  XZ, 
Ya:  Eruntque  perpendiculares  RI ,  XN,  parallc- 
Jepipedorum  altitudines,  ex  dcfin.  4,  lib.  6.   Dico 
rurfus ,  ut  bafis  AB ,  ad  bafin  EF  ,  ita  efle  alti- 
tudinem   XN  ,'  ad  altitudinem  RI.    Cum  enim 
aqualia  fiat  folida  ABCD,.  EFGH,  ex  hypothefi, 
i  i9.[vel  fit  autem  ABCD ,  aequale  folido  RVCD,  rcjuod 
30.  md.   habeant   eandem  bafia  CD ,  eandemque  altitudi- 
nem  RI;  &  EFGH,  eadcm  ratrone,  aquale  fo- 
lido  XaGH  :  Erunt  &  paralklepipeda  RVCD, 
^      '  XaGH  ,  a&qualia. '  Quare  cum  habeant  infiftentes 
'  lineas  pcrpcndiculares  ad  bales  CD  ,   GH  ;  crit , 
ut  jam  demonftratum  eft,  ut  bafis  CD,  ad  bafin 
k34rf#M&  GH ,  hoc  eft  ,  ut  bafis  AB  ,  ad  bafin  £F  ,  iits 
^ltitudo  XN ,  ad  altitudinem  RL    Ac  propterea 
Imfcs  &  altitudincs  funt  reciproca&. 
.;  ^^  ^         Sint  jam  bafes  atque  altitudines  reciproca,   Di- 
'  •  co  parallelepipeda  eue  xqualia.    Conuruda  eniia 

:  figara^  ut  prius;  Guxn  fitjit  b^fis  A&i  ad  bafiiv 

^  EF, 
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EF ,  ita  altitudo  XN  ,  ad  altitudlnem  RI  ;  /Sit  U4««9m^ 

autem  AB ,  ipfi  CD ,  &  EF,  ipfi  GH,  aequalis ; 

erit  guoque  ut  bafis  CD  ,  folidi  RVCD ,  ad  ba-  : 

fin  GH  ,  folidi  XaGH,  ita  altitudo  XN,  ad  alti- 

tudinem  RI.    Quare  cum  XN,  RI,  fint  infiften- 

tes  line»    perpendiculares    ad  bafes  CD  ,  GH ;     -      -  i 

erunt ,  ut  jam  oftenfum  eft ,  asqualia  parallekpi- 

peda  RVCD  ,  XaGH.    wSunt  autem  h«c  paral-  m%f,vii 

lepipeda  parallelepipedis  ABCD ,  EFGH ,   aqua*  30.  m/. 

lia.    Igitur  quoque  aequalia  erunt  parallelepipeda 

ABCD,  EFGH:  Idemque  oftendetur,  fi  infiften- 

tes  Hneae  ilnius  paralleiepipedi  fiierint  perpcndicu- 

lares  ad  bafln  ,  alterius  vero  non.     Quamobrem, 

^qualium    folidorum  parallelepipedorum   bafes , 

&    altitudines    reciprocamur  ,    &c.    Quod    erat 

oftendendum. 

S    C    H    0    L    I    U    M. 

Ownta  hsc  qua  dcmonftrata  funt  in  fex  proximis 
propojitiombus  ,  nimirum  29,  30,  31,  3»,  33,  i^  34. 
conveniunt  fjuocfue  prifmatis  ,  yi/<«  bahent  duo  plana 
oppojita  trianeularia  ,  Ji  pradi^a  hypothefes  fervew' 
tur.  Nam  jT  duohus  prifmatis  ejufmodi  ejufdem  al^ 
tsiMdinis  ^  isf  ff^p^^  eandem  bafm^  vel  fuper  aquales 
hafes  eonftitutis  ,  apponantur  duo  alia  prifmata  illis 
aqualia  ^  Jimilia  ,  conficientur  duo  parallejepipeda 
ejufdem  ahitudinis  ,  £<f  fuper  eandem^  vel  itqtiaUs 
bufes  exijientia.  m  Quare  aquaUa  frunt  «jmfmodi  m\%i^] 
parallelepipeda;  ac  protnde  ^  data  prifmata^  eortm  vel  31. 
Z'idelicet  dimidia.  tnui. 

/turfms  ,  Ji  duobus  prifmatit  pradiSis  ejufdem  al» 
titudinis  ,   i^  fttper   diverfas  bafes  conftitutis  adfici^ 
antur  duo    alra   prifmata   iliis   aquaiia  £<f  Jimtlia , 
conficientur  iterum   duo  paralielepiped/i  ejufdem  alti" 
tudinis.     vvQuare  erit  parallelepipedum  ad  parallele*  ^^^^mndi 
pipedum  ^   ut   hajis   adbajin}    O  Atque  adeo  prifma  ^^Si^* 
ad  prifma  ,  nempe^  Sinidium  unius  parallepipedi f  ad 
dtmtdium  alterius  ,  ut  eadem  bajis  ad  hafin^  fi  prif*       "^    ^  \ 
ntatttm  bafes  Juerint  parallelogramma  ,  vel  certe  ut 
triaufulum  ad  jfiangulum  ,  dimidium  fcHicet  mmtts 
iafis  ad  dimidtmm  alterims  ,  ^  hafes  prifmatmm  fkf 
rimt  trianguU.  -     *      frmte^^ 
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Pr^Urta  ,  Ji  dmkmt  pripmf^  pr^aiis  famlihms 

Mddamim  sba  dm^  prifma$m  ilHr  itqmalia  ^  fimUia^ 

•  33«IBI(£  comftituenMm'  dm^  pmaikkp^dm  fimulim  ,  Pfs^  imter 

fe   hahent  prop^rtigmem  triplieatam  froportioms  tate^ 

rum  hmnoU^M»%m    Igitmr  i^  prifmata  ^  eomm  mimti^ 

mf«mdnt»  ^'^  di/mdia ,   (\cmm  eamdem  haheam  propvrtiomewt 

^  tf jMsr  paralklepifedis  ,  proportiomem  hahehmnt  tripUca-- 

tamt   ppoforUemis    eormmdem   katerum   bomolcgmmm  , 

qua  t^qm  fmnt  latera  hnmohga  prifmatmm. 

Demifme  Ji  diSit  dmohm  prifmatit  aqmalihms  aeh^ 
jmt^amur  alia  dmo  prifmata  iiiis  aqmalia  t^  fimiUa^ 
compomemmr  duo  parailelepipeda  afmalia  earumdem 
X%^mai.  altiiudmum  eum  prifmtatis.  t  Quare  emm  hafes^  ^ 
aitilttdines  paTaUelepifedormm  fimt  reeiproea^  ^  i^w 
fes  prifmatum  eadem  fint ,  vel  certe  triam^mia  earmm 
$iftqmnt,  dimidia  Seandtm  habentia  proportionem\  Ermm  qma- 
que  bafes  prifmatum  ^  eorum  altitudines  reaproc^t. 

«xfy.    THEOR.    30.    PROPOS.    35. 

Si  fuerint  duo  plani  anguli  aequales ,  quo- 
rum  veftidbus  fublimes  reClae  lineae  infiftanc, 
quac  cum  lineis  primo  pofiris  angulos  conti- 
neant  scguales  ,  utrumque  utriquc ;  In  fubli- 
niibus  aucera  lineis  quaelibet  fumpta  fuerBit 
punfta  ,  &  ab  his  ad  plana  ,  in  quibuis  c(?t 
liHunt  angiili  primum  pofiu  ^  di^Sb^  fvt&m 
perpendiculares ;  a  pun&is  vero,  qi^  in  ffe- 
nis  a  perpendicularibus  fiunt  ,  kd  angplos 
primum  pofitos  adjunftae  fuerint  feftaiiineaB; 
Hae  cum  fublimibus  aequales  angulos  com- 
prehendunt. 

TJtB.  Clnt  duo  ^guH  plani  acqjuales  BAC  ,  EDF, 

HXXlU    «^  quorum  verticibus  A ,  &  D ,  infiftant  4tim 

fig.  %i      tpCbrum  plana  fublimes  red»  iineae,  A<x  »  tMj 

ita^  uc  angulus  BAG  ,  angulo  £DH  ,  &  anfrulas 

CAG  V  augitio  FDH,,  fit  ssquaii|:  i  fumptis  au* 

«em  paafijs  G,  H^  iu  tedis  A&^  DH,  demit- 

•    #  taatui 
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tamur  ad  plana ,  in  quibus  aoguU  BA.C ,  EDP^ 
exiftum  ,  pcrpendiculaies  GI ,  HK,  incidentd»  in  -  ^ 
punda  I ,  K ,  &  adjungantur  xeStsR  lA  ^  KXX 
Dico  angulos  GAI ,  HDK  ,  effe  aquales  intec 
fe  ;  Nam  fi  AG  ,  DH  v  funt  inaequales  aufei» 
tur  i  majori  AG  ,  ipfi  DH ,  asqualis  linea  AIi^ 
^  ex  L ,  in  plano  trianguli  A(il ,  dacatur  ipi 
GI  ,  parallela  LM.  Quoniam  igitur  parallels 
fuiit  GI ,  LM  ,  &  e(l  GI  ,  ad  planum  anguU 
BAC,  reda;  nerit  quoque  LM,  ad  tdemplanui^  a  8  mu6 
reda  :  ducantur  autcm  ex  punftis  M,  K,  ad  !«• 
ftas  AB,  AC  ,  DE,  Dl^,  perpendicularcs  MB, 
MC,  KE,  KF,  &  conncdantur  rea»  BC,  Bli» 
LC,  EF,  EH,  HF.  Et  quia  LM,  rcda  ett  ad 
planum  anguH  BAC ,  ipia  redum  angulum  effl*  ^ 

ciet  cum  rcita  AM  ,  in  eodcm  plano  dufta  ^ 
defin.    3.    hujus   lib.    ^  Quarc    quadratum.  reoc  hi/./rM 
^AL,   aequalc  crit  quadcatis  redarum  AM,  ML  ; 
j^rElt  autem  quadratum  rcdae  AM  ,    acquale  qua-  c49is.|ml 
'4ratis  rcdarum  AC^ ,  CM ,  cum  &  angulus  AQM , 
xcctus    fit ,    ex    conUrudione,    QuadratuQi    ergo 
*  rcdae  AL,   oequale  c(t  quadratis  redarum  AG , 
CM,  ML  :  dAt  quadratis  redarum  CM,  ML,  i^j.frUk 
^asqualc  eit  quadratum  redae  CL  ^   cum   angulus 
CML  ,   redus  fi:  pcr  dtfin.  3.  hujus  lib.     Igitur 
quadraium  nilx  AL,  aiquale  tll  quadratis  reda- 
rum  AC,  CL;  ^Ac  promde  angulus  ACL  ,  f^- c^S.frimi 
^us  .crit.    /Rurfus  quia  quadratum  rea»^AX« ,  f  ^/.frwrf 
*  '-^^ltquale  cft  quadratis  rcxaarum  AM  ,  MLTVEft  g^^f.frmi 
^utejn  quadraium  refta  AM  ,  aequale  auadratis 
'Veftarun)  AB ,    BM ,  cum  an^ulus  ABM  ,  per 
conftrudioncm  ,    fit    reftus.    Igitur    quadratum 
rcftx  AL,   acquale  eft  quadratis   reftarumAB, 
^BM,  ML:   hAt  quadratis  re<aarum  BM,  ML,  h^yfHmi 
^quale  eft  quadratam  redae  BL  ,  quod  &  angu*  ,        '  ^ 
lus  BML  ,    fit  M§^  «X  dafift.   3.  hujus    lib. 
Quadratum  ergo  j^WALy  asqaale  eft  qaadratis 
.  rcAarum  AB,  BLTlprof lereai^e  angi^s  ABL,  i^tfrkM 

rit  redus.    Non  aliter  pftendefttur  ■  

^  FH  ,    DEH.    Quoniam  igitut  ^n| 
5^AB ,  trianguli    ABL*,    «qualcj 
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DEH ,  HDE  ,    trmiiguli  DEH  ;  funtque   latera 

k%t,frtm  AL,  DH,  a&qualia;  i^Erunt  &  reliqua  lateraAB, 

BL,  rcliquis  lateribus  DE,  EH,  aBqualia.  £odem 

argumeBto  a&quales  erunt  redaB  AC ,  CL  ,  re<ais 

DF,  FH.    Quare  cum  latera  AB,  AC,  triangu- 

li  ABC  ,  aequal-ia  fint  lateribus  DE  ,   DF  ,  trian- 

guii  DEF  ;  &  anguli  contenti  BAC',   EDF,  x- 

1  A,^i  quilcs  ,  Oi  hypothefi  ;  /erunt  &  bafes  BC  ,  EF, 

^'^      iiiter  fe  ,  &  anguli  ABC  ,  AGB,  angulis  DEF, 

DFE,  «quales.  Sunt  autem  &  toti  anguliABM, 

ACM,  totis  angulisDEK,  DFK,  asquales;  cura 

omnes  fint  redi.     Igitur  &  reliqui  anguli  MBC, 

MCB  ,   reliquis  angulis  KEF ,    KFE  ,   aequales 

crunt  ;    Ac  propterea  cum  &  latera  BC  ,   EF , 

^^^yi^^fiiit  oltcnfa  acqualia  ;    ifferunt  latcra  BM  ,  CM  , 

lateribus  EK ,   FK  ,  xqualia.    Quia  igitur  latera 

AC,  CM,  trian^uli  ACM  ,  aequalia  fiint  oftenfa 

latenbus  DF  ,  FK ,    trianguli  DFK ,    &  anguli 

u^^^- ACM  ,  DFK ,  funt  redi ;  «erunt  &  bafes  a!m, 

DK,  inter  fe  asqualcs.    Cum  autem  asquales  fiot 

oilenfas  reftaB  BL,  EH  ,  erunt  etiam  earum  qar 

'•47*frM  drata    sequalia.     o  Quia   vero    quadratum    refiz 

BL ,  aequale  eft  quadratis  reftarum  BM  ,   ML, 

&  quadratum  rcAac  EH,  quadratis  rediarum  EK, 

KH,  quod  anguli  BML ,  EKH ,  redi  fint,'tx 

dcfin.  3.  hujus  lib.    Erunt  &  quadrata  redaram 

BM,  ML,  a^qualia  quadratis  reftarum  EK,  KH. 

Ablatis  ergo  quadratis  reftarum  BM  ,   EK»,  qa« 

aequalia  funt,  quod  redx  i^M,  EK,  oftenfitj^K 

aequaks  ;  reliqua  quadrata  reftarum  LM  ,   H8-', 

aequalia  erunt  ;  ac  proinde  redae  LM  ,   HK»  «• 

quales.    Quam  ob  rem  cum  latera  AL  ,  AM, 

trianguli  ALM,  aequalia  fint  Uteribus  DH,  Q^ 

trianguli  DHK  ,  &  bafis  LM  ,  bafi  HK,  au^ 

»8./rnw/^'s;  //crum   &  anguH  LAM  ,  HDK ,  aequa)» 

Si  igitur  fuerint  duo  angi^  plani  xguales ,  cpo- 

rum  verticibus  fublimes  rdEte'4inea&  inliftaiity  f^ 

Quod  oftendendum  crat*  ^  V' 
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Itaque  •  fi  fuerint  duo  aoguli  plani  aequales  ,  quonifla 
▼crticibus  fublimcs  redlas  linca5  a?quale$  iDfiflant  ,  qw 
cum  lineis  primo  pofitis  angulos  contineant  aequaks , 
utrumgue  utrique.  Erunt  i  pur^is  extrtmis  linearum 
fublimium  ad,  planum  angulornm  primo  poiitorum  dc- 
miffac  perpendicularcs  inter  fe  acqualei.  Kam  propterej 
^uod  anguliy  plaoi  BAC  ,  EDF  ,  ponuntur  arquales  ,  at 
fuWimes  «qualis  AL  ,  DH  ,  conftituunt  ang^los  sequales 
LAB,  HD£.  Item  LAC  .  HDF  :  demonftraftim  fait», 
demiflas  perpen^kulares  LM ,  HK ,  eife'  «quales. 

T  H  E  O  R,    31.    P  R  O  P  O  S,    3(J. 

Si  tres  reaae  lineae  proportion^es  fuerint: 
Quod  ex  his  trlbus  fit  folidum  parallelepipe- 
dum  ,    aequale  eft  defcripto   k  media  linea         ' 
foljdo    parallelepipedo  ,    quod    aBquilaterum 
quidem  fit ,   «quiangulum  vcro  praedifto. 

Clnt  continue  proportionalcs  reftaB  A  ,  B ,  C      TAm: 
^  Conftituaturque  angulus  folidus  E ,  cx  tribus  xxxn 
aiiguHs  planis  quibufcunque.DEF,  DEG,  FEG,  ik    %' 
ita  ut  refta  DE ,  ipfi  A;  &  EF,  ipfi  B.;  &  EG,     '  ' 
ipu  L ,   fit  asqualis,    Compktis  autem  parallelo- 
graipmisDF,   FG  ,  GD,  perficiatur  parallelepi- 
pedam  DH  ;  quod  fub  tribus  reftis  A ,  B ,  C , 
drcitur  continen  ,  aut  ex  ipfis  ficri.    «Deinde  ad  ^x6.wii, 
r^am  IK,  ejufque  punaum  K,  fiat  folidus  an- 
Knlus  K ,   asqualis  folido  angulo  E  ,  ex   tribus 
^ngulis  planis  IKL,  IKM,  LKM,  qui  sequales 
fint  tribjas  DEF,  DEG,  FEG,  ita  xxixtet^  IK, 
KL ,  KM  ,  aequales  Hnt  mediae  line»  B.    Com- 
pletis  vero  parallelogrammis  IL,  LM,  MI,  per- 
ficiamr  parallelepipedum  IN,  quod  contineri  di- 
citur  fub  liuea  B,  feu  ex  iplk  defcribi.    Dico  fo- 
hdum  DH  ,    asqualc  clfe  folido  IN.    Cum  enim 
fit  ut  DE,  ad  IK,  ita  KM.  ad  EG,  (quod  DE, 
ipfi  A;  &  IK  ,  kM,    ,>^  B  j  &  e5,  ipfi  C; 
Y  fumpta 
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'     fumpta  (it  sequalis,)  &  anguli  DEG  ,   IKM,  ar 

^j^yjj^  quales.    ^Erunt  parallelogramma  DG  ,   IM  »    a' 

qualia ,   propterea  quod  latera  habeat  circa  sequa 

les    angulos    reciproca  :    Quoniam    vcro     anguli 

plani  DEG  ,  IKM  ,  funt  aequales,  quorum  verj 

ticibus  infiftunt  fublimes  lineae  aequales  EF,  KL 

quae  aequaks  angulos  comprehenduut  cum  linets 

primo  poiitis ,   ex  conftruaionc ,   utrumque   utri- 

que ;   Erunt  perpendiculares  ex  F  ,   JL,  ad  plana, 

bafium  DG  ,   IM  ,  demiflTae,  uimirum  altitudines 

paralleleplpedorum  DH,   IN  ,   fi  bafes  fint  YyG.^ 

IM  ,   inter  fe  aequales  ,   per  coroU.  propof.  prae- 

ctfimi»  cedcntis.  «-Quare  parallelepipeda  DH,  IN;  (Cura 

habeant  bafes   DG  ,   IM ,   aequales  ,    &    sequales 

quoque  altitudines , )  inter  fe  xqualia    crunt.    Si 

»;mv:/v/    jj.^g  igitur  rcdae  line^  proportionales  fuerint,  &c. 

Quod  erat  demonftrandum. 


A  >♦•:• 


%mt.     T  H  E  O  R.    32.    P  R  O  P  O  S.   j^, 

Si  quatuor  re6tae  lineae  propcrtionalea^p^ 
rint:  &  folida  parallelepipeda  <i^:ab'^<^ 
&  fimilia  ,  .&  fimiliter  defcribOTlur ,  ' 
'portionaria  erunt.  Et  fi  folida  paralleli 
da  ,  quae  !&  fimiiia,  &  fimiiiter  defc__ 
''  "  tur  ,  fuprilit  proportionalia  :  Et  ipfa^  !«& 
lineae  pfoportionales  erunt, 

T^B.  Clnt  quatuor  reaae  proportionales  A,  B, 
XXXV/,     *^  ut  quidem.  A  ,  ad  B,  ita  C,  ad  D;  o 
fg.  4.      anturque  fuper  A,  &  B,  duo  parallelepiftL 
&  B  ,  fimiHa  ,   fimiliterque  defcripta  ;  iten^ 
C,  &  D  ,  ali^  duo  C,  &  D,  finiiH^L  fin'*^ 
pofiia,  five  hgec  fint  illis  fimilia,.five  aoi., 
effe  quqque  folida  A,  B,  C,  D,  propoi}c 
'Ut  quidem  folidum  A  ,  ad  folidum  B  ,  1 
dum  C  ,  ad  folidum  D.    Inveniantur 
fcholium  propof.  11.  lib.  6.  duabirs  reftl 
aliaB  duas  continue  proportionales  E  ,  j 
duabus  C,  D,  ah'»  G,  H.    Quoniam  igibir' 
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quatuor  Bncae;  A,  B  5  E^  t^)  &  quamor  lineaB 
aJiab.C  5  D  ,  G ,  H,  qua  biUK  in  eadem  ratiofiQ 
iumunlur;  erit  ex  sequo  ,  ut  A,  ad  F,  ita  G^a# 
H.  Ul  autem  A,  ad  F.  ita  eil  folidum  Ai^uA 
folidum  B ,  &  ut  C  ,  acf  H  ,  ita  folidum  G,  ad 
folidum  D  ,  ex  coroll.  prooof.  33.  hujus  lib# 
Igitui  erit  ut  folidum  A^ad  lolidumB,  fta  foli- 
dum  C,  ad  folidum  D.    Quod  eft  proppfitum* 

Sint  jam  e  contrario  folida  A,  B,  C)  D,  pro-  •  ■  ^  U'* 
portionalia. ' Dico  reftas  A,  B,  C,  D^  efie  qno-' 
que  proportioriales  :    tfTribus  enim  reftis  A,  B^  tit fiK9l 
C» ,  ^nveniatur   quarta  proportionalis    I , '«^  iuper  bi^.wirfj 
quam  defc^rtbatpr    paraHelepipedum   ipfi   D  ,  vet 
C^  fimile,  fimiliterque  pofitum.  ^  Quoniam  igitur 
eft ,  ut  redla  A  ,  ad  reSam  B,    ita  rfefta  C ,  ^ 
rtdam^I  ;  erit  quoque,  ut  jam  cft  oftenfum,  ut 
folidum  A  ,   ad  foiidum  B  ,  ita  foliduin  C  j  ad 
folidum   1.    Ut' autem  folidum  A ,  ad  foliduni 
BC,  ita  iH)nitur  quoque  folidum  G  ,  ad  folidum     -:: :- 
I>  :  Igitur  erit  ut  folidiim  C,  ad  folidum^I,  ita 
id^m  foHdum  G,  ad  folidum  D.    ^Atque  iddrco  c^.^iimt^ 
«qualia  eruHt  foiida  I,  &  D.    Quae  cum  fiiit  $* 
ittilia  fimiliterque  defcripta ,   contincbuhtuT  planis 
sequalibus  ,  per  defin.   10.  bujus  lib.    Sed  plana 
^qualia,  &  fimilia  habent  latera  homologa  asqua- 
lia,  per.  Lemma  propof.  22.  lib.  6.    Igitur  rcft» 
1 ,  &  D  ,  aequaks   funt.    Ac  propterea  erit,  ut 
refl^a  C  ,  ad  I,  reftam ,  ita  eadem  C,  ad  reaam  ^  k  1: 
D. ,  Pofita  eft  autem  C ,  ad  1 ,  ut  re6ka  A  ,   ad    •      '  > 
dB.*i  Qaare  erit  ut  reda  A  ,  ad  reftam  B,  ita  te* 
fiaC,   ad  rteam  D.    Itaquc  fi  quatuOr  red»  . 
Ifheas'  proponionales    fuerint  ,    &c.    Quod   erat 
dempnftrandum.  ..        \  ^  - 

^  Btevius  tota  hasc  propofitio  dcmonftrabiturcum 
Thc^ooe,  hoc  modo.  Ponatur  primum  ut  refti 
-A,  ai  redam  B,  ita  rcaa  C,  ad  redam  D;  Di- 
ca  eflc  quoque  ut  folidum  A ,  ad  foHdumB  , 
•itl  foiidum  C ,  ad  folidum  D.  ^Cum  enim  fit  djjtMMJg 
^ropbrtio  folidi  A,  ad.folidum  B,  triplicaita  p;o«- 
«poftioRis  redse  A  ,  ad  re^am  6;  Item  proportio 
tfblidl  C ,  a^  folidum  D ,  triplicata  t>ropo^lonis 
.  KJ  '^M.  Y  2  ledaB 
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fca«  C5  ad  redain  D:  erunt  proportionet  foUdi 
A^.^  Iplidum  B  ,  &  folidi  C,  ^  folidum  D, 
i^uales;  quftndoquidem  tripiicatas  iunt  proportio* 
Bum  «quiuium.,  nempc  red»  A,  ad  redam  B^ 
fa  rea»  C  5  ad  r^ftam  D.  Quod  eft  primum. 
Rurfus  ppnatiir  fecundo  cfle  ut  folidum  A  ,  ad 
folidum  3*  ita  folidum  C,  ad  folldum  D.  Dxco 
cflTe  quoquc,  ,ut  reftam  A,  ad  reftam  B,  ita  re- 
;«Mf.  ^m  C,  ad  reftam  D.  ^Cum  enim  fit  propor- 
tio  folidi.A>  ad  folldum  B,  tripiicata  proportio- 
.'  ,  Di»  reaae  A  ,  id  re<!iam  B.  Item  proportio  foli- 
-  ;  di  C,  ad  folidum  D,  tripllcata  proportionis  recte 
^  ^  ^  ;id^  rqftam  D  :  erunt  proportjones  re<9:aruni 
A^  ad  B,  &  C,  ad  D,  aequales;  quandoquidcm 
earum  proportiones  tripiicatas,  nimirum  folidi  A, 
^  folidum  B;.&  f<>li^i  C^  ad  folidum  D,  »qua- 
ics  ponuntur.    Quod  ell  fecundum. 

^:     THEOR.    33-    P  R  O  P  O  S.     38. 

.•^  .  Si  planum  ad  planum  reftam  fuerit ;  & 
ab  ahquo  punfto  eorum ,  quse  ih  uno  funt 
Tplanorum , .  acl  alterum  planum  perpendicu- 
kris  du^fi  faerit :  in  communem  fe6tionem 
cadet  planorum  du61:a  perpendicularis. 

TAB.  TjLanum  enim  AB,  re<3:um  fit  ad  planum  AC, 

XXX//.    ^    fiique  corum  cbmmufiis  feSio  reda  AD ;  & 

fg*  f.      ab  E  ^  .pundo  plani  AB  ,  ad  planura  AC  ,  pcr- 

pendiculat^    demirtatur  :    quam    dfeo    cadcrc  in 

eommunem  feaionem  AD.    Nam  fi  ficri  poteft, 

ilii.jprmBi  Qidat  cxtra  ad  punftum  F  ,  tf&  ab  F,    in  plano 

^   AC ,   ducatiur  ad  re^tam  AD  ,   perpcDdicularis 

FG ;  connc6taturaue   re^aa   EG  ,  in  plano  AB. 

QuoDiam  igitur  FG  ,  perpendicularis  eft  ad  con»- 

muncm  feaionem  AD  ,  crit  quoquc  pcrpcndiciif 

V  ,  laris  ad  plaoum  AB ,  ex  defin.  4.  hujus  lib.  al- 

<me  adco  &  ad  reaaiji  GE ,  pcr  3.  dcfin.  iuitts 

«b.    Eft  autem  &  EF,  refta  ad  FG,  pcr  eantftooi 

$•  detu,    {gitur  in  trianguto  EFG »  dao  anxali 

i.  EFG, 
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EF?G,  EGF  ,   reai  funt ,  quod  eft  abfur*im,        t  ^ 

^cum  duobus  redis  fint  minores.    Perpetidicula-*  bty^HUC 

xisergo  ex  E,  demiila  ad  planum  AC,  noB  ez* 

tra  communem  fedlionem  AD  ,  cadet  ^  ergo  m 

ipfam  cadac,  necefleell.    Quamobrem,  fi  planum 

ad  planuni  redum  fiierjt  ,  &c,    Quod  erat  dcs        \  ^ 

xiK>n(lrandum*      ^ 

T  H  E  O  R.    34.    P  R  O  P  O  S.   39.     xxni 

Si  folidi  parallelcpipedi  eorum ,    quae  ex      * 
adverfo,  planorum  Jatera  bifariam  fe6la  ikt;^ 
j>er  feftioneff  autem  plana  fmt  extenfa:  com* 
niunis  feflio  planoram,   &  foiidi  paralkle* 
pipedi  diaaieter  ,   bifariam   fe    mutuo  feca-  ^ 
buat. 

Slnt  paralleleptpedi    AR ,   plana  oppoifita  AC  •      TjtB; 
BD  ,  quorum  omnia  latera  bifariam  fefta  fint  XXXU. 
m  pundis  I,  K ,  I2,  M,  N,  O,  P,  Q,  per  quae  /fe»  ^  ' 
cxtenfa  fint  duo  plapa  IN  ,  KO,  qiiotum  feclio 
communis  fit  jefta  RS  :   Ducatur  item  diameter 
Afi.    Dico  redam  RS ,  &  diametrum  AB ,  fe     ^    ..: 
mufuo    fecare    bifariam.    Connexis    enim    rcftis 
RB,  RD ,  SA,  SC  ;  congderentur  dwD  trianRuIa 
AQS ,  COS.    Quouiam  igitur  latera  AQ  ,   QS  , 
irianguli  AQS,  aequalia  funt  Iateribu&  CO*  OS, 
trianguli  COS  ;   (Sunt  enim  AQ,  CO,  dimidia 
redarum  aequalium  AG,  CH,  d&  QS,  OS,  dua-  a34./fM 
bus  acqualibus  AN ,  HN,  aeguales,  cum  fint  p4- 
rallelogramma  AS,  HS,)  ^oc  angulus  AQS,^  a-  ht^.frwd 
•^alis  ^lteri^o  apgulo  COS:  ^Erunt  ix,  bafes  AS,  e  ^•t^im 
CS,  acqualcs  ;  *&  anguli  ASQ,  CSO,  aequales.   ' 
^Atqui  anguli  ASQ,  ASO,  aequales  funt  duobus  d  i^^/Nil 
reftis.    Igitur  &  CSO,  ASO ,  duobus^  funt  reais 
^quales  :  >Ac  propterea  A3  >  CS,  unam  redam  ti\.f^ 
.  Ifaicam   conHimem.    Eodem    modo   odendentur 
eflTe  acquales  BR,  DR,  &  unam  cx  cis  componi 
lincara  rcSam.    Rurfus  quia  uttaque  AD ,  BC  , 
parifllclir  dl'i  ftr^quaRs  reftaer  Fif,  crt)  paraHeta- 
y  3  gcmm 
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f  f.0mLgnmmz  AF,  FC,  /iplk  quoc|ac  ^etcr  fe  p^Mk- 

jUJrxMilx  crum  ,    &    aDqaaics.    /Q-t^rc  &  rc«±2   iWC , 

BD^  earum  cTtwm  coojiui^cmes^  pjvaT.el^  iiutf 

^  sqoales ;  Ac  proindc    ip&rani    dimkiis    AS? 

BR ,  squalcs  fimt.    Quia  vero  AC>  BD  ,  panu- 

b  7«M^  lcUe  fiiiu;  ^ctum  re&e^AB,  RS,  i&rodcm  c:iii& 
ipfis  plano,  idcoqoc  (e  matuo  /ecabuat^    ia  pua- 

l  tf'  &  ho  yidclicet  T.    /Cum  autcm  duo  ang^i  AST, 

tf.frim.  ATS,  triauguli  AST,  xqaalcs  fiot  duobas^aini* 
-     lis  BRT  ,  BTR,  trianguli  BRT  ;  &    Utus  As , 

kt4L|rtef  latcri  BR :  iErum  retiqua  latera  JA  ^  TS^  rcU- 
quis  lateribus  TB ,  TR ,  xqualia ;  Ac  propccrca 
AB,  RS^  &  mutuo  iecam  bi(ariam  iaT.  Si  Iri- 
tur  Iblidi  paraUclcpipedi  eonim,  qda  ex  adrctio, 
&c    Quod  erat  otcndcndam>  • 

COROLLARIUM. 

Htfc  efidtor  •  m  omiii  psraliekpipedo  ditmctros  eoi- 
•    bef  ts   motao  bifaritm  fecare  io  ano  pundo  ,    mIUiib 
in  pondo  T »  in  quo  bifariim  diiMonc  »  OK  hic  dcmpo- 
ftiatom  cftf  rcdun  RS« 

.  Yaoi     T  H  E  O  R.    35.    P  R  O  P  O  S.    ^a 

Si  fueiiot  duo  priimata  psqualis  aldtudims, 

quorum  hoc  quidem  iiabeat  baCn ,   parallel* 

grammum  ;  iilud  vero ,  triangulum  ;  duphn» 

autem    fiierit    parallelogranunum   triangali  : 

'      JEqiialia  erunt  ipfa  prifmaca, 

'    7421  Clnt  duo  prlfinata  aMjualis  altitudiais  ABCDEF, 

XXXilh    "^  GHIKLM  ,  quorum  illud  b|6m  habeat  patal- 

^»  i*.     lelogrammum   A6CD ,   hoc   vero ,  triangiilttin 

GHI  ;  fitque  parallelogrammum  AC  ,  trianguli 

GHI ,  duplum.    Dico  hax  priimata  efTe  a&qua)Bi> 

*  Perficiantur  cnim  parallelepipeda  AN,  GQ;  Quol 

quidem  fiet ,   fi  plana  triangulorum  exteudangt, 

pcrficianturque  parallelogramma  BN,  AO  iw  ^ 

]VIQ«   Si  ^fiim  comic^amuir  ro^a^  N0>  ^t 

.  "  coih 
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conftkuta  erum  duo  paraHelepfpcda  AN,  GQ, 
eiufdem  altitudiuis  cum  prifmatis.  Nam  plana 
horum  folidorum  oppofita  efle  parallela ,  facile 
colligetur  ex  propof  if.  hujus  lib.  «  Quoniam  i  34^^fW 
igitur  parallelogrammum  GP ,  dupluym  ejft  tdan- 
^uii  GHI ;  Ponitur  autem  &  patallelogi^mmum 
AC ,  ejufdem  trianguli  GHl  i  daplum  :  ^«quaHa 
eruut  parallelogramma  AC  ,  GP.  ^Quare  paral-  b|i»«iuf. 
lelepipeda  AN ,  GQ,  ejufdem  altitudinfs  fuper 
aequales  bafes  AC ,  GP  ,  inter  fe  funt  aequafia; 
Atque  propterea  eorum  dimidia,  nimirum  prifina- 
ta  ABCPEF,  GHIKLM,  (rnam  patallelepipe-ei8.««< 
da  AN,  GQ,  per  diametros  CF,  DE,  HI,  LK, 
phinorum  adverforum  fecahtur  bifariam  ,  in  bina 
fcilicet  prifmata)  sequaUa .  quoque  funt  inter  fe. 
Itaque  fi  fuerint  duo  prifmata  aqualis  altitudinis, 
Sccp    Quod  erat  demonftrandum. 
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.  u  :  ^         i>U  O  D  E  C  I  M  U  M. 
Et.  folidorum  fecuDdura. 

13        T  H  E  O  R.   I.    P  R  O  P  O  S.    i. 

Quae  in  circulis  polygona  fimilia ;  inter 
fe  funt ,  ut  a  diametris  quadrata. 

4 

TAB.  Ol»^  duo  polygona  fimilia  ABCDE,  FGHIK, 
Txyiii '  ^\  defcripta  in  cirx:ulis  ,  quorum  diametri  AL , 
^AjLUi,  ^  ^^     j^.^^  .^^   ^^^  polygonum  ABCDE, 

ad  polygonum  FGHIK  ,  ut  quadratum  dia-» 
metri  AL  ,  ad  quadratum  diametri  FM.  Sub- 
tendantur  enim  angulis  aequ^libus  ABC  ,  FGH, 
re&x  AC ,  FH  ,  &  conneaantur  r^Stx  BL , 
GM.  Quoniam  igitur.  ob  finTtlimdinem  poly- 
gonorum  eft ,    ut  AB ,  ad,  BCi  it^    FG  ,  ad 

a  6.fixt.  GH;  ^erunt  triangula  ABC,  FGH,  acquiangula, 
cum  circa  angulos  aBC|uales  ABC  ,   FGH  ,  habe- 

tftiaerfU.  ant  latera  proportionalia  :  b  Eft  autem  afigulus 
ALB,  angulo  ACB ;  &  angulus  FMG,  angulo 
FHG  ,  «qualis.  Igitur  &  anguli  ALB  ,  FMG, 
aquales  erunt.  Cum  ergo  &  anguli  ABL,  FGM, 

ciumil  ^uales  fint,  ^nempe  redi  in  femicirculis  exiftdt* 

d|».^rvMi  tes  ;   ^erunt  &  reliqui  BAL  ,  GFM  ,  xouales. 

f  4.^x/.  ^Quare  erit  ut  AL  ,  ad  AB,  ita  FM  ,  ad  Fb; 
^  &f<TQR¥^°Ldo  7  u^  -^L ,  ai  i^  >  ita^  AB ,  ad 

FG. 
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FG.  /Igitur   eft   ut  quadratum  ex  AL  ,  ad  qua-  f  t^^: 

dratuni  ex  FM  ,  ita  polygonurn  ABCDE  ,   fupcr 

AB,  ad   polygonum  FGHIK,  fupcr  FG  ;  cura 

tam  c^iiadrata  ,  quam  polygona  fiiit   figurs   fimi- 

leSj  luniliterque  defcriptae.     Quae  itaquc  io  circu- 

Jis  polygona  (imilia;  iuter  fe  funt,  ut  a  diamctris 

quadrata.     Quod  erat  demonftraudum. 

T  K  E  O  R.    2.     P  R  O  P  O  S.    2,         a. 

Circiili  inter  fe  funt ,   quemiadqioctei' 
■  a  diametris  quadrata. 

Slnt  duo  circujii  AKJD  ,  EFGH,  quorum  diV      TAM: 
metri   AC  ,  £G.    Dico   efe ,   ut  quaxiratui»  XXXm^ 
diametri  AC  ,   ad  quadratum  djapietri  EGry  jit^fy*  i^ 
circuium  ABCD,  ad  circulum  EFGH.    Si  ehiixj» 
res  non  ita  fe  haSet ;  Sit  ut  quadratum  diametri 
ACj_ad  quadratum   diametri    EG  ,  Ita  circu.Ius. 
ABOD,  ad  aliquam  magnitudinem,  nempe  ad  1,^ 
quae  vel  minor  erit ,  vel  major  circulo ,  EFGH« 
Si  etiim  effet  aequalis ,  ^ha^beret  cirqulus  ABCD^  af.frfitfj 
ad  circulum  Er  GH ,  &  a&  I ,    e^ndem  propo)^- 
tion^  ;  ac  propterea  elTet  circuliis  ABCD,  ad 
cirdilum  EFGH,  ut  quadratum  diametxi  AC  , 
ad  quadratum  diametri  EG  ,.  quod  non  CQHcedi- 
tur.    Sit  ergp  primum  I ,  mirior  ,  quam  circulus 
EFGH,    magnitudine  fcilicet  K,   ita  ut  drculus. 
EFGH  ,  asqualis  fit  magnitudinibus  I,  &  K,  (f-^ 
UiuL    Idfcribatur  in  circulo  EFGH,  quadratocb- 
EFGH;  qupd  quia  dlniidium   eft    quadiati  cir^* 
ca.  euiid^m,  circulum'   deicripti ,  ut  ad   prppof^, 
pi   lib;   ^/   oftcndjmus , /majus   erlt ,    quam  4}«^ 
liridium    qJrctiii   [^FGH^'    Seqentur    bifariam  pcT, 
jTiphente  £f;  FG ,  GH  ,.  HE  ,    in  punai^  t  >/ 
^  »   Clj.' 0';'^iJjuri;>anturqup^  mG^  \Xy  JJ?,^  .;..  ^  .   ., 

li,  reda.lfVi  t^gens  ciceuljim  in  L,  qjnaapaTs 
raljicia'  e(it^ij>fi'  EF,  i^L  adlpnopon  xj.  iib.  3>, 
oifteucnmus^.  bccuffatque^^xe^^a^s'  HE,  GF  ,  pro^ 
dbdfis^in<  T/  &r  V     b  Quia  ergO  triangulum  b4i  W 
:-'  Y  s  ELF, 
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.;A/       ELF,  dimidium  eft  paralklogrammi  TEFV;  ma- 
jus  erit  triangulum  ELF  ,    quam  dimidium    fkg- 
menti  circuli  ELF-    Eadem  ratione  erunt  reliqua 
triangula  majora  ,  quam  dimidia    fegmentorum  , 
!a    quibus   funt,    Omnia    igitur    triangula    fimul 
majora  funt ,  quam  dimidium  omnium  fegmento- 
rum  fimuK     Quod  fi  rurfus  peripheriae  EL,  LF, 
&c.  fecentur  bifariam ,   &  adjungantur  re<aae   li- 
nea&  ,  conftitucntur  eodem  modo  triangula,  quz 
majora  erunt  fimul  ,    quam   dimidium   omniam 
fcgmentorum  fimul  ,  in  quibus  funt ;  &  fic  dein- 
ceps.    Quoniam  vero  ,    fi  a  Qirculo  EFGH ,  au- 
fcratur  plus  quam  dimidium  ,   nempe   quadratum 
EFGH;  &  a  reliquis  le^cntis  plus  quam  d\m\- 

V*^        dium,  nempe  trianguia  ELF ,  FMG,  &c.  atque 

'**        .  m  hunc  modum  fempcr  fiat  detraclio;  reliaquitur 

-£.  vXfg^dem  minor  magnitudo,  quam  K,  exceirus  in- 

tcr  circulum  EFGH,  &  magnitudinem  I,  uti  ei 

lubjedo  lemmate  conftat.    Sint  jam  circuli  feg- 

menta  relida  EL ,  LF,  FM,  &c.  fimul  fumpta 

minora,  quam  magnitudo  K.    Gum  igitur  circu- 

his  EFGH,  aequalis  ponatur   magnitudinibus  I, 

•.riji!        ^  j^^  fimul ;  fi  ex  circulo  detrahantur  didci  feg- 

menta,  &  ex  I,   &  K,  ipfii  magnitudo  K ,  qus  , 

major  eft  praefatis  circuli  fegmentis;  erit  reUquum 

polygonum  ELFMGNHO  ,  majus  reliqua  mag- 

nitudrnc  L   Inlcribatarin  circulo  ABCD,  polygo-. 

num APBQCRDS ,  iimilepolygono ELFMGNHO. 

Quod  quidem  facile  fict  ,   fi  femicirculi    ABC, 

ADC  ,  b'fariam  fecentur  iu  B,  &  D;  &  mrfus 

circumferentiae  AB  ,  BC,  CD ,  DA,  bifariam  in 

P,  Q,  R,  S  ;  &  frc  deiuceps,  donec  ia  tot  par- 

tes  sequales  divifa  fit  circumferentia  ABCD ,  in 

quot  diftrfbuta   eft  circumferentia  EFGH.    Nam 

^..  *•  junais  reftis  AP ,   PB,  BQ,  &c.  erit  figura  in- 

:^      fcripta    fimilis    figurae    ELFMGNHO ,   ut  patef, 

1  u^.  i^fQuoniam  igitur  eft  polygonum  APBQGRD9, 

^'   '         ad  polygoniim   ELFMGNHO  ,   ut    quadratuffl 
diametri  AG  ,   ad  quadratum  diametri  EG  ,  hoc 
eft  ,  per  hypothefim ,  ut  circulus  ABCD,  3i\\ 
.  ,         Eft   autem    poljgonum    APBQCRDS  ,    maus 
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erit    cifculo     ABCD.     e  Igitur    &    polygonum  ci^fifAa' 
ELFMGNHO,    minus  erit   quam  L     Ofteiifum 
autem  cit  &  majus.     Quod  eft  abfurdum.     Noii 
ij^itur  minor  eft  magnitudo  I  ,  circulo  EFGH. 

Quamquam  autem  in  fii^ura  confertur  ma)or 
cifculus  cum  minore  ;  eodem  tamen  modo  de- 
monftrabimus,  minorem  circulum  EFGH  ,  non 
poife  ad  magnitudinem  ,  quae  minor  fit ,  quam 
major  circulus  ABCD,  haberc  eandem  proportio- 
nem ,  quam  habct  quadratum  diametri  minoris 
EG  5  ad  quadratum  majoris  diamctri  AC  ;  Ita 
ut  generaliter  &  univerfe  demonftratum  iit,  nun- 
quam  quadratum  diametri  alicujus  circuli  ad 
.  quadratum  diametri  alterius  circuli  eandem  ha- 
bere  polFe  proporiionem  ,  auam  habet  prior  cir- 
culus  ad  magnitudinem  poneriore  circulo  mino- 
norem  ;  five  prior  circulus  major  fit  pofteriore, 
five  minor.  •      -  ; 

Sit  deinde  magnitudo  I,  major  circulo  EFGH. 
Cum  crgo  ponatur  circulus  ABCD  ,  ad  I,  elfe 
ut  quadratum  diamctri  AC,  ad  quadratum  dia- 
metri  EG  ;  erit  &  convcrtendo  I  ,  ad  circulum  ' 
ABCD,^  ut  quadratum  diametri  EG,  ad  quadra- 
tum  diametri  AC.  Ponatur  ut  I  ,  ad  circulum 
ABCD  ,  ita  circulus  EFGH ,  ad  magnitudinem 
aliquam,  nempe  ad  K.  Et  quia  I,  major  poni- 
tur  circulo  EFGH , /major  quoque  erit  circulus  fi4."f«^5 
ABCD ,  magnitudine  K-  Quare  erit  ut  quadra- 
tum  diametri  EG  ,  ad  quadratum  diametri  AC  , 
ita  circulus  EFGH  ,  ad  magnitudinem  K,  quc^e 
minor  eft  circuio  ABCD.  Quod  eft  abfurdum. 
Oftenlum  enim  cft  jam  in  priori  partegencraliter, 
non  poffe  effc  ut  quadratum  diametri  ad  quadra- 
tum  diametri,  ita  circulum  ad  magnitudinem  cir- 
culo  minorcm  :  five  prior  circulus  major  fit  po- 
fteriore  ,  {\vc  minor.  Quamvis  autem  circulus 
ABCD  ,  major  tft  ,  &  EFGH  ,  minor  ;  eadem  ^ 
tamen  ratione  oftendemus  ,  quadracum  diametri 
circuli  EFGH ,  ad  quadratum  diametri  circuli 
ABCD  ,  noi)  poffe  habere  eandem  proportionem , 
quam  nabet  circulus  EFGH,  ad  magnitudineift 

circulo 
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Ajnr  V.     cfrculo  A6CD  ,  majorem  :  qoia  eodem   modc^ 
probabiinus,  (fi  illud  concedatar)  quadratum  dia- 
inetri  AC  ,   ad  quadratum  d  aoietr.  EG  ,    eandeiLt 
habereproportionem^  quam  habet  circulus  ABCD,i 
ad    magnitudinem    circulo    EFGH  ,    minorem , 
«      quod  talfum  effe  jam  iii  priori  pane  generalita 
demoottramm   eft  :   Ita  ut  generaliter  &  uniTcrfe 
quoque  demonftratum   (it ,  nunquam  quadrarum 
diametri  alicujus    circuli  ad    quadratum   diametri 
altcrius  circuli  eandem  habere  polTe  proportionem, 
guam  habet  prior   circuips   ad  magaitudinem  po- 
fteriore  circulo  majorcm,  fire  prior  circulus  ma- 
jor  fit  pofteriore  ,   five   minor.     Non  ergo  major 
.       cft  magnitudo  I,  circulo  EFGH  :  Sed  neque  m\- 
nor  eft  oftenfa,  aequalis    igitur  eft.     Quarc  aim 
*..,     ponaiur ,  ut  quadratum  diaraetri  AC,  ad  quauta- 
fum  diametri  EG  ,   ita  circu^us   Al^CD  ,   ad  I; 

£7.fg|«r.  j^fit  autem  ut  circulus  ABCD  ,  ad  I,  ita  idcm 
circulus  ABCD  ,  ad  circulum  EFGH  ,  qui  s- 
qualis  eft  maguitudmi  I ;  Erit  quoque  ut  quadra- 
tum  diametri  AC ,  ad  quadratuin  diametri  EG, 
^  '  "*  ita  circulus  ABCD  ,  ad  circalum  EFGH,  tivc 
circulus  ABCD,  circuloEFGH,  major  fit,  fivc 
minor.  Circuli  igitur  inter  fe  funt  ,  quen^ie» 
dum  a  diametrU  quadrata.     Quod  crat  oraken- 


dum« 


c  o  a  o  L  L 


Htnc  fic  •  itk  cfle  drculom  ad  cifculoiii 
Dum  fo   illb  idefcriptum   ad   polygoDum 
deicriptam.^  QiioQiam  tam  circnhii  ad*^ 
polygoiiam«^  polfgomuircft ». 
id  qqjKlrarom  diameori,  veluti  ^ 

LEMMA. 

DUibHS  m^nUudiniim  i 
mjare  mtferoHir  m^us  ^uam 
^f  T^.  f^^  tfil>  rHrfns 
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fy<9ipojit£  fim  dua  magmtudines  indqualts  AB  ^  TjfB. 
C^  C,  quarum  AB^  fit  majer.  Dico  fi  ex  jiB^  XXXlll^ 
Sti^atur  majus  quam  dimfdium  ;  C^  ab  ea  ^  qued  ^'  ^ 
'rWjpi,^f^  ^ft  I  rurfum  majus  quam  dimidium;  atque 
H^^fn^per  fiat :  relinqui  tand^m  magnitudinem  quan^ 
dm  ^  qua  minor  fit  quam  C.  Multiplicetur  enim 
C^j^^mies  y  donec  magnitudo  fa^a  DE  ^  major  fit 
^iiam\AB  ,  ita  ut  DE  ^  fit  multtplex  ipfius  C,  , 
proxime  major  quam  AB.  Divifa  autem  DE^  in 
pairpesDF  y  FG^  GEy  ipfiCy  ^quales^  detrahaiur 
-  i^,^B  y  majus  quam  dimidium  AH \  €r  exreli^ 
^^  HB  ,  ma]us  qmm  dimidium  HI  \  atque  /w 
pmper  fiat ,  donec  partes  ipfius  AB  ,  multitudine 
^ualesfint  panibus  ipfius  DE.  Sint  ergo  jam  par^ 
tes:J[Hj  Hly  JB,  toty  quot  fum  ipfa  DF y  FG^ 
4SB-  '  Quia  igitur  DE^  major  eft  quam  AB\  At 
itM  J3£,  ablatum  efl  DF  ^  minus  quam  dimidium^ 
vel  ceite  dimidium;  fi  DE^  ipfius  C,  fit  dupiex^ 
ex  AB ,  vero  majus  quam  dimtdium  AH:  Erit  rem 
iiq^tim  FEy  reliquo  HB  y  majus.  (^Cum  enim 
X>£,  f^ajorjit  quam  AB;  fi  gx  D^^  dfmidimm 
4Uiferetwr ,  ^ec  non  Cr ^  AB  ^  dtmdium  ,  effet 
qit^uerretiqmm  e:^" li^  ,^  majus  reliqua  ex  AB» 
Bi  er^  iix^E, »  ^feraiur  nmHsqudm  dimiditam^ 
t/et^cer^  WfuAB^y  &  ex  A^B^  mttjHs  quim  di^ 
miaium^  erif{relij/mm  ex  V£  ^  majus  reliquo  ex 
lldB.)  , i^^fit  ^Ht^fiml^iirkaj  eft  q^  HB^ 
^ufertwr^e^EMi^  dimu^fimFS  ,  vel  cme  mima 
^mfldmm^  fi  ipfig  iM^M"  Jfe  qim^  dtfiem 
C^J^e^HBimajlU^^, 
^codem  mtUiffiiqttm  ^^^   mitjiisrriiftd  /B: 
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attjHe-ita  pr§cedend§  ofieMdemus  timdem  psfiremaml 

panem  tpfias  DE^  qaalu  hsc  efi  GE^  mf^m-eim  €ffe\ 

pojhema  pnrte  ipjius  AB  ^  qmlis  ktc  ejl  IB,      Ctan 

erga  CE  ,  pofirema  pars  ipjins  DE^  dtfualis  pe  ipji 

„.^       Cy   ern  quoque  C^  m^wr  quam  IB,  poprema  pars 

^.  /.     '  ipfii^  ^B.      ReliBa  igitur  eji  JR  ,  magnitudo ^    qud 

•f    \<^-9^rn0r  eji  magmtudtne  C      Oiiare  dualms  magmtU' 

dimhHS  sndfifilfhus  propofitis  ,  (i  k  majori  auferatKr 

mitit^s ,  Crr.     Quod  erat  demen^midsim. 

Jdem  demon(lrahit»r  ,  fi  ex  AB ,  asiferatiir  di- 
midtHm  AH  ^  Cr  exreliquo  HBj  rsirfus  dimidium 
JHIy  C"c.  Nam  eadem  ratione  erit  reltq.ium  FE^ 
pfajt4s  reliqm  HB  ,  nec  non  C^  reltqtmm  GE^  ma- 
Jus  reltqtio  IB ;  cnm  ex  majori  DE  ^  ahlatsm  fit 
DF  ^  minus  quam  dimidinmy  vel  certe  dimidistm-, 
C^  ex  minon  AB ,  dimsdium  AHy  <7*Cm 

Uj.         T  H  E  b  R.   3.  \P  R  O  P  O ;.; 

.  ,Qmnis  pyramis  triangularem  ha 
fm ,   dividitur  in   duas   pyramides 
&L    fimiles   inter    fe  ,   triangulares- 
h^^cs  ,  j8c  fimiks  toti;  <fi^  ia "duo 
jaeqaalia  ,  quae^.  duo  ,prifinata  majora 
iiiidio  totius  pyr^imidis. 

r^fi.  S^^  pyraoiis,  cujus  bafistriai^ulam  A! 
XXXIH'     -  ^^^  ^*    Secentur ..^  omnia   ejus  la^rn 

H'  f.     -:fcF,  Fd     GE,  HI,  IK,  KH,  HG, 
IF.    Divifa  itague^eft  pyramis  in  duas 
^AEGH^  HIKD  ,-qiiarum  bafes  triaaj 
vHIX ,  vertice^  H\,  D  ;  ncc  noa  itt 
.JEBFGHI,  QFQHilij.cJijpj  mo;t.€" 
ppfraata^.  auorjmj  ilj^us  bafis.eft. .   _     __ 
:jwm  E9F.G.  &  tiiapgula.  opppfita  E^l^! 
'hujirs  vero  baffs  ttt  iriangulum  CPG  y  cu 
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nitur  triangulum  JCIH  ,  habentque  h«c  prifinata       ^       -^ 
tcrminum  communem ,  paraUelogrammumFGHI ; 
&  cum  duabus  illis  pyramidihus  componunt  to-     h  »|A-/ 
tam  pyramidem  ,   ut  conftat  5  ii  reae  concipiatur 
pyramidis   vertex    D  ,    in  fublimi ,   nec  non  ejus 
triangula  circumjacentia.     Dico  igitur   duas  illas       -   *^  . 
pyramides  efle   sequales  ,   &   iimiles  inter  fe  ,   &         •^.; 
fimiies  toti  ;  Itcm  duo  hasc  prifmata  elTe  jnter  fe 
xquaha,  &  majora  dimidio  totius  pyrarhidis.  Cum 
cnim  latera  AD  ,  BD  ,  trianguli  ADB,  feda  fint 
bifariam  ,    ac    proinde    proportionaliter  ,  ^  erunt  a  i.yjai^ 
HI  ,  AB  5    parallelsc.    Eadcm    ratione   parallelje 
erunt  IK ,   BC  ,  &  HK ,  AC  ;  &  EG,  BC;  &  1 

EF,  AC;  &FG,  AB;  &  EH,  BD;  &EI,  AD;       ^   ' 
&  IF,  DC;  &  HG,  DC.  ^Sunt  autem  &  redx  b  9.  «a/. 
FG  ,   HI  ,   cum  parallelae  fint  ipfi  AB  ,   inter  fe       .^.T 
paralkiae ;    Atquc    eadcm  ratione    parallelas  funt 
GH ,  FI ,    cum  fint  parallelas    ipfi  DC.    Quare 
parallelogramma  funt  AEIH  ,  HEBI  ,   IDHE ,       ♦ 
EBFG,  GHKC,  CKIF,  FGHI.    Quoniam  vero 
rea^  HE^.HG,  redlis  DB,  DC,  funt  parallelae; 
rerunt  anguH  EHG ,  BDC,  aequales:  Ac  eadem  cio-iw/J 
ratione  aequales  erunt  anguU   HEG  ,   DBC  ;   & 
HGE,  DCB.    ^Proportionalia  igitur  funt  latera  d  4.yixr; 
trianguli  HEG  ,    lateribus  trianguli  DBC ,  circa 
asqualcs  angulos ;  ac  proinde  finiile  eft  triangulum 
HEG,  triangulo  DBC.    Sunt  autem  &  triangula        ^.  1 
HAE,   HAG,   AEG,  triangulis  DAB,  DAC, 
ABC,    fimilia   per  coroll.  propof  4.  lib.  6.    Py- 
ramis  ergo  AEGH,  pyramidi  ABCD,  fimih's  cH:, 
pcr  defin.    9.   lib.   11.     Rurfus  quia  reftas  HI  , 
HK,  reftis  AB,  AC,  funt  parallelae,  ^erunt  an-  e  io.«aA 
guli  IHK  ,  BAC  ,  ssqualcs.    Eadem  ratione  ae- 
quales  erunt  anguli  HlK,  ABC;  &HKI,  ACB.  ^ 

/Quare  latera  triauguli  HIK  ,    lateribus  trianguli  f  4.  J^m^ 
ABG,  circa  asquales  angulos  funt  proportionalia;  ^ 

ac  propterea  triangulum  HIK  ,  triangulo  ABC ,       '  -  • 
limile  eft  :  Sunt  autem  &  triangula  DHI,  DIK, 
DKH,   triangulis  DAB  ,  DBC,  DCA  ,  fimilia,       ,;  51 
pcr  idem  coroU.  propof.  4.  lib.  6.    Pyramis  ergo. 
HIKD^  fimilis  cli  quoque  eidem  .pyramidiABCD, 
,,'^\r^  Vi^  ---'■  \      per 
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p€S  4A^'  9.  lii.  II.    Quoniam  mtan 

AHE  ,  KDI  ,  6sB£h  fum  trixngulo  ATJil^  ^- 

^mtjp^*  rAtrSiim  cft  cx  cocoll.  propo£  4.  lib.  6b.  j^rpv, 
OMquc  im^  fe  fimilia  miac  Cum  igiair  fim 
fiipcr  letras  sqjales  AH  ,  HD ,  conffim^;  lyfii 
^etiim  aequalia  ,  per  la«m  propoC  a^  l^I  & 
Simili  argumcnto  rqnaiia  cniiit  &  ftmilia  triam' 
gula  AHG ,  HDK,  cam  fmilk  fim  oftc&fa  m> 
an^Io  ADC  ,  &  conftiiota  fiipcr  aeoaales  rcdai 
AH.  HD.     Pari  ratione  aetpialia,  &  fimflid  eroot 

.V  ^  .  ftiangula  AEG  ,  HIK,  cum  fimilia  fint  oft^6 
triangulo  ABC  ,  &  fuper  redas  pofita  AE,  HI. 

jj^.^nwrti^quaeaequalcs  fiint,  ob,paralielograinmumA£lH 
Non  fecus  xqualia  erunt  &  fimilia  triaYJii 
EHG  ,   IDK,  cum  fint  ofteofa  fimilta  ttai^^ 

ij4/rw  BDC5  &  habeant  re6:a5  HE,  Dl,  tquac  zqi^es 
funt,  ofa  parailelogrammuni  HEID.  Pyramides 
igitur  AEGH,  HIKD,  aequales  finr  &  fimiles, 
.pcr  10.  dcfit).  lib.  11.  quandoquidem  omnia  tn- 
anguia  untus  squalia  funt  &  fimilia  omnilx^i 
tfiangalis  alterius ,  ut  demonUratum  eft- 

1^4fjrrt»i.  Rurfus  5  iquia  redae  EH,  HG,  GE,  xqa^ 
funt,  &  parallel3e  reclis  BI  ,  IF,  FB,  ob  paral- 

.V  -  .-.  -  iclogramma  EHIB,  FGHI,  BFGE;  erant  triati- 
gula  EHG  ,  BIF,  aequiangula  inter  fc,  8c  «qui- 
lia,   per  coroll.  propoC  8.  lib.  i.     Ac  propiere» 

1  tf-und,  &  fimilia  :  /Sunt  autem  &  parallela  ;  cum  EH, 
HG  5  per  quas  ducitur  planum  EHG  ,  parallcl/ 
fint  redis  BI  ,  IF,  per  quas  planum  BIF,  duci- 
tur.  Igitur  folidum  BIFGHE ,  contentum  duo- 
bus  triangulis  EHG  ,  BIF,  ex  adverfo  acqualiu^ 

'•-'•  *-  &  fimiliDus  ,  &  parallelis  ;  &  tribus  parallclo 
grammis  EGFB  ,  BEHI,  IFGH,  pnfma  cft,  n 
defin.    Eodem   modo  prifma  oftendetur  folidun 

«|4^iwiCFGHIK.  i«Cum  enim  redae  FC ,  CG  ^  GF. 
aequales  fint,  &  parallelae reftis  IK,  KH,  HI,  r* 
parallelogramma  CFIK,  CGHK  ,  FGHI;  ciiilj' 
triangula  CFG,  HIK,  asqualia,  &  xquianguliS* 

9  tfMd.  •  ter  fe,  ac  propterca fimilia ;  »Sunt  autem  &  paralWi^ 
quodreftaeCF ,  CG,  perquasduciturplanumCFG, 
parallelse  fiot  redis  lil ,  KH,  pei  quas  plaxnun 

KiH^ 
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KIH,  ducitur.  Igitiir  foHdum  CFGHIK ,  con- 
tentum  duobus  triangulis  CFG ,  KIH ,  ex  ad* 
verfo  sequalibus  &  fimilibus,  &  parallelis;  atque 
tribus  parallelogrammis  CFIK,  KHGC,  IFGH, 
prifma  eft.  Quoniam  vero  prifmata  EBFGHI , 
CFGHIK5  funt  ejufdem  altitudinis,  nempc  inter 
plana  parallela  BCGE,  HIK,  &  parallelogram- 
ijiam  EBFG,  bafis  illius  ,  duplum  eft  trianguli 
CFG^  bafis  hujds,  per  fchoHum  propof.  41,  lib. 
I.   olpfa  intcr  fe  aqualia  crunt.  Q^o^iaaJ^ 

Deniaue  quia  prifma  EBFGHI,  majus  eft  py- 
ramide  EBFI  ,  totum  parte;  Eft  autem  pyramis 
EfiFI ,  sequalis  &  fimilis  pyramidi  AEGH  ,  nec  • 
non  pyramidi  HIKD  ,  ut  perfpicuum  eft  ex  ae- 
qualitate  &  fimilitudine  triangulorum :  Majora 
crunt  prifmata  EBFGHI ,  CFGHIK,  pyramidi-^ 
bus  AEGH,  HIKD.  Ac  proinde  illa  quidem 
dimidiilm  pyramidis  AIJCD  ,  excedent ,  hx  vero 
i  dimidio  cjufdem  deficient.  Quando  enim  totum 
in  duas  partes  inasquales    fecatur ,   major  dimi-'  '^ 

dium  ejus  fuperat,  minor  vero  i  dimidio  deficit. 
Omnis  igitur  pyramis  triangularem  habens  bafin, 
&c.    Quod  erat  oftendendum. 

T  H  E  O  R.   4.    P  R  O  P  O  S.   4.         Ifs 

Si  fuerint  duae  pyramides  ejufdem  altitu- 
dinis  ,  triangulares  habentes  bafes  j  fit  autem 
illarum  utraque  divifa  &  in  duas  pyramides 
aequales  inter  ie ,  &  fimiies  toti  j  &  in  duo 
prifmata  aequalia  ;  Ac  eodem  modo  divifa 
iit  utraque  pyramidum ,  quae  ex  luperiore 
divifione  na-.ae  funt ,  idque  femper  fiat ;  erit 
iit  unius  pyramidis  bafis  ad  alterius  pyrami- 
dis  bafim  ,  ita  &  omnia ,  qusB  in  una  py- 
ramide  ^  prifmata  ,  ad  omnia  ,  quae  in  alte- 
ra  pyramide,  prifmata  multitudine  aequalia. 

Slnt  fuper  bafes  triangulares  ABC ,   EFG ,  du»  ^J/f,?^ 
pyramfdes  ABCD ,   EFGH,  ejufdem  altitudi-  ^^-^r/y/j 
Z  nis,  >*•  ^* 
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jiis  •  qcuurafn  fattcim  bifariain  dividantur  in  pu^is 

j,  k:,:x,  m;  n,  o,  p,  q,r,  s,  i,  v, 

conneftanturque  reSx  IL ,  LK,  KN,  NO*  OM, 
TMN,  LM,Ml;  PR,  RQ,  QT,tV,  VS,  ST, 
RS,  SP  ,  jta  ut  pyramis  utraque  feda  fit  in  binai 
pyramides  aequales  inter  fe ,  &  fimiles  toti ,  ni- 
minim  in  AILM ,  MNOD  ;  EPRS,  STVH;  & 
in  bina  prifmata  xqualia  IBKLMN,  CKLMNO; 
PFQRST ,  GQRSTV  ;  ut  vuli  propofitio  pracc- 
dens  :    eodemqae  modo  intela>^ancur  efle  divife 

'  ^  ^  pyramidesfaa^s  AILM,  MNOD;  EPRS,  STVH, 
&  iic  deinceps.  Dico  ita  efle  omnia  prifiniKa 
.  fada  in  pyraraide  ABCD  ,  ad  omnia  prifimti 
generata  in  pyramide  EFGH,  illis  mulUtudioe 
a&q[ualiaj  ut  ell  bafis  ABG,  ad  bafin  EFG,  Qim 
cnim  fit  ut  BC  ,  ad  CK ,  ita  FG ,  ad  GQ.,  co 
quod  i^traciue  linea  diviia  ett  bifariam,  fini  aii^ 
triangula  ABC ,  LKC  ,  fimilia  fimiliterqu^  fi&* 
ta;  Itcm  triangulaJEFG ,  RQG,  ex  coroliijto- 

%xx.f$x$.  pof.  4.  lib.  6.  isErit  quoquc  ut  triai]|;Qkm 
ABC,  ad  triangulum  LKC,  ita  triangulum J^B, 
ad  triangulum  RQG.  Et  permutando ,  ut  ^dJBC, 
kd  EFG  ,  ita  LKG  ,  ad  RQG ,  ita  eft  fn&BA 
GKLMNO,  adprifmaGQRSTV,  ut  mox  oftcn- 
demus  ,,atque  ideo  ita  prifma  IBKLM5J,  ad 
prifina  f^FQRST  ,  cum  haec  illis  fint  x4Qa]k: 
Et  ut   unum  prifma,  videlicet    IBKLMNy^ 

hii-qwnf.  unum  prifma  PP'QRST  ,  b  ita  funt  duo 
IBKLMN,CKLMNO,  adduoprifmataP] 
GQRSTV.  Igitur  erunt  quoque,  ut  bafis 
ad  bafin  EFG  ,  ita  duo  prifmata  in  pj 
ABCD,  ad  duo  prifmata  in  pyramide  ^^Si 
Simili  argumento  oftendemus  ,  ita  effe  hintf^ 
mata.ia  pyramidibus  AILM,  MNOD,  £i^fl 
pyramide  ABCDj  ad  bina  prifmata  in  pyri^^BS 
EPRS,  STVH,  fadis  in  pyramide  EFt2f,rf 
funt  bafes  AIL  ,  MNO ,  illarum  pyrarnir  '  * 
bafes  EPR,  STV  ,  harum  pyramidum  i 
deinceps  eadem  femper  fada  divifione. 
Illas  bafes  ad  has  ,  ita  eft  LKC  ,  bafis 
cft  aequalis  &  fimilis ,  ad  bafin  RQGc  , 
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:  cft.  aequalis,  &  fimiji$  ,  ut  in  praecedenti  eft  de^ 
monftratum ,  hoc  eft  ,  ita  eft  bafis  ABC ,  aH  ba- 

.  lin  EFG.  Igitur  erunt  quoque ,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG  ,  ita  prifmata  cujuslibet  pyramidis' 
faftae  in  pyramide  ABCD,  ad  prifmata  cujuslibet 
pyramidis  fadx  in  pyramide  EFGH  :  Ac  proptc- 
rea  erunt  quoque,  ut  prifmata  pyramidis  ABCD, 
ad  prifmata  pyramidis  EFGH,   ita  prifmata  tam 

'  pyramidis  AILM,  ad  prifmata  pyrainidis  EPRS  , 
quam  prifmata  pyramidis    MNOD  ,   ad  prifmata 

-  pyramidis  STVH  ;  &  ita  deinceps.  Quare  dum 
fint,  ut  duo  prifmata  pyramidis  ABCD  ,  ad  duo 
prifmata  pyramidis  EFGH  ,  c  ita   omnia  prifmata  c  ii.fttMtf: 

.  in  pyxam^idibus  ABCD  ,  AILM ,  MNOD  ,   &c. 

;  fiiiiul  ad  omnia  prifmata  in  pyramidibus  EFGH, 

'  EfRS,  STVH,  &c.  fimul,  fi  haec  illis  multitu-  •:  . 

-_  dint  firit  aequalia;  Erunt  quoque,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG  ,  ita  omnia  prifmata  in  pyramide 
ABCD  ,  ad  omnia  prtfmata  in  pyramide  EFGH. 
Quoclrca  fi  fucriiit  duae  pyramides  ejufdem  alti- 
tudinis  ,  triangularcs  habentes  bafes  ,  &c,  Quod 
etat  demonftraudum. 

L  E  M  M  A. 

Quod  autem  ftt  LKC  ^  ad  QRG ^  ita  prifma 
CKLMNO,  adpripm<iQRSTr,  ita  oftendemus. 
Jmelltgantur  ex  verticihus  D  j  H  ^  ad  bafisjiBC^  '    ' 

£FG^  demiffaperpendlcHlareSy  tjUiC  erunt  altitftdines 
aqtiales  pjramidum   AECD  y   EFGH.'  Quoniam 
igitwr  planaparallela  ABC  ^  MNO\  dfecant  duas  ij7.ttnd. 
'   reSlaSy  nempe  DC  y   O* perpendicularem  ex  D,  de^ 
^ifamproportionaliter,  jecatur  autemDCf  bifariam 

-  in  O  ^  fecahnur  qHofAe  perpendicularis  ex/D  ^   de^^ 
'■■;.  ntijf^  bifariam  in  puniio  ,   cui  planum  MNO  ,    ^^- 

J^;  ^urrit,     Eadem  ratione  perpendicularis  ex  H ,  de^ 
^iffa  bifariam  fecabitur  k  plano  STf^.     Quare  cum 
perpendiculares  ponantur  ^cjuaies  ,    erunt  O*  di^ 
iid^  mmp^  prtfmatum  altitudines  y  ^quales  y  Ae 
Z  %  proindt 
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fr^mde  fr^mata  CKLMNO ,    CQRSIfr^  atm 

hahemt  dtitudkies  dipides  ^  imer  fe  entm  ^  m  tefa 
LKC^  RQG  ^  perea^  qu£  ad  fropef.  54.  Ub.  u. 
dewtenfhrauimus. 

f.         T  H  E  O  R.   5.    P  R  O  P  O  S.   5. 

Sub  eadem  altitudine  exillentes  pyrami- 
des ,  &  triangulares  habentes  bafes  , '  inter 
ie  fiint,  ut  bafes. 

rjiB.  CIntpyramidesejufacmaltitudinisABCD,-EFGH, 
XXXIU.   ^  quarum  bafes    triangula  ABC ,  EFG.    Dico 
fg.  7.       cfle  pyramidem  ad  j>yramidem ,  ut  eft  bafis  ,  ad 
bafin.  Si  enim  non  ita  fic,  ponatur  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG  ,  ita  pyramis  ADCD ,  ad  Ibiauin 
X  ;  guod  vel  minus  erit,   vel  majas  pyramide 
ER3H.    Sit  primo  minus  ,  magnitudine  Y.    15i- 
vidatur  pvramis  EFGH ,  in  duas  pvramides  x- 
quales ,  &  duo  prifmata  xqualia ,  juxta  propoC 
3.  hujus  lib.    Rurfus  eodem  modo  fadss  pjrsLmi^ 
dcs  in  pyramide  EFGH ,  in  biuas  pynunides  ss^ 
quales ,  &  in  bina  prifmata  xqualia,  &  fic  dein- 
ceps.    Quoniam  igitur,  fi  l  pyramide  EFGH, 
auferatur  plus  quam  dimidium,  nempe  duo  prif' 
•  l.dmd.mzX2i  PFQRST,   GQRSTV  ;  tfquae  majora  fet 
dimidio  pyramidis  EFGH :  Item  a  rcliquis  pyn- 
midibus  EPRS  ,  STVH ,   plus  quam  dmiidittm> 
carum  fcilicet  prilmata,  &  ficdemceps;  relin^^ 
;        tur  tandem  minor  magnitudo  quam  Y  ,   cxcSis 
pyramidis  EFGH  ,  fupra  folidum  X.  per  lemim 
propof.  2.  hujus   lib.    Sit  ergo  jam  relifia  mag- 
nitudo   minor.    Cum    autem    pyramis    EFGH, 
*sequalis  ponatur  folidis  X,  Y;  erunt  reliqua  prif- 
mata  in  pyramide  EFGH,  majorafolido  X.    Dr 
vidatur  pyramis   ABCD,  in  duas  pyramidcs*- 
^uales,  &  dup  prifmata  squalia,  &  eodem  tPfdo 
.^dae  pyraipides  AILM,  MNOD,  in  binasffiv 
.mides  aequales ,  &  bina  prifmata  aequalia;  Atquc 
hoc  toties  fiat,  quoties  id  fa&um  fttit  m  piiaim- 
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de  EFGH.  rQuoniam  igitur  funt  omnia  prifma-  c  ^d»ii 
ta  in  pyramide  ABCD ,  ad  omnia  prifinata  nu* 
mero  aequalia  in  pyramide  EFGH,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafui  EFG  ,  hoc  eft,  ut  pyramis  ABCD ,  ad 
folidum  X  :  Sunt  autem  omnia  prifmata  in  Pjxa- 
inide  ABCD,  miuora,  quamtota  py ramis  ABCTD ; 
«^  erunt  quoque  omnia  prifmata  in  pyramide  di^Ijgw»/; 
EFGH ,  minora  quam  folidum  X.  Oftenfa  vero 
funt  &  majora.  Quod  eft  abfurdum.  Non  ergo 
minus  eft  folidum  X ,  pyramide  EFGH. 

Sit  deinde  folidum  X,  pyramide  EFGH,  ma- 
jus.  Quouiam  i^tur  ponitur  pyramis  ABCD , 
ad  folidum  X  ,  ut  bafis  ABC  ,  ad  bafin  EFG  : 
Erit  convertendo  folidum  X  ,  ad  pyramidem 
ABCD,  ut  bafis  EFG,  ad  bafin  ABC.    Ponatur,  . 

ut  folidum  X  ,   ad  pyramid«m  ABCD  ,  ita  pyra* 
mis  EFGH  ,    ad  folidum  Y.    Et  guia  folidum 
X  ,  majus  ponitur  pyramide  EFGH  ,  ^  erit  &  ei^mtm^ 
pyramis  ABCD  ,  major  folido  Y.    Quare  erit ,  ; ' 

ur  bafis  EFG,  ad  bafiu  ABC,  itapyramis  EFGH, 
ad  folidum  Y,  quod  minus  eft  pyramide  ABCD.. 
Quod  ett  ablurdum.  Oftenfum  enim  eft  jam, 
tion  pofTe  efle,  ut  cft,  bafis  ad  bafin,  ita  pyrami-  ' 
dem  ad  folidum  pyramide  minus.  Non  ergo 
majus  eft  folidum  X,  pyramide  EFGH,  fcd  ne- 
que  minus ,  eft  oftcnfuni.  Igitur  aquale  eft. 
Quare  cum  ponatur  ut  bafis  ABG ,  ad  bafin 
EFG  ,  ita  pyramis  ABCD  ,  ad  folidum  X  ;  /fit  f  ^fdnh 
autem  pyramis  ABCD ,  ad  folidum  X  »  ut  ad 
pyramidem  EFGH ,  folido  X ,  aBCjualem  :  Erit 
quoque  ut  bafis  ABC  ,  ad  bafin  Eh  G  ,  ita  pyra* 
mis  ABCD  ,  ad  pyramidem  EFGH.  Sub  eadem 
ergo  altitudine  exiftentes  pyramides  y  &c.  Quod 
erat  oftendendiim. 

COROLLARIUM. 

Hioc  fit,  pframides  ejufdem  altitudinis.  fupeB  caod^» 
^l  sequaie^  bafes  triaogularei  confticuui  t  tf£t  inter  (e 
iMuales  ;  propterea  quod  eandem  proportiooem  habenC 
ctim  bafibus  >  qu«  xquales  ponuntur  >  vel  ^certe  unt  fc 
Aadem* 

:      ^  Z  3  THEOR. 
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tg  TUEOIL6.    PROPOS.    6. 

Sub  eadem  aldtudine  exift^ntes  pyrami 
des ,  &  polygooas  habences  ba(es  ,  incer  fe 
fimt ,  ut  bafes. 

-.  .-  Clntpyramidcs  ABCDEF,  GHIKLM,  quaniin 
XXXm         ^^^^   polygoiuB  ABCDE  ,    GHIKL ,  latai 
Xj.^  g^  *    maltkadiae  aequalia  habentes.    Dico  elle  pyrami- 
^*    '     .  dcm  ad  pyramidem,  ut  eft  bafis  ad  baGa.    Refc- 
lutis  enrm  bafibus  in  triangula  numero  a^ualis; 
crit   quxlibet  pyramis  in  toddem  pyramides  trian- 
tf.dMd.  gulares   divila.    <»Qu:a  vero  eft  ,  uc  baGs  ABC, 
ad  bafin   ACD ,  ica  pyramis  ABCF  ,    ad  pyrami- 
dem  ACDF  ;  erit  componendo  ut  bafis  ABCD, 
ad  bafiii  ACD,   ita  pyramis  Ai^CDF  ,    ad  pyra- 
hf.dMod.  midem  ACDF  :  ^Sed  rurliis  elt  ut  bafis  ACD, 
*  ad  bafin  ADE  ,  ita  pyramis  ACDF  ,   ad  pyrami- 
dem  ADEF.     Igitur  ex  a&quo  ut  bafis  ABCO, 
ad  bafin  ADE ,  ita  pyramis   ABCDF,  adlpjffa- 
midem   ADEF.    Componendo  ergo  erit  ^bkfi^ 
ABCDE,  ad  bafin  ADE,  ita  pyramis  ABu^, 
ad  pyramidem  ADEF.    Simili  argumer.io  enjt  \ir 
bafis    GHIKL  ,    ad    bafim   GKL ,   ita   pyraptf 
GHIKLM  ,  ad  pyramidem  GKLM  ;  &  coHW* 
tendo  ut  bafis  GKL ,  ad  bafin  GHIKL.  i|t|y- 
cf.dutd.  ramis  GKLM,  ad  pyramidem  GHIKLM.  #!&• 
fiis  quoniam  eft,  ut  bafis  ADE,  ad  bafia  ^^. 
ita  pyramis  ADEF ,  ad  pyraraidem  GKLM^- 
runt  quatuor    bafes    ABCDE  ,    ADE ,  GKLi 
GHiKL,  in  eifdem  proportionibus  cum  quaffia 
pyramidibus     ABCDEF  ,    ADEF  ,     GtJM^ 
GHIKLM,  ut  manifeftum  eft  ex  demonftrjdow. 
Quare  ex  aequo ,   crir  ut  UafisABCDE,  ad  bafc 
GHIKL  ,  ita  pyramis  ABCDEF ,  ad  pyran^ 
;  GHIKLM  :  Ac  propterea ,  fub  eadem  altfrtl^ 
exiftentes   pyramides  ,   &c.    Quod  erat*^|8i*" 
.ftrapduift.  ,;  ,  "  /"• 
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S    C    H    0    L    I   V    M. 

Quamvis   hujus  frofijfitiums  dewonJtYatto   de   illit 
duntaxAt  pyramidihus    ejttfdem   altitudinis  loquatur  ,  *"     ^ 
fscundum  tnterpretes  ^    quarum   bafes  polygon^  latera  • 
habent  multitudine  ac[iii^Ua  x  facile  tamen  idtyn  etinm      •- 
demonflrabimus    de    pyramidibus   ejufdem    altitudinis 
quarum   unius  bafis  piura  continet  later^  quam  bafis 
aherius,  Sint  enim  du^e  pyramides  ejujdem  altitudinis 
ABCDEt\  GHIK.  quarum  illius  bafis  fit  polygona^       T^^^ 
nempe  pentagona^  hujus  vero  triangularis^  ..  Dko  eJTe  XXXUU 
pyramidem    ad   pyramidem  ^  ut   eji    bafis   ad   bafin.  fHL*  9* 
Refoluto  enim  pentagono  in  triangula  ^   ertt  JjP  pyn^ 
mis  in  pyramides  numiro  aquales  divifd.     dQuoniam  d  fljMI, 
vero  eft  ,   ut  bafis  ABC\  prima  qt^antitas  y  ad  bafin 
GHI ,  fecundam  quantitatem  ,   ita  pyramis  ABCF^ 
tertia    quantitas    ad   pyramidem    GHIK  ,  quartan^ 
quantitatem  ^  iff  eodem  modo ,  ut  hafis  ACD ,  quinta 
fuantitas^  ad  bafin  GHI^  fecundam  quantitatem  ^  ita 
pyramis    ACDF  ^  fexta    quantitas  ,    ad  pyramidem 
GHIK  ,    quartam    quantttatem  :    e  Erit    u%    httfis  ^x^lqidns^ 
ABCD^   prima   quantitas    cum    quinta  ^    ^  bajin 
GHl^  fecundam  quantitatem  ,  ita  pyramis  ABCDF^ 
iertia  quantitas   cum  fexta,  ad  pyramidem  GHIKj 
quartam    quantitatem^     Rurfus    quia    eft  ^   ut  hajis 
jiBCD  ^   prima  quantitas  ^  ad  hafin  GHl^  fecundain 
quantitatem  ^  ita  pyramis  ABCDF^  tertia  qftantitas^ 
ad  pyramidem    GHIK  ,    quartam   quanutatem  ^   Ht 
tnodo  eft  oftenfum-  fisf  ut  bafis  ADE^  quinta  quan*  f  flduedf 
titas  ad  bafin  GHI  ^  fecundam  quantitattm  ,  ita  py- 
ramis  ADEF^  fexta  quantitas  ad  pyramidem  GHIK , 
quartam  quantitatem  ;    gErit  etiam  hafis  ABCDE$  gft^-ftfM/^ 
frima  quantitas  cum  quinta  ,   ad  bafin  GHI  ^feauni^ 
dam  quantitatem  ^    ita   pyramis    ABCDEF  ^  tertia 
quantttas  cum  fexta  ,  ad  pyramidem  GfllJ^  9  quar» 
tam  quantitatem^     Quod  eft  propofitsim^    Eodem  mo^ 
do  femper  procedendum  eft  ,  fi  plura  fuerint  trianjiU" 
ia  in  hafi  polygona. 

TKEOR.   7.    PROPpS.   7.        r: 

Omne  prifma  triangularem  habens-bafkn» 
:;^  Z  4  divi- 
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dividitor  in  tres  pyramides  asquales  inter  ie, 
criangulares  bafes  habentes. 

TjiB.  Clt  prifina  ABCDEF ,  cujus  duo  triangula  op- 

yaxif^.    ^  pofita,  xqualia,  ac  fimilia  ABF,  DCEU    Dico 

fg.  I.      ipfiim  proma  frcari  in  tres  pyramides  triangulares 

iflter  fe  sequales*    Ducantur  enim  in  tribus  paral- 

lelogrammis  tres  diametri,  nempe  AC,  in  ABCD; 

kii^trM  CF  ,  in  BGEF  ,  FD  ,   in  ADEF.    a  Quoniam 

\^f.dmd.  igitur  triangula  ABC,  ADC,  soualia  fuat;  ^eft- 

que  ut  bafis  ABC ,  ad  bafin  ADC  ,  ita  pyramis 

ABCF ,  ad  pyramidem  ADCF,  cum  hac  pyrami- 

des  eandem  habeant  altitudinem ,  nempe   perpen- 

dicularem  ex  F,  vertice  ad  planum  AJBCD,  de- 

miflam ;   Erunt  &  pyramides  ABCF  ,   ADCF , 

inter  fe  aequales.    Eadem  ratione  ssquales  erunr 

pyramides  ADFC  ,  EFDC,  fuper  acquales  bafes 

ADF,  EFD,  conftitutas,  &  fub  eadem  altitudine, 

nempe  perpendiculari  i,   vertice    C  ,  ad  planum 

ADEF,  demifla.    Eft  autem  pyramis  ADCF, 

eadem   pyramidi   ADFC,    cum  illa  contlnearur 

Suatuor  planis ,  nempe  bafi  ADC  ,  &  iTiaDgulis  } 
lDF  ,  ACF  ,  DCF  ;  haec  vero  eifdem  quatuor 
planis,  nimirum  bafi  ADF,  &  triangulis  ADC, 
ACF ,  DCF.  Igitur  tres  pyramides  ABCF , 
ADCF  ,  EFDC ,  fcu  CQEF  ,  ( qu^  eadcm  eft 
pyramidi  EFDC  ,  cum  tam  EFDC  ,  quam 
CDEF  ,  contineatur  planis  CDE  ,  EFD ,  DCF, 
FCE,)  totum  prifina  componentes,  ut  perfpicu- 
um  eft  ,  asquales  fiint  inter  ie ;  Ac  propterea 
prifma  ABCDEF ;  in  tres  pyramides  asquales  eft 
divifum.  Quo  circa  omne  prifma  triangularem 
babens  bafin,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Hinc  collif^tar  ,    qaamlibet    pyramidem  efle    tertbfl 

partem    prifmitis  •  qaod   eandem  com  illa  habet  &  ht- 

fim  ,  8c  aititudtaem  :    Sire  prifma  quodlibet  triplam  c^ 

^.  ■       p^ramidis  ,  qax  candem  cum  ipfo  babet  fic  i)a&n »  ft  «^*. 

Citttdinem» 
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Sit  enim  prinsum  pyramis  A6FC»  triaQguUrem  babens      TjiBl 
baiin  ABF  i   &  pnTma  ABCDEF  ,   fub  eadeni  altitudine  XXXlKt 
eandem   babens    bafin  .CTianf^larem  ABF.     Diico  pyrami-  fig.  %• 
dem  efTe  tertiam  partem  prifmatis.   Nam  fi  diicatar  rcda 
DF  »     erit   prifma    div/fum   in  tres    pyrami<i  es  xquales 
ABCF  ,   ADCF  ,  CDEF  ,  c  ut  demonftratuin  eft  j  Acc  J.ikii. 
propterea  pyramis   ABCF  ,   hoc   cft  ,    pyramis    ABFC » 
(cum  bacc  illi  fit  aequalis  ,   immo  eadero  ,    quod  eifdem 
planis  comprehendatur  ABF  ,  FCA ,  ABC,  a3F,)  tprria 
pars  erit  prifmatis  ABCDEF.  Cum  i^tur  pyrainis  ABFC» 
cequalis  fit   cuicunque  alteri  pvrtmiii  iub  eadem  altitudU 
ne  ,  &  fuper  eandem  bafin  ABF  ,   conftitutae,  ear  coroli. 
propof.  f.  hujus  lib.   manifeftum   eft  ,   quamiibet  pyra* 
midem  effe  tertiam  partem  prifmatis,  quod  eandem  cum 
illa  babet  bafin  triangularem  8c  altitudioem  i  ac  propterea 
prifma  e  contrario  efle  pyramidis  triplum. 

Sit  deinde  pyramis  ABCDE  ,  cujus  bafis  n?^tlineum  TAM^ 
quodcunque  ABCD  ,  quotlibet  laterum  ;  dc  prifma  XXZ7K 
ABCDEFGH  ,  fub  eadem  altitudine  eandcm  habens  ba- ji^,  x. 
iim.'  Dico  rurfus  pyramidem  efle  prifmatis  partem  ter- 
tiam.  Refoluta  enim  bafi  ABCD ,  Sc  plaoo  oppofito 
EFGH,  in  triangula  numero  «qualia  ADB,  BCU,  £HF« 
FGH  ,  erit  priCma  in  totidqm  prifi^ata  bafes  babentit 
triangulares  divifum.  DuQis  ergo  re6:is  AH ,  B*H,  DF, 
CF  ,  erit  ,  ut  demonftratum  eft,  pyramis  ADB,H,  tertia 
pars  prifmatis  ABFEHD.  Item  pyramis  BCDF  ,  tertia 
pars  prifmatis  CDHGFB.  Quire  erit  ut  pyramis  ADBH , 
ad  prifma  ABFEHD  ,  ita  pyramis  BCDF  ,  ad  prifma 
CDHGFB  ;  4^  Ac  propterea  ut  una  pyramis  ad  fuum  pri(^  dta.fttAll* 
nta  ;  ita  omnes  pyramides  ad  omnia  prifmata  •  hoc  eft, 
ad  prifina  ABCDEFGH.  Igiturpyramides  ADBH,  BCDF, 
iiciul  tertiam  partem  conftituent  prifmatis  ABCC^EFGH. 
Sunt  autem  pyramides  ADBH,  BCDF,  aequales  p/ramidi 
ABCDE  ;  propterea  quod  pyramides  ADBH  ,  AD&E  » 
Ibper  candem  bafin ,  8c  fnper  eadem  altitudioe ,  ni- 
xnirum  inter  plana  pardlela  ,  (unt  ae^ualea  ,  er 
<K>roU.  propof.  f.  bu)iit  lib.  Eademqoe  ratione  arquales 
Tunt  pyranudes  BCDF  ,  BCDE  ,  fuper  eandem  bafim  , 
Sc  fuper  eadem  altitudine.  Quapropter  cum  pyramidet 
ADBE,  BCDE  ,  compopant  totam  pyramtdem  ABCDE» 
crit  Sc  pyramisABCDE,  tertia  pars  prifmatis  ABCDEFGH. 
Cum  igitur  pyramis  ABCDE  ,  aequalis  fit  cuicunque  alce- 
ri  pyramidj  fiib  eadem  alritudine  &  fuper  eandem  bafim 
ABCD  ,  conftitut!) ,  ptf  coroll  j>ropof.  f .  bu)us  lib.  pcr- 
^icttum  eft  t  quamlibet  pyramidcm  cfl^c  tertiam  partem 
^  %  S     "  prifint* 


Digitized 


byGoogle 


^z  EUCLIDIS   QEOM^TRIJE. 

^ .    ,        prilsiiatis  9    qvLoi  eandem  cum  UU  habet  bafiad  znultilat^ 

"/  ,..       lam ,  eaode  mque  altitudinem» 
'^^  Quod   ii    baiis  pyramidis  »   ac   pnfmatis   plura    habe^ 

ktera  •  eoclem  modo  oftenJetur»  pyranudem  eile  prifma- 
tis  partem   tertiam*    Nam    diviiis   polygonis  in   trtani^ala, 

,     .  i^£lum    erilt    prifraa   in    totidcm   prifmata    bafes  habeotia 

'  '  triangularet;.  Unde  (ingula?  pyramtdes  triangulares  horocn 
prifmatum  erunt  tertjap  partes  iingulorucn  prirm^am. 
Cum  igitcir  omnes  hse  pyramides  xquaks  fint  pjrramidi 
baiim  hal>enti  polygooum  prifmatis  propo^ti  ,  codht 
propoiitun  i. 

S    C    H    0    L    I   U   M. 

Suh  eadem  altitudine  exijkntia  prifmata  ^  qmf- 
cmque  k^aheant  hafes  ,   inter  fe  funt ,    ut  bafes. 

:.*.;....-      Quamins  entm  hoc  demonftratum  fip  in  Hb.  il.de 

'       '^  frifmatts   ,  quorum  du9  plana  offofita^  paraUeU^  isf 

,aqualia  ,^  funt  trian^ula  ,   licet  emmm  bafes  fin^  for 

rallelogrLimma  ,   vertices  aferei>  iinea  re3a  :  uee  uou 

de  paral  leUpjpedif ,   qua  nomine  prifmatum  eeutiuen 

^ximus :  Kuno  tamen  id  iffum  dem&njirabmus  umf- 

verfe  dit  ommbus  prifmatis  ,   fuorum  duefJaua  ad^ 

verfayjlve  bafes,  Jfunt  polygona^  quamvis  ^a  late-' 

ra^  fekt  anguli  in  unins  bafe  reperia^tur  »  quam  t» 

bafe  alierius.    Sint   igitur  dkor  prifmata  ejufdem  at- 

Av9^A^  tiiudinlt  ABCDEFGHIK,  LMmPQRS  ^  quarum 

XXXiy-    yafes    ftnt  figurd    multilatera.\t)iso    ut   <^  b4^ 

*•  4p-       ABCDE  ,  ad  bafim  LMNX)  ^  ita.  ejfe  frifmi,M 

prifmuu    Si  enim  ex  omnibus  anguUs  s^triMfque  h^ 

ad  unnm  fundum  fuperiofis  p^ni^  quad  b^  ^ 

uitur  ,  linea  re^a  duaautur  ^  cqnj^ewii   deue  ff^ 

mides  fub  eadem  ^ltttudOte  tum  fnfm^  habm» 

tafdem  bafes }  Af  proinde  perjeoroU^  pradi&uufia' 

jus   pvopof.    quatibet   pyramis    Wiia   pas^s-erkpt 

aif.^-  f^*^^''^  ^^Htum  ob  rem  erii  ,  f^fJT^f  ^f 

'  ^        ramidem,  tta  prtfma  ad  prffma:  Se4 /yjratms  dfg 

juidem  efi,  ut  bafis  ad  bafin,  ut  oflenjlm  eft  Pm. 

-6.  ejuffue  ffkotio.    Igitur  erit  fupque  ut  km^ 

^Uf  itafrifma  adfrifma.    Quod  ejkfropqfi^ 

^       THEOR' 
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T  H  E  O  R.    8.    P  R  O  P  0  S.    8.        fiij[ 

Similcs  pfyramides ,    qtia&  triangulares  h^-^ 
bent  bafes ,  in  triplicata  funt  homologorum 
laterum  ratione. 

Slnt    pyramides    fimlles    triangulares    ABCD,     TAn: 
EFGH ,  ita  ut  bafes  ABC  ,  EFG,  fmt  fitTfi.  ^^Xiy. 
lcs  ,    &  reliqua  triangula  nnius    fimilia    reliquis-fe*  f* 
trianguHs   alterius.    Dico    proportionem   pyrafiii- 
dum   effe  triplicatam  proportionis ,  quam  habent 
latcra  homolqga ,  ncmpe  BC,  FG.    Extendautur 
enim  plana  triangulorum  ABC ,  CBD ,   DAB  , 
perficiantilrque  parallelogramma  BI  ,   BK  ,'BL. 
Deinde   ducantur  LM  ,  IM  ,  reftis    AI  ,  AL, 
parallelas  coavenientes  in  M  ,  conneftaturque  rc- 
6la  KM.   Xtit  igitur  completum  parallelepipedarn  .     .. 
BM ,  ejufdem   ciim  pyramide  altitudinis  ;   curn     7 
plana  folidi  BM  ,  fint  parallela,  ut  facile  colligi- 
tur  ex  propof.  if.  lib.  i^.    Rurfus  eodem  modo 
perficiatur  parallelepipedam  FQ.    Quoniam  igitur^ 
ob  fimilitudinem  pyramidum,'  anguli  plani  ABC, 
EFG ,    lunt  asquales ,  eftque  ut  AB,  ad  BC,  ita 
EF  ,  ad  FG  ;   erunt  parallelogramma  BI ,  FN,, 
fimilia.    Eodem  modo  cam  angull  ABD,  EFH, 
fint  aequaks,   fitque  ut  AB,  ad  BD,  ita  EF,  ad 
FH  ;  Item  angult  DBC  ,  Ht^G  ,  aequales,  &  ut 
DB,  ad  BC ,  ita  HF ,  ad  FG:  erunt  &  paralle- 
logramma  BL,  BK,  parallelogrammis  FP,  F(>*, 
fimilia.    ^Sed  tam  tria  BI ,  BIC  ,  BL,  pai^ailcld-  a  x^^wnd.^ 
pipedi  BM  ,  reHquis  tribui  oppofifis  DM  ,  XjNf, 
CM  ,  quam  tria  FN,   FOs  F?  5  parallelepip^di 
FQ ,  reiiquis  oppofius  tribus  HQ  1  EQ  ,  GQ , 
^funt  aeqaalia  ,   &  limilia.    Igitup  fex  plan:|*  ci^  ^x^mi^ 
cumfcribiBntia  folidum  BM:,   fimili^  fimt  fexplii- •       ^  ,. 
liis  foli^ni'F<^5   ambientibus  ;  h^c  propterea  ^jc 
defin.  9. 'lib.  ir.  fimiMaf  ftftit  pafftlJJelepipeda  BJift, 
FQ.    Qubhiam  vero'  d^i^s'  rc^  LTy  PN,  rpw*-  ci/.jfito^ 
mata  DBCILA ,  HFQNPE.  hib^W  eandenr  ^ 

portiouem  ,  .quam  pai*all^y(^pji^d^\^M.,  FgJ,'  t^ 

rum  dupla;  &  pjframi<fcs  A$CP>',*  EfC^-e^  "'•'  •  - 
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iti.ft^*  detn,  quam  prifmata  difta,  earam  tripla;  ^habe- 
bunt   quoque    pyramides  eandem  proportionem , 

•  IJ.  W.  quam  parallelepipeda.  <Cum  igitur  proportio  pa- 
rallelepipcdi  BM  ,  ad  parallelepipedum  FQ ,  £t 
triplicata  proportionis  homologorum  laterum  BG, 
FG;  crit  quooue  proportio  pyramidis  ABCD,  ad 
^  pyramidcm  EFGH  ,  proportionis  BC  ,  ad  FG  , 
triplicata.  Similes  itaque  pyramides,  quae  trian- 
gulares  habent  bafes ,  &c.  Quod  crat  demon- 
ftrandum. 

COROLLARIUM. 

Ex  boc   qooque  e(l  manifeftum  ,  fimiles  pyramtdcs  > 
^  quaram  baies  plura  larera »  quaro  tria  ,  contineot  »  habe- 
re  proportionem  homoIo|rorum  laterum  triplicataxn« 
Sinr  pyramides  iimiles  »  quarum  bafes  .rc^linea  fimilia 
7^B.  plarium  iatifrum  ABCOE,  GHlfCL.    Dico  propQrtfooem 
XXXtK  ^pyramidum    cfTe  triplicacam  proportionis  «   qoam   babeot 
fg.  6»       iatera  homologa  AB  ,    GH.    Nam  fi  ex  aogulis  E  »  L » 
ducantur  ad  an^los  oppofitos  re^  EB»  EC»  LH,  LI» 
f  xofix^  /divifae  erunt  bafes  fimiles  io  triangula  numero  aBgiu/ia  » 
:&  fimilia  ;  nimirum  triangula  ABE  ,  EBC »  CDE»  £001- 
lia  erunt  triangulis  GHL  ,   LHI  »  IKL.    Qs<'<>^  ^^ 
ob  pyramidum  fimiHtadiQem  »  triaQKuIa   AEF  »  GLM » 
fimilia  funt  »   2c  angulus  FEA  »  angulo  MLGi  «^uaUs^ 
erit  ut  FE  »   ad  EA  »   ita  ML»  ad  LG:  Ut  aotem  EA» 
ad  EB  »  ita  LG ,  ad  LH »  propter  fimilimdinem  triangu- 
Jorum   AEB  »  GLH.    Igitur  ex  xquo  erit  »   ut  F£»  aj 
EB,  ita  ML,  ad  LH.     Rurfiis  quit  ell  at  EB,  ad  BA» 
ita  LH ,  ad  HG  ,  ob  triaagula  fimilia  ABE  ,    GHL  ;  Bt 
ut  BA  ,  ad  BF  »  ita  HG^  ad  HM,  cum  ob  pframidte 
fimilitudinem  fimilia  fint'  triangola   ABF  ,   GHM  %  hk 

Suoqae  ex  aequo  ,  ut  EB  ,  ad  BF  ,  ita  LH< ,   ad  fSHLx 
iC  propterea  cum  fit  ,  ut  FE  »   ad  "'BB  »  tta   ML  ,  «i 
LH  s  &  at  EB  ,  ad  BF  »  ita  LH ,  ad  HM.  crit  edaa 
t  S*fi^'^  ^quo  ,  ttt  FE  ,   ad  FB  »  ita  ML,  ad  MHL    ^Quic 
'aequianguk  ,  atque  adeo  tx.  fimilia  fiiDt  tfiaQgiila  FEB» 
,MLH.    Sunt  aatem  8c  criaogula  FEA  ,  FAB  »  AU . 
.  V    :'     triaagulis  MLG  ,  MGH,  GHL  «  fimilia.    Igitor  pynflr 
des  ABBF  ,  GHLM  »  ex  defio.  9.  lib.  11.  fimties  M* 
Ea^ttSL  ratione  fimiles  eruot  pyramides  EBCF  «   LHII  l 
48»  Ani  Jcem  CDEF  ,  liCLM.    J&Quapropter  ,   ut  denaoQMma 
^iOip  pyiamidcs  ABEF  »  EScF  ,  COEF,  ad  pjraiDAta 
***  "  -     -  -  GHLMi 
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GHLM.  IMitki  IKLM.  fiogd»  «d  finguk»,  triplicatam 

proportioncin  habebunt  latcrum  homologorum  AB ,  BC» 

CD  ,    ad  GH  .   Hl,  IK,  fingulorum  ad  fingula.    Cum 

igitur  AB,  BCa  CP*  ad  GH,  HL,  IK,  habcant  nnam 

8c    candeni    proportiooem  ,    ob    fimilitudincm     bafium. 

ABCDE,  GHIKL  ;   habebunt  quoque  pyramides  ABEF, 

EBCF  ,  CDEF,  ad  pyramides  GBLM ,  LHIM,  IKLM» 

unaro  eandcmque  proportionem  ,   triplicatam  fcilicst  illi*  ^ 

HSi   lAtque  idcirco  crit  ut  una  pyramis  ABEF,  ad  unam  iii.^/i 

pyramidem  GHLM  ,    ita  omnes  pyramidea ,  ncmpe  pyra- 

mis  AECDEF  ,  ad  omnes  pyramidcs  ,  nimirum  ad  pyrai* 

midcm    GHIKLM.    Quam  ob   rcm  ,    ^cnm    pyramis  kS.AMt' 

ABEF  ,  ad  pyrattiidcna  GHLM  ,  habcat  triplicatam  prcn 

portionem  homologorum    laterum     AB ,  GH  i  habebit    -     ,>/ 

quoque  pyramis   ABCDEF  ,  ad  pyramidem  GHIKLM , 

triplicatam  proportionem  corundem    latcrum   hpmologo-^ 

%um  AB ,  GH.    Quod  cft  propofitum. 

T  H  E  O  R.  9.    P  R  O  P  O  S.   9.         ^if* 

^  -S^ualium  pyramidum,  &  triangulares  ba- 
fes  habentium,  rcciprocantur  bafes  &  alti- 
tudines.  Et  quarum  pyramidum  trianculares 
bafes  habentium  reciprocantur  bafes  &  alti- 
tudines  ,  illae  funt  sequales. 

Slnt   asquales    pyramides    triangulares   ABCD,       taB. 
EFGH.    Dico  earum  bafes  ABC  ,  EFG ,  &  XXXIK 
^ltitudines  efle  reciprocas,  hoc  eft,  effe  ut  AfeC,  fy.  7.  ' 
^d  EFG  ,  ita  altitudinem  pyramidis  EFGH  ^  ad 
altitudincm  pyramidis  ABCD.    Si  enim  perfician- 
tur,  ut  in  praecedenti  propofitione  didum  eft,  pa- 
rallelepipeda  BM ,    FQ  ,  earundem    altitudinum 
cum    pyramidibus ,    conneftanturque  reSa  LI , 
PN;  erunt  prifmata  DBCILA,  HFGNPE  ,  cum 
fint  tripla  pyrsttnidum ,  gu»  aequales  ponuntur, 
inter  fe  aequalia;  Ac  proinde  parallelepipeda  BM, 
FQ,  cum  fint  prifmatum  dupla,  sequaiia  quoque 
erunt.    ^  Quare  bafes  eorum  &  altitudines  reci- ^34^«»/! 
procabuntur ,   hoc  eft,  erit  ut  bafis  BI,  ad  bafin 
IgN,  ita  altitudo  folidi  FQ,  ad  altitudinem  foHdi 
Wl:  tUt  autem  bafis  BI,  ad  bafim  FN>  ita  eft  bi/«jwte#j 

triau* 
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triao^luin  AfiC,  ^.tritnguhun  £PG.:  Igitor 

crit  qjoque,  nt  bafis  ABC,  a(Lbftfia  £FG  ,  ka 

att:tado  imamidis  EFGH ,  ad  .altitu&iein  pynn 

midis  ABCD,  aim  altitudines  pyramidum  eaedem 

fint,  qu2  paraneleppedorum;  Ac  propterea  bafes 

&  altitudines  pyramidum  2cqua1iim[i  reciprocantur. 

'  Sint  jam   bafes  &  altitudines  reciprocx.     Dico 

pyramidcs  efll;  a^aales.    Conttrufta  enim  figura, 

af^fOMt.  ut  prlus ;  fcam  ut  ut  ABC,  ad  EFG,  ita  paral- 

U^logrammuin  ^I  ,    ad  parallelogrammum    FN ; 

,     :i  -  ^  liutque  eadem  .altitudines  parallel^ipedorum,  & 

pyraoiidum  ;  .ecunt  quoque  baiibs  paralIelq>ipedo- 

cl34»ff»^fum,   &  akitudines.  eorundem  reciprocs ;  ^'Ac 

f  r^Spterea^  int^    fe   a^uaJia  erutit  psmUelepipeda 

BM,  PQ.  Quare&prrfmataDBCILA,  HFGNPE, 

eorum  dimidia ,  aefqiialia  erudt  :  Atque  propterea 

pyramides  quoque ,  prifmatum  tenis  partes  ,  »- 

qual^s  etunt.    ^qualium  igitut  pyramidum  ,  & 

triangulares    bafes    habentium ,    &c.    Quod  erat 

deippnftrandum. . 

▼«!♦       T  H  E  O  R.    10.    P  R  O  P  O  S.    lo. 

Omnis  conus  tertia  pars  efl:  cylindri  ean- 
deni  cum  ipfo  bafin  habentis  ,    &   altitudi- 
' ;    .  ; ;  b^rn.gequalem. 

TJB.  XJ Abeant  conus  &  cylindrus  bafin  eandcm  ctr- 

XXXIK  •        culum  ABCD,  &  aldtudinem  eandem.   Dr 

&.  8.      co  conum  <:ylindri  effe  tertiam  partem.     Si  enim 

xoiius  non  credatur  effe  tcrtia  pars  cylindri,  noa 

^erit  cylindrus   coni  triplus ,  led  vel  major,.vel 

'^mor  triplo  coni.    Sit  prinium  majof  cjuam  tri- 

^plus  coni,   ina^nitudine  E  ,  ita  ut  cylindrus  fit 

^apqnalis  triplo  coni  &  magnitudinv  E ,'  fimul.    lu' 

'fcribatur  in  circulo  quadratmn  ABCD  ,   &  cira 

,  ,.,  t-o  -PWd^JW)  quadratjim  PGHI;  inteUi^anturquc  fr 

^perihaec  quadifata  fob  altitudine  cpni ,  &  cylioi^) 

;!f«e(ft^  dab  parayejgpipeda.    QqQniain;  igiturjp:»- 

•  !  ;4ratttm.  AliCPj  4imidivim.  eft  ^quadrati,  F6Hl> 

*   ut 
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ut  ad  pcopof;  p^fib»  4'  ofteii<Bmtsf^;  41  eftque  wt  tit.mt. 
bafis  ad  tafiii  V'ita?piaraUelepit)6dum  *id  p^allelcf- 
pipedum  ejufdem.alnitudiois  ; '  Erit  &.  parallelepi- 
pedum  baffisrjj&BGD  5  dimidium  parallelepipedi 
bafis  FGHI';  Ax: .pioirtde  parallelep ipedum  bafi« 
ABCD  5  majus  erit,  quam  liimidhim  cylindri, 
cujus  bafis.  ciEOilufe  ABCD.  Seceiitur  bifariam 
peripheris  AB:,  BC ,  CD  5  DA  , ;  in  pundis  K, 
L,  M,  N,  adjungamurqueredae  KA,'KB,  LB, 
LC  5  MC  ,  MD  ,  ND ,  NA.  Diicatur  quoque 
per  K,  reda  OP  ,  Jtai^gtns  circulum  iii  K,  quas 
f^afallela^  erit  ipfi  AB ,  .ut  adpropbf.  27.  Hb.  3. 
oftendimus  ,  occurratque  reiSis  DAf  CB,  produ- 
ai$  in  P,  &  O  ;  >&  fuper  AKB^  ABOP,  intelli- 
gantur  prilmataj^fub  altitudine  coni  •&  cylindri. 
/rQuia  ergo  triangulum  AKB  ,  dimidium  eft  pa^b^i.^rtei 
rallelogrammi  ABOP;  ©rit  quoque  prrfma  bafis 
AKB,  dimrdiumptJifmatis, 'feuparallelepipedibafis 
AJ3QP:  cumfitprifina,  adprifma  utbafisadbafim^ 
quemadmodum,  ad  propol.  ^.vliujus  Hb.  demon- 
ftravimus;  Ac  propterea  prifma  bafis  AKB,  ma- 
jus  erit,  quam  dimidium  fegmenti  cylindri,  cujus 
bafis  figura  contenta  linea  reda  AB ,  &  periphe- 
ria  Al<.B.  Eadem  ratione  erunt  prifmata  ,  quo- 
rum  bafes  reliqua  triangula  BLC  5  CMD,  DNA, 
&  altitudo  eadem,  quae  coni  &  cylindri ,  majo* 
ra,  quam  dimidia  fegmentorum  cylindri,  quorum 
bafes  circuli  fegmenta.  Omnia  igirur  hasc  prif^ 
maca  fimul  majora  funt ,  quam  dimidia  omnium 
fpgmentorum  cyliudri  fimul.  Quod  fi  rurfus  pe- 
riphefias  AK,  KB,  &c.  fecentur  bifariam,  &  ad-  .;i  ch 
jungaiitur  redas  linex ,  conftirutntur  eodem  mo- 
do  prifmata  ejufdcm  altitudinis  cum  cono ,  & 
cylindro  ,  qua&  majora  erunt  fimul ,  quam  dimi* 
dia  omnium  fegmentorum  cylindri  fimul ,  quo- 
'riim  bafes  circuli  fegmenta  ,  &  fic  dcinceps. 
Quoniam  vero  fi  a  cylindrO|^?cujusbafis  circulus 
ABCD ,  auiferatur  plus  quam  ^imidium  ,  nempe* 
parallelepipedum  bafis  ABQD';  SC 1  reliquis  leg- 
ipentis  plus  qudm  dimidiunav,  nimirum  prifmata 
bftfium  AjKB,  BI^iC,  &c..  ;atqaeiiu  hum  modum 
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icmpcc  fiitt  ^ktnfiio ;  rclinquiur  tffidem  miiia 
nu^nicudo^  quam  £  j  cxcefliis  cylindri  iiiprm  tri- 
plom  cooi ,  per  leimna  propof.  2.  faajas  lib.  Sim 
jam  fcgmenta  qrliixiri  reii£hi  bafiom  AK ,  O , 
BL,  &c.  (quxqukiembafofimtcircaHiegmeoca,) 
fimul  fimipcsi)  minora  quam  £•  Cum  igkur  cj- 
liodnis  acqualis  ponatur  triplo  coni  &  magziku- 
diof  £,  fimul;  Si  ex  cylindro  auferantur  l^men- 
ta  dida,  &  a  triplo  coni  una  cum  nu^nitudine 
£  y  ipla  m^oimdo  £  ,  qus  major  ell  didis  cy- 
lindr:  lcgmentis  ,  erit  reliquum  prifina  bafis  nml- 
tanguls  AKBLCMDN ,  eandem  liatiens  aldmdi- 
^nem  cum  cono  ,  &  cylindro ,  majus  quam  icH- 
quum  triplum  coni ;  ideo^e  conus  minor  ent, 
quam  tertia  pars  prifinatis.  Quare  cum  didi 
prifinatis  fit  tenia  pars  pyramis-y  cajus  eadeoa 
cum  ipfo  bafis  &  altitudo,  ex  corolU  propdl  7. 
hujus  lib.  £rit  conus  minor  dida  pyramide,  to* 
tum  parte.  Quod  eft  abfurdum.  Non  igiturina* 
jor  efi  cylindrus  triplo  coni. 

Sit  deinde  cylindms  minor  triplo  coni,  ac  pro* 
inde  conus  major  quam  tertia  pars  cyliodri.  Sk 
crgo  conus  major  quam  tertia  pars  cyliodn,  Bi^- 
nitudine  £  ;  ita  ut  conus  xqualis  fit  certis  p^ 
cylindri,  &  magoimdini  £,  fimuU  lnfcribatur 
rurlus  in  circulo  quadratum  AfiCD  ,  &  dra 
eundem  ,  quadratum  FGHI  ;  intelliganmrque  £1- 
per  hxc  quadrata ,  pyramides  fub  altitudine  cooi 
.&  cylindri.  Quoniam  igitur  quadratum  AlBCD, 
dimidium  efi  quadrati  FGHI ,  ut  ad  propo£  9. 
d6.iMJ.  ^il^-  4*  demonftravimus,  ^efique  ut  bafis  ad  iHifiB, 
ita  pyramis  ad  pyramidein  ejufdem  altitudinis; 
Erit  quoque  pyramis  fuper  ABCD ,  dimidium 
pyramidis  fuper  bafin  FGHI ;  ac  proinde  pyranms 
luper  bafin  ABCD ,  major  erit  dimidio  co&i, 
cuius  bafis  circulus  ABCD«.  Secenmr  peripberir 
AB ,  BC  ,  CD  ,  DA ,  bifariam  in  K,  L^  " 
N  ,  adjunganturque  reftx  AK  ,  KB  ,  b2L^ 
CM,  MD,  DN,  NA.  Ducatur  quoquc  ] 
refia  0?«  tangens  circulum  in  K,  qus  pi 
erit  ipfi  Afi ,  ut  ad  propof.  27.  lib.  3.   ddlCMOr 
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ihravimus,  occurratque  rc£H$  DA,  CB^  )^odu£Hs 
in  P,  &  O,  &  fuptr  AKB,  ABOP,  iitCeUigimur  - 
pyramides  fub  altitudine  coni  &  cyiindri.  «^Quia  c 41. friut 
crgo  triangulum  AKB  ,  d-midium  cft  parallelo' 
grammi  ABOP ,  erit  quoc^ue  pyramis  fuper  bafiti 
AKB  ,  dimidium  pyramidis  fuper  bafiu  ABOP  , 
/rum  pyramides  habeant  proportionem  ettndem  ,  f  ^.^iitd, 
quam  bafes  ;  ac  proinde  pyramis  fupet  baiin 
AKB  ,  major  erit  dimidio  fcKmenti  conf ,  cujus 
bafis  fi^ura  contenta  linea  redta  AB ,  &  periphe- 
ria  AJCB.  Eadem  ratioue  erunt  pyramidcs^  mia* 
rum  bafes  reliqua  triangula  BLC  ,  CMD ,  DNA, 
&  altitudo  eadem  cum  cono  &  cylindro ,  majo* 
tes ,  quam  dimidia  fegmentorum  coni ,  quorum 
t>afes  circuli  .fe»^mcnta.  Omnes  igitur  h^B  pyra- 
'fBides  fimul  majores  funt  ,  quam  dimidia  omni- 
".  ^m  fegmentorum  coni  llmul.  Quod  fi  rurfus 
^  peripheriBBAK,  KB,  BL,  LC,  CM,  MD,  DN, 
'     KA  ,   lecentur  bifariam  ,  &  adjungantur  red«  H- 

neae  in  eodcm.  circulo,  conftituentur  eodem  mo»         .   ' 

do  pyramides'   ejufdem  altitudinis  cum  cono  & 

cylindro,   qux  majores  erunt  fimul,  quam  dimi- 

dia  omnium  fegmentorum  coni  fimul ,   quorum 

bafes  circuli  fegmenta  ;   &  fic  ^ieinceps.     Quoni- 

am  vero  fi  i  cono,  cujus  bafis  circulus  AJBCD^ 

auferatur  plus   quam  dimidium  ,  nempe  pyramis 

jfupcr  bafi.i  ABCD ,  quam  majorem  dTc  oftendi- 

jnus  ,  quam  diniidium  coni ,   cujus  iafis  eft  citm 

culus  ABCD;  &  i  reliquis  fegmemis  pius  auam 

X    dimidium  ,    nimirum   pyramidcs   bafium   aICB, 

BLC  ,  CMD  ,  PNA  ;   atque  in  hunc   modum 

:;     fcmper  fiut  dttradio  ;  relinquitur  tandem  minor 

::     magnitudo,  quam  E,  exceffus  coni  fupra  tertiam 

P     partem  cylindri:  per  lenuna  propof.  2.  hujus  lib. 

::^    Sint  jam  fegmtnta  coni  relifta  bafium  AK,  KB, 

if   I3L,  JUC,  CM,  MD,  DN,  NA,  (qua  quidem 

jr;    bafes  funt  circuli  fegmenta,)    fimul  fumpta  mi- 

n^   iiora,   quam  £.    Cum  igitur  conut  a^ualis  po- 

^    natur  tertis  parti  cylindri ,    &    magnitudini   £, 

;cv  flmul;  fi  ez  cono  detrahantur  legmenta  prsedida, 

jj^  Jt  es  tertia  parte  cylindri  una  cum  magnitudine 
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coQi  icipBCflm  ;  cm  rdSqiia  pyrau»^  cafos  bsfis 
poiy^OQiifli  AK%CMI>N,  dndem  habens  si* 
ckadincni  coai  coao  &  cjttodro,  ma^or  qoarn 
tcrm  fm%  cjim<in  reiiqua  ;  ac  proiade  triphuB 
didas  pTramd:!  maias  cik  cyftndro.  Qaoc^ci, 
cum  prifinai  c^oJrm  habefis  bofim  cum  dida  pf* 
raoddc  9  endemqje  aitkuiinem  cum  cooo  & 
cyiiiKbo  ,  cripium  fit  ip&is  pTramtdis ,  ut  fiipra 
in  cocolL  propoC  7.  hiijus  iib.  ^  nobis  efl  dc* 
jDOoAratum ,  erit  thijufcemodi  prifina  maius  qr* 
liodro  ,  pirs  toto.  Quod  ctt  ablflrdum.  Noi 
crgo  cjlindrus  minor  cli  triplo  cooi :  Scd  acqQe 
major  trplo  cft  ottcnfas.  Igkur  zquaiis  cft  cri- 
plo  cooi  ,  propcereaque  cofus  tertia  pars  cft  qr- 
lindri.  Onmis  i^itur  conus  tertia  pan  eft  cyliD* 
dri  ,  candem  cum  jpCo  bafim  babentis,  &  altita* 
dioffli  zquaiem.    Quod  erat  demonftranduni. 

if,  T  H  E  O  R.    II.    P  R  O  P  O  S.   II. 

Sub  eadem  altitudine  exiftentes  coni  & 
cylindri ,  incer  l'e  func ,   ut  bafes. 

TjtB   Q}^  &b  eadem  altitudinc  coni  &  cylindii,  qao- 

XXXIK        ^^  ^^^  ^^c"'»  ABCD  ,  EFGH,  altkudiDCS 

/^,  9.  '  ^"<^  acquales  IK ,    LM.    Dico  ut   eft  bifis  td 

bufim ,   ita  eile  conum  ad  conum ,  &  cylindrani 

ad  cylindrum.    Si  enim  hoc  non  credatur ,  fit  m 

bafis   ABCD  ,    ad    bafim  EFGH  ,     ira    cows 

ABCDK  ,  ad  aliquam  magniiudinem  ,  nen^  ^ 

N,  qua  irel  maior  erit,  vel  minor  cono  EFGHM- 

t7.f«m/.  S\  enim  effec  squalis ,  ^haberet  conus  ABCDK, 

ad  conum  EFgHM  ,  &   ad  N ,  proportioncn 

eaadem;  ac  propterea  effet  conus  ad  conum,  tf 

bafis  ad  bafia  :  qaod  non  conceditnr.    Sit  ap 

primum  N,  minor  quam  conus  EFGHM,  inC 

,nitudine  O,  ita  ut  conus  EFGHM  ,  a&quafi^it 

magnitudinibus  N  ,  &  O  ,  timul.    Inrcribaot  wi 

circulo  EFGH,  quadratum  EFGH,  divid^i^vut- 
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?ue  peripherisB  EF  ,  FG  ,  GH ,  HE  ,Jb}firiam  iu 
,   Q,  R,  S,  &  adjungamur  redasiEP;,  PF, 
FQ,  &c.    Quoniam  igitur  fi  cx  cc^  EFGHM, 
detrahatur  pyramis  fuper  bafin  £FGH  ,  ejufdem 
altitudmis ,  &  a  religuis  fegmentis  aufcrjmtur  py- 
ramides  ejufdem  altitudinis  bafium  EPF^  FQG, 
&c.  atque  in  hunc  modum  femper  fiat  detra^io^ 
femper  plus  dimidio  fubtrahitur ,  ut  in  .poftcriore 
parte  praecedentis  propofiiionis  oftenfum  eft ;  re-f 
Hnquetur  tandem   minor  magnitudo,  quam  O,    ' 
exceirus  coni  EFGHM  ,   fuper  N,  per  lemma 
propof.    2.   hujus    lib.    Sint   ergo  jam  fegmcnta 
coni  relida  bafium  EP  ,  PF ,  FQ,  &c.    (quae 
quidem  bafes  funt  circuli  fegmenta)  fimul  fump^ 
ta,  minora  quam  O.  Cum  igitur  conusEFGHM, 
ponatur  aqualis  niagnicudinibus  N,  &  O,  fimul; 
fi  ex  Qouo  detrahantur  dida  coni  fegmenta,  & 
ex  N,  &  O,    ipfa  magnitudo  O,   qUff  praedidi 
coni  fegmentis  major  cil ,  erit  reliqua  pyramis ,       •     " 
cujus   bafis    polygonum   EPFQGRJHS.,  ejufilem 
altitudinis  cum  cono ,    major  quam  N ,  reliqua 
magnitudo.    Infjribatur  in  circulo  ABCD  ,  po- 
lygonum    ATBVCXDY  ,     fimile    polygono 
EPFQGRHS  ,  ut  in  propof.  2.  hujus  lib.   docui* 
mus  ,    ducanturque    circulorum   diametri   BD , 
FH.    Quoniam  igitur  per  coroll.  propoC  2.  hu- 
jus  lib.   cft   ut    circulus   ABCD ,    ad  clrculum 
EFGH,  ita  polygonum  ATBVCXDY  ,  ad  poiy- 
gonum  EPFQGRHS:  Ut  autem  circulusABCD, 
ad  circuluui  EFGH,  ita  ponitur  conusABCDK, 
ad  magnitudinem  N.    ^&  ut  polygonum,  ad  po-  c  6«iw^ 
lygonum,  ita  eft  pyramis  ad  pyramidcm  ejufdem 
altitudinis  cum   conis  ;  Erit  quoque   ut  pyramis 
ATBVCXDYK  ,  ad  pyramidem  EPFQGRHSM, 
ut  conu*»  ABCDi^  ,  ad  R    Cum  igitur  pyramis 
ATBVCXDYK ,  minor  tit  cono  ABCDK,  pars 
toto,  d^nt  &  pyramis   EPFQGRHSM  ,  minordi^-frtKr: 
quam  N  :  Oftenfa  autem  tuit  &  major.    Quod 
eft  abfurdum.    Non  igitur  minor  eft  magnitudo 
N,  cono  EFGHM. 
.  T    Sit  iecundo  N  5  maior  couo  EFGHM.    Cum 
.. '  *  A  a  2  igttur 
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igitur  jKMUktvir  ut  circulus  ABCD  ,  a4  circulutn 
EFGH,  ita  conus  ABCDK,  ad  N;  Erit  &  con- 
vertendo  ut  circulus  EFGH,  ad  circulumABOD, 
ka  N ,  ad  conum  ABCDK.  Ponatur  ut  N  ,  ad 
conutn  ABCDK  ,  tta  conus  EFGHM  ,  ad  mag- 
nitudlnena  O.  Et  quia  N ,  major  ponitur  cono 
EFGHM  ;  major  quoque  erit  conus  ABCDK , 
quam  O.  Quare  erit  ut  circulus  EFGH,  ad 
circulum  ABCD ,  ita  conus  EFGHM,  ad  mag[- 
nkudinem  O  ,  quiE  minor  eft  cono  ABCDK. 
Quod  cft  abfurdum.  Ottenfum  enim  eft  jam, 
iion  pofle  cfle  conum  ad  magnitudinem  minorem 
alio  cono ,  ut  efi  bafis  illius  coni  ad  bafin  hujus 
coni.  Non  ergo  major  eft  N ,  magnitudo  cono 
EFGHM.  Sed  neque  minor  eft  oftenfa;  jEqua- 
lis  igitur  eft.  Quapropter  cum  ponatur,  ut  balis 
ABCD  ,  ad  bafin  EFGH,  ita  conus  ABCDK  , 

fuvmntl'^  N;  rSit  autem,  ut  conus  ABCDK,  adN,  iu 
7*T>^-  idem  conus  ABCDK,  ad  conum  EFGHM,  crit 
quoque  ut  bafis  ABGD  ,  ad  bafin  EFGH ,  ita 
conus  ABCI>K,  ad  conum  EFGHM. 

fir,««fn/.'  /Quoniam  autem,  ut  conus  ABCDK,  ad  co- 
num  EFGHM,  ita  eft  cylindrus  ABCDK,  Cqui 
tf  iplus  eft  coui  ABCDK , )  ad  cy lindrum  EFGHM  ; 
(qui  triplus  cft  coni  EFGHM.)  Erit  quoque  ut 
bafis  ABCn ,  ad  bafin  EFGH ,  ita  cylindnis 
ABGDK,  ad  cylindrum  EFGHM.  Quod  tamen 
€odem  modo  confirmari  poteft  ,  quo  ufi  fiimus 
in  confe,  fi  loco  conorum,  &  pyramidum,  con- 
clp^antur  cylindri ,  &  prifmata.  Sub  eadem  ergo 
'i  '  ^  ttltitudinc  eiiftentcs  coni  &  cylindri,  inter  fe 
lunt,  ut  bales.    Quod  erat  demonftraudum. 

COROLLARIUM. 

Hinc  fit  9  conoi  Sc  cylindros  «iufdem  altitodiiMs  liiper 

*^^  «andiBni  ,   vei  aequaks.  bafei  conftitotos  »  cfie   inter  ie  9* 

qoi^tiei :   piopcerea   quod  eandefli    proportionem  habetf  • 

qutm  bai&i ,  <]uaB   aequales  ponttotUr  •    ?el  ccrte  imi  d& 

cadem. 

Itenci  icqoirur  ,  conoa  fic  cylindros  aequales  fupef  ctn^ 
jksB  9  Vf  l  aequales  bafes  •  io  eadem  cfle  aldtudiDe  :   Et 
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^ualcs  in  eadem  altitodine,  fuper  ieqii|i^  >iles  efiet  fi 
mn  habaerinc  eandem.  Quod  oftenclemut  non  aliter  t 
ac  coofcrrum  propof.  }i.  lib.   |i.   demonftratum  fnic»   . 

T  H  E  O  R.    12.    P  R  O  P  O  S;    12. ;     ^; 

Similes  coni  ,    &   cylindri  ,.  m  triplicata     v>  .. 
ratione  funt  diametroriim ,    qua^  iri  b^bus. 

Slnt   fimnes  coni  ^  &  cylindri  ,  quorum  bafes      taB\ 
circuli  ABCD,  EFGH,  axes  vero  IK,  LM.  XXXK 
Sc  diametri  bafium  BD ,   FH.    Diod  conum  J»4 /5r.  i. 
conum,  &  cylindrum  ad  cylindtUm,  habere  pro- 
portionem  tripUcatam  diametriad  diametrum.    Sl  -.^     .^  ; 
enim  hoc  non  credatur,  habpat  conu^  ABCDK^ 
ad  aliquam  maenitudinem  N  ,  proportionem  tri- 
plicatam  diametn  BD  ,   ad  diametrum  FH.    Erit- 
que  N,  vel  minor  ,  vel  major  cono  EFGHM.      ^     -  r 
^i  enim  effet  asqualis,  ^baberet  conus  ABGDK,  tj.jidnf^ 
ad  conum    EFGHM^    &  ad  N ,  proportionem 
candem;  Ac  proinde  proportio  coni  ABCDK,  ad 
conuni  EFGHM ,  cuet  quoaue  triplieata  propor- 
tionis  diametri  BD,  ad  diametrum  FH;  quod  non 
conceditur.    Sit  ergo    primum   N ,  minor  quam 
conus  EFGHM  ,  magnitudine  O;  Fiatque  eadem 
prorfus  conftrudio    figurae  ,  qua    5n    praeccdenti 
propofitione,  itaut  rurfuspyramisEPFQSRHSM, 
major    oftendatur ,  quam    N.     Ducantur   dcindc 
reaas  KB  ,  KT  ,  MF  ,  MP  ,  ut  habeantur  duo 
trfangulaBKT,  FMP,  pyramidumATBVCXDYK, 
EPFQGRHSM;  &  couneaantur  reaae  TI,  PL. 
Quoniam  igitur  coni  ABCDK,  EpGHM,  fimiles 
ponuntur;  crit,  ex  24-  defin.  lib.  li.  ut  diameter 
fiD  ,  ad  diametruno  FH.  ^ac  propterea  ut  fcmi-  hi fjpdKt. 
diameter  Bl,  ad  femidiametrum  FL,  ita  axis  I^, 
ad  axem  Lm  ;  Ac  permutando  lit  BI,  ad  IK, 
ita    FL  ,    ad   LM.    Cum   igitur  anguli    BIK,/    • 
FUM,  redi  fint,  ex  defin.  3.  lib.  11.  quod  coni 
re<9:i  ponantur,  proptereaque  axes  redi  ad  eorum 
bafes  ;  ^Erunt  trtangula  BIK,  FLM,  squiangu-  e  C.fext. 
la ;  ^Ac  propterea  ut  KB  ,  ad  BIj  ka  trit  MF,  d  ^.ftxt. 
A  a  3  jA 
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«d  Ft.    Ut  autera  BI  ,  ad  BT,  ita  FL,  ad  FP, 

ob  fimi!itudincm  triangulorum  BIT,  FLP.  (Cum 
cnim  anjiult  BIT ,  FLP  ,  infiftcntes  fimilibus^ar- 
cubus  BT ,  FP ,  fint  «quales ,  ut  in  fcholio  pro- 

{cif.  22^  lib.  3.  oftenfum  eft  ;   fitque  ut  BI  ,   ad 
T,  ita  FL,  ad  LP  ,  ob  aqualitatem  lam  linea* 

p  ^/?«f.  nim  BI  ,  IT ,  quam  FL,  LP;  ^erunt  iriangula 
BIT ,  FLP ,  fimilia.)  Igitur  ex  aequo  ,  ut  KB, 
ad  BT ,  ita  MF ,  ad  FP.  Rurfus  quia  latera 
^Y  KI ,  IB  ,  trianguli  KIB,  squalia  func  lateribus 
.^\i  KI,  IT,  tn>nguli  KIT,  &  anguli  diftis  lateribils 
comprchcnfi,  rcdi,  ex  dcfin.  3.  lib.  11.  cum  axis 
IK  ,    rcftus    ponatur  ,    ad    circulum ,    ABCD , 

^  .  ^^/eru.nt  bafes  KB ,  KT ,   aBquales.    Eodem  mo- 

^^^  do  «quales  erunt  reftaB  MF  ,   MP  ;   Ac  prop- 

terea  reaa&  KB,  KT,  redis  MF ,  MP,   propor- 

tionales  enint,  cum  utrobique  fit  proportio  a^quar 

5,  ,^  li^atis.    P^Quoniam  vero  ut  KBj  ?:\  PT.  ita  KT, 

•^r^'  ^d  eandem  BT  ;  Item  ut  MF  ,  ad  FP,  ita  MP, 
ad  eandem  FP  :  Erat  autem  ut  KB,  ad  BT,  ita 
MF ,  ad  FP  :  Erit  quoque  ut  KT  ,  ad  BT;  fta 
MP,  ad  FP  ;  Et  convcrtendo  ut  BT  ,  ad  TK, 
ita  FP,  ad  PM.  Quare  cum  fit  ut  TK,*4kiKB, 
jra  PM  ,  ad  MF,  &  ut  KB,  ad  I}T;ita  MF, 
ad  FP;  Et  ut  BT  ,  ad  TK,  ita  FP,  ad  JWivvc- 
Juti  oftcnfum  eft ;  habcbunt  triangulaBKT,  FMP, 

h  &7S^-  latera  proportionalia,  i^idcoque  asquiangula  erunl,; 

Ac  proinde  fimilia ,    ex    definitione.    Non  aliier 

.oftendentur  reliqua  triangula  ambientia  pyramtdes 

^ATBVCXDYK,  EPFQGRHSM,  intcr  fe  finu- 

Jia   cfie  :   Qua&   cum    fiot  multicudine  aequaliai 

.crunt  di(Ss  pyramidcs  fimiles ,    ex  defin.  9.  lib. 

II.    Quocirca  in  triplicata  proportione  erunt  ho- 

:  j  .xnologorum  laterum  BT,  FP,  ex  coroll.  prom£ 

8.  hujus  lib.    Ut   autem  BT ,  ad  FP  ,  iu*  «t, 

BI,  ad  FL,  ob  fimilitudinem  triangulorum BIT* 

iiilf»!»^.  FLP;  lEt  ut  BI,  ad  FL,  ita  BD,  ad  FH.  Igf 
tur  pyramis  ad  pyramidem  habebit  quoque  pro* 
portionem  triplicatam  diametrorum  BD ,  FHi 
Ponebatur  autem  &  proportio  coni  ABCF 
ad  N I  eariindem  diametrorum  triplicata.  • 
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cfft  ut  pyramis  ATBVCXDYK ,  ad  pjtzmxiem 
EPPQGRHSM ,  ita  conus  ABCDK  ,  ad  N. 
Quare  cum  pyramis  ATBVCXDYK ,  iirinor  fit  _,  ^ 
cono  ABCDK  5  pars  toto  ;  *  er»t  &  pyramis  ki4. jgjwi} 
EPFQGRHSM ,  miftor  quam  N.  Gftenfa  autem 
cft  &  major.  Quod  eit  abfiirdum.  Non  igitur 
xnmor  ett  magnitudo  N,  cono  EFGHM. 

Sit  deindc  N,  maior  cono  EFGHM.  Cunt 
ergo  ponatur  conus  ABCDK,  ad  N^  habere  pro?^ 
portionem  triplicatam  diattictri  BD  ,  ad  diame- 
trum  FH;  Habeat  autem  &  pyramis  ATBVCXDYK, 
ad  pyramidem  EPFQGRHSM  ,  tripltcatam  pro- 
porcionem  earundem  diametrotum ,  ut  proxim^ 
oftendimus:  EritutconusABCDK,  adN*  itapyra- 
inisATBVCXDYK,adpyramidemEPFqGRHSM;  - 
&  convertendo  ut  N,  ad  conum  ABCDK  ,  itapyra- 
iiiisEPFQGRHSM,adpyramidemATBVCXDYK» 
Quare  cum  cx  coroll.  propof.  8.  hujus  lib.  pyramis 
EPFQGRHSM,  ad  pyramidem  ATBVCXDYK, 
habeat  proportionem  triplicatam  hoihologoriim 
laterum  PF ,  ad  TB,  hoc  eft ,  diametri  FH,.ad  . 
diamctrum  BD  ;  habebit  quoque  N ,  ad  conum 
ABCDK,  proportionem  trjplicatam  diametri  FH,  .^ 
ad  diametrum  BD.    Ponatur   ut  N,  ad  conum  j 

ABCDK,  ita  conus  EFGHM,  ad  magnitudlneia 
O.     Habebit  igitur  &  conus  Ei^GHM  ,>d  'O, 
proportionem  triplicatam  diamctri  FH ,  ad  diamc^ 
trum  BD.    Et  quia  N ,  major  ponirur  quam  co» 
nus  EFGHM  ,   /  erit  quoque  coims  ABGDK  ,  Im^t 
major  quam  O.    Quapropter  conus  EFGHM, 
ad  m^nitudinem  O ,  minorem  coao  ABCDK, 
proportionem  habet  triplicatam  diametri  FH,  ad 
diametrum  BD.    Quod  eft  abfurdum..    Oftenfum 
eft  enim,  non  pofle  conum  ad  magnitudinem  alio 
cono  minorem ,  proportionem  habere  trioHcatam 
ejus  ,  quam  habent  bafium  diametri.    Noa  ergo 
major  eft  magnitudo  N,  cono  EFGHM.    Sed 
neque   minor   eft   oftenfa.    ^qualis   igttur   cft ; 
mac  promde  conus  AfiCDK,  eandem  habet  pro-  mj^fAtt. 
portionem  ad  conum  EFGHM,  &  ad  N.    Cum 
crgo  ponaiur  conus  ABCDK,  ad  N,  in  triplicata 
Aa4  pro- 
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proportiQQe  diamerronim  fiO ,  &  FH;  erii  qm* 
que  coQus  ABCDK  ^  ad  conum  £FGHM  ,  in 
^  ;  earandeoi  diam^trorum  uroportJone  triplicata» 
mf^fiim.  irQaoniam  vero,  quam  proportionem  habcQt 
coni ,  eandem  quoqae  obtinenc  cylindri ,  eorum 
tripli ;  habeb^t  quoque  cylindrus  ad  cylindnim 
proportion^  xiiametromm  in  bafibus  tripjicacaou 
Quo4  tamen  eodem  modo  demoaftrabitur ,  quo 
ufl  fumus  in  conis ,  fi  modo  loco  coaorum ,  & 
ppami'dum  afliimantur  cylindri ,  at<)ue  pxi&iata. 
Similes  igitur  coni,  &  cylindri  in  tripiicata  ratio* 
ne  funt  diametrorum)  qux  in  bafibus,  (j^od 
oftendendum  erat. 

^       T  H  E  O  R.    13.    P  R  O  P  O  S.    13. 

Si  eyHndnw  plano  fecetiir  adwrfis  planis 
parallelo  :  Erit  ut  cylindrus  ad  cylindrum, 
|ta  ajcis  ad  axem. 

^IjI^  CJCcetur  cylindrus  ABCD  ,  plano  GH,  piraJle- 

^XXF^.    \^  lo  adverfis  planis   AB ,   CD  ,  quod  <juWem 

/*•  *•      fecet  axem  EF ,  in  I.    Dico    ut    eft  cyUndrus. 

ABHG  ,   ad  cylindrum  GHCD ,    ita  effe  axem 

£r,    ad   axem   IP.    Intellf.i;atur  enim  cylindrua 

ABCD,  in  utramque  partem,  una  cum  ejus  axo 

&  rediangulo  EC ,   ad  cujus   revolutiouem  de* 

.  fcriptus  eft  cylindrus »  protradus.  quantumlibet: 

Surnanturque  in  aie  produfto  quotcunque  red» 

EK',  KL  ,  aquales  ipfi  EI  :  Item  quotcunquc 

rea»  FM  ,  MN,  NO,  aequales  ipfi  FL    Demde 

per  pun^a  I ,  K,  L,  M,  N,  O    ducantur  rca« 

IH ,  KP  ,  LQ  ,  MT  ,  NV  ,  OX,  paralid»^  «; 

«quales  reftis  EB ,  FC;  qu«  quidem  ad  rcvolu» 

tionena  reaansruU  ec,   defcrtbent  circulos  «1» 

PR,   QS  ,  Ta,  VZ,  XY,  parallclos  &  «qmle^ 

circulis  AB,  CD,  ob  JBqualitatem  femidfaiMtro- 

nim,  quae  femper  inter  fe  aquidiftantes  drcufWfe- 

runtur.    Ac  propterea  cylindri  erunt  SP,  PA^ 

AH^  HD,  PT,  TZ>  2X,  ci  deinitiooc,  com- 

poneA» 
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foxitm^  tomm.  cylitidmkii  SQXY.  Quotiikm 
xsxQ  tiun  cyltodrl  SP,  PA  ,  AH,  lujper  bafes^- 
quale«  QS ,  PA.,  BA,  &  fub  altitudinibus  aeaua- 
libus  KL,  EK,  lE,  »quales  funt,  quam  cylin- 
dri  XZ,  ZT,  TO  y  DH,  (uper  aquales  bafe$ 
XY  ,  VZ  ,  Ta,  CD,  &  fub  altitudinibus  aequa- 
iibus  NO,  MN,  FM  ,  IP ,  ex  coroH.  prcpof. 
II.  bu>us  lib.  Erit  tam  multipkx  cylindrus 
SH,  oylindri  AH,  quam  muiripiex  eft  axis  IL,  -v  ^- 
ipfius  axts  lE  ;  Itcm  tam  mulrfplex  cyHn<h-us  •  •^*c  — 
XG ,  cyiindri  CG,  quam  multipleX/  eft  axisIO^ 
ipfius  axis  IF.  Quoniam  autem  fi  axis  IL'^ 
(multiplex  lE  ^  iprim»  magnitudiais)  aequabV  w 
axi  lO,  (multiplici  axis  IF',  fecunda  magnitudi^ 
nis)  aqualis  quoque  cft  cylindrus  SH,  (multiplei 
cylindri  AH,  teni»  magnitudinis)  cylindro  XG,  •  *^' 
(multiplici  cylixidri  CG,  quarts  magnitudinis)  ui  «^  ^-  ' 
ex  coroll.  propof.  ii»  bujus  Hb.  liquet.  Si  Tero^ 
axis  major  eft  axe,  cyliadrus  quoque  cylifidro 
major  eft  ;  Et  fi  minor,  minor  in  quacuhque 
hoc  contittgat  multiplicatione ;  Erit  per  defin  6. 
Itb^  S»  ita  axis  I£ ,  prima  magnitudo  ad  axem 
IF ,  fecundam  magnitudinem,  ut  cylindrus  AH^ 
tertia  magnitudo  ad  cylindrum  CG  ,  quartfem  .i*: 
magnitudinem.  Si  cylindrus  igitur  plano  fecetur 
adverfis  planis  parallelo  ;  erit  ut  cylindrus  ad 
cylindrum  ,  ita  axis  ad  axem.  Quod  erat  de- 
monftnmdum. 

T  H  E  O  R.    14.    P  R  O  P  O  S.    14.       ^ 

Super  :«qualibiis  bafibus  exiflentes  coni^    ^ 
&  cylindri  J  iWer  fe  funt,  iit  altitudines.    ? 

Clnt  fupei:  bafes  «quales  AB,  CD ,  duo  coni      TAt^ 
^  ABE,  CDF,  &  duo  cVlindri  ABGH^  CDIK^  XXXF^ 
quoruni  axesv  feu  altitiidines,    (Nam  in  conisJ%.  |i 
&  cylihdrrs  fe«If  ^cs  ipfi  funt.  altitudines )  .X1£^ 
MF.    Dtoo  effe  conum  ABE  ^^d  conum  CDP^ 
«c  cyliridruip  ABGH ,  ad  cylihdrum  CDIK  ,  x^ 
fft  altituldo  t£  9 :  ad  altitudinem  MF.    Exteiida- 
'  •  A  t  jr  tuf 
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iur  enlm  cyliiukus  ABGH ,  ad  partes  QHy  unt 

pum  ejus  aze  L£  ,  &  redanguio  AG;  abfciadar 

turque  azis  £N  ,  «qualis  axi  MF,  &  circa  cen- 

trum  N,  intelligatur  circulus  OP>  aequalis  &  pa« 

ralleius  circuio  GH ,   ut  fiat  cyiindrus  GHOP> 

cjufiiem  aititudinis  cum  cylindro  CDIK.    Quo* 

niam  igitur  cylindri  HP,  CI,  cum  habeant  xqasr 

les  balcs  &  akitudines ,  squales  func,  ex  coroU. 

iy.yite.  propof.  II.  hujus  iib*  «cyiindrus  AG  ,  ad  ipfos 

hii  Jitid.  eandem  habebit  proportionem.    h  £ft  aurem  cy- 

lindrus  AG ,    ad  cyiiadrum  HP «  ut  axis ,  fta 

altitudo  L£,  ad  aaem»  leu  alcitudinem  £N,  hoc 

ftt ,  altitudinem  MF  ,    iibi  xqualem.    Igitur  & 

cyiindrus  AG  ,  ad  cylindrum  CI,  erit  quoque, 

)U  altitudo  X^E)  ^d  alcitudinem  MF. 

ci^dmJ*     ^Quia  vqx)  coni  AjBE ,  CDF,  funt  tertiac  par* 

ttf.fdta.  ies  cyiindrorum  AG^.CI;  ^ipfi  habebunt  eandem 

fum    cyiindrts   proportiQnem ;  Ac   proiade  ,  erit 

3uoque  conus  AB£,  ad  conum  CDFy  ut  altitu* 
o  L£  ,  ad  aititudinem  MF.  Supe^  aequaiibas 
igicur  bafibus  exUlences  coui  &  cylindri,  mter  fe 
funt,  ut  altitudines.    Quod  oftoidendum  erar. 

a^      '  T  H  E  O  R.    15.    P  R  O  P  O  S.   15- 

.Slqualiuni  conorum  ,  Sa  cylindrorum  reci- 
procantur  bafes  &  altitudines :  &  qaorom 
conorum ,  &  cylindrorum  reciprocantur  ba- 
fes  &  altitudines  ,  illi  funt  a&quales. 


.j. 


TAB.  Clnt  aquales  coni  ABC ,  DEF ,  &  xqoales  cy- 

XXXK     •^  lindri  ABGH,   D£IK,  quorum  biBifes  AB, 

)%.  4.      DE  ;   axes  altitudinesvc  LC  ,  MF.    I>ico  bafes 

&  altitudines  efle   reciprocas «  boc   eft ,  effie  ut 

^^^,_AB,  ad  DE,  ita  M F  ,  ad  I.C.    In  cySndris 

•  •^^^  '  Guidem  fic  propofitum  oftendetut.    Si  altimdioj^ 

*€  -T    liC,  MF,  fint  aequales,  cum  cylindri  ponantitf 

quoque  xquales ;  erunt   &   bates    squalefi ,  Cft 

coroil.  propof.  11;  hujus  ii^.    Quare  erit  urbtr 

fis  AB,  ad  bafin  squalem  D£,  ix^  ^ltjitado  fSS % 
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4id  ^altifudiBem  aequajem  LC    Ac  prqjndc  hfa^cs 

atque  altitudiues  fiint  reciprocae»  ^fl 

Quod  fi  aititudines  LC  ,  JMF,  ir|?5quale$  fu©^ 

rinc,   fit  MF  ,  major,  ex  qua  ahfcindatur  ,MNj, 

Sfi   LC  ,  asqualis  ;  &  per  N,   ducatur  planum  ..    .^ 
N  ,  bafi  DE,  parallelum,  ut  in  fcholio  propof.   '"'^•'^  ^ 
if.  lib.  II.    dpcuimus,    ut    fiant   duo  cylimlri  i.    ^       . 
DO  ,   OK.    Quoniam  igitur  xquales    ponuntur    '  ^  ^ 
cylindri  ABGH  ,   DEIK  ;   4  mt  ,\xt  cylipdru^  ^y.fglm: 
ABGH,  ad  cyUndrum  DOyira  cylfndrus  DEIlt| 
dd  eundem   cylindrum  DO*    ^Ed  autem  ut  cyr  iu|^^AidL 

lindrus  ABGH,    ad   cylindrum    DO ,  ita  bali§ ^^^ 

AB,  ad  bafin  D£,  cum  a&quales  fint  altitudinies : 
^ltem  ut  cylindrus  DEIK ,  ad  cylindrum  DQ^ci^ 
Jta  altitudo  MF,  ad  altimdinem  MN,  cum  bafe% 
fint  ^equales,  immo  una  &  eadem  D£.  Igitur> 
l^rit  quoque  ut  bafis  AB,  ad  bafin  DE?  ita  altiV 
tado  MF,  ad  altitudinem  MN,  hpc  efl:,  ad  huia 
aeqoalem  LC  ;  Ac  propterea  reciprocd&  fint  bafesi 
&  altitudines*  ,rr 

In  conis  vcro  ita  concludemus  propofitum.  Si, 
coni  ABC,  DEF,  fint  «quales;  erunt  &  cyHii' 
dri  ABGH,  DElK,  aquales,  i^cum  coni  fij^tjdi 
cylindrorum  tertiae  partes.  Quare  ut  oftenfuirt 
cft,  ex  aqualitate  cylindrorum  fequetur,  bafes  & 
altitudines  cfle  reciprocas  ;  Ac  propterea,  ex  «•. 
qualitate  cohorum  etiam  feguetur,  bafes  &  alti-  -  •' 
tudines  reciprocas  eflfe.  Quod  tamen  eodem 
prorfus  moda  demonftrari  poteft ,  quo  ufi  fumus 
in  cylindris,  fi  modo  fub  altitudinibus  MN,  NF^ 
conftituautur  duo  coni,  ut  in  figura  apparet.       , 

Sed  jam  bafes  atque  altitudines  reciprocentur, 
Dico    conos    &   cyundros  efle   aequalcs.    Quod 
guidem  in    cylindris   confirmabitur   hac  ratione, 
Si  altJtudines  :f;.CV  MF ,  fint  aequales,  cum  fii  c-.  v 
ut  bafis  AB;  ad  bai)n»  DE,  ita  altitudo  MF,.  ad,     • '  ^.  ., 
altitudinem  a^qualehi  LC;  crunt  &,bafes  -^B^*       1   M 
DEi  aquales:  Ac  propteirea.  cylindri  fuperf  aegua- 
Jes  bafes  AB,  Xi%,f  &  jfu(D  altitui*nibu's  aequalibus 
XJC^  MP\  g&quales  .^funt ,  et,  corpU.  pr^pof.  1  if ^ 
Mius  libt  ,, 
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Quod  fi  altitudines  fuerint  insqualcs,  fiat  coth 
ftrudio  I  ut  prius.  Quia  igitur  ponitur,  ut  bafis 
AB ,  ad  bafin  D£ ,  ita  altitudo  MF ,  ad  altitu- 
dinem  LC ,  hoc  eft ,    ad   huic    saualem    MN. 

eiiuM»  'Eft  autem  ut  bafis  AB,   ad  bafin  DE  ,    ita  cy- 
lindrus  ABGH  ,  ad  cylindrum  JDO  ,  cum  aJti- 

tM4.dmd.  tudines  fint  aeauales  i  /Item  ut  altitudo  MF,  ad 
altitudinem  MN  ,  ita  cylindrus  DEIK,  ad  cylin- 

/.••T'    drum  DO  ,  cnnl  bafes  fim  sequales  :   crit  ut  cy* 
lindrus  ABGH,  ad  «yltndrum  DO,  ita  cylindrus 

^yiiiMr.  D£IK,  ad  eundem   cylindrum   DO  ;    ^ldeoque 

cylindrus  ABGH  ,  cylindro  DEIK,  aequalis  erir. 

Atvero  inconis  haecerit  dcmonftratio.     Si  couo- 

•  V  •    rumABC,  DEF,  bafe^&altitudinesrecfprocentur, 

reciprocabuntur  quoque  baies,  &  aUitudines  cylin- 

drorum  ABGH,  DLIK  ,   cum  caedem  fint  bafes, 

altitudinesque  conorum,  &  cylindrorum.     Qaam 

ob  rem  ,  ut  oftenfum  fuit,  cytindri,  ideoque  co- 

ni ,    eorum   tertiae   partes ,    xquales    crunt.     De- 

monftrari   tamen    potcft    codcm.modo  conos  effe 

•  aBquales  ,  quo  odcndimus  cylindros  sequales  eiJe. 

^qualium   igitur  conorum   &  cylindroru/n  reci- 

'^^'•"**^'^  procantur  bafes  &  altitudiac^  ,   &c.     Quod  erat, 
demonftrandum.  •  -  ...  i    u. , 


•y  > 


iBj.         P  R  O  B  L.   I-    P  R  A  P  O  S.  i6, 

Duobus  circulus  circa  idem  ccntrum  exi- 
jB;entibus  ,  in  majori  circulo  poiygonura  ae- 
quilaterum  ,  &  parium  lacerum  infcribere, 
quod  non  tangat  minorem  circulum. 

-^^  Clnt  duo  circuli  ABC ,  DE ,  circa  Idem  ccn- 

jrny  *  ^  ^^^^  F  t  oporteatgue  in  majori  ABC  »  infcri* 

g^^     *    bere  polygonum  «qmlaterum,  cujus  latera  nu- 

^^*  ^^      mero  pari  continenmr,    non  tangens   miBOie&i 

DE.    Extehdatur  per  centrum  F,  rofta  AC,  fe» 

cans  circulum  D£  ,  in  E ,  pundto ,  &  per  £» 

dui^atur  GH,  ad  AC,  perpei^dfcularis ,  qus  m^ 

cet  circulum  D£ ,  in  £ »  ez  corolL  propot  i& 

^  lib. 
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lib.  3«  Quoftiam  igitur  tf cus  AGC ,  major  eft 
arcu  GC ,  fi  ex  AGC  $  auferatur  dimidium  AB^ 
&  ex  refiduo  BC ,  dunidittm  BI ,  &  ex  refiduo 
IC ,  dimidium  IK  ,  &  fic  deinccpi  ;  rdinquetuc 
tandem  minor  arcus  quam  CG ,  per  lemma  pro- 

.  pof.  %.  hujus.lib.    Sit  igitur  jam  arcus  CK,  arcu  . 

CG ,  minor ,  &  fubtendatur  reSa  CK.  Dico  re* 
ftam  CK ,  efle  unum  latus  polygoni  infcribendi. 
Si  enlm  arcus  BI ,  dividatur  in  partes  numero  & 
magnitudme  aquales  partibus  arcus  GI ;  &  qua* 
drans  AB ,  in  tottdem  partcs  «qualcs  dividatur , 
in  quot  divifus  eft  quadrans  BG  ;  nec  non  femi- 
circulus  AHC,  in  tutiacm  piirtts,  cjuoi  continet 
femicirculus  ABC ;  deinde  omnibus  arcubus  re- 
fid&  lines  fubtendantur  ,  ^qu^  ^quales  (][uidem  bifjBMIipf; 
«runt  fpfi  reft»  CK  ,  eo  quod  arcus  arcui  CK»  ^  ,. 
«quales  fubtendaat :  Defcriptum  erit  polygonum 
in  circulo  ABC  ,  &  seqailaterum ,  &  parium  la* 

^  terum.  Quod  quidem  non  cangere  circulum  mi- 
norem  DE,  ita  oftendetur.  Ex  K,  ad  AC,  dc- 
mittatur  perpendicularis  KL  ^  fecans  ipfam  AC, 
in  M .  Quoniam  igitur  anguli  G£M ,  KM£  , 
'tefti  fum  ;  ^  erunt  refta  GH  ,  KL ,  parallel».  c%9.frM 
Quare  cum  refta  GH ,  tangat  drculum  DE,  in 
folo  punfto  E;  reAa  KL,  «rit  tota  extra  didum 
circulum,  nec  unauam  ipfum  continget,  quod  ^ 

nunquam  cum  redta  GH ,  conveniat.  Multo 
igitur  minus  reda  CK  ,  quis  longins  k  circuk) 
DE  ,  abeft ,  quam  KL ,  circulum  D£ ,  tanget. 

^Ac  propterea  neque  alia  latora  polygoni  infcripti , 
eum  ssqualia  fint  lateri  CK  ,  «afideoDue  asqualiter  Aij^^mu^ 
cum  Ck,  i  centro  F ,  diftent,  circulum  DE^ 
tontingem.  Duobus  itaque:  circulis  circa  idem 
centtum  exHlentibus  ,  in  majori  circulo  ,  &c. 
Quod  erat  faciendum.        :t.. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M. 

Hioc  eft  flMotfiftum  ,  ^  ab  nftf«ttiittle>  lalerii  pof]^  . 
IHODi  inlcripil ,  qood  cum  diimctvo  <<)iivenic#  «4  diame-^; 
tram  docatuff  perpeixiiciiltrii»  Juuic  aiiUo  modo  dKukmi 
mpanv^  peffis  c«otii^cr|B  >  f^  i^ii  ^na  ipfiim  odbnt»        :  • 


Digitized 


byGoogle 


Ndiufinod}  eoim  eft  libet  KL  •  quse  cfiin ,  dacatur  4h 
ficrtmo  fwOBo  K»  laterts  CKI ,  cum  diamcno  AC« 
coovenieotis »  ad  AC »  diunetrum  perpendiciilatis ,  ofteolb 
eft  oon  taogerf  circulum  DEU 

wf.         P  Rt)  B  L.    2.    P  R  O  P  O  S.    17. 

Dnabus  fphaeris  circa  ideiti  ccntrimi  exi- 
ftentibus  .  in  majori  fphaera  folidum  j^olye- 
drum  infcribere ,  quod  non  tangat  minoris 
fpbaeraB  fuperficiem. 

TjiB,  X^Int  du«  fpharae  ABCD ,  EFGH  ,  !circa  i<Jeni 
iXXXyi  ^  centrum  I ,  oporteatque  in  majuri  ABCP  , 
fg.  I.      iofcribere  foHdum  polyedrum,  feumultilatcram, 
quod  non  tangat  minorcm  fpharam  EFGH.    S^ 
centur  ambs  fphsrse  plano  aliqub  ptr  centrum, 
(iDtque  communes  fefliones  fafiik  in  fphssris  plapa 
'ABUD,  EFGH,   quae  circuH  erunt,  cx  defcrip- 
tioiie  fphxrac ,  habentes  idem  centrum  fphasrarum 
I.    Nam  ftmicirculi,  ad  quorum  circumvohitio^ 
,.  nem  Iphaerae  defcribunmr,  circumdufti  congruem 

fc(^iombus  ABCD,  EFGH.  Quaredid»  fcAio- 
nes  circuH  erunt.  Vel  certe ,  quia  omnes  linca& 
redae  cadentes  ex  I ,  ad  peripherias  fedionum  funt 
:  «quales ,  cum  ducanmr  ex  centro  fphaerarum , 
ad  earum  fupcrficiem;  eruut  ipfae  fediones  ciroi- 
li ,  ex  dcfinitione  circuli.  Ducanmr  in  his  circu- 
lis  diametti  AC,  BD ,  fefe  in  centro  1,  fecantcs 
.\  .  ad  ^ngulos  redos  ,  ut  fint  quadrantes  AB,  BG, 

tid.  <*»<'♦  CPfc  DA^  &c.    iiDeinde    in    nfiajori    ckcuto 
.ABCD,  infcribatur  polygonum  non.tangens  191- 
,  nprem:  circulum  EFGH.    Quod  quidem  ut  fa- 
cilius  omnia  demonltrentur ,  in  hunc  nK>dum  ^- 
ciatur.    Ex  G  ,  ad  EG  ,  ducatur  perpendiculiris 
Gg  ,  a4:  ciBi;ui?iferentiam  ufque  circuli  ABCr 
quas  circulum  EFGH ,  tanget  in  G ,  ex  cc 
fci.fiwf^^FOpof.KS^  lib.  3.    Et  recte  Gg,  ^applicet 
.uciiculo  ABCD  ,  jrcSa  «qualis  <Ae. ,  Quia  v^ 
marcui  Cg ,  inteliigatur  fubtendi  reda ,  ut  fii 
ti9.frMtaiigulum.GCg^  ^lm^  Cg,  oppofitum  xaajoci.M- 
^i  gulo. 
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pilo ,  nempe  refto  ,  majus  cft  latere  Gg,  auod        - 
minori  angulo  opponitur,   nimirum  acuto;' erit        '^   ^ 
quoque  reda  Cg,   major  refta  Ae ;  ac  proinde 
arcus  Cg ,  arcu  Ae ,  major  erit ,  uc  conftat  ex 
fcholio  propof.  a8.  lib.  3.    Abfcindatur  ergo  ar-     v. 
cus  Cd ,   arcui  Ae ,   aequalis.    Ouod  fi  ex  qua- 
drante  CD  ,  dimidium  aufemtur  DL,  &  ex  reli- 
quo  CL ,  dhnidium  LK  ,  &  fic  deinceps;  relin- 
quetur  tandem  arcus  minor  arcu  Cd,  feu  arcu 
Ae,  per  lemma  propoC  x.  lib.  hujus.    Sit  crgo 
jam  arcus  CK,  miuor ;  Eritque  redta  CK ,  fub- 
tenfa  minor  quam  te&i  Ae,  hoc  eft,  quam  Gg, 
cx  fchoHo  propof.  29.  lib.   3.    Dico  igitur,  re---^^'^^^**^ 
£lam  CK,  efie  unum   latus  polygoni  xquilateri 
infcribendi.    Nam   cum  reda  fubtendens  arcum 
Cd,  min^rem  arcu  Cg ,   non    tangat  circulum     ^r.' 
EFGH,  ut  ex  demonftratione  praecedentis  propof. 
patet;  multo  minus  reSa  GK,  lubtendens  arcum'^  ^-^  * 
minorem   arcu  Gd  ,    euudem    circulum   tanget. 

.  Rurfus  duSa  diametro  KN,  ^eriga^r  ex  cencro  eia.M/^ 
I  ,   ad  plana  circulorum  ABCD ,  EFGH ,  per- 
pendicularis   lO  ,    occurrens    fuperficiei   iphasras 
jnajoris  in  O ;  Et  per  reftas  OI  ,  AC,  &  Of ,     •  Q  ; 
KN,  plana  ducantur  ,  /quae  ad  circulum  ABCD,  f  iS.mu^ 
red:a  erunt ,    efficientque    communes    feaiones,.   ^  .^;  ^> 
circulos,  ut  jam  didum  eft,  quorum  femicirculi 
fint  AOC,  NOK.  Quia  vero  anguli  OIC,  OIK, 
redii  funt ,  ex  dcfin.  3.  lib.   11..  '^quadrantes  e- o/iMirr 
runt  OC,  OK;  atque  adeo  cum  circuli  ABCD,  tirtii.     ' 

■*AOC,  NOK  ,  aequales  ^ot,  quod  eorum  diamc- 
tri  iiiit  &  iphxtx  majoris  diametri,  erunt  quoque 
quadrante$  CD ,  OC  ,  OK ,  squales.  Si  igitur 
arcus  DL  ,  in  tot  partes  aequales  diftrihuatur.  in 
quot  divifus  fiiit  arcus  CL  ;  &  quadranies  (JC, 
OK  ,  in  arcus  numcro  &  magnitudine  aequales  .vii  .t  1 
arcubus  quadrantis  CP;  i^Erunt  redae  his  omni- htj^i;^ 
bus  arcubus  agqualibus  fubtcnfe,  nimirum  CK \ 
KL  ,  LM,  MD,  CP,  PQ,  QR,RO;KS; 
ST,  TV,  VO,  aquales.  Conjunttis  autcm  reftis 
PS  ,  QT ,  RV,  dcmittantur.ex  P,  &  S,  ad  pla» 
num  circuli  ABCD,  p^rpendicularcs  PX,  SY, 
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ll&M^.  <qu9  in  coauimiifis  <eaioDe$  AC ,  NK,  ezd^ 

i  d»M<i  i^cnintque  iDter  l^  )iar«llelft. 

Quoniam  igitur    triiQgulomiii   PCX      SK. 
:anguli  PXC,  SYK,  reai  Cint ,   cx  dtfiti.  3. 

U7>M&  II-  '&  «DRuli  PCX,  SKY  ,  Mualcs,  quod 
«oualLS  fint  periphtari»  AOP,  liQS^  quftNis 
.fifiuBt;  (Nani  fi  cx  lemicircalia  AOC,  NOl 
«qualibus  <lt:mantur  arcus  asqoalcs  CP,  KS  i 
liqui  arcus  AOP  ,  NOS,  squalcs  «poque  cnini 
Erunt  duo  anj^uli  PCX  ,  PXC ,  trianguli  PCl 
aaualei  duobms  imfi^lts  :  SKY  ,  SYK  ,  trianK 
SKY.    Sunt  #ujan.&  laicra  PC,  SK,  rcais  2 

mMt/Hm  gulis  oppofiMi ,  awuaiia;  mlgitur  reliqua  lat< 
PX ,  XC  ,  rdiquis.  lateribtis  SY  •  YK ,  aequa 
crunt.    Quare  cum  r^x  PX ,  SY  ,  «quaJes  fi 

B3i.frM&  parallei» ;  fi  conneaatur  reda  XY,  aracquai 
quoque  erunt  &  paraUcte  PS  ,  XY,  inter  /ci 

•  u/im'  •  At  quia  &  red»  CK  ^  XY  ,  parallel»   fiint 

quod  latera  IC,  IK ,  propordonaliter  feaa  fin 

, ,       (Si  cDim  ex  icmidiame^s  IC ,  IK,  «quaUbi 

iiemanmr  aBqualcs  re&x  CX  ,  KY  ,  relinqucnti 

&  IX  ,  1 Y  ,  «quales ;  Ac  proinde  crit ,  ut  i:x 

pff.  mrf  ad  XC,  ita  IY>  ad  YK.;  /Erunt  parallel»  qu< 
.  "         cjue  PS,  CK^  inter  fis,  cum  utraquc  paraUela  J 

^j.md.  ipfi  XY  ,  ^idttjque  cas  conjungentcs  reftjE  CP 
KS;  in  eodem  cum  ipfis  plano  esiftenc.  Totui 
igitur  quadrilaterum  CKSP  ,  in  uno  erit  plaiic 
Quod  fi  ex  Q  y  &  T  ,  demittantur  ad  planui 
circuli  ABCD,  pcrpendiculares,  &  connedantij 
rcaa  QC^TKy  oftendemus  fimilitcr  CK,  QT 
cffe  paralleJas  ;  atque  adeo  ipfaS  PS ,  QT,  intc 
fe  parallelas  cffe,  cum  eidem  CK.  fint  paraUels 
totumquc  quadrilaterum  PST(^ ,  m  uno  effe  pla 
no.    Eadeai  ratione  in  uno  erit  plano  quadriiate 

f  a.  iMf.  rum  QTVR.  r  Eft  autem  &  triangu\um  ILVO 
in  uno  plano*  Si  igimr  eadem  conftru^>  exh 
bearur  fuper  rcliqua  latera  KL  ,  LM  ,  MD 
du<ais  fciUcct  quadrantibus  OL,  MO,  OD^  ne 
Boii  in  reliquis  tijbus  quartis,  ac  reliquo  bcmi 
fphaerio ,  ut  rota  fph»:a  major  repleatur  quadri 
lateris,  &tsiaiigulis,  quxfimilia  AmtfWBdi&is  inte 
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quadrantes  OC  5  OK,  fuper  latus  CK,  conftru- 
dis,  infcriptum  erit  in  Iphasra  majori  folidum 
polyedrum  cireumfcriptum  didis  quadrilateris  at-* 
que  triangulis.  Hoc  ergo  dico  non  tangere  fphas* 
ram  minorem  EFGH. 

Ducatur  enim  ex  I,  ad  planum  CKSP,  perpcn- 
dicularis  IZ  ,  connedanturque  redae  ZC ,  ZK. 
Cadere  autem  perpcndicularem  IZ  ,  intra  quadri* 
laterumCKSP,  in   fcholio  fequenti  oftendemus.  ^    . 

Quoniam  igitur  ex  dcfin.  3.  lib.  11.  angulilZC,  ^ 
IZK,  refti  fuat;  lerit  quadratum  reftaB  IC;  qua-  «47.;^^ 
dratis  reftarum  IZ  ,  ZC,  &  quadratum  reftae 
IK,  quadratis  reflarum  IZ,  ZK,  aquale.  Cum 
ergo  quadrata  reftarum  asquaiium  IC,  IK,  aequa* 
lia  fint ,  erunt  &  quadrata  refiarum  IZ  ,  ^C , 
quadratis  rcdarum  IZ,  ZK,  asqualia  Ac  proin- 
de  dempto  comnuni  quadrato  IZ,  reliqua  qua- 
drata  redlarum  ZC,  ZK,  aequalia  erunt,  ideoque 
&  ipfae  redlas  ZC  ,  ZK,  aequalcs.  Similiter  often- 
demus  reftas  ,  qaas  ex  Z  ,  ad  PS,  ducentur,  ae. 
quales  eflTe  &  iiuer  fc  &  redis  ZC,  ZK.  Quare 
circulus  ex  Z  ,  ad  intervallum  ZC ,  defcriptus 
pcr  quatuor  punaa  C,  K,  S,  P,  tranfibit.  Ea- 
demque  ratione  circa  reliqua  quadrilatera  PSTQ, 
QT VR. ,  &  trian^ulum  RVO  ,  circulos  delcribi 
poffc  ,  demonftrabimus.  Quoniam  vero  ,  ut  po- 
ftea  oftendemus ,  angulus  CZK ,  obtufus  eft  ; 
/erit  quadratum  redlaeCK,  majus  quadratis  refta-  t»ii:'/W 
rum  ZC  ,  ZK  ;  ideoque  cum  hacc  quadrata  as- 
qualia  fint,  majus  erit  quadratum  tqSLx  CK,  du- 
plo  qaadrati  reftas  ZC. 

Ducatur  ex  K,  ad  redam  AC,  pcrpeudicularis 
Ka.  Cum  igitur  AC,  dupla  fit  ipfius  AI ,  & 
Aa,  major  fit ,  quam  AI,  erit  AC,  minor  du- 
plo  ipfius  Aa.  Quam  ob  rem  cum  fit,  «ut  AC,  u  J*fi:nl 
ad  Aa,  ita  reftangulum  fub  AC,  aC,  ad  reaan- 
gulum  fub  Aa  ,  aC ,  quod  bafes  horum  reftan- 
gulorum  fint  AC  ,  Aa,  &  eadem  altitudo  aC  ; 
cnt  quoaue  redangulum  fub  AC ,  aC ,  xninus 
duplo  reaanguli  fub  Aa,  aC.  xEH  autem  tg-  x%T/exu 
dtangulum  fub  AC,  aC  ,  asquale  quadrato  reftae 

Bb  CK. 
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CK,  Sc  rtStih^lam  fub  Aa ,  aC ,  xquale  qua- 

<Jrat6  Te8±  Ka;  quod  redta  CK,  inter  AC,  aC, 

fit  media  prdl^ortionalis ;   &  re£la  Ka  ,  inter  Aa, 

aC,  tx  coroll.  propof.  8.   lib.  6.  (li  enim  connc- 

fterctur  roaa  AK,  ficret  triangulum  rcaangulum 

ACK.  )    Igitur  &  quadratum  reclae  CK  ,  minus 

erit  duf>Io  quldrati  rcftx  Ka.    Ac  propterea  cum 

quadtaturti    rcds   CK  ,  oltenfum  fit  majus  efle 

duplO  quadtati  reaa^  ZC ,   crit  quadratum  rcftae 

Uj.pHmiKiij  mijus  qu^drato  vctlx  ZC.    ;^Quoniam  vero 

^^::i    qifadrjfiam   feftce  IC  ,  fequale  eft  quadratis  riedla- 

rXitri  J2i*5  ZC  ,  &  quadratum  reftae  IK,  quaidra- 

dV  fdft^m  la ,   aK  ;  Suntque  aequalia  quadrata 

r<^ararfi  asqualium  IC ,  IK ,   crunt  &  quadrata 

rt(9afurti  IZ  ,  ZC  ,   aequalia  quadratis  reaarum 

Ti     aiC.    Si  ergo  ex  his  dematur  quadratum  ma- 

ji^s'   n^mpc  tcti^  aK ;  &  ex  illis  minus ,  vidcli- 

ctt  re6tae  ZG ,    etit   rcliquum  quadratum  rediaB 

ni ,  m^jus  quadrato  rcliqao  reaas  la ;  ideoque 

rcfl:^  IZ ,    major    quam    fcda   la.     Quapropter 

ctiTtt  punSum  a  ,  rion  tanjat  fpha&ram  minorem 

EFQH,  duod  per  coroll.  propof.  praecedcntis  re- 

<3a  Ka  ,  tota   fit  extra  didam  fphaeram  ;   multo 

miriili  (^ariflum  Z^  longius  diftans  eandem  fphae- 

ram  colitinget.  Ac  proinde  cam  omnia  alia  pun- 

da  ptani  CKSP,  longius  abfint  i  fphaera  EFGH, 

cfudm  t)unaum  Z ,  ut  mox   oftendemus  ,   non 

tan^et  piantlm  CKSP,  fphxram  EFGH. 

Scd   &  elpeditius  ex  ipfa  fere  conftruftione  fi- 

giltae  oft^ndemus ,   planum  CKSP ,  non  tangefe 

fphaeram  minorem  EFGH ,  fi  prius  ducatur  refta 

Ig ,  hoc  modo.  Quoniam  ex  conftruftione  often- 

fum  fuit ,  redlam  CK,  minorem  effe  refta  Gg: 

%iQ4>rimi  ^Eft  autem  CK ,  major  quam  ZC,  quod  angu- 

lus  C2^K  ^  obtufus  fit ,  ut  mox  demonftrabttur ; 

multo  majar   crit  Gg,  quam  ZC  ;  Ac  propterea 

'  duadratutti  reSae  Gg ,  majus  quadrato  reaae  ZC. 

tA7  primi  aOnh  verO  quadtatum  redac  Ig,  «quale  eft  qua- 

dratis    redtarum    IG,    Gg;  &  quadratum  rea« 

-  IC ,  qUadratis  reaamm   IZ  ,  ZC  ;  funt  autcm 

quidhta  reftarum  Ig,  IC,  «qualium  a;qualfa; 
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Gruiit  &  quaUrata  r^darum  IG  ,  Gg  ^  .quadt^is 
reaarum  IZ  ,  ZC  ,  ^qualia :  Derup^fO  ^gp  iUinc 
quadrato  redse  Gg,  &  Wnc  quadrato  rfiiftaB  ZC  ; 
xelinquetur  quadratum  reflse  IG,  nainus  quadrato 
reftae  IZ;  Ac  propterea  reda  IG,  minor,  quam 
IZ.  Quam  ob  rem,  cum  IG,  fit  fph«4-ae  rnino- 
ris  EFGH,  femidiameter  ,  exiftet  punftum  Z, 
extra  eandem  fphxram  ;  Et  proinde  ,  ut  prius  , 
planum  CKSP  ,  fphseram  EFGH  ,  nequaquam 
continget. 

Ducatur  rurfus  ex  I ,  ad  planum  PSTQ,  per- 
pendicularis  Ib ,  critque  b  ,  centrum  circ^li  circa 
PSTQ,  defcripti,  ut  den>onftratum  cQ;  Cofmexis 
autem  reftis  bP  ,  IP ,  c-u-m  angulus  IbP  ,  r«a:us 
ilt  ,  ex  3.  defin.  Ub.  ii.  ^crit  quadratum  reiaae  h^j.frimi 
IP,  aqualc  quadraiis  reftarum  Ib,  bP.  Qufia 
vero   &  quadratum   redae  IC,  (quod  aequale  eft 

?uadrato  redlas  IP,  ob  sequalitatem  redarum  KJ, 
P  5 )  aequale  eft  quadratis  redtarum  IZ  ^  ZC  ; 
erunt  quadrata  reftarum  Ib ,  bP,  quadratis  reda- 
Tum  IZ  ,  ZC  5  aequah*a  ;  Eft  autem  quadratyjpi 
redt»  ZC  ,  majus  quadrato  reaae  bP  ,  quod  & 
linea  ZC,  major  fit ,  quam  linea  bP  ,  ut  poftea 
oftendcmus.  Reliquum  igitur  quadratum  rectas 
Ib,  reliquo  quadrato  reft.ae  IZ,  majus  crit ;  ideo- 
que  &  linea  Ib,  major  quam  linca  IZ:  Ac  pro- 
inde  multo  magis  pundum  b,  extra  iphaeraffi, 
EFGH,  exiftet,  quam  puaSum  Z  :  prof^tereaq^e 
multo  minus  planum  PSTQ,  quam  CKSP,  rim' 
get  (phaeram  minorcm  EFGH.  Eodem  modo  de- 
monftrabimus ,  quod  ncqwe  reliqua  plana  fph^- 
cam  didam  contingere  poffint»  Quocirca ,  dua- 
bus  ^baeris  circa  idem  centrum  exiftentibus ,  in 
majori  fphasra  folidum  polyedojm  infcripfimus  , 
guod  non  tjingat  minoris  fphaer^  fupcrficiem* 
^uo4  crat  faciendum. 

C  O  R  Q  ]U  L  A  JC  I  «  M. 

Sjc  iis  >  quac  itmoti&msL  fuot ,  xn^toiMufP  xft  ^  £  j^i 
^  B  b  a  prsc- 
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mtido  iblido  polyedra  ,  proportionem  polfedrt  in  ooa 
^hxft  td  polfedram  in  alccra  fphxn  ci&  triplicaum 
CiQf  »  qoam  habent  fphzraram  diametri.  Nam  fi  ez 
centns  fphaervum  ad  cmines  angulos  badom,  didonim 
potjredroram  re^  linez  dociQtar.  diftribuentur  poJjedra 
in  pframi^es  numero  zquales.  &  fimiles  ,  qoaram  ho- 
mologa  latera  font  femtiiametri  fphzraram s  ut  conftac , 
fi  intelJii^rar  haram  fphaerarum  minor  intra  raaiorem 
circa  idem  centram  defcripta.  Congra:nt  enim  fibi  mu- 
mo  linex  redae  lo^  a centris ad  bafium  aosulos ;  obfimili- 
tu^ioem  bafiam  :  Ac  propterea  pyramidcs  rffictentur  fi- 
miics  Qutre  cam  fin^alae  pyramides  in  una  fpharra  ad 
fiogolas  pyramtMes  illis  fimiles  in  altera  fpbcra  babeant 
proportionem  triplicatam  laterom  homolocroram»  boc  cft, 
lemidiametroram  fphaertram  ,  at  cooftat  ex  coroU.  pro- 
pof  8.  huius  lib.  Sint  autem,  ot  nna  pyrafais  ad  anam 
pyramiiem  ,  iu  omnes  pyramides.  hoceft,  fi>lidam  po- 
iyedram  ez  ipfis  compofirum  >  a-i  omofs  pyramiies  •  id 
tStt  td  foli.ium  polyedram  ez  ipfis  conftitutum:  Htbebit 

Jooqus  polyedrum   unius   fpbxrse   ad   pokedrara  alrerius 
»bxrx  proporrionem  triplicatam  fcmidiametrorom ,  atque 
Cif,qmnt*  adeo  diametroram  fpbxraram  .   rcum  femidiamstri  atqoc 
diametri  eandem  habeant  proportiooem. 

SCHOLIUM. 

Qtioniam  vero  ne  nimis  longa  demonfhatio  jU- 
ret ,  nonnulla  in  ea  afampta  fuerunt ,  ut  vera ; 
qud  tamen  nondnm  fmt  demonflratn  ;  idcirco  ea 
nftnc  breviter  k  nobis  erunt  demonflranda, 

TAB,      Primum  itaque  oftendeniuin  eft^  puKCtum  Z,  ca^ 

XXXf^I.   dere  iutra  quadrilaterum  CKSP  ^  ^  dnj^ulumCZK^ 

fg*  a*       in    quadrilatero    CKSP  ,    ejfe    obtufum.     Quod    ut 

commndius  fiat  ,    defcribatur  circa  dictum  quadriUte* 

rum  ex   centro  Z,  circulus.     Quoniam  ijritur  iu  fi^ 

J^ura  prima  eft  ut   IK  ,  ad  kC  ,   ita  ITy  ad  TX^ 

(quod  per  coroU,  propof,  4.  Itb.  6.    triau^ula  ICK^ 

IXT%  fimilia  fint.)    Efi  autem   IK  *  major^  quam 

dn.jtiint.  FTi  derit  bf  KC  9    major   quam  TX.    Cum  tgitnr 

2T,   aqualis  fit  oftenfa  ipfi  SP  ;  erit  quoque  KC  ^ 

mafor  quam  SP.  Acpr^pterea  in  hac  fecundafi^ura^  arcui 

CK^  major  erit  arcu  SP^  ex  fcbolio  fropof.  a8.  //*• 
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3.  eQuare  cum  arcus  CP  ,  KS  ^  arcui  CK  yfint  ci8/mfi- 
aquates  ^  quod  {ff  Une^  CP ,  KS  ^  ipfi  KC^  linea 
fint  aquales  demenftrata  ;  (^fubtenduntur  enim  arcu" 
bus  circulorum  aqualibus  ^  ut  ex  conftructiune  figur^ 
prima  conftat  )  erunt  quoque  arcus  CP  ,  KS^ 
arcu  PS  ,  majores ;  Atque  idcirco  quilibet  arcus 
CK.CP^  KS  ^  quadrantem  circuli  CKSP  y  exce^ 
det;  atque  a  femicirculo  /uperabitur  i  ac  proindemul" 
to  majrss  fejrmentum  SP  ^  minus  erit  femicirculo,  Ex 
quo  fitj  centrum  Z  ,  non  ejfe  in  illis  fegmentis^  fed 
extruy  nimirum  intra  quadrHaterum  CKSP,  Ea- 
dem  ratione  oftendemus  ,  perpendiculares  ex  I  ^  ad 
plana  aliorum  quadrilaterorum  demijfas ,  qualis  eft 
Ib  cadere  intra  quadrilatera ;  nec  non  £3*  perpendi' 
cularem  ex  /,  ad  trian^ulum  OKV^  ductam  ^  cadere 
"^intra  ipfum»  Quia  igitur  arcus  CK »  quadrante  mc" 
jor  eft  ^  angulus  CZK  ,  obtufus  erit.  nempe  recto 
major  ,  cum  angulo  recto  in  centro  fubtendatur  qna- 
drans  cixculi^  ut  perfpicuum  eft  ex  fcholio  propoj,ij, 
lib,  3. 

Secundo   demonftrandum  eft ,    omnia  alia  pun^a 
quadrilateri  CKSP  ^  longius  acentro  /,  aheffe  ^  quam       T^M: 
funSum  Z.     Sumatur  enim  quodcunque  aliud  pun-  XXXfl» 
iium  b  ,    in    quadrilatero  CIlSP  ,   ^   adjuaj^antur  fig.  }. 
reSa  Ih  ,   Zh^     Quoniam  ergo  anj^ulus  IZh  ,  redus 
eft^  ex  defin.  3.  lib,  II.     (Erit  latus  illi  oppofttttm  ix^Jgriiii 
ih^  majus  latere  IZ  9   quod  minori  angulo  IhT,  ^  »/- 
tnirum  acuto  ^   op^onitur  }  Ac  propierea  pun^ium  h , 
hngius  a  centro  /,  dftat  ^  quam  puntlum  Z.     Simi" 
li  argumento  concludemus ,  omnia  alia  puniia  longtus 
Sftare. 

Tertio ,   ac  ultimo  prohandum  eft  ,   redam    ZC^ 
majorem  effe  re^a  bP^     Quod  ut  aptius  fiat ,  demon^^ 
ftrandum  prius  erit^  redam  PS^  majorem  effe  reSia 
QT.     Defcribatur    igitur    pars   prima    figura ,   ea      TAB\ 
ifsdelicet ,  qua  continetur  femidiametris   IC  ,   IK  ,  ^^xXVlm 
10  ,  i^  quadrantibus  OC  ^  OK,  (sTc^     Demittantur  fy,  4. 
deinde  ex  Qj  (^  T^  ad  planum  circuli  ABCD^  im  • 

qu§  eft  triangulum    ICK  ,  perpendiculares  Ql^  Tm^ 

fqu4e    in    communes  feSiones    IC  ,    IK  ,   cadent  ,  g  38«  «MEf 
eruntque  inter  fefe  paralleU  ^  uf  de  re^it  PX ,  h  6» 
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STt  diaum  eft.    Qmodfi  iulju9$g4^tmr  re3s  Imi  erum 
QT^  miy  paralleU  ^  ^queJes^  quemadmodHm  ofte»- 
i  x.fi»t.fumfmit  paraUeUs  ejfe  ^  aquales  PS,  XT.      iQmu 
vero  ml^  ipfi  CK  ,  paraltela  eft  i   quod  latera  ICy 
IK  ,  propnrmnaliter  fint  feda  iu  / ,   £sf  *» ,  veluti 
k$o.frmd  diximus  de  reda  XT  i  keruut  quoque  ml  ^  XT.  pa' 
ralleU.    Quare  ^erit  eje  ^orol/.  propof  4.  //^.   ^.  ^ 
/7;  ad  TX ,    i$a  Im  ,  ^  ml  ^  eft  A»um  IT    m^or 
li^fK^.  quam  Im.     \Igitur  i^  TX ^  Vtajor  ^rit  quam   ml  ; 
Ac  protnde  ^  PS^  qu^  Mualts  £[l  ipfi  XT^    major 
erit  quam  QT^  qu^  £^^ss  .eft  ipfi  poJ, 
jj§B      ^?^  ^^^'^  demouftrato  .  defirij^ur  ex  contrls  Z, 
XXXVl.    ^'  ^*^^^  quadrilaUra  CKSP  ^  PSTQ^  fir^uli^  egre- 
fg.  f.       dianturque  J  cevtrie  reiU  ZC  ,  ZiC  ,    ZS  ^    ZP, 
^P,  ifS^  bTy  hQ^     Siigiuir  ZC  ,  mn  credatur  mar 
jor ^^    quam  hP  ,  efk  m.i  eequalis  ,  'vel  minor.     Sit 
primur^t    aqualis.    Qma  ergo   Luera  ZK  ,   ZC ,  ^e- 
qualia  ponuntur  lat^erihjns  hS  ,  ^P  ^  ^  kafis  KC , 
misfrmi  major  eft  hafe   PS  ^   m^rit  angulu>s    KZC  ,  m^or 
angulo   ShP   :    Eadem    ratione    major   erit   an^mlus 
SZP  ,  ang^iio   nQ.     At  qumiam  htafis  KS  ,  CP, 
mS.frmi  bafihus  ST,  PQ^  fimU  aquales  neruut  anguli  KZS9 
CZPj  angulis  S^T^  PbQ^  ^qu^ies.     Igitsa^  qmatuor 
anguU  ad  Z  ^   m^ps  ^remt  quatmvr  n^uiis  4td  i : 
Sunt  autem   £5*  i^uales  ,  €um  tam  hi ,  quave  eUi 
quatuor  reSis  fint  ^uaies  ^  ^x  icqrQy^  ^.  propqf,  Jj-, 
lib.  I.    quod  eft  ab/urdum»     Npn  ^im'  ¥^ualii  e& 
reda  ZC .  rfa^kP. 

Sit  deinde  ZC  ^  mimr ,  qu»m  bP»  Et  abftiudaM' 
tur  bn,  bq^  br,  bt ,  ipfis  ZC  ,  ZK^  ZS ,  ZP ,  tf- 
o  x^fixt.  quales^  conneSianturque  reBa  nq^  qr^  rt  ^  tn  ^  Oqud 
faralkiet  erunt  feais  PS,  ST  ^  TQ,  QP  ^  eo  quod 
reS^  ex  centris  fecta  funt  proportiom^iiter  ;  ae  pror 
inde  ,  ex  coroii.  proptf.  4.  lib.  .6,  mt  ut  hS  ^  M 
SP  ,  iu  hq^  ad  q».  Cum  ergo  iS^  m^r  fit  quam 
Tp4ipdnt.  bf^  perit  y  SP  ,  major  quam  m.  E^ulemiut  rw 
StHte  mafores  erunt  ST ,  TQ^^  QP  ,  rectisfr^  rt^ 
4n  p  Ac  fropHrea  eetm  PS ,  mi^or  fit^  quam  CK^ 
^  ST,  PQ.  ^quaitis  rectis  KS^\CP  i  ^  7% 
miftor  quam  PS^  erunt  w^  qm^  ^qr^  rt  ^  tn  ,  ^ 

nms  mtis  CK^.KSf  SP^  JPC    Qfi^^c ^mr^t* 
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t'^y  bU  ^^  >  bt.rectis  ZC ,  ZK,  ZS\  ZP^fini, 
a:qualei\  Q^eruHt  anguli  ad  Z  ,  majures  angulis  ad^  qtf.fiififi 
i?:  Sunt  aut^m  Ssf  ^equales  y  quad  tatrt  illi^  quam  In 
funt  quatuor  tectis  £quales^  ex  eorolL  2.  propof.  ij'. 
lib,  1.  Quod  eft  abfurdum.  N^n  igitut  min§r  efl 
recta  ZC ,  ^ani  bP :  Sed  neque  aqualis  eft  ofienfa  ; 
Major  igitur  eft.     Q^uod  erat  oftendendum. 

T  H  E  O  R.    16.    P  R  O  P  O  S.    i8- 


vi: 


Sphaerae  inter  fe  funt  in  triplicata  ra- 
tione  fu^iim  diametrorum. 

Slnt  duae  fphsErae  ABC,  DEF,  quarum  diametri  TAB: 
AC,  DF.  Dico  fphaeram  ABC,  ad  fphaeram  ^KXn. 
DEF ,  habere  proportionem  triplicatam  diametri  /%•  ^t 
AC ,  ad  diametrum  DF.  Si  enim  hoc  non  con- 
cedatur,  habebit  fphxra  ABC,  ad  aliam  fpha&ram 
<aHI ,  minorem  ,  vel  KLM  ,  majorem ,  quam 
IDEF,  triplicatam  proportionem  diametri  AC,  ad 
.diametrum  DF.  Habeat  primum  fphxra  ABC, 
ad  fphaeram  GHl ,  minorem  fphaera  DEF,  pro- 
portionem  triplicatam  diametri  AC,  ad  diametrum 
DF  ;  inteUigaturque  iphasra  GHI ,  concentrica 
fphaerae  DEF.  <a  Infcribatur  in  fphaera  majori  aty.  A#A' 
DEF,  polyedrum  DNEOFPQR,  non  tangens 
minorem  fphaeram  GHl  ;  Atque  huic  fimile  po- 
lyedrum  ASBTCVXY  ,  infcribatur  in  fphsra 
ABC.  Quoniam  igitur  ponitur  proportio  Iphaerse 
ABC  5  ad  fphacrani  GHI ,  triplicata  proportionis  . 
diametri  AC,  ad  diametrum  DF  :  Eft  autem  per 
coroll.  prascedeiUis  propof.  &  proportio  polyedri 
:ASBTCVXY  ,  ad  polyedrum  DNEOFPQR,  tri- 
pHcata  proportionis  diametri  AC,  ad  diametrum 
DF  :  Erit  ut  fph^ra  ABC,  ad  iphaeram  GKI, 
ita  polyedrum  x\SBTCVXY  ,  ad  polyedrum 
DNEOFPQR.  Quare  cum  fphsra  ABC ,  maior 
fit  polyedra  ASBTCVXY,  ^erit  ^  fphaera  GHI,  bi^^fgfar: 
major  polycdro  DNEOFPQR,  pars  toto.  Quod 
eft  abfurdum.  Non  igitur  habebit  fphasra  ABC, 
ad  fphajram  QHI,  minorcm  fphasra  DEF,  propor* 
tfonem  triplicac^un  diametri  AC,  addiametrumDF» 
Habeat  fecundo  fphaera  ABG  ^  ad  iphaenini 
Bb4  KLM, 
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KLM  ,  majorcm  fphsra  DEF,  proportionem 
triplkatam  diametri  AC,  ad  diametrum  DF.  Cum 
igitur  cx  coroll.  praecedentis  propof.  &  polyedrum 
ASBTCVXY  ,  ad  polyedrum  DNEOFPQR ,  ha- 
bcac  proportlonem  triplicatam  diametn  AC  ,  ad 
diamctrum  DF  ;  Erit  ut  fphasra  ABC  ,  ad  fphas- 
ram  KLM,  ita  polyedrum  ASBTCVXY  ,  ad  po- 
lyedrum  DNEOFPQR :  Et  couvcrtendo  ,  ut 
fphacra  KLM  ,  ad  fphaeram  ABC,  ita  polyedrum 
DNEOFPQR,  ad  polyedrum  ASBTCVXY  :  Ett 
autem  ex  dido  coroil.  prascedentis  propoiitio- 
ms  polyedrum  DNEOFFQR  ,  ad  polyedrum 
ASBTCVXY  ,  in  triplicata  proportione  diametri 
DF,  ad  diamctrum  AC.  Igitur  &  fphaera  KLM, 
ad  fphaeram  ABC  ,  erit  in  triplicata  proportione 
diametri  DF  ,  ad  diamctrum  AC.  Ponatur  ut 
fphaera  KLM,  ad  Iphasram  ABC,  ira  fphasraDEF, 
ad  aliam  Ibhaeram  2ab.  Habebit  igitur  &  fphaera 
DEF,  ad  iphaeram  Zab,  proportionem  tripiicatam 
diametri  D?  ,  ad  diametrum  AC.  Et  quia  fphas- 
ra  KLM  ,  major  ponitur ,  quam  fphaera  DEF, 
erit  quoque  fphaera  ABC ,  major  quam  fphaera 
Zab.  Quapropter  fphaera  DEF  ,  ad  fphaeram 
Zab ,  minorem  fphaera  ABC  ,  proportionem  ha- 
bct  triplicat^m  diametri  DF  ,  ad  diametrum  AC. 
Qdod  cft  abfurdum.  Oftenfum  venim  eft ,  non 
poflc  fphxram  ad  fphaeram  alia  fphaera  minorem, 
proportionem  habere  triplicatam  diamctrorum. 
Non  ergo  habebit  fphxra  ABC ,  ad  fphatram 
KLM  ,  majorem  fphacra  DEF  ,  proportionem 
triplicatam  diametri  AC,  ad  diametrum  DF:  Sed 
necjue  ad  minorcm  habet ,  ut  demonftratum  eft : 
Igitur  habebit  ad  fphaeram  DEF ,  proportionem 
triplicatam  diametri  AC,  ad  diametrum  DF. 
Sphaerae  itaque  inter  fe  funt  in  triplicata  r^.tione 
fuarum  diametrorum.  Quod  erat  oftendcnro.  n. 
>  C   O   R    O   L  L    A   R   I   U   M 

Hinc  fit»  tta  efle  fpharram  ad  rphaeram  9  ut  poIyeJrum 
in  illa  defi:riptum  ad  polyedrum  fimile  in  hac  defcnp* 
tum»  Quia  tam  ipharra  ad  fpbaeram,  quara  polyedrum 
td  polyedrum  habec  tripHcatam  diametrorum  proportio* 
Bem  •  Qt  dcmuofiramm  tft. 
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